
இ௠பூ சமன்பா௄களின் ௛ன்றாவௌ மற்௥ம் கைட஼ ஼க்கல் ோரக்்ஶம் அமர௵்க்ஶ வரேவற்ழேறாம்,
எனேவ இன்௥ நாம் இன்௑ம் ஼ல ஼க்கல்கைளத் ோரக்்கப் ேபாழேறாம், இத்ௌடன் இ௠பூ சமன்பா௄கள் 
ஶ௣த்த எங்கள் அமரை்வ ௚ூப்ேபாம் இௌ எங்கள் ேகள்௳ எண் 16. இங்ஶ இரண்௄ இ௠பூ சமன்பா௄கள் x
சௌரம் க௯த்தல் சமம் 0 மற்௥ம் சௌரம் க௯த்தல் ஷட்டல் சமம் 0 க்ஶ ஆல்பா ௕ட்டா px plus r x qx r 
௚தல் இ௠பூ சமன்பாட்ூன் ோர௵்களாக இ௠க்கட௄்ம் மற்௥ம் 2 மற்௥ம் 2 ௕ட்டா௳ன் ௔ற்பஶொ ஆல்பா 
இரண்டாவௌ இ௠பூ சமன்பாட்ூன் ோர௵்களாக இ௠க்கட௄்ம் . ஆல்ஃபா௵ம் ௕ட்டா௵ம் சௌரம் க௯த்தல் x 

ஷட்டல் என்பௌ 0 க்ஶ சமம் என்௥ வழங்கப்பட௄்ள்ளதால் இன் மொப்௖, ஆல்பா ஷட்டல் ௕ட்டாைவ px r r p
க்ஶ சமம் என்௥ம் ஆல்பாைவ ௕ட்டா௳ல் 2 மற்௥ம் 2 ஆல் க்ஶ சமம் என்௥ம் எ௱தலாம் . ௕ட்டா என்பௌ r x 
சௌரம் க௯த்தல் ஷட்டல் க்ஶ சமமான ோர௵்கள் ஆஶம் ௕ட்டா மற்௥ம் இவற்ைறப் qx r 0 pq r 
பயன்ப௄த்ொ என்றால் என்ன என்பைதக் கண்௄௔ூப்ேபாம் இன் மொப்௖, நாம் ஆல்பாைவ 2 ஷட்டல் 2 t r 
௕ட்டாைவ க்ஶ சமமாக ஆல்பா ௔ளஸ் 4 ௕ட்டா 2 க்ஶ சமமாக எ௱தலாம் என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்க q q 

அதாவௌ ௕ட்டாைவ 3 ஆல் வஶக்க ைமனஸ் க்ஶ சமம்q minus p 2q p 
எனேவ ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டா௳ற்ஶ சமம் அதாவௌ ைமனஸ் 2 ஐ 3 ஆல் வஶத்தால் 2 ஆக p p q minus p 

க௯த்தல் ஆல் வஶத்தால் இப்ேபாௌ நிைன௵ ஆல்ஃபாைவ ௕ட்டா௳ல் ைவத்ொ௠ந்ேதாம் க்ஶ 2 p q 3 r 
சமம்
எனேவ என்பௌ 2 க்ஶ 3 க்ஶ க௯த்தல் க்ஶ 2 க௯த்தல் ஆல் வஶத்தால் 2 க்ஶ 9 க்ஶ 2 r 2p q q p 3 p 
க௯த்தல் ைமனஸ் q 2q p
எனேவ நாம் இங்ேக பாரக்்ழேறாம் நான்காவௌ ௳௠ப்பம் சரியான பொல் இங்ேக இந்த ேகள்௳௜ல் இ௠பூ 
சமன்பா௄ சௌரம் க௯த்தல் 5 ஷட்டல் 3 சமம் 0 க்ஶ சமம், ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா இந்த இ௠பூ x x 
சமன்பாட்ூன் ோர௵்கள் என்௥ நாங்கள் ஷ௥ழேறாம், ௔ன்னர ்நாம் ஒ௠ இ௠பூ சமன்பாடை்டக் 
கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம். ௕ட்டா ௛லம் ஆல்பாைவ௞ம் ஆல்பாவால் ௕ட்டாைவ௞ம் அதன் ோர௵்களாகக் 
ெகாண்ூ௠ப்பதற்ஶ ௚த௧ல் ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா 5 க்ஶ சமம் என்பைதக் ஶ௣ப்௔௄ேவாம் மற்௥ம் 
௕ட்டா௳ல் ஆல்பா 3 க்ஶ சமம் சௌரம் க௯த்தல் 5 ஷட்டல் 3 இ௠பூ சமன்பாட்ூ௧௠ந்ௌ இந்த x x 
இரண்ைட௞ம் ெப௥ழேறாம், ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா இந்த இ௠பூ சமன்பாட்ூன் ோர௵்கள் ஆல்ஃபாைவக் 
ெகாண்ட இ௠பூ சமன்பாடை்ட உ௠வாக்க இப்ேபாௌ ௕ட்டா மற்௥ம் ௕ட்டாைவ அதன் ோர௵்களாக ௚த௧ல் 
ஆல்ஃபா ைப ௕ட்டா மற்௥ம் ௕ட்டாைவ ஆல்பா ௛லம் ஆல்ஃபாைவ எ௱ௌேவாம் . சௌரம் ஆல்பா ௔ளஸ் 
௕ட்டா ௚௱ சௌரம் க௯த்தல் 2 ஆல்பா ௕ட்டா ,
எனேவ ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா ௛லம் ஆல்பா, ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா ௚௱ சௌரம் க௯த்தல் 2 ஆல்பா 
௕ட்டாைவ ஆல்பா ௕ட்டாவால் வஶத்தால் இப்ேபாௌ ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா மற்௥ம் ஆல்பா ௕ட்டா௳ன் 
மொப்௖கைள மாற்௥ழேறாம் இௌ 25 ைமனஸ் 6ஐ 3 ஆல் வஶக்க 19ஐ 3 ஆல் வஶக்க சமமாக உள்ளௌ, ேம௩ம்
ஆல்ஃபாைவ ௕ட்டாவால் ௕ட்டாவாக ஆல்ஃபா ஆல்ஃபாவாக 1 க்ஶ சமம் என்பைதக் கவனிப்பௌ எளிௌ,
எனேவ ஆல்பாைவ ௕ட்டா மற்௥ம் ௕ட்டாவால் ஆல்பா ெகாண்ட இ௠பூ சமன்பா௄ ோர௵்கள் சௌர x 
க௯த்தல் 19 ஆல் 3 ஆக ஷட்டல் 1 இப்ேபாௌ இந்த சமன்பாடை்ட 3 ஆல் ெப௠க்ழனால் சௌரத்ைத x 3x 
ைமனஸ் ஷட்டல் 3 ஐப் ெப௥வௌ 0 க்ஶ சமம்.19x 
எனேவ இங்ேக ௚தல் ௳௠ப்பம் சரியானௌ மற்௥ம் ேசாதைனச ்சமன்பா௄கள் எௌ௵ம் இல்ைல என்பைதக் 
காணலாம். ௚தல் சமன்பாட்ூன் ௗஜ்௷ய அள௵ ெப௠க்கல்கள் அந்த ௛ன்௥ ௳௠ப்பங்க௬ம் சரியாக 
இல்ைல, மற்௥ம் இரண்௄ உண்ைமயான எண்களாக இ௠க்கட௄்ம், அதாவௌ க்ஶ சமமாக p q p 0 
இ௠க்காௌ மற்௥ம் கனசௌரம் ௔ளஸ் ைமனஸ் க்ஶ சமமாக இ௠க்காௌ ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா இரண்௄ p q 
ௗஜ்௷யமற்ற ஼க்கலானௌ ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா ைமனஸ் க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஆல்பா ழ௟ப் ௔ளஸ் ௕ட்டா p 
கனசௌரம் க்ஶ சமம் என்௥ எண்கள் இ௠ந்தால், ௕ட்டா மற்௥ம் ௕ட்டா ௛லம் ஆல்பாவால் ஆல்பா மற்௥ம் q 
௕ட்டா ௛லம் ஆல்பா என்ற இ௠பூ சமன்பா௄கைள நிைன௵ப௄த்ௌம் இ௠பூ சமன்பாடை்டக் 
கண்௄௔ூப்ேபாம். ஆல்பா ௛லம் அதன் ோர௵்கள் சௌரம் க௯த்தல் ஆல்பா ைப ௕ட்டா மற்௥ம் ௕ட்டா x 
௛லம் ஆல்பாைவ ௔ளஸ் ஆல்பா ௕ட்டா ௕ட்டா ௛லம் ௕ட்டா ஆக ஆல்பா, இௌ 1 க்ஶ சமம் 0x 
எனேவ அத்தைகய சமன்பாடை்ட எ௱த நாம் ஆல்பா என்றால் என்ன என்பைதக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் 
௕ட்டா ௔ளஸ் ௕ட்டா ஆல்ஃபாைவக் கவனிக்க௵ம் ஆல்பா சௌரம் மற்௥ம் ௕ட்டா சௌரம் ஆல்பா ௕ட்டாவால் 
வஶக்கப்ப௄வதற்ஶ சமம்
எனேவ இைத ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா ௚௱ சௌரம் க௯த்தல் 2 ஆல்பா ௕ட்டாைவ ஆல்பா ௕ட்டாவால் வஶத்ௌ 
எ௱தலாம்,
எனேவ இ௠பூ சமன்பாடை்ட ெவளிப்பைடயாக எ௱த, ௕ட்டா௳ல் ஆல்பா என்றால் என்ன என்பைத நாம் 
ெதரிந்ௌ ெகாள்ள ேவண்௄ம். ஆல்பாைவ ௕ட்டாவாகக் கணக்ழ௄ேவாம் . இங்ேக ைமனஸ் கனசௌரம் p q 
ைமனஸ் 3 ஆல்பா ௕ட்டாைவ ஆக உள்ளௌp 
எனேவ எங்களிடம் உள்ளௌ ஆல்பா ௕ட்டா ஷட்டல் க்ஶ சமம் ஆல் வஶக்கப்ப௄ழறௌpq q 3p 
எனேவ ஆல்பா ஆல் ௕ட்டா மற்௥ம் ௕ட்டா ஆல்ஃபாவால் சௌரம் ைமனஸ் 2 ஆக க்௟ப் ௔ளஸ் ஆஶம் p p q 
ஐ 3 ஆல் வஶத்தால், கனசௌரத்ைதக் ஷட்டல் ஐ 3 ஆல் வஶத்தால் இப்ேபாௌ நாம் இைத p p q- p 
எளிைமப்ப௄த்ொனால் ைமனஸ் ைமனஸ் 2 ஐப் ெப௥ழேறாம் .3pq 2pq q 
எனேவ ௕ட்டாவால் ஆல்ஃபாைவ௞ம் ஆல்பத்தால் ௕ட்டாைவ௞ம் ெகாண்ட இ௠பூச ்சமன்பா௄ அதன் a 
ோர௵்கள் சௌர ைமனஸ் கனசௌர ைமனஸ் 2 ஆல் வஶக்கப்ப௄ம் கனசௌரம் மற்௥ம் ஐ ௔ளஸ் x p q p q x 
1 ஆக 0 ஆஶம் கனசௌரம் ைமனஸ் 2 கனசௌரத்ொல் ௔ளஸ் கனசௌரம் ஷட்டல் என்பௌ x p q 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம்
எனேவ இரண்டாவௌ ௳௠ப்பம் இங்ேக சரியானௌ மற்௥ம் ௙த௚ள்ள ௛ன்௥ ௳௠ப்பங்க௬ம் இ௠பூ 
சமன்பா௄கைளக் ெகாண்ூ௠க்ழன்றன, அைவ இரண்௄ ௳௠ப்பங்களில் ெகா௄க்கப்படட் இ௠பூ 
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சமன்பாட்ூன் அள௳டல் மடங்ஶகள் அல்ல,
எனேவ அைவ இல்ைல இந்தக் ேகள்௳௜ல் சரி , சௌரம் க௯த்தல் க௯த்தல் 2 என்பௌ 0 க்ஶ சமமான x 6x 
இ௠பூ சமன்பா௄ மற்௥ம் ௕ட்டா ஆழயைவ ெகா௄க்கப்படட் இ௠பூ சமன்பாட்ூன் ோர௵்களாஶம் 1 ஐ ௳ட
ெபரிய அல்லௌ அதற்ஶ சமமான அைனத்ௌ இயற்ைக எண்க௬க்கான சக்ொ க்ஶ ைமனஸ் ௕ட்டா, n 
௔ன்னர ்18 ைமனஸ் 2 ௚௱ைம௞ம் 2 ஆல் வஶக்கப்ப௄ம் மொப்௖ என்ன என்பைதக் a 8 a 9 
கண்௄௔ூப்ேபாம், ஏெனனில் ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா ஆழயைவ ோர௵்கள் சௌரம் க௯த்தல் 6 க௯த்தல் 2 x x 
சமம் 0 நாம் எ௱த ௚ூ௞ம் ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் 6 ஆல்பா ைமனஸ் 2 சமம் 0 மற்௥ம் ௕ட்டா 
ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் 6 ௕ட்டா ைமனஸ் 2 சமம் 0 க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ 8 ைமனஸ் 2 அ 8 ௚௱வைத௞ம் 2 அ 9 n 
ஆல் வஶத்தால் என்ன என்பைதக் கண்௄௔ூக்க ௚யற்஼ப்ேபாம்,
எனேவ அைத இங்ேக எ௱ௌழேறன் ைமனஸ் 2 அ 8 ௚௱வைத௞ம் 2 அ 9 ஆல் வஶத்தால் ஆல்பா பவர ்a 10 
10 ைமனஸ் ௕ட்டா௵க்ஶ சமம் . பவர ்9 க்ஶ 2 ௕ட்டா மற்௥ம் இந்த ௚௱ ெவளிப்பா௄ ஆல்பா 8 க்ஶ பவர ்8 க்ஶ 
சமம் சக்ொ 9 க்ஶ இப்ேபாௌ நாம் இங்ேக ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் 6 ஆல்பா ைமனஸ் 2 என்பௌ 0 க்ஶ 
சமம், அதாவௌ ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் 2 என்பௌ 6 ஆல்பா௵க்ஶ சமம் மற்௥ம் இரண்டாவௌ 
சமன்பாட்ூ௧௠ந்ௌ ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் 2 இப்ேபாௌ 6 ௕ட்டா௵க்ஶச ்சமம். இந்த எக்ஸ்ப்ெரஷனில் 
ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் 2 ஐ 6 ஆல்ஃபாவாக௵ம், ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் 2 ஐ 6 ௕ட்டாவாக௵ம் 
மாற்௥ழேறாம், ேம௩ம் இௌ 6 ஆல்பாைவ 9 ைமல் சக்ொயாகப் ெப௥ழேறாம். ௕ட்டாைவ பவர ்9 ஆல் nus 6 
வஶக்க 2 ஆல் வஶக்கப்ப௄ழறௌ. 9 ௧௠ந்ௌ ௕ட்டாைவ பவர ்9 ஆகக் க௯த்தால், இௌ 6ஐ 2 ஆல் வஶத்தால் 3 
ஆஶம்,
எனேவ நமக்ஶ ௳௠ப்பம் 3 உள்ளௌ,
எனேவ அைனத்ௌ ௳௠ப்பங்க௬ம் சரியாக இ௠க்ஶம். இௌ எங்கள் ேகள்௳ எண் 20. இௌ சரி௜ல்ைல . இந்த 
ேகள்௳௜ல் அூப்பைட௜ல் ேகள்௳ மற்௥ம் ேகள்௳ என்ற இரண்௄ ேகள்௳கள் உள்ளன,a b 
எனேவ மற்௥ம் இரண்௄ ௚௱ எண்களாக இ௠க்கட௄்ம், ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா இ௠பூ சமன்பாட்ூன் p q 
ோர௵்கள் சௌரம் க௯த்தல் 1 சமம் 0 ஆல்ஃபா ௕ட்டா௵டன் சமமாக இல்லாமல், ஆல்பாைவ பவர ்x x anbp n 
௔ளஸ் ௕ட்டாைவ அைனத்ௌ ௚௱ எண்க௬க்ஶம் ௳ட ெபரிய அல்லௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமாக q n n 
இ௠க்ஶம் ேகள்௳ையப் பூக்ஶம் ௚ன், என்பௌ ௳ழத௚௥ எண்களாக இ௠ந்தால், இந்த உண்ைமைய ab 
மனொல் ைவத்ௌக் ெகாள்ேவாம். 5 இன் ௔ளஸ் ௔ வரக்்க௛லம் 0 க்ஶ சமம், அதாவௌ மற்௥ம் இரண்௄ம் a b 
0 க்ஶ சமம். நமௌ ௚தல் ேகள்௳ எந்த ேகள்௳ என்பௌ 12 இன் மொப்ைபக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்,a 
எனேவ நாம் என்ன எ௱ௌழேறாம் ஒ௠ 12 இௌ ேகள்௳ ஆனௌ க்ஶ ஆல்பா௳ற்ஶ சமம், சக்ொ 12 a a 12 p 
ஷட்டல் ஆனௌ ௕ட்டா௳ற்ஶ பவர ்12 அைத ஆக ஆல்ஃபாவாக எ௱ௌேவாம் . 0q th e p 
எனேவ ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் ஆல்பா ைமனஸ் 1 என்பௌ 0 க்ஶ சமம், அதாவௌ ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்
ஆல்பா ௔ளஸ் 1 க்ஶ சமம், அேத ேபால் ோட்டா ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் ௕ட்டா ைமனஸ் 1 என்பௌ 0 க்ஶ சமம்
எனேவ ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா ௔ளஸ் 1 க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ ஆல்பா சௌரத்ைத மாற்௥ழேறாம் இந்த 
ெவளிப்பாடூ்ல் ஆல்பா ௔ளஸ் 1 ஆக௵ம், ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா ௔ளஸ் 1 ஆக௵ம், 12 என்பௌ p 
ஆல்பா௵க்ஶ சமம். ஆக ஆக சக்ொ 10 ஆக ஆக alpha to the power 11 plus p alpha plus q beta 
சக்ொ 11 ஆக ௕ட்டா ஆக சக்ொ 10 இந்த இரண்௄ பஶொகைள௞ம் ஒன்றாக எ௄த்ௌ நாம் இைத plus q 
எ௱தலாம் க்ஶ சமம் மற்௥ம் இந்த பஶொைய௞ம் இந்த பஶொைய௞ம் ஒன்றாக எ௄த்ௌக் ெகாள்ளலாம் . a11 
நாம் இைத 18 க்ஶ சமம் என்௥ எ௱தலாம்
எனேவ ஒ௠ 12 என்பௌ 11 ஷட்டல் 18 க்ஶ சமம்
எனேவ ேகள்௳ ஒ௠ ௳௠ப்பம் 2 சரியானௌ மற்௥ம் ௙த௚ள்ள ௳௠ப்பங்கள் சரியாக இல்ைல, இப்ேபாௌ நாம்

ேகள்௳க்ஶ வ௠ழேறாம்,b 
எனேவ என்றால், இன் மொப்௖ என்ன என்பைதக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் . என்ற a4 28 p plus 2 q a 
ேகள்௳௜ன் ோரை்வப் ேபாலேவ ெதாடர௵ம், 4 என்பௌ 3 ஷட்டல் க்ஶ சமம், ஏெனனில் ஆனௌ a 2 a 4 t 

க்ஶ சக்ொ 4 க்ஶ ௕ட்டா 4 க்ஶ சமம், ௙ண்௄ம் இைத எ௱ௌேவாம் மற்௥ம் alpha q p alpha square alpha 
என நாம் அைத ஆல்பா ௔ளஸ் 1 என்௥ மாற்௥ேவாம், இங்ஶ ஐ ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்மற்௥ம் ௕ட்டா square q 

ஸ்ெகாயர ்என்௥ எ௱ௌேவாம். ௕ட்டா சௌரம்q 
எனேவ இந்த இரண்ூல் இ௠ந்ௌ ௙ண்௄ம் என எ௱ௌேவாம், இந்த இரண்ூல் இ௠ந்ௌ என எ௱ௌேவாம்a3 a2 
உண்ைம௜ல் எந்த ஒ௠ ைமனஸ் 1 மற்௥ம் ைமனஸ் 2 க்ஶ சமம் அைனத்ௌ இயற்ைக எண்க௬க்ஶம் n 
ெபரிய அல்லௌ அதற்ஶ சமம் 2 மற்௥ம் என்பௌ ஷட்டல் க்ஶ சமம் என்பைத நாம் கவனிக்கலாம்,a0 p q 
எனேவ இங்ஶ ஒ௠ 4 என்பௌ ௙ண்௄ம் 2 ஷட்டல் 1 ஷட்டல் 1 ஷட்டல் ஆஶம்,a 0 
எனேவ இௌ ௙ண்௄ம் 1 ஷட்ட௩க்ஶச ்சமம் a 0 plus 2 a 1 plus a 0.
எனேவ இ௥ொயாக நம்௘டம் 3 உள்ளௌ. என்பௌ ௕ட்டா௵க்ஶச ்சமம் a 1 plus 2 a 0 a 1 b alpha plus q 
என்பைதக் கவனத்ொல் ெகாள்ள௵ம்.
எனேவ 4 என்பௌ 3 ஆல்பா ஷட்டல் 3 ௕ட்டா௵க்ஶச ்சமம். ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 2 மற்௥ம் இௌ௵ம் 28 க்ஶp q p q 
சமம், 4 க்ஶ 28 என்௥ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, இப்ேபாௌ என்றால் என்ன என்பைதக் p plus 2 q 
கண்௄௔ூப்ேபாம் ௚த௧ல் ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா என்றால் என்ன என்பைதக் கண்௄௔ூப்ேபாம் நமௌ 
இ௠பூ சமன்பா௄ சௌரம் க௯த்தல் க௯த்தல் 1 என்பௌ 0 க்ஶ சமம்x x 
எனேவ இந்த இ௠பூச ்சமன்பாட்ூன் ோர௵்கள் 1 ௔ளஸ் ைமனஸ் 5 இன் வரக்்க௛லத்ைத 2 ஆல் வஶத்தால் 
ெபாௌத்தன்ைமைய இழக்காமல் ஆல்பா 1 ஷட்டல் 5 இன் வரக்்க௛லத்ைத 2 ஆல் வஶக்க௵ம், ௕ட்டா 1 க்ஶ 
சமமாக௵ம் இ௠க்கட௄்ம் 5 இன் ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்ைத இரண்டால் வஶத்தால், 3 ஆல்பா மற்௥ம் 3 p q 
௕ட்டா ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 2 சமன்பாடூ்ல் உள்ள ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா௳ன் மொப்௖கைள மாற்௥ேவாம் p q 
ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா௳ன் மொப்௖கள், இௌ ஆக 1 ௔ளஸ் 5 இன் வரக்்க ௛லத்ைத 2 ஷட்டல் ஆல் 3p 3q 
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வஶத்தால் 1 க௯த்தல் வரக்்க ௛லத்ைத 5 ஆக 2 ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 2 என்பௌ 28 க்ஶ சமம் இைத p q 
எளிதாக்ஶவதன் ௛லம், ஷட்டல் ஐ வரக்்க௛லமாக 5 ஷட்டல் ௛ன்௥ ைமனஸ் ௛ன்௥ ஐ 3p 3p q q 
வரக்்க௛லமாக ஐந்ௌ ஷட்டல் நான்ஶ ஷட்டல் நான்ஶ என்பௌ 56 க்ஶ சமம், இப்ேபாௌ மற்௥ம் p q a b 
ஆழயைவ ௳ழத௚௥ எண்களாக இ௠ந்தால், என்ற உண்ைமையப் பயன்ப௄த்ௌேவாம். a plus b 
வரக்்க௛லம் 5 சமம் 0, ௔ன்னர ் சமம் சமம் 0a b 
எனேவ 3 க௯த்தல் 3 என்பௌ 0 க்ஶ சமம், இௌ என்பௌ க்ஶ சமம் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ , ேம௩ம் p q p q 7p
ஷட்டல் 7 என்பௌ 56 க்ஶ சமம் என்பைத இங்ேக ெப௥ழேறாம் . இந்த ௳ொ௚ைறகள் ஷட்டல் என்பௌ q p q 
8 க்ஶ சமம் மற்௥ம் என்பௌ க்ஶ சமம் என்பதால் என்பௌ க்ஶ சமம் 4 க்ஶ சமம்p q p q 
எனேவ ஷட்டல் 2 க்ஶ சமம் 8 12 க்ஶ சமம் என்௥ ஷறலாம். இங்ேக ேகள்௳௜ல் இந்த ேகள்௳௜ல் p q 4 b 
நான்காவௌ ௳௠ப்பம் சரியானௌ . பவர ் ைமனஸ் ௕ட்டாைவ பவர ் க்ஶ ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டாவால் n n 
வஶத்தால் அைனத்ௌ ௚௱ எண்க௬க்ஶம் ெபரிய அல்லௌ அதற்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் ௚தல் 1 வைர n al 
மற்௥ம் 2 ஐ ௳ட ெபரிய அல்லௌ சமமான அைனத்ௌ ௚௱ எண்க௬க்ஶம் ைமனஸ் 1 ௔ளஸ் 1 ஐ bnb a n 
௳௄ங்கள், ௔ன்னர ்இங்ேக ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள நான்ஶ ௳௠ப்பங்களில் எௌ சரியானௌ என்பைதக் 
கண்ட௣ய ேவண்௄ம். சரியான ௳௠ப்பங்கள் ௚த௧ல் ஆல்பா என்றால் என்ன, ௕ட்டா என்றால் என்ன 
என்பைதக் கணக்ழ௄ேவாம், நமௌ இ௠பூச ்சமன்பா௄ சௌரம் க௯த்தல் க௯த்தல் 1 என்பௌ 0 க்ஶ x x 
சமம்
எனேவ இந்த இ௠பூ சமன்பாட்ூன் ோர௵்கள் 1 ஷட்டல் 5 இன் வரக்்க ௛லத்ைத 2 ஆல் வஶக்கப்ப௄ம். 
௕ட்டாைவ ௳ட ஆல்பா கண்ூப்பாக ெபரியௌ என்௥ நமக்ஶ ெகா௄க்கப்படட்ால், ஆல்பாைவ 1 ஷட்டல் 5 
இன் வரக்்க௛லத்ைத 2 ஆல் வஶக்க௵ம், ௕ட்டா என்பௌ 1 ைமனஸ் வரக்்க௛லத்ைத 5 ஐ 2 ஆல் வஶக்க 2 
ஆக௵ம் எ௱தலாம். ௚த௧ல் ௳௠ப்பம் 2 சரியானதா அல்லௌ எங்களிடம் இல்ைல என்பௌ ைமனஸ் 1 bn 
மற்௥ம் 2 ஐ ௳ட ெபரியௌ அல்லௌ சமமாக உள்ள அைனத்ௌக்ஶம் ஒ௠ ப்ளஸ் 1 க்ஶ சமம், ேம௩ம் ஒ௠ 
க௯த்தல் 1 என்பௌ ஆல்பா௳ற்ஶ சமம் என்பௌ ைமனஸ் 1 ைமனஸ் ௕ட்டாைவ பவர ் ைமனஸ் 1 க்ஶ n n 
வஶக்க ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டா ௔ளஸ், ௔ளஸ் 1 என்பௌ ஆல்பா௵க்ஶ சமம் என்பௌ எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம் . 

பவர ் ௔ளஸ் 1 ஐ ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டாவால் வஶக்கப்ப௄வதால், ஆல்ஃபாைவ ைமனஸ் 1 e n n 
ெபாௌவான சக்ொக்ஶ எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் என்பௌ ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் 1 ஐப் ெப௥ழறௌ, இங்ேக bn 
நாம் ைமனஸ் ௕ட்டாைவ ைமனஸ் 1 ெபாௌவான சக்ொக்ஶ எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம். உள்ேள ௕ட்டா n 
ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் 1 மற்௥ம் வஶப்௔ல் இப்ேபாௌ ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டா உள்ளௌ, ஏெனனில் எங்களிடம் 
ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா இ௠ப்பதால் இங்ேக ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டா ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டா என்றால் என்ன 
என்பைத எளிதாகக் கண்ட௣யலாம், இௌ 5 இன் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமம் என்பௌம் நமக்ஶத் ெதரி௞ம், 
ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா இ௠பூ சமன்பாட்ூன் ோர௵்கள் சௌரம் க௯த்தல் க௯த்தல் 1 சமம் 0x x 
எனேவ ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் ஆல்பா ைமனஸ் 1 சமம் 0,
எனேவ ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ஷட்டல் 1 ஐ ஆல்பா ௔ளஸ் 2 க்ஶ சமம் என்௥ எ௱தலாம் . க௯த்தல் 1 என்பௌ 0 
க்ஶ சமம், ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் 1 என்பௌ ௕ட்டா ௔ளஸ் 2 க்ஶ சமம். இப்ேபாௌ ஆல்பா என்றால் என்ன, 
௕ட்டா என்றால் என்ன என்௥ நாம் அ௣ந்ொ௠ப்பதால், ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் 1 என்றால் என்ன என்பைத 
ெவளிப்பைடயாகக் கண்ட௣யலாம்,
எனேவ ஆல்பா ௔ளஸ் 2 என்பௌ 1 ௔ளஸ் சௌரத்ொற்ஶச ்சமம். 5 இன் ௛லத்ைத 2 ஷட்டல் 2 ஆல் வஶத்தல் 
மற்௥ம் இௌ 5 ஷட்டல் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமம் 5 ஐ 2 ஆல் வஶத்ௌ, 5 இன் வரக்்க ௛லத்ைத எ௄த்ௌக் 
ெகாண்டால், 5 ஷட்டல் 1 இன் வரக்்க ௛லத்ைத 2 ஆல் வஶக்கப் ெப௥ழேறாம்,
எனேவ அூப்பைட௜ல் ஆல்பா சௌரம் ஷட்டல் 1 என்பௌ 5 இன் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமம் ஆல்ஃபாவாக௵ம் 
௕ட்டா ஷட்டல் 2 என்பௌ 1 க௯த்தல் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமம். 5ஐ 2 ஷட்டல் 2 ஆல் வஶத்தால், இௌ 5 இன் 
வரக்்க௛லத்ைத 2 ஆல் வஶத்தால் 5 ைமனஸ் வரக்்க௛லத்ொற்ஶச ்சமம்
எனேவ இௌ 5 இன் வரக்்க௛லத்ொற்ஶச ்சமம். ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் 1 ஐ மாற்௥வௌ 5 இன் 
வரக்்க௛லத்ைத ஆல்பாவாக௵ம், ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் 1 என்பௌ 5 இன் ைமனஸ் ஸ்ெகாயர ்௡டூ்ற்ஶச ்
சமம் என்பௌ ௕ட்டாவாக௵ம் நாம் ெப௥ழேறாம் ஆல்ஃபா பவர ் ைமனஸ் 1ஐ வரக்்க௛லமாக 5 ஆக bn n 
ஆல்ஃபா ஷட்டல் ௕ட்டா௳ற்ஶ பவர ் ைமனஸ் 1 இன் வரக்்க ௛லத்ைத 5 இன் ௕ட்டாவாக வஶக்ழேறாம், n 
ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டா 5 இன் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமம் என்பைத நாங்கள் இங்ேக மாற்௥ழேறாம்,
எனேவ இௌ சக்ொ க்ஶ ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டாைவ க்ஶ சமம்n n 
எனேவ நம்௘டம் உள்ளௌ ஆனௌ ஆல்ஃபா௳ற்ஶ சமம் என்பௌ பவர ் ௔ளஸ் ௕ட்டா௳ற்ஶ சமம் என்பௌ bn n 
2 ஐ ௳ட ெபரியௌ அல்லௌ சமமானௌ என்பௌ 1 க்ஶ சமம் என்பைத௞ம், ஆல்பா ஷட்டல் ௕ட்டா 1 க்ஶ b 1 
சமம் என்பைத௞ம் நாம் கவனிக்கலாம்,
எனேவ ௳௠ப்பம் 2 சரியானௌ என்௥ ஷறலாம், இப்ேபாௌ ௳௠ப்பம் 3 ஐ சரிபாரப்்ேபாம். எல்ைலயற்ற 
ெதாடர ்ஷட௄்த்ெதாைக ஐ 10 ஆல் வஶக்க மற்௥ம் ஆனௌ 1 ஐ ௳ட ெபரிய அல்லௌ அதற்ஶ சமமானbn n n 
அைனத்ௌ ௚௱ எண்களின் ெதாஶப்௔ன் ௙ௌ இயங்ஶழறௌ, இப்ேபாௌ நாம் ஏற்கனேவ ெபற்௥ள்ள 
ெவளிப்பாடை்டப் பயன்ப௄த்ொ என்பௌ ஆல்பா௳ற்ஶ சமம் என்பௌ பவர ் மற்௥ம் ௕ட்டாைவ பவர ்bn n n 
என்௥ எ௱தலாம், இௌ க்ஶ 10 ஆஶம். இப்ேபாௌ ஆல்ஃபா௳ன் ஷட௄்த்ெதாைகைய சக்ொ க்ஶ 10ஆல் n n
வஶத்ௌ, ௕ட்டா௳ன் ஷட௄்த்ெதாைகைய 10 ஆல் வஶத்ௌ க்ஶ 10ஆல் வஶக்கப்ப௄ம் சக்ொ ஆழய n n 
இரண்௄ம் ஒன்௣ைணவதால், நாம் இைதப் ௔ரிக்கலாம்,
எனேவ இைத வூ௳யல் என்௥ எ௱தலாம்.
எனேவ இௌ ஆல்பாைவ 10 ஆல் வஶத்ௌ 1 ைமனஸ் ஆல்பாைவ 10 ஆல் வஶத்தால், இௌ ௕ட்டாைவ 10 ஆல் 
வஶத்தால் 1 க௯த்தல் ௕ட்டாைவ 10 ஆல் வஶத்தால் 10 ஆல் வஶக்ழனால் ஆல்ஃபாைவ 10 ைமனஸ் ஆல்ஃபா 
ஷட்டல் ௕ட்டாைவ 10 ைமனஸ் ௕ட்டா ஆல் எல்஼எம் ெப௥ழேறாம் . 10 ைமனஸ் ஆல்பாைவ 10 ைமனஸ் 
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௕ட்டாவாகப் ெப௥ழேறாம், இௌ ஆல்பாைவ 10 ைமனஸ் ஆகப் ெப௥ழறௌ . ௔ளஸ் ௕ட்டாைவ 10 ta 
ைமனஸ் ஆல்ஃபாவாக ஆக்ழனால், இௌ 10 ஆல்ஃபா ௔ளஸ் ௕ட்டா ைமனஸ் 2 ஆல்ஃபா ௕ட்டாைவ 100 
ைமனஸ் 10 ஆல் வஶக்க ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா ௔ளஸ் ஆல்பா ௕ட்டா இப்ேபாௌ ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா 
என்றால் என்ன என்பைத நாம் ஏற்கனேவ அ௣ந்ொ௠க்ழேறாம் . 1 மற்௥ம் ௕ட்டா௳ல் உள்ள ஆல்பா ைமனஸ்
1 க்ஶ சமம் என்பைதக் ஶ௣ப்௔௄ேவாம்,
எனேவ ெகா௄க்கப்படட் இ௠பூச ்சமன்பாட்ூ௧௠ந்ௌ எளிதாகக் கவனிக்கலாம்,
எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ 100 ஆல் வஶக்கப்ப௄ம் 10 ஆல் வஶக்கப்ப௄ம் 10 ஐ ௳ட ெபரிய அல்லௌ சமமான n 
ஷட௄்த்ெதாைக 10 ைமனஸஓக்ஶ சமம் . 2 ௧௠ந்ௌ ைமனஸ் 1 ஆக, இௌ ப்ளஸ் 2 ஐ 100 ைமனஸ் 10 ைமனஸ் 1
ஆல் வஶத்தால், இௌ 12 ஐ 89 ஆல் வஶக்கத் த௳ர ேவ௣ல்ைல. ௳௠ப்பம் 3 சரியல்ல என்பைத இங்ேக 
காண்ழேறாம், இப்ேபாௌ ௳௠ப்பம் 4 ஐச ்சரிபாரப்்ேபாம் . ஷட௄்த்ெதாைகைய 10 ஆல் வஶக்க ேவண்௄ம். n
மற்௥ம் சக்ொ 1 ஐ ௳ட ெபரியௌ அல்லௌ சமமாக உள்ளௌ, இப்ேபாௌ என்பௌ ஆல்பா௳ற்ஶ சமம், n a in n 
ைமனஸ் ௕ட்டா௳ற்ஶ சமம் . ஆல்ஃபா௳ன் ஷட௄்த்ெதாைக௜ல் இ௠ந்ௌ சக்ொ க்ஶ 10 ஆல் வஶத்தால் n n 
ைமனஸ் 1 ஆல்ஃபா ைமனஸ் ௕ட்டாவால் ஷட௄்த்ெதாைக ஆக ௕ட்டாைவ பவைர 10 ஆல் வஶத்தால் o f n 

ஆக இௌ 1 ஆல் 1 ஆல் ைமனஸ் ௕ட்டாைவ ஆல்பாைவ 10 ைமனஸ் ஆல்ஃபா ைமனஸ் ௕ட்டாைவ 10 n 
ைமனஸ் ௕ட்டாவால் 10 ைமனஸ் ௕ட்டாைவ எளிதாக்ஶழறௌ இைத நாம் 1 ஆல்ஃபா ைமனஸ் ௕ட்டாைவ 10 
ஆல்ஃபா ைமனஸ் ௛லம் ெப௥ழேறாம் ஆல்பா ௕ட்டா ைமனஸ் 10 ௕ட்டா ௔ளஸ் ஆல்பா ௕ட்டாைவ 100 
ைமனஸ் 10 ஆல் வஶக்க ஆல்ஃபா ௔ளஸ் ௕ட்டா ௔ளஸ் ஆல்பா ௕ட்டா
எனேவ இங்ேக 1 ஆல்ஃபா ைமனஸ் ௕ட்டாைவ 10 ஆக ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டாைவ 100 ைமனஸ் 10 ஆல் 
வஶத்தால் ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டாைவ நாங்கள் அ௣ேவாம் ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டா 5 இன் வரக்்க௛லம் 
மற்௥ம் ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா 1 க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஆல்பா ௕ட்டா ைமனஸ் 1 க்ஶ சமம்
எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ 1 ஐ ௳ட ெபரிய அல்லௌ சமமான ஷட௄்த்ெதாைக 10 ஆல் வஶக்க சமம் 10 ஐ 100 a n 
ஆல் வஶக்க 10 ைமனஸ் 1
எனேவ இௌ 10 ஐ 89 ஆல் வஶக்க சமமாக உள்ளௌ,
எனேவ ௳௠ப்பம் 4 சரியாக இ௠ப்பைதக் காண்ழேறாம், இப்ேபாௌ ௳௠ப்பம் 1 ஐச ்சரிபாரப்்ேபாம். அைதச ்
ெசய்வதற்ஶ ௚ன், ௚த௧ல் நம்௘டம் உள்ள ஒ௠ க்ஶ ஒ௠ ம௥நிகழ்௵ ெதாடரை்ப எ௱ௌேவாம். என்பௌ bn 
ஒ௠ ைமனஸ் 1 ௔ளஸ் ஒ௠ ௔ளஸ் 1 க்ஶ சமம் மற்௥ம் ைமனஸ் 1 இல் என்பௌ ஆல்பாைவத் த௳ர a 
ேவ௣ல்ைல பவர ் ைமனஸ் 1 ைமனஸ் ௕ட்டாைவ பவர ் ைமனஸ் 1 ஆல்ஃபா ைமனஸ் ௕ட்டாவால் n n 
வஶத்தால், இௌ ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டாவால் வஶக்கப்ப௄ழறௌ, இௌ பவர ் ௔ளஸ் 1 ைமனஸ் ௕ட்டாைவ n 
பவர ் ௔ளஸ் 1 ஆல்ஃபா ைமனஸ் ௕ட்டாவால் வஶக்கப்ப௄ழறௌ,n 
எனேவ ஆல்பாைவ எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் அைனத்ௌம் ஒன்றாக இ௠க்ஶம் பவர ் ைமனஸ் 1 ெபாௌவானௌ n 
ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் 1 ஐப் ெப௥ழேறாம், இங்ழ௠ந்ௌ ைமனஸ் ௕ட்டாைவ பவர ் ைமனஸ் 1 n 
காம௑க்ஶ எ௄த்ௌக் ெகாண்டால் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் 1 ழைடக்ஶம், ேம௩ம் வஶப்௔ல் ஆல்பா ைமனஸ்
௕ட்டா ரீகால் நமக்ஶ ஏற்கனேவ ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ழைடத்ௌள்ளௌ. ௔ளஸ் 1 என்பௌ ஆல்பா ௔ளஸ் 2 க்ஶ 
சமம், ேம௩ம் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் 1 என்பௌ ௕ட்டா ௔ளஸ் 2 க்ஶ சமம் என்பைத நாம் இங்ேக 
ஶ௣ப்௔டலாம்
எனேவ இௌ ைமனஸ் 1 ஆல்ஃபா௳ற்ஶ ஆல்பா மற்௥ம் 2 ைமனஸ் ௕ட்டா௳ல் இ௠ந்ௌ பவர ் ைமனஸ் 1 n n 
ஆக உள்ளௌ ௕ட்டா ௔ளஸ் 2 ஐ ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டாவால் வஶக்கப்ப௄வதால், இௌ ஆல்ஃபா௵க்ஶ சமம் . 
ைமனஸ் ௕ட்டா
எனேவ இ௥ொயாக ௔என் என்பௌ ௔ளஸ் 2 க்ஶ சமம் என்பைத ைமனஸ் 1 ஆகப் ெப௥ழேறாம் எங்களிடம் 
௔என் என்பௌ க௯த்தல் 1 ஷட்டல் ௔ளஸ் 1 க்ஶ சமம்
எனேவ எங்களிடம் ைமனஸ் 1 மற்௥ம் ௔ளஸ் 1 என்பௌ ௔ளஸ் 2 ஐ ைமனஸ் 1 ஆக உள்ளௌ,
எனேவ எங்களிடம் ௔ளஸ் 1 என்பௌ ஒ௠ ஷட்டல் ைமனஸ் 1 க்ஶ சமம் இௌ ஆப்ஷன் 1 சரியானதா 
இல்ைலயா என்பைதச ்சரிபாரப்்பதற்ஶப் பயன்ப௄ம் ஒ௠ ம௥நிகழ்௵த் ெதாடர௖், ௔ளஸ் 2-ல் 
ெதாடங்ழனால் , ௔ளஸ் 2-ஐ சமமாக எ௱ௌேவாம். ஒ௠ ப்ளஸ் 1 ப்ளஸ் ஆ க்ஶ இப்ேபாௌ நாம் பஶொைய 
அப்பூேய ைவத்ொ௠க்ழேறாம், ௔ன்னர ்௔ளஸ் 1 க்ஶ ம௥நிகழ்௵ ெதாடரை்பப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம், இௌ 
ஒ௠ ஷட்டல் க௯த்தல் 1 க்ஶ சமம் என்௥ எ௱ௌழேறாம், இங்ேக ஒ௠ உள்ள௄ீ உள்ளௌ, இப்ேபாௌ பஶொையக் 
க௯க்ழேறாம் 1 ஷட்டல் மற்௥ம் க்ஶ ஐப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம், இௌa intact a in recurrence relation 
ைமனஸ் 1 ல் இல் க்ஶ சமம் என்௥ ெப௥ழேறாம் , இங்ேக ஏற்கனேவ ைமனஸ் 1 a , minus 2 a plus a 
இல் உள்ளௌ, அ௄த்ௌ இந்த பஶொைய ஶ௣செ்சால்௧ல் ைவத்ொ௠க்ழேறாம் மற்௥ம் ைமனஸ் 1 க்ஶ 
ம௥நிகழ்௵ ெதாடரை்பப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம், ேம௩ம் இந்த வ௯௜ல் நாம் ஒ௠ ௔ளஸ் 2 ஐப் ெப௥வௌ 2 
ஷட்டல் ஷட்டல் க்ஶ சமம் மற்௥ம் இல் பல ஆல்ஃபா ைமனஸ் ௕ட்டாவால் வஶக்கப்படட் ஆல்பா a1 a2 n 
ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் ௕ட்டா சௌரத்ொற்ஶ சமம் என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்ள௵ம்,
எனேவ இௌ ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா௵க்ஶச ்சமம் மற்௥ம் ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா 1 க்ஶ சமம் என்பைத நாங்கள் 
ஏற்கனேவ அ௣ேவாம்,
எனேவ எங்களிடம் ௔ளஸ் 2 என்பௌ 1 ௔ளஸ் ஏ. 1 ஷட்டல் ௚தல் வைர, அதாவௌ 1 ஷட்டல் வைர a 2 a a 2 

என்பௌ ஒ௠ ஷட்டல் 2 க௯த்தல் 1 க்ஶ சமம்,a 
எனேவ ௳௠ப்பம் 1 என்பௌம் சரி என்௥ பாரக்்ழேறாம், இௌ நமௌ ேகள்௳ எண் 22 ஆஶம் என்பௌ ax plus b 
0 க்ஶ சமம் மற்௥ம் சௌரம் ஷட்டல் ஷட்டல் என்பௌ 0 க்ஶ சமம் க்ஶ சமம் இல்ைல என்றால் இந்த x bx a b 
இரண்௄ இ௠பூச ்சமன்பா௄க௬ம் ெபாௌவான ோரை்வக் ெகாண்ூ௠ந்தால், ஷட்டல் என்றால் என்ன b 
என்பைதக் கண்௄௔ூப்ேபாம், ஆல்பா என்௥ ைவத்ௌக் ெகாள்ேவாம். ெகா௄க்கப்படட் இரண்௄ இ௠பூச ்
சமன்பா௄களின் ெபாௌவான ோர௵் ,
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எனேவ எங்களிடம் ஆல்பா சௌரம் மற்௥ம் ஆல்பா ௔ளஸ் என்பௌ 0 க்ஶ சமம், ேம௩ம் ஆல்பா சௌரம் b 
மற்௥ம் ஆல்பா ஷட்டல் என்பௌ 0 க்ஶ சமம் . ௚தல் சமன்பாட்ூ௧௠ந்ௌ இரண்டாவௌ சமன்பாடை்டக் b a 
க௯த்தால் நாம் ெப௥ேவாம் ஆல்ஃபாைவ ைமனஸ் ௔ ௔ளஸ் ௔ ைமனஸ் ஏ இங்ழ௠ந்ௌ 0 க்ஶ சமம் 
ஆல்ஃபாைவ ஒ௠ க௯த்தல் ௔ ஈக் என்௥ ெப௥ழேறாம் க்ஶ ஒ௠ க௯த்தல் இப்ேபாௌ க்ஶ சமமாக ual b a 
இல்லாததால் க௯த்தல் ௗஜ்௷யம் அல்ல,a b 
எனேவ நாம் இ௠ பக்கங்களி௧௠ந்ௌம் ஒ௠ க௯த்தல் ஐ ரத்ௌ ெசய்யலாம் மற்௥ம் நாம் ஆல்பாைவ 1 க்ஶ b 
சமமாகப் ெப௥ழேறாம், ௔ன்னர ்இந்த சமன்பாட்ூல் ஆல்பாைவ 1 க்ஶ மாற்௥ழேறாம் மற்௥ம் நாம் 1 
ஷட்டல் ஷட்டல் என்பௌ 0 க்ஶ சமம் அதாவௌ என்பௌ க௯த்தல் 1 க்ஶ சமம்b a a plus b 
எனேவ ௳௠ப்பம் 3 சரியானௌ மற்௥ம் ௙த௚ள்ள ௳௠ப்பங்கள் இந்த ேகள்௳௜ல் சரியாக இல்ைல 1 என்பௌ 
0 க்ஶ சமம் மற்௥ம் சௌரம் ஷட்டல் ஷட்டல் என்பௌ 0 ஆஶம்x x b 
எனேவ நாம் ஆல்பா சௌரம் மற்௥ம் ஆல்பா க௯த்தல் 1 சமம் 0 மற்௥ம் ஆல்பா சௌரம் ஷட்டல் ஆல்பா b 
ஷட்டல் சமம் 0 என்௥ எ௱தலாம். ேம௩ம் ஒ௠ சமன்பாடை்ட மற்ெறான்௣ல் இ௠ந்ௌ க௯த்தால் b 
ஆல்ஃபாைவ க௯த்தல் 1 க்ஶ சமம் ஷட்டல் 1 ஆஶம். என்பௌ 1க்ஶ சமம் அல்ல என்பைத இங்ேக b b b 
கவனிக்க ேவண்௄ம், ஏெனனில் என்பௌ 1க்ஶ சமம் என்றால் சௌரம் ஷட்டல் க௯த்தல் 1 சமம் 0 b x x 
மற்௥ம் சௌரம் ஷட்டல் ஷட்டல் 1 சமம் 0 இைவ இரண்௄ம் எங்கள் ேகள்௳௜ல் ஶ௣ப்௔டப்பட௄்ள்ள x x 
இ௠பூ சமன்பா௄கள் மற்௥ம் இந்த இரண்௄ சமன்பா௄க௬க்ஶம் ெபாௌவான ோர௵் எௌ௵ம் இல்ைல,
எனேவ க்ஶ சமமாக இல்ைல ேம௩ம் ஆல்ஃபா என்பௌ ௔ ௔ளஸ் 1 ஐ ௔ ைமனஸ் 1 ஆல் வஶத்தால் p 1 
இப்ேபாௌ ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ஷட்டல் ௔ ஆல்பா ைமனஸ் 1 என்பௌ 0 க்ஶ சமம் என்பதால் ஆல்பா ஸ்ெகாயர்
1 ைமனஸ் ௔ ஐ ஆல்பாவாக இப்ேபாௌ நாம் ஆல்பா௳ன் மொப்ைப மாற்௥ழேறாம். இங்ேக நாம் ஆல்பா 
சௌரத்ைத 1 க௯த்தல் ஆக ௔ளஸ் 1 ஆல் வஶக்ழேறாம் , இௌ ைமனஸ் 1 ைமனஸ் சௌரம் b b b b minus b 
க்ஶ சமம் ைமனஸ் 1 ஆல் வஶக்கப்ப௄ழறௌ, அதாவௌ 1 ஷட்டல் வரக்்கத்ொன் க௯த்தல் ைமனஸ் 1 b b b 
ஆல் வஶக்கப்ப௄ம்
எனேவ அைத 1 ஷட்டல் சௌரத்ைத 1 ைமனஸ் ஆல் வஶக்க ம௥௖றம் நம்௘டம் உள்ளௌ ஆல்பா சௌரம் b b b

ஐ க௯த்தல் 1 ௚௱ சௌரத்தால் வஶக்கப்ப௄ழறௌ,plus 1 b 
எனேவ இந்த இரண்ைட௞ம் சமன் ெசய்தால் சௌரம் 2 ழைடக்ஶம் 1 ைமனஸ் ௔ க்ஶ சமமாக 1 b b plus 1 
௔ளஸ் ூ சௌரம் மற்௥ம் இைதப் ௔ரித்தால் 1 ைமனஸ் ௔ ௔ளஸ் ௔ ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் ௔ ழ௟ப் ழைடக்ஶம்
. எங்களிடம் கனசௌர௚ம் ௛ன்௥ என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம்b b 
எனேவ என்பௌ சௌரம் ஷட்டல் 3 சமம் 0 இங்ழ௠ந்ௌ என்பௌ 0 க்ஶ சமம் அல்லௌ சௌரம் ஷட்டல் 3 b b b b 
சமம் 0 மற்௥ம் என்பௌ 0 க்ஶ சமம் இல்ைல இங்ேக ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள ௳௠ப்பங்கள் , மற்ற b 
சாத்ொயக்ஷ௥கள் சௌரம் மற்௥ம் 3 என்பௌ 0 க்ஶ சமம், அதாவௌ சௌரம் ைமனஸ் 3 க்ஶ சமம், இௌ b b b 
என்பௌ 3 இன் ௔ளஸ் ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்ைத ஶ௣க்ழறௌ,
எனேவ இங்ேக நாம் அந்த ௳௠ப்பம் 1 மற்௥ம் ௳௠ப்பம் 3 ஐக் காணலாம். சரியா நான் இத்ௌடன் 
௚ூவைடழேறாம் இ௠பூ சமன்பா௄கள் பற்௣ய எங்கள் ௔ரசச்ைன ோரக்்ஶம் அமர௵் 
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