
 ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ෬ยನ ෩ರඡ ಮൡ౨  ಆචಯ ಸಮ๲౲  ಪค๻ರದ ಅඌๆಶನಃౙ  ๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂൿ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದฌಂൽಡ කโ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ 
ಀคൡ ನಮ౱  ಅඌๆಶನವඝ౬  ಆචತั๯൤౨ ೕๅ ಇൿ ನಮ౱  ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  16. ಇย౵  කโ ಎರഴ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ.  ಚದರ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಡ x px r x qx r 
ಆม౮  ෈ೕഓ ෮ದಲ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರಗะಜರย ಮൡ౨  2 ಮൡ౨  2 ෈ೕഓൽಂದ ತಡ฿ದ ಆม౮ โ කโ 
ಉഴ๼ലಯ෎౽ದ ಎರಡඡ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರ฿ಜං ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಚದರ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ x px r 0
ಡ ಸಮකಜฆವ ಪค๻ರಗำ ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕലฆโದคಂದ ನ ෰ಲ౲  ಎ๠ౣ  ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಬฉಯಬ๾ൿ ಆม౮  r 
ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮  ಆಜ ෈ೕഓ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆม౮  คಂದ  2 ಮൡ౨  2 ෈ೕഓಗำ p r x 
ಚದರ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಡ කโ ಆม౮ ವඝ౬  2 คಂದ 2 ෈ೕഓ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆม౮  2 คಂದ 2 qx r 
෈ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಆม౮  ෈ೕഓ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒഖౣ  ෩ฆ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆม౮  ෈ೕഓದย౵  ๸ීಧಗำ ಮൡ౨  ಇโಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ pq r r 
ഔಪ౭ ൐ಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ , කโ ಆม౮ ವඝ౬  2 ಪ౵ ๺ 2 ෈ೕഓൽಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಆม౮  q 
ಪ౵ ๺ 4 ෈ೕഓโ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಈಗ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓವඝ౬  ಡ ಕึದฉ  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ඦತರ q p 
කโ 3 ෈ೕഓವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 2 ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ කโ ෈ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ q p 2q 
෭ನ๺ ಅඝ౬  3 คಂದ ූಜ๭ p 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ ಅඝ౬  3 คಂದ ූಜ๭ 2 คಂದ 2 p p q p p 
෭ನ๺ ಅඝ౬  3 คಂದ ූಜ๭ ಈಗ කโ ಆม౮ ವඝ౬  ෈ೕഓ ಆಜ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ චನඪ๭ಆ ౶ั  q 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r 
ಆದ౪ คಂದ คಂದ 3 ಡ ෭ನ๺ ಡ 2 ෭ನ๺ ಡ 3 คಂದ ූಜ๭ ಅಂದฉ 2 คಂದ 9 ಡ 2 ෭ನ๺ ಅඝ౬  r 2 2p q q p p  q 2q 
෭ನ๺ ಆಜ කโ කಲౙ ඡ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ದ ಉತ౨ ರ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಇย౵  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ನಮಡ p 
౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಚದರ ෭ನ๺ 5 ಪ౵ ๺ 3 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಡ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಇದಃౙ  x x 
ಪค๻ರಗำ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ ඦತರ කโ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಅൿ ಆม౮ ൽಂದ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಅದರ ಪค๻ರ฿ಜ කโ ෮ದฤ ಆม౮  ಪ౵ ๺ b eta beta by alpha 
෈ೕഓ 5 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮  ಆಜ ෈ೕഓ 3 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ಚದರ ෭ನ๺ 5 x x 
ಪ౵ ๺ 3 ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ ಈ ಎರಡඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  0 ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಈ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣದ 
ಪค๻ರಗะಜๅ, ಅൿ ಆม౮ ൽಂದ ෈ೕഓ ಮൡ౨  ෈ೕഓൽಂದ ಆม౮ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಅದರ 
ಪค๻ರಗะಜ ඛ෦ბಸฤ කโ ෮ದฤ ಆม౮  ා ෈ೕഓ ಮൡ౨  ಆม౮ ൽಂದ ෈ೕഓ ಏචಂൿ ಉഴ๼ല෽ೕಣ ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ 
෈ೕഓವඝ౬  ಆม౮ ൽಂದ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಆม౮  ෈ೕഓൽಂದ ූಜಸมಜං ಎಂൿ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං
ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ රฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 ಆม౮  ෈ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ෈ೕഓ ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಆม౮ ൽಂದ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಆม౮  
෈ೕഓವඝ౬  ಆม౮  ෈ೕഓൽಂದ ූಜಸมಜං ಈಗ කโ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಮൡ౨  ಆม౮  ෈ೕഓ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಬದย๭ർಗ 
කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ 25 ෭ನ๺ 6 ಅඝ౬  3 คಂದ ූಜ๭ർಗ 19 ූಜ๭ 3 ಮൡ౨  ಗಮඛ๯โൿ ๯ಲಭ  ಆม౮  ෈ೕഓൽಂದ 
෈ೕഓ ಆಜ ಆม౮ ൽಂದ ಆม౮  1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ෈ೕഓ ಮൡ౨  ෈ೕഓൽಂದ ಆม౮ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣโ ಅದರ ಪค๻ರಗำ ಚದರ x 
෭ನ๺ 19 คಂದ 3 คಂದ ಪ౵ ๺ 1 ಆಜฆโದคಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  3 คಂದ ಞ൐๭ದฉ ಈಗ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
කโ ಚದರ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 3 ಅඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. 3x 19x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෮ದಲ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಮൡ౨  ෴โඃ ಪคೕ౽౹  ಸ෦ೕಕರಣಗำ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣದ ๒ನ౲  
๲ౙ ೕมฑ ಞಣಕಗಳಲ౵  ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆ ෩ฆ ಆ෺ౙ ಗำ ಇย౵  ಸค෴ಜಲ౵  ಮൡ౨  ಎರഴ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ p q 
ಅಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಘನโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵ , ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಎರഴ p 0 p q 
๒ನ౲  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗะಜದ౪ ฉ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಆม౮  ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ෈ೕഓ ౲ಁ ෕ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංp 

ಡ ඦತರ කโ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ, ಅದರ ಪค๻ರಗำ ಆม౮  ාഓ ಮൡ౨  ෈ೕഓൽಂದ  q 
ಆม౮ ൽಂದ ಆม౮ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣโ ෈ೕഓൽಂದ ಆม౮  ಮൡ౨  ಆม౮ ൽಂದ ෈ೕഓವඝ౬  
ຄಂൽฆವ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣโ ಅದರ ಪค๻ರಗะಜ ಚದರ ෭ನ๺ ಆม౮  ෈ೕഓ ಮൡ౨  ෈ೕഓൽಂದ ಆม౮ ൽಂದ x x
ಆಜฆತ౨ ං. ඬ౵   ಆม౮  ෈ೕഓൽಂದ ෈ೕഓ ಆಜ ಆม౮ ൽಂದ 1 ಆಜൿ౪  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං s 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉಯฤ කโ ಆม౮  ා ෈ೕഓ ಮൡ౨  ෈ೕഓ ා ಆม౮  ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ,
ಆม౮ ൽಂದ ෈ೕഓ ಮൡ౨  ಆม౮ ൽಂದ ෈ೕഓ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕಡბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ೯൤ಡ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಆม౮  
෈ೕഓൽಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 ಆม౮  ෈ೕഓ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ෈ೕഓൽಂದ ූಜ๭ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಬฉಯฤ ಆม౮  ෈ೕഓ ಆಜ ಆม౮ ವඝ౬  ෈ೕഓ 
วഡ ಆಜ ಉഴ๼ലಯฤ කโ ൟัൽರ෎ಀ කโ ಈ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ಆม౮  ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ౲ಁ  ಪ౵ ๺ 
3 ಆม౮  ෈ೕഓಡ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮  ౲ಁ  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ౲ಁ ෕ ಮൡ౨  ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෭ನ๺ ඪ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಘನโ ෭ನ๺ 3 ಆม౮  ෈ೕഓವඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං q p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆม౮  ෈ೕഓವඝ౬  ಪ౵ ๺ ಡ ඛಂದ ූಜ๭ං౪ ೕๅ pq q 3p 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ෈ೕഓ ಮൡ౨  ಆม౮ ൽಂದ ෈ೕഓ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಡ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ p p q 3 p wh
 ಓวಯඝ౬  ౲ಁ ෕ ಮൡ౨  ෵ಂದ ූಜ๭ 3 ෵ಂದ ූಜ๭ ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ಸರಳತั๭ದฉ කโ ෭ನ๺ p q p 3pq 2pq
෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ ූಜ๭ ಇൿ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  ಘನൽಂದ ූಜ๭ q pq q p q p q 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ຄಂൽฆವ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ෈ೕഓ ಮൡ౨  ಆม౮ ൽಂದ ෈ೕഓൽಂದ ಅದರ ಪค๻ರಗำ x 
ಚದರ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ඛಂದ ಪ౵ ๺ 1 ಡ ූಜ๭ ಪ౵ ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං p q p q x x 
ಈಗ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ඛಂದ ಞ൐๭ದฉ කโ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಚದರ p q p q x 
෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ 2 ಘನಃౙ  ಪ౵ ๺ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං p x p q 
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ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ಆ෺ౙ ෷ ಇย౵  ಸค෴ಜං ಮൡ౨  ಉัದ ಎม౵  ෩ฆ ಆ෺ౙ ಗำ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  
ಒಳತಂലฆತ౨ ๅ, ಅโಗำ ಆ෺ౙ ಯย౵  ඛೕಡมದ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ ๲ౙ ೕมฑ ಞಣಕಗำ ಅಲ౵  ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಅವฆ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵    ಸค෴ಜಲ౵   1 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർದ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಎม౵  ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗัಡ n 
ಪವฑ ෭ನ๺ ෈ೕഓಡ ಆม౮ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ 18 ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜ๭ർಗ ಅದರ n a 8 a 9 
෰ಲ౲  ಏචಂൿ ಉഴ๼ല෽ೕಣ. ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಚದರ ෭ನ๺ 6 ෭ನ๺ 2 ಪค๻ರಗำ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 
ಎಂൿ කโ ಬฉಯಬ๾ൿ ಆม౮  ಚದರ ෭ನ๺ 6 ಆม౮  ෭ನ๺ 2 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಚದರ ෭ನ๺ 6 ෈ೕഓ 
෭ನ๺ 2 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಈಗ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 8 ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜಸมಜං ಎಂ්ದඝ౬  n a 8 a 9 
ಉഴ๼ലಯฤ කඝ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜ๯โൿ ಆม౮ ಃౙ  a 10 a 8 a 9 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಶ౾౨  10 ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಡ ಪವฑ 10. ෭ನ๺  2 ಆม౮  ಪವฑ 8 ಪ౵ ๺ 2 ෈ೕഓ ಡ ಪವฑ 8 ಅඝ౬  2 
ಆม౮ ൽಂದ ಪವฑ 9 ෭ನ๺ 2 ෈ೕഓൽಂದ ಪವฑ 9 คಂದ ූಜಸมಜං ಮൡ౨  ಈ ๸තಣბ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಆม౮ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪವฑ 8 ಡ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ ෈ೕഓಡ  ಪವฑ 8 ಅඝ౬  ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 ಆಜ ಮൡ౨  
ඦತರ ೞದದย౵  කโ  ಅඝ౬  ಆม౮ ൽಂದ ಪವฑ ಡ  ෭ನ๺ ෈ೕഓವඝ౬  ಪವฑ ಡ ຄಂൽං౪ ೕๅ   ಈಗ ಗಮඛ๭ ಇย౵  කโ 2 9 9
ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 6 ಆม౮  ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 6 ಆม౮ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 
ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ ಆม౮ ವඝ౬  ಬದย๯൤౨ ೕๅ  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 6 ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ 
෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  6 ෈ೕഓ ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  6 ಆม౮ ൽಂದ ಪವฑ 9 ෭ನ๺ 6 ෈ೕഓಡ ಪವฑ 9 
คಂದ ූಜ๭ 2 คಂದ ಆม౮ ൽಂದ ಪವฑ 9 ෭ನ๺ ෈ೕഓಡ ಪವฑ 9 ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ 2 คಂದ ූಜಸมದ 6 ಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ 3 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಆ෺ౙ  3 ಸค෴ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಉัದ ಎม౵  ಆ෺ౙ ಗำ ಸค෴ಜಲ౵  ಇൿ ನಮ౱  ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  20 ಆಜං. ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ෩ಲේತ฿ಜ ನಮಡ 
ಎರഴ ಪ౳ ๔౬ ಗัๅ ಪ౳ ๔౬  ಮൡ౨  ಪ౳ ๔౬  a b. 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಎರഴ ත൏ბಂಕಗะಜರย ಮൡ౨  ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರಗำ ಚದರp q x 
෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮  ෈ೕഓಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಆม౮  ಪವฑ ಡ ಪ౵ ๺ x anbp n n q 
෈ೕഓ ಎม౵  ත൏ბಂಕಗัಡ අಡ౥ ർಜං  ಅಥ฿ කโ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಓൿವ ෮ದฤ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, n ab 
ූಗಲಬ౫  ๸ಒ౲ ಗะಜದ౪ ฉ , 5 ರ ಪ౵ ๺ ෈ ವಗბ෩ಲโ 0 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಮൡ౨  ಎರവ 0 ಃౙ  a b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ನಮ౱  ෮ದಲ ಪ౳ ๔౬   ಇൿ ಪ౳ ๔౬  ಅಂದฉ කโ 12 ರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ a, 
ಆದ౪ คಂದ කโ 12 ಎಂದชඝ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಪ౳ ๔౬ ෷ ಡ ಆม౮ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 12 ೯൤ಡ ಡ aa 12 p q 
෈ೕഓ ಆಜ ಪವฑ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಪವฑ  ಡ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ෈ೕഓ ಆಜ ಪವฑ 12 p 10 q 

 ಡ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಬฉ෵ค ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರಗำ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಚದರ 10 x 
෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ೓ಕ ෭ನ๺ ಆม౮  ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಅಂದฉ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆม౮  ಪ౵ ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯ ൮ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಆม౮  ಪ౵ ๺ 1 ಎಂൿ 
ಬದย๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨   ಈ ಎಋ౺  ද౳ ๺ ನย౵  ෈ೕഓ ಪ౵ ๺  ಆಜ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ කโ  ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆม౮ ಡ ಪವฑ  ಡ 1 12 p 10
ಆม౮  ಪ౵ ๺ 1 ಪ౵ ๺ ෈ೕഓಡ ಪವฑ 10 ಡ ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ 1 ಡ  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಡ ಪವฑ 11 ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಡ ಪವฑ 10 ಈ ಎರഴ q q q 
ූಗಗಳඝ౬  ಒഔౣ ಡ ൤ಡൿಆಂഴ කโ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ූಗ ಮൡ౨  ಈ ූಗವඝ౬  ಒഔౣ ಡ a11 
൤ಡൿಆಂഴ කโ ಇದඝ౬  18 ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  11 ಪ౵ ๺ 18 ಡ a 12 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ಆ෺ౙ  2 ಸค෴ಜං ಮൡ౨  ಉัದ ಆ෺ౙ ಗำ ಸค෴ಜಲ౵  ಈಗ කโ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ b 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜದ౪ ฉ කโ ಇย౵  ಪ౵ ๺ 2 ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂ්ൿ 28 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a4 28 p q a 4 
ಪ౳ ๔౬ ಯ ಪค๻ರದย౵  කโ ಅඃ คೕൟಯย౵  ෨ಂൿವคದฉ කโ 4 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 3 ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංa 2 
ಏಃಂದฉ ಆม౮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 ೯൤ಡ ෈ೕഓ  ಪವฑ 4 ಮൡ౨  ಮ൤౨  කโ ಇದඝ౬  ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  a 4 t q p 
ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ කโ ಅದඝ౬  ಆม౮  ಪ౵ ๺ 1 ಎಂൿ ಬದย๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨   ಇย౵  කโ ಅඝ౬  ෈ೕഓ q 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ කโ ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ 1 ಎಂൿ ಬದย๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆม౮  ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ෈ೕഓ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  p p q q 
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರಡคಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨   ಈ ಎರಡคಂದ කโ ಅದඝ౬  ಎಂൿ a3 a2 
ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෴โඃ ಒಂൿ ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎม౵  ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗัಡ n 
අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಗಮඛಸಬ๾ൿ.  a0 p q 
ಇย౵  ಒಂൿ 4 ಮ൤౨  2 ಪ౵ ๺ 1 ಪ౵ ๺ 1 ಪ౵ ๺ ಎ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  1 ಪ౵ ๺ ಎ 0 ಪ౵ ๺ 2 ಎ 1 ಪ౵ ๺ ಎ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ 3 ಎ 1 ಪ౵ ๺ 2 ಎ 0 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ. ಗಮඛ๭ ಎಂ්ൿ ಆม౮  ೯൤ಡ ෈ೕഓಡ a 1 b q 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ 4 ಅඝ౬  3 ಆม౮  ೯൤ಡ 3 ෈ೕഓ ೯൤ಡ 2 ೯൤ಡ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ 28 ಃౙ  p q p q 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ 4 ಅඝ౬  ಇย౵ ಂದ 28 ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಈಗ කโ ಪ౵ ๺ 2 ಏචಂൿ ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ ಆม౮  p q 
ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಎಂದชඝ ಎಂൿ ෮ದฤ ಉഴ๼ല෽ೕಣ ನಮ౱  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರ ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 x x 
ಆಜං 0 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರಗำ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ 5 ರ ๬෥ನ౲ ൤ಯඝ౬  ಕึൿಆಳ౶ ං 2 คಂದ 
ූಜ๭ ಆม౮  1 ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲ 5 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 2 คಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ෈ೕഓ 5 ರ 1 ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರಡคಂದ ූಜ๭ කโ 3 ಆม౮  ೯൤ಡ 3 ෈ೕഓ ೯൤ಡ 2 ೯൤ಡ 2 ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಆม౮  ಮൡ౨p q p q 
෈ೕഓದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಬದย๯൤౨ ೕๅ 28 ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಮൡ౨  ನย౵  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭, ಈಗ p q 
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ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಬದย๭ದ ඦತರ කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲ 5 คಂದ 3p 
ූಜ๭ 2 ಪ౵ ๺ ಡ 1 ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ 5 คಂದ ූಜ๭ 2 ೯൤ಡ 2 ೯൤ಡ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  3q p q 28 
ಸರಳತั๯โದคಂದ කโ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ವಗბ෩ಲ 5 ೯൤ಡ ෩ฆ ෭ನ๺ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෩ฆ 3p 3p q q 
ವಗბ෩ಲ ಐൿ ೯൤ಡ කฤౙ  ೯൤ಡ කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 56 ಈಗ කโ ಮൡ౨  ූಗಲಬ౫  ๸ಒ౲ ಗะಜದ౪ ฉp q a b 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲ 5 0 ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  0 ಡ b a b 
ಆದ౪ คಂದ 3 ෭ನ๺ 3 ಇൿ ๰೉๯ವ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ೯൤ಡ 7 p q sp q 7p q 
ಈ ಪದಗัಂದ 56 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಇย౵  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಇൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ p q 8 p q 
ಸ෥ನ฿ಜ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං p q 4 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ 2 ಎಂ්ൿ 4 ಪ౵ ๺ 8 12 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ຂಳಬ๾ൿ. p q 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ෈ කಲౙ ඡ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  කโ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 

ಚದರ ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ಇൿ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮ ವඝ౬  ෈ല  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಈ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದx x 
ಪค๻ರಗำ ಆม౮  ෈ೕഓ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಆม౮  ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ಪವฑ ಡ ಆม౮  anb n n 
෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ූಜ๭ ಎม౵  ත൏ბಂಕಗัಡ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಅඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ n v1 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  1 ಡ ಮൡ౨  ಎม౵  ත൏ბಂಕಗัಡ ෭ನ๺ 1 ೯൤ಡ ಇඨ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ಅඝಮൟ๭ ౾ౙ ಂತ bnb a n 2 
අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ಇย౵  ඛೕಡมದ ಎม౵  කฤౙ  ಆ෺ౙ ಗಳย౵  ෴โൿ ಸค෴ಜං 
ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ. ಆ෺ౙ ಗำ කโ ෮ದฤ ಆม౮  ಎಂದชඝ ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಒ ಎಂದชඝ ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ 
෥ഺೕಣ ෷ฑ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರ ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರಗำ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 5 ರ ವಗბ෩ಲವඝ౬  2 คಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಆม౮  
෈ೕഓ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕലฆโದคಂದ කโ ಬฉಯಬ๾ൿ ಆม౮  5 ರ ವಗბ෩ಲವඝ౬  2 
คಂದ ූಜ๭ 1 ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෈ೕഓโ 5 ರ 1 ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 
คಂದ ූಜ๭ 2 คಂದ කโ ಆ෺ౙ  2 ಸค෴ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ෮ದฤ ຂำ൤౨ ೕๅ ಇൿ ෭ನ๺ 1bn 
೯൤ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಎಲ౵ คಟ අಡ౥ ൿ ಅಥ฿  ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺  ಪವฑ ಡ ಆม౮ ಃౙ  1 2 1
ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ n n 
ූಜ๭ർಗ ಪ౵ ๺ 1 ಆม౮ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಪವฑ ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ಪವฑ ಪ౵ ๺ 1 n n 
ಅඝ౬  ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං bn 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆม౮ ವඝ౬  ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ಡ ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵n 
කโ ෭ನ๺ ෈ೕഓವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ๬෥ನ౲  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෈ೕഓ ಒಳಡ ຄಂൽං౪ ೕๅ n 
ಚದರ ಪ౵ ๺ 1 ಮൡ౨  ೞದದย౵  කโ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಇย౵  කโ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓವඝ౬  
ຄಂൽฆโದคಂದ ಇย౵  කโ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಏචಂൿ ๯ಲಭ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨
5 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಪค๻ರಗำ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ

ಚದರ ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ವಗბದ ෭ನ๺ ಆม౮  ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಪ౵ ๺ 1 ಆม౮  ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 
෈ೕഓ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಬฉಯಬ๾ൿ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 1 ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං. ಈಗ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ 
ಎಂದชඝ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ කโ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 1 ಎಂ්ದඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ಪ౵ ๺ 2 1 ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  5 ಅඝ౬  2 ಪ౵ ๺ 2 คಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇൿ 5 ೯൤ಡ 5 ರ 
ವಗბ෩ಲವඝ౬  2 คಂದ ූಜ๭ದฉ ಮൡ౨  කโ 5 ರ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ 5 ೯൤ಡ 1 ರ ವಗბ෩ಲವඝ౬  
2 คಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲ൫ ಆม౮  ವಗბ ಮൡ౨  1 ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 5 ರ ෩ಲ ಆม౮  ಸ෥ನ฿ಜ  ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ 2 5 ರ 1 y 
෭ನ๺ ವಗბ෩ಲವඝ౬  2 ಪ౵ ๺ 2 คಂದ ූಜ๭ർಗ ಮൡ౨  ಇൿ 5 ರ 5 ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  2 คಂದ ූಜ๭ർಗ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 5 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  5 ෭ನ๺ 1 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 ಅಂದฉ 5 ರ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲವඝ౬  
෈ೕഓ ಆಜ ಪคವൟბ๯โದคಂದ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ಆม౮  ಆಜ 5 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෈ೕഓ 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 1 ಎಂ්ൿ 5 ರ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෈ೕഓ ಆಜ කโ ෈ಎඨ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆม౮  ಪವฑ n 
෭ನ๺   ವಗბ෩ಲൽಂದ  ಡ ಆม౮  ೯൤ಡ ෈ೕഓ ಪವฑ ಡ ෭ನ๺  ಅඝ౬   ರ ವಗბ෩ಲಃౙ   ෈ೕഓ ಆಜ ූಜ๭ 1 5 n 1 5 5
ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓโ 5 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಪ෴ბಯ฿ಜ 
෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆม౮ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಡ ಪವฑ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ n n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ, ಎಂ්ൿ ಆม౮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಪವฑ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓಡ ಪವฑ ಡ ಎม౵  bn n n n 
අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ 2 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಇย౵  කโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಸಹ ಗಮඛಸಬ๾ൿ  1 ಮൡ౨  b 1 
ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ෺ౙ  2 ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಸค ಈಗ කโ ಆ෺ౙ  3 ಅඝ౬  ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ. ಅඦತ ಸರ൐ಯ ๸ಕಲನವඝ౬  

ಅඝ౬  10 คಂದ ූಜ๭ ಪವฑ ಡ ಬฉ෵ค ಮൡ౨  ಎม౵  ත൏ბಂಕಗಳ ಞಂඪನ ෬ว 1 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ bn n n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಈಗ කโ ಈಛಗศ ಪഷൿಆಂലฆವ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ bn 
ಪವฑ ಡ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಪವฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಈಗ ಪವฑ ಡ 10 ಆಜං, ಏಃಂದฉ ಆม౮ ದ n n n 
෮ತ౨ ವඝ౬  ಪವฑ ಡ 10 คಂದ ූಜಸมಜං ಮൡ౨  ෈ೕഓದ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಪವฑ ಡ 10 คಂದ ූಜಸมಜං  ಶ౾౨  n n n 
ಇๅರവ ಒ෨౱ ಖ฿ಞโದคಂದ කโ ಇದඝ౬  เಭ೧ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೦౲ ෦ൟೕಯ ෮ತ౨ ಗಳඝ౬  ಈ คೕൟಯย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ  ಇൿ ಆม౮ ವඝ౬  10 คಂದ ූಜ๭ 1 ෭ನ๺ ಆม౮ ವඝ౬  10 คಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇൿ ෈ೕഓ 10 คಂದ ූಜ๭ 1 
෭ನ๺ ෈ೕഓ 10 คಂದ ූಜ๭ 
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ಆದ౪ คಂದ ಸರಳತั๯โದคಂದ කโ ಆม౮ ವඝ౬  10 ෭ನ๺ ಆม౮  ೯൤ಡ ෈ೕഓವඝ౬  10 ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ೞದಗಳ ಎย౺ ಎಂ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โದคಂದ කโ 10 ෭ನ๺ ಆม౮ ವඝ౬  10 ෭ನ๺ ෈ೕഓಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಮൡ౨  ಇൿ ಆม౮ ವඝ౬  10 ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಮൡ౨  ෈ೕഓ 10 ෭ನ๺ ಆಜ ಪഷ෷ತ౨ ං 10 ಆฯ౭  ಆಜ  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ෭ನ๺ 2 ha 
ಆม౮  ෈ೕഓವඝ౬  100 ෭ನ๺ 10 คಂದ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ ಆม౮  ෈ೕഓ ಎಂൿ ූಜಸมಜං ಈಗ කโ ಈಛಗศ 
ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಏචಂൿ ൟัൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ  ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮  ಆಜ ෈ೕഓ ෭ನ๺ ಡ ಸಮ1
ಎಂൿ කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ  1 ಆഔౣ ฆವ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಗಮඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಂದ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 10 คಂದ ූಜ๭ ಶ౾౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 10 n bn n 
෭ನ๺ 2 ಡ ෭ನ๺ 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  100 คಂದ ූಜ๯ತ౨ ං ෭ನ๺ 10 ෭ನ๺ 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 12 ಅඝ౬  89 คಂದ ූಜ๭ർಗ ෎ชඞ ಅಲ౵ . ಆ෺ౙ  3 ಸค෴ಜಲ౵  ಎಂൿ කโ ಇย౵  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ 
ಆ෺ౙ  4 ಅඝ౬  ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ. කโ ෮ತ౨ ವඝ౬  10 คಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං n n 1 
ಎಂൿ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಈಗ ಪವฑ ಡ ಆม౮ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ෈ೕഓಡ ಪವฑ ಅඝ౬  ಆม౮  ෭ನ๺ a in n n n 
෈ೕഓൽಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬದย๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆม౮ ದ ෮ತ౨ ಃౙ  ಡ 10 คಂದ ූಜ๭  ಪವฑ ෭ನ๺ 1 n n 
คಂದ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓ ෮ತ౨ ಃౙ  ෈ೕഓ ಪವฑ ಡ 10 คಂದ ಪವฑ ಡ ූಜ๭ n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಆಜ ಆม౮ ൽಂದ 10 ෭ನ๺ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓಡ 10 ෭ನ๺ ෈ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං
ಇದඝ౬  ಸರัೕಕค๯ವ ෩ಲಕ කโ 1 ಅඝ౬  ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ಇದඝ౬  10 ಆม౮  ෭ನ๺ ಆม౮  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  
෈ೕഓ ෭ನ๺ 10 ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ ಆม౮  ෈ೕഓವඝ౬  100 ෭ನ๺ 10 คಂದ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ ಆม౮  ෈ೕഓ ಎಂൿ 
เಂಗലಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  1 คಂದ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓವඝ౬  10 ಆಜ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓವඝ౬  100 ෭ನ๺ 10 คಂದ ූಜ๭ 
ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ ನಮಡ ൟัൽං  ෭ನ๺ ෈ೕഓโ 5 ರ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  ಆม౮  ಪ౵ ๺ 
෈ೕഓโ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮  ෈ೕഓโ ෭ನ๺ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ๸ಕಲನವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 10 คಂದ n 1 a a 
ූಜ๭ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 10 ಅඝ౬  100 คಂದ ූಜ๭ 10 ෭ನ๺ 1 n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 10 ಃౙ  89 คಂದ ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ෺ౙ  4 ಸค෴ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ ಆ෺ౙ  1 ಅඝ౬  ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ. ಅದඝ౬  ෥ഴವ 
෮ದฤ කโ ෮ದฤ ನಮ౱ ย౵  ຄಂൽฆವ ಒಂൿ ඬನฃವൟბತ ๸ීಧವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  ಒಂൿ ෭ನ๲౛  bn 
ಸಮකಜฆತ౨ ං  1 ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ 1 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ರย౵  ಎ ಪವฑ ಡ ಆม౮  ຄರൡಪല๭  ෎ชನಲ౵   1 ಅඝ౬  ಆม౮  n 
෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ූಜಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆม౮ ವඝ౬  ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ๬෥ನ౲ ಃౙ  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ n 
ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ෭ನ๺ ෈ೕഓವඝ౬  ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ๬෥ನ౲ ಃౙ  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  n 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨   ೞದದย౵  කโ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ಈಛಗศ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 1 
ಅඝ౬  ಆม౮  ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 1 ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಇย౵  
ಗಮඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಆม౮  ഖ ൽ ಪವฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ෭ನ๺ 1 ಡ ಆม౮  ಪ౵ ๺ 2 ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಡ ಪವฑ n n 
෭ನ๺ 1 ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ූಜಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆม౮ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪವฑ ෭ನ๺ ෈ೕഓಡ ಪವฑ ඛಂದ ූಜ๭ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ 2 n n 
ಆม౮  ಡ  ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ෈ೕഓಡ ಪವฑ ෭ඝ  ಅඝ౬  ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ූಜಸมಜං n n s 1 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ෭ನ๺ 1 ಡ කโ ಅඝ౬  bn bn 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ 1 ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಪ౵ ๺ 2 ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಒಂൿ ඬನฃವൟბತ ๸ීಧ฿ಜං 
ಇದರย౵  ಆ෺ౙ  1 ಸค෴ಜං෻ ಅಥ฿ ಅಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ನಮಡ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං ಪ౵ ๺ 2 ඣಂൽಡ 
ඩ౳ ฏ෗๭ ಮൡ౨  කโ ಪഷൽฆವ ඬನฃವൟბತ ๸ීಧವඝ౬  කโ ಬಳಸยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ 1 ಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ ಪ౵ ๺ 1 ೯൤ಡ ಈಗ කโ ූಗವඝ౬  ๻ಡ෻ ಇค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ 1 ಛಜ කโ 
ඬನฃವತბචಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ๸ීಧ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ 
ಇඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ ಎ ූಗವඝ౬  ๻ಡ෻ ಇค๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಇඨ ಛಜ 
කโ ඬನฃವൟბತ ๸ීಧವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಇඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ 2 
ರย౵  ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ ಎ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಈಛಗศ ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ ಎ ಇඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ඦತರ කโ ಈ ූಗವඝ౬  
ഓ౲ ಩ ನย౵  ಇค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ෭ನ๺  ಛಜ ඬನฃವൟბತ ๸ීಧವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๼ೕಡ 1
෨ಂൿವค๯โದคಂದ කโ ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  2 ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  ಅඝ౬  ಈಗ a1 a2 a2 
ಗಮඛ๭ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ූಜಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ 1 ಡ ಸಮ ಎಂൿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ಎ 1 ಪ౵ ๺ ಎ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಡ ಅಂದฉ 1 ಪ౵ ๺ ವฉಜನ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ 2 a a 2 
෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ  1 ಸಹ ಸค෴ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಇൿ ನಮ౱  ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  22 ಆಜං කโ ಇย౵  ಎರഴ ౽౷ റ౳ ഔಋ 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಚದರ ೯൤ಡ ಆಡย ೯൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಈ ಎರഴ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಗำx b 
๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ 0 ಮൡ౨  ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮವಲ౵   ಎರഴ x bx a 0 b 
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౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 
෈ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ಎ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං . කโ ෮ದಲචಯದคಂದ ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಕึದฉ කโ ಆม౮ ವඝ౬  
෭ನ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ෈ ෭ನ๺ ಎ ಇย౵  0 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ ಡ ಆม౮ โ ෭ನ๺ ෈ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ 
කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ದ ౽ರಣ ෭ನ๺ ෈ ๒ನ౲ ವಲ౵  a ba 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರവ ಬൽಗัಂದ ෭ನ๺ ෈ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಆม౮ ವඝ౬  1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಪ෴ბಯ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಆม౮ โ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ 1 ಪ౵ ๺ ෈ 
ಪ౵ ๺ ಎ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆ෺ౙ  3 ಸค෴ಜං ಮൡ౨  ಉัದ ಆ෺ౙ ಗำ ನಮಡ ඛೕലฆವ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ಸค෴ಜಲ౵   ಎರഴ ౽౷ റ౳ ഔಋ 
ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಮൡ౨  ಚದರ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x bx x x b 0 
ಈ ಎರഴ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ನ ෴ವ ෰ಲ౲ ಗัಡ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽๅ ಎಂ්ದඝ౬  b 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಆม౮  ಎಂൿ කโ ූเ๵ೕಣ ಆഔౣ ฆವ ಎರഴ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಗัಡ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ a 
ಅൽฆ කโ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ෈ ಆม౮  ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  0 ಮൡ౨  ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ ಸಮකಜฆತ౨ ං 0. 
ಮൡ౨  කโ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಇඣ౬ ಂದคಂದ ಕึ෷฿ಗ කโ ಆม౮ ವඝ౬  ෈ ෭ನ๺ 1 ಡ ෈ ಪ౵ ๺ 1 ಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං.  ಎಂ්ൿ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  ಇย౵  ಗಮඛಸ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಚದರ b b 1 x 
೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ವಗბ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಎರഴ ನಮ౱  ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  x x x 1 0 
ಉว౵ ೕ಍ಸมದ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ෴โඃ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಆม౮  ಪ౵ ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ 1 p 1 b b 
คಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಈಗ ಇย౵  ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಆม౮  ෭ನ๺ 1 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  0 ಡ කโ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  b 
ຄಂൽං౪ ೕๅ 1 ෭ನ๺ ෈ ಆม౮  ಈಗ කโ ಆม౮ ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದย๯൤౨ ೕๅ ಇย౵  කโ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ
ಇย౵  කโ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 ෭ನ๺ ෈ ෈ ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ූಜ๭ ෈ ෭ನ๺ 1 ಇൿ ෈ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ෈  
ಚದರ ෭ನ๺ ෈ ಅඝ౬  ෈ ෭ನ๺ 1 คಂದ ූಜ๭ ಅಂದฉ ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ ෈ ವಗბವඝ౬  ෈ ෭ನ๺ 1 คಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ෈ ವಗბವඝ౬  1 ෭ನ๺ ෈ ෵ಂದ ූಜ๭ ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ ಮ൧౨ ಂංഷ කโ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ
ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෈ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ෈ ෭ನ๺ 1 තಣბ ವಗბൽಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರಡඝ౬  ಸ෦ೕಕค๭  කโ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 2 ෈ ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  1 ෭ನ๺ ෈ ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ഔ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜ 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  เಭ೧๭ದฉ කโ 1 ෭ನ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ෈ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ෈ ౲ಁ ෕ ಮൡ౨  ෩ฆ ෈ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 3 ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇย౵ ಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ 0 ಅಥ฿ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺b b b 
3 ಈಕ౷ ฯ ഖ 0 ಮൡ౨  ෈ ಈ๺ 0 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇย౵  ඛೕലฆವ ಆ෺ౙ ಗಳย౵  ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇඣ౬ ಂൿ ๬ಧ౲ ൤෷ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಆಜං  3 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಅಂದฉ ವಗბโ ෭ನ๺ 3 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, b 
ಇದರಥბ ಎಂ්ൿ 3 ರ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, b 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಆ෺ౙ  1 ಮൡ౨  ಆ෺ౙ  3 ಸค෴ಜๅ ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇย౵ ಡ කโ ನಮ౱  ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  
ಪคಹค๯โದඝ౬  ෨౽౨ ಯತั๯൤౨ ೕๅ  ඛೕโ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ෬ว ಅඌๆಶನ 
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