
 िȪघात समीकरणो ंपर तीसरे और आİखरी सम˟ा समाधान सũ मŐ आपका ˢागत है
 इसिलए आज हम कुछ और सम˟ाओ ंको हल करने जा रहे हœ और इसके साथ ही हम िȪघात समीकरणो ंपर अपना सũ समाɑ करŐ गे 
यह हमारा Ůʲ संƥा 16 है ।
 यहां हमारे पास दो िȪघात समीकरण हœ  वगŊ माइनस जमा के बराबर है और वगŊ घटा जमा के बराबर है x px r 0 x qx r 0 
अʚा बीटा को पहले िȪघात समीकरण का समाधान होने दŐ  और 2 और 2 के बाद के अʚा को दूसरे िȪघात समीकरण के समाधान के 
ŝप मŐ हमŐ खोजना होगा  का मान Ɛा है Ɛोिंक हमŐ िदया गया है िक अʚा और बीटा वगŊ माइनस ɘस बराबर 0 के r x px r 
समाधान हœ हम अʚा ɘस बीटा िलख सकते हœ के बराबर है और अʚा मŐ बीटा भी के बराबर है Ɛोिंक अʚा Ȫारा  2 और 2 p r 
बीटा ˍायर माइनस ɘस बराबर 0 के समाधान हœ हम अʚा बटा 2 ɘस 2 बीटा बराबर और अʚा 2 बटा 2 बीटा x qx r q 
िलख सकते हœ िजसका अथŊ है िक अʚा बीटा के बराबर हैr 
 इसिलए हमारे पास कुल तीन हœ अʚा बीटा मŐ संबंध और इनका उपयोग करके हम यह पता लगाएंगे िक नोट का मान Ɛा pq r r 
है िक हम अʚा को 2 जमा 2 बीटा के बराबर के ŝप मŐ िलख सकते हœ Ɛोिंक अʚा ɘस 4 बीटा 2 के बराबर है यिद हम q q 
अʚा ɘस बीटा को के बराबर घटाते हœ  यह समीकरण तो हमŐ िमलता है 3 बीटा 2 Ɛू माइनस पी के बराबर है इसका मतलब है िकp 
हमारे पास बीटा माइनस पी के बराबर है 3 से िवभािजत है2q 
 इसिलए अʚा पी माइनस बीटा के बराबर है यानी पी माइनस 2 Ɛू माइनस पी 3 से िवभािजत है जो िक है 2 गुणा 2 पी घटा से q 3 
िवभािजत अब याद रखŐ िक हमारे पास अʚा मŐ बीटा बराबर आर के बराबर है
 इसिलए बराबर 2 बटा 3 गुणा घटा गुणा 2 घटा से िवभािजत है यानी 2 बटा 9 गुणा 2 माइनस टू r 2p q q p 3 p  q 2q 
माइनस पी तो हम यहाँ देखते हœ िक चौथा िवकʙ सही उȅर है यहाँ इस Ůʲ मŐ हमŐ िȪघात समीकरण वगŊ माइनस 5 ɘस 3 x x 
बराबर 0 िदया गया है, हमŐ बताया गया है िक अʚा और बीटा इसका समाधान हœ िȪघात समीकरण हमŐ तब एक िȪघात समीकरण का 
पता लगाना होता है िजसमŐ अʚा बटा b .
 होता है  इसके समाधान के ŝप मŐ एटा और बीटा अʚा Ȫारा ऐसा करने के िलए िक हम पहले नोट करŐ गे िक अʚा ɘस बीटा 5 के 
बराबर है और अʚा इन बीटा 3 के बराबर है हम इन दोनो ंको िȪघात समीकरण से Ůाɑ कर रहे हœ वगŊ माइनस 5 ɘस 3 बराबरx x 
है  0 के ŝप मŐ अʚा और बीटा इस िȪघात समीकरण के समाधान हœ अब एक िȪघात समीकरण का िनमाŊण करने के िलए िजसमŐ बीटा 
Ȫारा अʚा और अʚा Ȫारा बीटा है, इसके समाधान के ŝप मŐ हम पहले यह पता लगाएंगे िक बीटा Ȫारा अʚा Ɛा है ɘस बीटा 
अʚा Ȫारा आइए हम अʚा Ȫारा िलखते हœ  बीटा ɘस बीटा अʚा के ŝप मŐ अʚा ˍायर ɘस बीटा ˍायर अʚा बीटा Ȫारा 
िवभािजत अब हम जानते हœ िक अʚा ˍायर ɘस बीटा ˍायर अʚा ɘस बीटा के बराबर है पूरे वगŊ माइनस 2 अʚा बीटा
 इसिलए अʚा बीटा ɘस बीटा अʚा अʚा ɘस बीटा के बराबर है  पूरे वगŊ माइनस 2 अʚा बीटा को अʚा बीटा से िवभािजत 
िकया जाता है अब जब हम अʚा ɘस बीटा और अʚा बीटा के मूʞो ंको Ůित̾थािपत करते हœ तो हम Ůाɑ करते हœ यह 25 माइनस 6
के बराबर होता है जो 3 से िवभािजत होता है जो 19 को 3 से िवभािजत करता है और यह नोट करना आसान है  िक अʚा बटा बीटा 
गुणा अʚा 1 के बराबर है,
 इसिलए एक िȪघात समीकरण िजसमŐ अʚा बटा बीटा और बीटा बटा अʚा है, Ɛोिंक इसका समाधान वगŊ माइनस 19 बटा 3 x 
गुणा 3 गुणा 1 है तो अब 0 के बराबर है यिद हम इस समीकरण को 3 से गुणा करते हœ  हम Ůाɑ करते हœ वगŊ घटा जमा 3 0 3x 19x 
के बराबर है।

 इसिलए यहां पहला िवकʙ सही है और जैसा िक हम देख सकते हœ िक कोई भी परीƗण समीकरण पहले समीकरण के गैर-शूɊ अिदश 
गुणज नही ंहœ, वे सभी तीन िवकʙ यहां सही नही ंहœ मान लीिजए और  ऐसी दो वाˑिवक संƥाएँ हो ंिक के बराबर नही ंहै p q p, 0 
और Ɛूब, ɘस माइनस के बराबर नही ंहै, यिद अ̵फ़ा और बीटा दो गैर-शूɊ सİʃŵ संƥाएँ हœ जैसे िक अʚा ɘस बीटा p q 
माइनस पी के बराबर है और अʚा Ɛूब ɘस बीटा Ɛूब बराबर है  के िलए तो हम एक िȪघात समीकरण का पता लगाएंगे िजसका q 
समाधान बीटा Ȫारा अʚा और अʚा Ȫारा बीटा हœ याद रखŐ िक एक िȪघात समीकरण िजसमŐ बीटा Ȫारा अʚा और अʚा Ȫारा बीटा 
इसके समाधान के ŝप मŐ होगा वगŊ माइनस अʚा बाय बीटा ɘस बीटा Ȫारा अʚा ɘस  अ̵फ़ा बटा बीटा बटा अʚा x x x s 
जो 1 है 0 के बराबर है
 इसिलए इस तरह के समीकरण को िलखने के िलए हमŐ यह पता लगाना होगा िक अʚा बाय बीटा ɘस बीटा बाय अʚा नोट है िक 
अʚा बाय बीटा ɘस बीटा बाय अʚा अʚा ˍायर के बराबर है ɘस बीटा वगŊ को अʚा बीटा Ȫारा िवभािजत िकया जाता है,
 इसिलए इसे अʚा ɘस बीटा के ŝप मŐ िलखा जा सकता है पूरे वगŊ माइनस 2 अʚा बीटा को अʚा बीटा से िवभािजत िकया जाता है 
तािक िȪघात समीकरण को ˙ʼ ŝप से िलखा जा सके हमŐ यह जानना होगा िक बीटा मŐ अʚा का पता लगाने के िलए बीटा मŐ अʚा 
Ɛा है।
 हम इस अʚा ɘस बीटा की गणना करते हœ पूरे Ɛूब अʚा Ɛूब ɘस बीटा Ɛू ɘस 3 अʚा बीटा मŐ अʚा ɘस बीटा के बराबर है
हमŐ अʚा Ɛू ɘस बीटा Ɛूब का मान िदया गया है और अʚा ɘस बीटा का मान भी है
 इसिलए हमारे पास यहां माइनस पी है  Ɛूब माइनस 3 अʚा बीटा गुणा के बराबर हैq p 
 इसिलए हमारे पास अʚा बीटा बराबर है ɘस को से िवभािजत िकया गया हैpq q 3p 
 इसिलए अʚा बटा बीटा ɘस बीटा बटा अʚा बराबर है वगŊ माइनस 2 गुणा Ɛूब ɘस से िवभािजत यह कौन पी p p q 3 p 
Ɛूब ɘस Ɛू Ȫारा िवभािजत ओले को 3 पी से िवभािजत िकया जाता है, अगर हम इसे सरल बनाते हœ तो हमŐ 3 पीƐू 
माइनस 2 पीƐू माइनस 2 Ɛू को पीƐू ɘस Ɛू से िवभािजत िकया जाता है, यह पी Ɛूब माइनस 2 Ɛू को पी Ɛूब ɘस Ɛू से 
िवभािजत करने के अलावा और कुछ नही ंहै,
 इसिलए अʚा वाला एक िȪघात समीकरण है।
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 बीटा और बीटा Ȫारा अʚा के ŝप मŐ इसका समाधान होगा वगŊ माइनस Ɛूब माइनस 2 Ɛूब से िवभािजत ɘस गुणा x p q p q 
ɘस 1 अब 0 के बराबर है यिद हम इस समीकरण को Ɛूब ɘस से गुणा करते हœ तो हमŐ Ɛूब ɘस Ůाɑ होता है गुणा x p q p q 
वगŊ घटा घन घटा 2 घन गुणा जमा घन जोड़ शूɊ के बराबर है,x p x p q 

 इसिलए दूसरा िवकʙ यहां सही है और बाकी सभी तीन िवकʙो ंमŐ िȪघात समीकरण हœ जो 
िवकʙ मŐ िदए गए िȪघात समीकरण के अिदश गुणज नही ंहœ  दो
 इसिलए वे इस Ůʲ मŐ सही नही ंहœ, हमŐ िȪघात समीकरण िदया गया है वगŊ माइनस माइनस 2 बराबर 0 है और लेट अʚा और x 6x 
बीटा िदए गए िȪघात समीकरण का समाधान है िजसमŐ अʚा बीटा से सƢी से बड़ा है यिद घात के िलए अʚा के बराबर है a  n n
माइनस बीटा से घात के िलए सभी Ůाकृितक संƥाओ ंके िलए 1 से बड़ा या उसके बराबर है तो हम यह पता लगाएंगे िक 18 माइनस n 

का मान Ɛा है जो 2 से िवभािजत है Ɛोिंक हम हœ  यह देखते Šए िक अʚा और बीटा वगŊ माइनस 6 माइनस 2 2 a 8 a 9 x x 
बराबर 0 के समाधान हœ, हम अʚा ˍायर माइनस 6 अʚा माइनस 2 बराबर 0 और बीटा ˍायर माइनस 6 बीटा माइनस 2 0 के 
बराबर िलख सकते हœ अब आइए कोिशश करते हœ  यह पता लगाने के िलए िक 8 एन माइनस 2 ए 8 को 2 ए 9 से िवभािजत िकया गया है,
 इसिलए मœ इसे यहां िलखता šं एक 10 माइनस 2 ए 8 पूरे को 2 ए 9 से िवभािजत करता है, 
अʚा के बराबर है 10 माइनस बीटा से पावर 10.
 माइनस  2 अʚा से पावर 8 ɘस 2 बीटा से पावर 8 पूरे को 2 अʚा से पावर 9 माइनस 2 बीटा से पावर 9 मŐ िवभािजत िकया जाता है 
और यह पूरी अिभʩİƅ अʚा से पावर 8 मŐ अʚा ˍायर माइनस 2 माइनस बीटा से बराबर है  घात 8 को बीटा वगŊ माइनस 2 मŐ 
और िफर हर मŐ हमारे पास 2 से अ̵फ़ा से घात 9 माइनस बीटा से घात तक है  9 अब ȯान दŐ  िक यहां हमारे पास अʚा ˍायर माइनस
6 अʚा माइनस 2 बराबर 0 है तो इसका मतलब है िक अʚा ˍायर माइनस 2 बराबर 6 अʚा है और दूसरे समीकरण से हमŐ बीटा 
ˍायर माइनस 2 बराबर 6 बीटा िमलता है अब हम अʚा को Ůित̾थािपत करते हœ  इस अिभʩİƅ मŐ वगŊ माइनस 2 के ŝप मŐ 6 
अʚा और बीटा वगŊ माइनस 2 के ŝप मŐ 6 बीटा है और हम इसे 6 अʚा से पावर 9 माइनस 6 बीटा से पावर 9 तक 2 से अʚा से 
पावर 9 माइनस बीटा से पावर 9 मŐ िवभािजत करते हœ।
 और यह 6 के बराबर है 2 से िवभािजत अथाŊत 3
 इसिलए हमारे पास िवकʙ 3 सही है और
 इसिलए बाकी सभी िवकʙ सही नही ंहœ यह हमारा Ůʲ संƥा 20 है।
 इस Ůʲ मŐ मूल ŝप से हमारे दो Ůʲ हœ Ůʲ ए और Ůʲ बी तो मान लीिजए िक और दो पूणाōक हœ और अʚा और बीटा िȪघात p q 
समीकरण का समाधान हœ वगŊ माइनस माइनस 1 बराबर 0 है, अʚा बीटा के बराबर नही ंहै , अʚा को पावर ɘस x x anbp n q
बीटा को पावर दŐ  सभी पूणाōको ंके िलए से बड़ा  या शूɊ के बराबर, इससे पहले िक हम Ůʲ पढ़Ő , हम इस तȚ को ȯान मŐ रखŐगे n n 
यिद ऐसी पįरमेय संƥाएँ हœ जैसे जोड़ का वगŊमूल 0 के बराबर है अथाŊत और दोनो ं0 के बराबर हœ।ab a b 5 a b 
 हमारा पहला Ůʲ  Ɛा यह Ůʲ है िक हमŐ 12 के मान का पता लगाना है,
 इसिलए हम िलखते हœ िक 12 Ɛा है यह Ůʲ है एए 12 बराबर है पी मŐ अʚा से शİƅ 12 ɘस Ɛू बीटा मŐ शİƅ 12 आइए हम  इसे p
के ŝप मŐ अ̵फ़ा मŐ घात 10 मŐ अ̵फ़ा वगŊ मŐ ɘस को बीटा मŐ घात 10 मŐ बीटा वगŊ मŐ िलखŐ हम जानते हœ िक अ̵फ़ा और बीटा िȪघातq 
समीकरण वगŊ माइनस माइनस 1 बराबर 0 के समाधान हœx x 
 इसिलए अʚा वगŊ माइनस अʚा माइनस 1 बराबर 0 है यानी अʚा ˍायर अʚा ɘस 1 के बराबर है और इसी तरह थीटा ˍायर 
माइनस बीटा माइनस 1 बराबर 0 है
 इसिलए हमारे पास बीटा ˍायर बीटा ɘस 1 के बराबर है अब अʚा ˍायर को अʚा ɘस 1 के ŝप मŐ Ůित̾थािपत कर रहा है और
 इस एƛŮेस मŐ बीटा ɘस 1 के ŝप मŐ बीटा वगŊ पर हमŐ एक 12 िमलता है पी अʚा के बराबर पावर 10 मŐ अʚा ɘस 1 ɘस Ɛू 
बीटा से पावर 10 बीटा ɘस 1 मŐ और यह पी के बराबर है अʚा से पावर 11 ɘस पी अʚा से पावर 10 तक ɘस बीटा से घात 11 q 
जमा बीटा से घात 10 इन दोनो ंभागो ंको एक साथ लेकर हम िलख सकते हœ िक यह के बराबर है q a11 
और इस भाग और इस भाग को िमलाकर हम िलख सकते हœ यह 18 के बराबर है
 इसिलए एक 12 बराबर है  एक 11 जमा 18 के िलए तो Ůʲ मŐ एक िवकʙ 2 सही है और बाकी िवकʙ सही नही ंहœ अब हम Ůʲ बी पर 
आते हœ
 इसिलए यिद ए 4 28 है तो हमŐ यह पता लगाना होगा िक हमारे यहां पी ɘस 2 Ɛू का मूʞ Ɛा है ए 4 बराबर 28 है यिद हम उसी तरह 
से आगे बढ़ते हœ जैसे Ůʲ के समाधान मŐ हमŐ एक 4 बराबर एक 3 ɘस ए 2 के बराबर होता है Ɛोिंक ए 4 टी अʚा के बराबर घात 4 
ɘस Ɛू बीटा के बराबर है  शİƅ 4 और िफर से हम इसे अʚा वगŊ और अʚा वगŊ के ŝप मŐ िलखŐगे हम इसे अʚा ɘस 1 और p 
के ŝप मŐ Ůित̾थािपत करŐ गे  यहाँ हम को बीटा ˍायर और बीटा ˍायर मŐ िलखŐगे हम बीटा ɘस 1 के ŝप मŐ ̾थानापɄ करŐ गे तािकq 
आपको अʚा Ɛूब ɘस अʚा ˍायर ɘस बीटा Ɛूब ɘस बीटा ˍायर िमल जाए,p p q q 
 इसिलए इन दोनो ंमŐ से हम इसे के ŝप मŐ िलखŐगे और  इन दोनो ंमŐ से हम इसे के ŝप मŐ िलखŐगे , वाˑव मŐ कोई भी एक a3 a2 
माइनस 1 के बराबर है और सभी Ůाकृितक संƥाओ ंके िलए एक माइनस 2 है जो 2 से बड़ा या उसके बराबर है और हम यह नोट n 
कर सकते हœ िक ɘस के बराबर है,a0 p q 
 इसिलए हमारे पास है  यहां एक 4 िफर से एक 2 जमा 1 जमा 1 जमा 1 जमा 0 के बराबर है,
 इसिलए यह िफर से 1 जमा 0 जमा 2 1 जमा 0 के बराबर है।

 इसिलए अंत मŐ हमारे पास 3 ए 1 ɘस 2 ए 0 है।
 िक ए 1 बी अʚा ɘस Ɛू बीटा के बराबर है
 इसिलए हमारे पास 4 बराबर 3 पी अʚा ɘस 3 Ɛू बीटा ɘस 2 पी ɘस 2 Ɛू है और यह भी 28 के बराबर है Ɛोिंक 4 यहां से 28 
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होने के िलए िदया गया है  अब हम पता लगाएंगे िक पी ɘस 2 Ɛू Ɛा है आइए पहले पता करŐ  िक अʚा और बीटा Ɛा है हमारा 
िȪघात समीकरण वगŊ माइनस माइनस 1 बराबर 0 है तो इस िȪघात समीकरण के समाधान x x 
1 ɘस माइनस 5 के वगŊमूल को 2 से िवभािजत िकया जाता है िबना सामाɊता के नुकसान के अʚा को 1 के बराबर होने दŐ  और 5 के 
वगŊमूल को 2 से िवभािजत करŐ  और बीटा को 1 से घटाकर 5 के वगŊमूल को दो से िवभािजत करŐ  हम समीकरण मŐ अʚा और बीटा के 
मानो ंको Ůित̾थािपत करते हœ 3 पी अʚा ɘस 3 Ɛू बीटा ɘस 2 पी ɘस 2 Ɛू 28 के बराबर है ȯान दŐ  िक यह समीकरण पी और Ɛू
मŐ समिमत है अब अʚा और बीटा के मूʞो ंको Ůित̾थािपत करने के बाद हमŐ यह िमलता है गुणा 1 जोड़ 5 का वगŊमूल 2 जमा 3p 3q
मŐ 1 घटा 5 का वगŊमूल 2 जमा 2 जमा 2 के बराबर है और इसे सरल बनाने पर हम जमा को वगŊमूल 5 जमा तीन p q 28 3p 3p q
घटा से Ůाɑ करते हœ  तीन Ɛू गुणा वगŊमूल पांच जमा चार पी जमा चार Ɛू 56 के बराबर है अब हम इस तȚ का उपयोग करŐ गे िक यिद
ए और बी तकŊ संगत संƥाएं हœ जैसे िक ए ɘस बी वगŊमूल 5 बराबर 0 है तो ए बराबर बी बराबर है  0 से
 इसिलए 3 घटा 3 के बराबर है िजसका अथŊ है के बराबर है और हम यहां यह भी पाते हœ िक जमा 7 बराबर p q 0 sp, q 7p q 
56 है, इसका अथŊ है िक जमा बराबर 8 है और जैसे बराबर है तो हमŐ िमलता है िक बराबर बराबर 4 हैp q p q p q 
 इसिलए हम कह सकते हœ िक जमा 2 बराबर 4 जमा 8 बराबर 12 है।p q 

 इसिलए यहाँ Ůʲ मŐ चौथा िवकʙ सही है इस Ůʲ मŐ हमारे पास िȪघात समीकरण वगŊ ऋण ऋण 1 बराबर 0 है और मान लŐ िकb x x 
अʚा  और बीटा इस िȪघात समीकरण का समाधान हो, िजसमŐ अʚा बीटा से सƢी से बड़ा हो , अʚा को पावर माइनस anb n 
बीटा से पावर से िवभािजत करŐ , सभी पूणाōको ंके िलए अʚा माइनस बीटा से िवभािजत करŐ  एक से बड़ा या एक के बराबर हम n n v1
को बराबर मानते हœ  1 से 1 और बीएनबी को माइनस 1 ɘस ए इन ɘस 1 सभी पूणाōको ंके िलए से बड़ा या बराबर है तो हमŐ यहां n 2 
िदए गए सभी चार िवकʙो ंमŐ से यह पता लगाना होगा िक Ɛा सही हœ, इससे पहले िक हम यह पता लगाने के िलए आगे बढ़Ő  िक सभी 
सही Ɛा हœ  िवकʙ आइए पहले गणना करŐ  िक अʚा Ɛा है और बीटा ओ Ɛा है? उर िȪघात समीकरण वगŊ माइनस माइनस 1x x 
0 के बराबर है
 इसिलए इस िȪघात समीकरण के समाधान 1 ɘस माइनस 5 के वगŊमूल को 2 से िवभािजत करते हœ और चंूिक यह हमŐ िदया गया है िक 
अʚा बीटा से सƢी से बड़ा है, हम िलख सकते हœ अ̵फ़ा 1 के बराबर है 5 का वगŊमूल 2 से िवभािजत है और बीटा 1 घटा है 5 का 
वगŊमूल 2 से िवभािजत है हम पहले कहŐगे िक िवकʙ 2 सही है या नही ंहमारे पास बीएन एक माइनस 1 ɘस ɘस ɘस के बराबर है 1 
सभी के िलए 2 से बड़ा या उसके बराबर है और हम जानते हœ िक एक माइनस 1 अʚा के बराबर है माइनस 1 माइनस बीटा से पावरn 

माइनस 1 को अʚा माइनस बीटा ɘस से िवभािजत िकया गया है और हम जानते हœ िक ɘस 1 अʚा के बराबर है पावर एन ɘस n 
1 माइनस बीटा से पावर एन ɘस 1 को अʚा माइनस बीटा से िवभािजत िकया जाता है
 इसिलए बीएन बराबर है अगर हम अʚा को पावर एन माइनस 1 कॉमन मŐ लेते हœ तो हमŐ अʚा ˍायर ɘस 1 िमलता है और यहां हम
माइनस बीटा लेते हœ  पावर एन माइनस 1 कॉमन और िफर हमारे पास बीटा के अंदर है  वगŊ ɘस 1 और हर मŐ अब हमारे पास अʚा 
माइनस बीटा है Ɛोिंक हमारे पास अʚा और बीटा है यहां हम आसानी से पता लगा सकते हœ िक अʚा माइनस बीटा अʚा माइनस 
बीटा 
5 के वगŊमूल के बराबर है, हम यह भी जानते हœ िक अʚा और बीटा समाधान हœ  िȪघात समीकरण का वगŊ माइनस माइनस 1 x x 
बराबर 0 है
 इसिलए अʚा ˍेडŊ माइनस अʚा माइनस 1 बराबर 0 है
 इसिलए हम िलख सकते हœ अʚा ˍायर ɘस 1 अʚा ɘस 2 के बराबर है इसी तरह हम बीटा ˍायर माइनस बीटा माइनस 1 से 
िलख सकते हœ 0 के बराबर है िक बीटा ˍायर ɘस 1 बीटा ɘस 2 के बराबर है।
 अब जैसा िक हम जानते हœ िक अʚा Ɛा है और बीटा Ɛा है, हम ˙ʼ ŝप से पता लगा सकते हœ िक अʚा ˍायर ɘस 1 Ɛा है
 इसिलए अʚा ɘस 2 बराबर है 1 ɘस ˍायर ŝट  5 को 2 जमा 2 से िवभािजत िकया जाता है और यह 5 जमा 5 के वगŊमूल के 
बराबर 2 से िवभािजत होता है और अगर हम 5 का वगŊमूल लेते हœ तो हमŐ 5 जमा 1 का वगŊमूल 2 से िवभािजत िमलता है
 इसिलए मूल ŝप से अʚा वगŊ जमा 1 वगŊ के बराबर है  5 की जड़ मŐ अʚा समान  बीटा ɘस 2 बराबर है 1 घटा 5 के वगŊमूल को y 
2 जमा 2 से िवभािजत िकया जाता है और यह 5 के वगŊमूल को 5 से 2 से िवभािजत करने के बराबर है,
 इसिलए यह 5 के वगŊमूल के बराबर है 5 घटा 1 के वगŊमूल से िवभािजत 2 का मतलब है िक बीटा मŐ 5 का माइनस ˍायर ŝट,
 इसिलए अʚा ˍायर ɘस 1 को अʚा मŐ 5 के वगŊमूल के बराबर और बीटा ˍायर ɘस 1 के बराबर है , 5 के माइनस ˍायर ŝट 
को बीटा मŐ, हमŐ बीएन बराबर अʚा पावर एन माइनस िमलता है  1 मŐ 5 के वगŊमूल मŐ अʚा ɘस बीटा को घटा 1 मŐ 5 के वगŊमूल मŐn 
बीटा से िवभािजत िकया जाता है जैसा िक हम जानते हœ िक अʚा माइनस बीटा 5 के वगŊमूल के बराबर है हम इसे यहां ̾थानापɄ करते हœ
 इसिलए यह अʚा के बराबर है  पावर एन ɘस बीटा टू पावर एन तो हमŐ यहां िमल गया है िक बीएन बराबर है अʚा से पावर एन ɘस
बीटा से पावर एन सभी के िलए एन से बड़ा या 2 के बराबर अब यहां हम यह भी नोट कर सकते हœ िक बी 1 बराबर है  1 और अʚा 
ɘस बीटा 1 के बराबर है
 इसिलए हम कह सकते हœ िक िवकʙ 2 है सही है अब हम िवकʙ 3 की जाँच करŐ गे ।
 अनंत ŵंृखला योग को 10 से घात मŐ िवभािजत करŐ  और को 1 से बड़े या उसके बराबर सभी पूणाōको ंके सेट पर  िलखŐ, अब bn n n 
हमŐ पहले से Ůाɑ ʩंजक का उपयोग करके हम िलख सकते हœ।bn 
 शİƅ के िलए अʚा के बराबर ɘस बीटा से शİƅ और यह अब घात से 10 है, Ɛोिंक अʚा का योग से घात से 10 n n n n n 
से िवभािजत है और बीटा का योग से 10 से िवभािजत है  शİƅ वे दोनो ंअिभसरण करते हœ हम इसे िवभािजत कर सकते हœn n 
 इसिलए हम इसे इस तरह से िलखते हœ ȯान दŐ  िक Ǜािमतीय योग हœ
 इसिलए यह अʚा को 10 से िवभािजत िकया गया है 1 शूɊ से अʚा को 10 से िवभािजत िकया गया है और यह बीटा को 10 से 
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िवभािजत 1 माइनस बीटा से िवभािजत िकया गया है  10 से िवभािजत करने पर 
हमŐ अʚा को 10 माइनस अʚा ɘस बीटा Ȫारा 10 माइनस बीटा से िवभािजत िकया जाता है,
 इसिलए हर के को लेने पर हमŐ 10 माइनस अʚा मŐ 10 माइनस बीटा िमलता है और यह 10 माइनस बीटा मŐ अʚा है और 10 lcm 
माइनस अʚा मŐ बीटा है,
 इसिलए यह है 10 अʙायु मŐ  हा ɘस बीटा माइनस 2 अʚा बीटा को 100 माइनस 10 से अʚा ɘस बीटा ɘस अʚा बीटा मŐ 
िवभािजत िकया गया है अब हम पहले से ही जानते हœ िक अʚा ɘस बीटा Ɛा है हमने देखा है िक अʚा ɘस बीटा 1 के बराबर है 
और हम ȯान दŐ गे िक अʚा बीटा मŐ माइनस के बराबर है  1 हम आसानी से िदए गए िȪघात समीकरण से नोट कर सकते हœ,
 इसिलए हमारे पास यहां से योग बड़ा या 1 के बराबर है जो 10 से घात मŐ 10 घटा 2 गुणा घटा 1 के बराबर है,n bn n 
 इसिलए यह जोड़ 2 को 100 से िवभािजत िकया जाता है माइनस 10 माइनस 1 तो यह और कुछ नही ंबİʋ 12 को 89 से िवभािजत 
िकया जाता है ।
 हम यहाँ देखते हœ िक िवकʙ 3 सही नही ंहै अब हम िवकʙ 4 की जाँच करŐ गे।
  
अब अʚा के बराबर है माइनस बीटा से पावर को अʚा माइनस बीटा Ȫारा िवभािजत िकया गया है,a, n n 
 इसिलए हम इसे यहां ̾थानापɄ करते हœ और
 इसिलए यह 1 के बराबर है अʚा माइनस बीटा मŐ अʚा के योग मŐ को 10 से िवभािजत िकया जाता है  शİƅ माइनस 1 अʚा n n 
माइनस बीटा Ȫारा योग के योग मŐ बीटा से घात को 10 से घात मŐ िवभािजत िकया जाता है,n n 
 इसिलए यह 1 के बराबर है अ̵फ़ा माइनस बीटा से अ̵फ़ा मŐ 10 माइनस अ̵फ़ा माइनस बीटा ब 10 माइनस बीटा इसे सरल बनाने के 
िलए हमŐ अ̵फ़ा माइनस बीटा Ȫारा 1 Ůाɑ होता है इसमŐ 10 अ̵फ़ा माइनस अ̵फ़ा होता है  बीटा माइनस 10 बीटा ɘस अʚा बीटा को
100 माइनस 10 से अʚा ɘस बीटा ɘस अʚा बीटा मŐ िवभािजत िकया गया है,
 इसिलए हमारे पास यहाँ 1 है अʚा माइनस बीटा से 10 मŐ अʚा माइनस बीटा मŐ 100 माइनस 10 से अʚा ɘस बीटा ɘस अʚा 
बीटा मŐ हम अʚा जानते हœ  माइनस बीटा 5 का वगŊमूल है और अʚा ɘस बीटा 1 के बराबर है और अʚा बीटा माइनस 1 के बराबर 
है,
 इसिलए यहां से हमŐ पता चलता है िक योग से बड़ा या बराबर है 10 से घात के बराबर है 10 को 100 से िवभािजत 10 घटा 1 तोn 1 n 
यह 10 के बराबर है 89 से िवभािजत
 इसिलए हम देखते हœ िक िवकʙ 4 सही है अब हम िवकʙ 1 की जाँच करŐ गे।
  
एक ऋण के बराबर है  1 ɘस ɘस 1 और ए इन माइनस 1 कुछ भी नही ंहै, लेिकन पावर के िलए अʚा माइनस 1 माइनस बीटा से n 
पावर माइनस 1 को अʚा माइनस बीटा से िवभािजत िकया जाता है और यह अ̵फ़ा टू पावर ɘस 1 माइनस बीटा से पावर n n n 
ɘस है।
  1 को अʚा माइनस बीटा से िवभािजत िकया जाता है, 
इसिलए हमारे पास एक साथ अगर हम अ̵फ़ा को पावर माइनस 1 कॉमन मŐ लेते हœ तो हमŐ अ̵फ़ा ˍायर ɘस 1 िमलता है और यहाँn 
से अगर हम माइनस बीटा को पावर माइनस 1 कॉमन मŐ लेते हœ तो हमŐ बीटा ˍायर ɘस 1 िमलता है और  हर मŐ हमारे पास अʚा n 
माइनस बीटा है याद रखŐ िक हमŐ पहले से ही अʚा ˍायर ɘस 1 अʚा ɘस 2 के बराबर है और बीटा ˍायर ɘस 1 बीटा ɘस 2 
के बराबर है, हम इसे यहां नोट कर सकते हœ
 इसिलए हमारे पास यह अʚा टू पावर है  माइनस 1 से अ̵फ़ा ɘस 2 माइनस बीटा से पावर माइनस 1 से बीटा ɘस 2 को n n 
अ̵फ़ा माइनस बीटा से िवभािजत िकया गया है,
 इसिलए यह अ̵फ़ा के बराबर है माइनस बीटा से पावर को अ̵फ़ा माइनस बीटा ɘस 2 से अ̵फ़ा मŐ िवभािजत िकया गया है  n n 
पावर माइनस 1 माइनस बीटा से पावर को अʚा माइनस बीटा से िवभािजत िकया जाता है,n n minu  s 1 
 इसिलए अंत मŐ हमŐ यह िमल रहा है िक एक ɘस 2 के बराबर माइनस 1 है, यह भी याद रखŐ िक हमारे पास माइनस 1 ɘस bn bn 
ɘस 1 के बराबर है
 इसिलए हमारे पास माइनस 1 ɘस ɘस 1 है एक जोड़ 2 गुणा ऋण 1 के बराबर है
 इसिलए हमारे पास एक जोड़ 1 है जो एक ऋण 1 के बराबर है यह एक का पुनरावतŊन संबंध है िजसमŐ यह जांचने के िलए हमारे िलए 
उपयोगी होगा 
िक िवकʙ 1 सही है या नही ंहम एक ɘस 2 से शुŝ करŐ  और हम पुनरावृिȅ संबंध का उपयोग करने जा रहे हœ जो हमŐ िमला है आइए 
हम एक ɘस 2 िलखते हœ जो एक ɘस 1 ɘस के बराबर है अब हम भाग को बरकरार रखते हœ और िफर ɘस 1 के िलए हम पुनरावृिȅ 
का उपयोग करते हœ संबंध और हम िलखते हœ िक यह एक ɘस एक माइनस 1 के बराबर है और यहां हमारे पास अभी है हम भाग को 
माइनस 1 ɘस ए को बरकरार रखते हœ और िफर ए के िलए हम पुनरावृिȅ संबंध का उपयोग करते हœ और हमŐ यह एक के बराबर होता है
 माइनस 1 ɘस ए इन माइनस 2 और यहां पहले से ही हमारे पास माइनस 1 ɘस ए इन है िफर आगे हम इस भाग को टैग मŐ रखते हœ 
और हम माइनस 1 के िलए पुनरावतŊन संबंध का उपयोग करते हœ और इस तरह से जारी रखते Šए हम एक ɘस 2 Ůाɑ करते हœ जो 2 
ɘस ए 1 ɘस ए 2 के बराबर होता है और इसी तरह आगे एक नोट है िक ए 2 है अʚा ˍायर माइनस बीटा ˍायर के बराबर अʚा 
माइनस बीटा से िवभािजत है
 इसिलए यह अʚा ɘस बीटा के बराबर है और हम पहले से ही जानते हœ िक अʚा ɘस बीटा 1 के बराबर है
 इसिलए हमारे पास एक ɘस 2 है जो 1 ɘस ए 1 ɘस ए 2 अप के बराबर है इसका मतलब है िक ए 1 जमा 2 अप टू 
ए ɘस 2 माइनस 1 के बराबर है
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 इसिलए हम देखते हœ िक िवकʙ 1 भी सही है यह हमारा Ůʲ संƥा 22 है हमारे यहां दो िȪघात समीकरण हœ वगŊ ɘस कुʥाड़ी ɘसx 
बी बराबर है  से 0 और वगŊ जमा जमा के बराबर है , के बराबर नही ंहै के िलए यिद इन दो िȪघात समीकरणो ंका x bx a, 0 a b 
एक सामाɊ हल है तो हम यह पता लगाएंगे िक ɘस Ɛा है आइए मान लŐ िक अʚा का एक सामाɊ समाधान है  दो िȪघात a b 
समीकरण िदए गए हœ
 इसिलए हमारे पास अʚा वगŊ ɘस है  ए अʚा ɘस बी 0 के बराबर है और अʚा ˍायर ɘस बी अʚा ɘस ए बराबर 0 है।
 अगर हम पहले वाले से दूसरे समीकरण को घटाते हœ तो हम अʚा को माइनस बी ɘस बी माइनस ए यहां से 0 के बराबर Ůाɑ करते 
हœ।
  हम Ůाɑ करते हœ िक अʚा मŐ माइनस बी अब माइनस बी के बराबर है Ɛोिंक ए बराबर नही ंहै बीए माइनस बी नॉन-जीरो है
 इसिलए हम दोनो ंतरफ से एक माइनस बी को रȞ कर सकते हœ और हमŐ अʚा 1 के बराबर िमलता है और िफर हम ̾थानापɄ करते हœ 
इस समीकरण मŐ अʚा 1 के बराबर है और हमŐ 1 जमा बी जमा ए बराबर 0 है यानी ए ɘस बी बराबर घटा 1 है
 इसिलए िवकʙ 3 सही है और बाकी िवकʙ सही नही ंहœ इस Ůʲ मŐ हमŐ िदया गया है  दो िȪघात समीकरण वगŊ जमा ऋण 1 x bx 
बराबर 0 है और वगŊ जोड़ जमा बराबर 0 है हमŐ यह पता लगाना है िक के िकन मानो ंके िलए इन दो िȪघात समीकरणो ंका x x b b 
एक सामाɊ समाधान है आइए मान लŐ िक अʚा एक है िदए गए दो िȪघात समीकरणो ंका उभयिनʿ हल  अयˋ हम अʚा ˍायर 
ɘस बी अʚा माइनस 1 बराबर 0 और अʚा ˍायर ɘस अʚा ɘस बी बराबर 0 िलख सकते हœ।
 और जब हम एक समीकरण को दूसरे से घटाते हœ तो हम अʚा को बी माइनस 1 के बराबर बी ɘस 1 Ůाɑ करते हœ।
  यहाँ ȯान देना चािहए िक के बराबर नही ंहै Ɛोिंक यिद के बराबर है तो वगŊ जोड़ घटा 1 0 के बराबर है और b 1 b 1 x x x 
वगŊ जोड़ जमा 1 0 के बराबर है, ये दोनो ंहमारे Ůʲ मŐ विणŊत िȪघात समीकरण हœ और  हम ȯान दŐ गे िक इन दोनो ंसमीकरणो ंका x 
कोई उभयिनʿ हल नही ंहै
 इसिलए के बराबर नही ंहै और हम िलख सकते हœ िक अʚा बराबर है जमा 1 को घटा 1 से िवभािजत िकया गया है और p 1 b b 
अब यहाँ से अʚा वगŊ जमा अʚा माइनस 1 बराबर है  0 से हमारे पास अʚा वगŊ 1 माइनस बी के बराबर अʚा मŐ है अब हम b 
अʚा के मान को Ůित̾थािपत करते हœ यहां हमŐ अʚा ˍायर 1 माइनस बी गुणा बी ɘस 1 के 
बराबर बी माइनस 1 से िवभािजत होता है जो बी माइनस 1 माइनस बी के बराबर होता है  वगŊ माइनस बी को बी माइनस 1 से िवभािजत 
िकया जाता है िजसका अथŊ है माइनस 1 जमा बी वगŊ को बी माइनस 1 से िवभािजत िकया जाता है,
 इसिलए हम इसे 1 जमा बी वगŊ के ŝप मŐ 1 माइनस बी से िवभािजत करते हœ, दूसरी ओर हमारे पास अʚा वगŊ बी ɘस 1 के बराबर बी 
माइनस 1 पूणŊ वगŊ है,
 इसिलए इन दोनो ंको बराबर करना  हमŐ बी ˍायर ɘस 2 बी ɘस 1 बराबर 1 माइनस बी गुणा 1 ɘस टी ˍायर िमलता है और अगर 
हम इसे िवभािजत करते हœ तो हमŐ 1 माइनस बी ɘस बी ˍायर माइनस बी Ɛूब िमलता है,
 इसिलए अंत मŐ हमारे पास बी Ɛूब ɘस Ūी बी बराबर है।
 
बी गुणा बी ˍायर ɘस 3 बराबर 0 है यहां से हमŐ बी बराबर 0 या बी ˍायर ɘस 3 बराबर 0 और बी बराबर 0 यहां िदए गए िवकʙो ं
मŐ नही ंहै
 इसिलए दूसरी संभावना बी ˍायर ɘस है  3 बराबर 0 है यानी वगŊ माइनस 3 के बराबर है इसका मतलब है िक बराबर है और 3 b b 
का वगŊमूल घटा है,
 इसिलए यहां हम देख सकते हœ िक िवकʙ 1 और िवकʙ 3 सही हœ, इसके साथ ही हम अपनी सम˟ा को हल करते Šए समाɑ करते हœ
िȪघात समीकरणो ंपर सũ आप 
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