
 িеঘাত সমীকরেণর তৃতীয় এবং έশষ সমসҝা সমাধােনর অিধেবশেন Ѿাগতম,
 তাই আজ আমরা আরও িকছΦ  সমসҝার সমাধান করেত যাΝИ এবং এর সােথ আমরা িеঘাত সমীকরেণর উপর আমােদর 
অিধেবশন έশষ করব এΜট আমােদর 16 নїর ϕѨ।
 এখােন আমােদর দΜুট িеঘাত সমীকরণ রেয়েছ  বগ κ িবেয়াগ ъাস সমান 0 এবং বগ κ িবেয়াগ ъাস সমান 0x px r x qx r 
যাক আলফা িবটা ϕথম িеঘাত সমীকরেণর সমাধান হেত িদন এবং 2 এবং 2 িবটা еারা έদরী আলফা িеতীয় িеঘাত 
সমীকরেণর সমাধান হেব আমােদর খুেঁজ έবর করেত হেব  এর মান কী তা έবর ক჈ন έযেহতΦ  আমােদর έদওয়া হেয়েছ έয r-
আলফা এবং িবটা হল বগ κ িবেয়াগ ъাস সমান 0 এর সমাধান আমরা িলখেত পাির আলফা ъাস িবটা এর সমান x px r p 
এবং এছাড়াও আলফা িবটা এর সমান έযেহতΦ  আলফা еারা  2 এবং 2 িবটা হল বগ κ িবেয়াগ ъাস সমান 0 এর r x qx r 
সমাধান আমরা িলখেত পাির আলফা বাই 2 έযাগ 2 িবটা সমান এবং আলফা 2 বাই 2 িবটা মােন আলফা িবটা এর সমানq r 
 তাই আমােদর έমাট িতনΜট আেছ আলফা িবটা সѕকκ এবং এვিল বҝবহার কের আমরা এর মান কী তা খুেঁজ έবরpq r r-
করব έনাট ক჈ন έয আমরা আলফা িলখেত পাির 2 έযাগ 2 িবটা সমান িহসােব আলফা ъাস 4 িবটা সমান 2 এখন যিদ q q 
আমরা আলফা ъাস িবটা έথেক এর সমান িবেয়াগ কির।p 
  এই সমীকরণΜট তাহেল আমরা পাই 3 িবটা সমান 2 িবেয়াগ এর মােন আমােদর কােছ িবটা সমান িবেয়াগ q p 2q p 
সমান 3 еারা িবভЅ
 তাই আলফা সমান িবেয়াগ িবটা মােন িবেয়াগ 2 িবেয়াগ еারা িবভЅ যা 2 έথেক 2 িবেয়াগ еারা p p q p 3 p q 3 
িবভЅ এখন মেন রাখেবন έয আমােদর আলফা িবটােত এর সমানr 
 তাই সমান 2 еারা 3 িবেয়াগ িবেয়াগ еারা িবভЅ মােন 2 еারা 9 2 িপ  িবেয়াগ έত িবেয়াগ r 2p q 2 q p 3 q 2q p
 তাই আমরা এখােন έদখেত পাΝИ έয চতΦ থ κ িবকџΜট সΜঠক উЫর এখােন এই ϕেѨ আমােদরেক িеঘাত সমীকরণ বগ κ x 
িবেয়াগ 5 ъাস 3 সমান 0 έদওয়া হেয়েছ আমােদর বলা হেয়েছ έয আলফা এবং িবটা হল এর সমাধান িеঘাত সমীকরণ x 
আমােদর তারপর একΜট িеঘাত সমীকরণ খুেঁজ έবর করেত হেব έযΜটেত еারা আলফা আেছ  আলফা еারা এবং b eta 

এর সমাধান িহসােব এΜট করার জনҝ আমরা ϕথেম έনাট করব আলফা ъাস িবটা সমান 5 এবং আলফা িবটা সমান 3 beta 
আমরা এই দΜুট িеঘাত সমীকরণ έথেক পাΝИ বগ κ িবেয়াগ 5 ъাস 3 সমান  আলফা এবং িবটা িহসােব 0 এই িеঘাত x x 
সমীকরেণর সমাধান এখন একΜট িеঘাত সমীকরণ ίতির করেত যার সমাধান িহসােব আলফা বাই িবটা এবং িবটা বাই আলফা 
রেয়েছ এর সমাধান িহসােব আমরা ϕথেম আলফা বাই έবটা ъাস িবটা বাই আলফা িক তা খুেঁজ έবর করব আসুন আমরা 
আলফা еারা িলিখ আলফা еারা িবটা ъাস িবটা আলফা িহসােব আলফা Ѵয়ার ъাস িবটা বগ κেক আলফা িবটা еারা ভাগ করা 
হেয়েছ এখন আমরা জািন έয আলফা Ѵয়ার ъাস িবটা বগ κ সমান আলফা ъাস িবটা পুেরা বগ κ িবেয়াগ 2 আলফা িবটা
 তাই আলফা еারা িবটা ъাস িবটা আলফা আলফা ъাস িবটা সমান  পুেরা বগ κ িবেয়াগ 2 আলফা িবটা আলফা িবটা еারা 
িবভЅ এখন যখন আমরা আলফা ъাস িবটা এবং আলফা িবটার মান ϕিতѸাপন কির তখন আমরা পাই এΜট 25 িবেয়াগ 6 
ভাগ কের 3 এর সমান যা 19 ভাগ কের 3 এবং এΜট লϠҝ করা সহজ  έয আলফা বাই িবটা িবটা বাই আলফা 1 এর সমান
 তাই একΜট িеঘাত সমীকরণ যার সমাধান হল িবটা বাই আলফা এবং িবটা বাই আলফা এর সমাধান হল বগ κ িবেয়াগ 19 x 
বাই 3 έত ъাস 1 এখন 0 এর সমান যিদ আমরা এই সমীকরণΜটেক 3 িদেয় ვণ কির  আমরা পাই বগ κ িবেয়াগ িবেয়াগ x 3x 

ъাস 3 সমান 0।19x 

 তাই এখােন ϕথম িবকџΜট সΜঠক এবং আমরা έদখেত পাΝИ έয পরীϠার সমীকরণვিলর έকানওΜটই ϕথম সমীকরেণর 
অশূনҝ έѴলার ვিণতক নয় এই িতনΜট িবকџ এখােন সΜঠক নয়।
 

দΜুট বাѷব সংখҝা έযমন এর সমান নয় এবং ঘনেϠϏ ъাস িবেয়ােগর সমান নয় যিদ আলফা এবং িবটা দΜুট q p 0 p q 
অশূনҝ জΜটল সংখҝা হয় έযমন আলফা ъাস িবটা িবেয়াগ এর সমান এবং আলফা িকউব ъাস িবটা িকউব সমান  এর p q 
জনҝ আমরা একΜট িеঘাত সমীকরণ খুেঁজ έবর করব যার সমাধান হল আলফা еারা িবটা এবং িবটা еারা আলফা, Ѽরণ কির 
έয একΜট িеঘাত সমীকরণ έযখােন আলফা еারা িবটা এবং িবটা еারা আলফা রেয়েছ কারণ এর সমাধানვিল হেব বগ κ x 
িবেয়াগ আলফা িবটা এবং িবটা еারা আলফা еারা ъাই  আলফা বাই িবটা বাই আলফা যা 1 সমান 0 এর সমানx s 
 তাই এমন একΜট সমীকরণ িলখেত আমােদর খুেঁজ έবর করেত হেব আলফা বাই িবটা ъাস িবটা বাই আলফা উেѣখҝ έয 
আলফা বাই িবটা ъাস িবটা বাই আলফা আলফা έѴায়ােরর সমান ъাস িবটা বগ κেক আলফা িবটা еারা িবভЅ
 তাই এΜটেক আলফা ъাস িবটা পুেরা বগ κ িবেয়াগ 2 আলফা িবটা আলফা িবটা еারা ভাগ করা িহসােব έলখা έযেত পাের 
তাই িеঘাত সমীকরণΜট Ѻѭভােব িলখেত আমােদর জানেত হেব আলফা έথেক িবটােত আলফা কী খুেঁজ έবর করেত হেব 
আমরা গণনা কির এই আলফা ъাস িবটা পুেরা ঘনেϠϏΜট আলফা িকউব ъাস িবটা িকউ ъাস 3 আলফা িবটা আলফা ъাস 
িবটােত সমান হয় আমােদরেক আলফা িকউ ъাস িবটা িকউেবর মান এবং আলফা ъাস িবটার মান έদওয়া হেয়েছ
 তাই আমােদর এখােন িবেয়াগ আেছ িকউব সমান িবেয়াগ 3 আলফা িবটা έত,p q p 
 তাই আমােদর কােছ আলফা িবটা সমান ъাস еারা ভাগpq q 3p 
 তাই আলফা еারা িবটা ъাস িবটা আলফা еারা সমান বগ κ িবেয়াগ 2 ঘনেϠϏ ъাস еারা ভাগ এই p p q 3 p wh  ole 
ভাগ করা িকউব ъাস еারা ভাগ করা 3 এখন যিদ আমরা এΜটেক সহজ কির তাহেল আমরা পাই িবেয়াগ p q p 3pq 
িবেয়াগ িবেয়াগ 2 ভাগ কের ъাস এΜট িকউব িবেয়াগ 2 ভাগ করা ঘনক ъাস ছাড়া আর িকছΦ ই 2pq q pq q p q p q 
নয়
 তাই একΜট িеঘাত সমীকরণ রেয়েছ িবটা еারা এবং আলফা еারা িবটা িহসােব এর সমাধানვিল হেব বগ κ িবেয়াগ িকউবx p 
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িবেয়াগ 2 ভাগ কের িকউব ъাস িদেয় έযাগ 1 এখন 0 এর সমান যিদ আমরা এই সমীকরণΜটেক িকউব ъাস q p q x p q
еারা ვন কির তাহেল আমরা িকউব ъাস পাই বগ κেϠেϏ িবেয়াগ িকউব িবেয়াগ 2 ঘনেϠেϏ ъাস িকউব p q x p x p 
ъাস শূেনҝর সমানq 
 তাই িеতীয় িবকџΜট এখােন সΜঠক এবং বািক িতনΜট িবকেџ িеঘাত সমীকরণ রেয়েছ যা িবকেџ έদওয়া িеঘাত সমীকরেণর 
έѴলার ვিণতক নয় দΜুট
 তাই 
এই ϕেѨ তারা সΜঠক নয়, আমােদরেক িеঘাত সমীকরণ έদওয়া হেয়েছ বগ κ িবেয়াগ িবেয়াগ 2 সমান 0 এবং έদরী x 6x 
আলফা এবং িবটা ϕদЫ িеঘাত সমীকরেণর সমাধান হেব যােত আলফা িবটা έথেক কেঠারভােব বড় হয় যিদ একΜট  হল n 
আলফা έথেক পাওয়ােরর সমান িবটা έথেক িবটা পাওয়ার এর έথেক বড় বা সমান সব ϕাকৃিতক সংখҝার জনҝ n n n 1 
তাহেল আমরা খুেঁজ έবর করব 18 িবেয়াগ 2 সমেςর 2 еারা ভাগ করেল এর মান কত?  έয আলফা এবং িবটা a 8 a 9 
হল বগ κ িবেয়াগ 6 িবটা 2 সমান 0 এর সমাধান আমরা িলখেত পাির আলফা বগ κ িবেয়াগ 6 আলফা িবেয়াগ 2 সমান 0 x x 
এবং িবটা বগ κ িবেয়াগ 6 িবটা িবটা িবেয়াগ 2 সমান 0 এখন έচѭা করা যাক 8 িবেয়াগ 2 সমςেক 2 еারা ভাগ n a 8 a 9 
করেল আিম এখােন এΜট িলখিছ একΜট 10 িবেয়াগ 2 সমςেক 2 еারা ভাগ করেল আলফার শΝЅ 10 িবটা έথেক a 8 a 9 
10 িবেয়াগ সমান।
  2 আলফা έথেক পাওয়ার 8 ъাস 2 িবটা έথেক পাওয়ার 8 সমςেক 2 আলফা িদেয় ভাগ কের পাওয়ার 9 িবেয়াগ 2 িবটা έথেক
পাওয়ার 9 এবং এই পুেরা অিভবҝΝЅΜট আলফা έথেক পাওয়ার 8 এর আলফা Ѵয়ার মাইনাস 2 িবটা έথেক িবটা।
  পাওয়ার 8 িবটা বগ κ মাইনাস 2 এবং তারপর হরΜটেত আমােদর আেছ 2 έত আলফা έথেক পাওয়ার 9 িবটা িবটা έথেক 
পাওয়ার  9 এখন মেন রাখেবন έয এখােন আমােদর আলফা বগ κ িবেয়াগ 6 আলফা িবেয়াগ 2 সমান 0 এর মােন আলফা বগ κ 
িবেয়াগ 2 সমান 6 আলফার সমান এবং িеতীয় সমীকরণ έথেক আমরা পাই িবটা বগ κ িবেয়াগ 2 সমান 6 িবটা এখন আমরা 
আলফা ϕিতѸাপন কির  বগ κ িবেয়াগ 2 έক 6 আলফা িহসােব এবং িবটা বগ κ িবেয়াগ 2 িহসােব 6 িবটা িহসােব এবং এই 
অিভবҝΝЅেত আমরা পাই এΜট 6 আলফা έথেক পাওয়ার 9 িবেয়াগ 6 িবটা έথেক 9 ভাগ কের 2 আলফা έথেক পাওয়ার 9 িবটা 
έথেক 9 িবটা।
 এবং এΜট 6 έক 2 িদেয় ভাগ করেল 3 এর মােন 3
 তাই আমােদর কােছ িবকџ 3 সΜঠক এবং
 তাই বািক সমѷ িবকџ সΜঠক নয় এΜট আমােদর ϕѨ নїর 20।
 এই ϕেѨ মূলত আমােদর দΜুট ϕѨ ϕѨ এবং ϕѨ আেছ সুতরাং এবং দুইΜট পূণ κসংখҝা এবং আলফা এবং িবটা a b p q 
িеঘাত সমীকরেণর সমাধান হেত িদন 
সব পূণ κসংখҝার জনҝ এর έচেয় বড়  বা শূেনҝর সমান আমরা ϕѨΜট পড়ার আেগ আমরা এই সতҝΜটেক মেন রাখব যিদ n ab
মূলদ সংখҝা হয় έয 5 এর একΜট έযাগ বগ κমূল 0 এর সমান মােন এবং উভয়ই 0 এর সমান।b a b 
 আমােদর ϕথম ϕѨ  έকানΜট ϕѨ έয আমােদর একΜট 12 এর মান খুেঁজ έবর করেত হেবa 
 তাই আমরা িলেখ রািখ একΜট 12 কী এΜট ϕѨ সমান এর আলফা έথেক পাওয়ার 12 ъাস িবটা έথেক পাওয়ার aa 12 p q 
12।
 এটােক িহেসেব িলখুন আলফা έথেক পাওয়ার 10 এ আলফা বগ κ ъাস িবটা έথেক পাওয়ার 10 এ িবটা বগ κ আমরা জািন p q 
έয আলফা এবং িবটা হল িеঘাত সমীকরেণর সমাধান বগ κ িবেয়াগ িবেয়াগ 1 সমান 0x x 
 তাই আলফা বগ κেϠϏ িবেয়াগ আলফা িবেয়াগ 1 সমান 0 এর মােন আলফা বগ κেϠϏ আলফা ъাস 1 এর সমান এবং 
একইভােব িথটা বগ κ িবেয়াগ িবটা িবেয়াগ 1 সমান 0
 তাই আমােদর কােছ িবটা বগ κ সমান িবটা ъাস 1 এখন আলফা বগ κেক আলফা ъাস 1 িহসােব ϕিতѸাপন করা হেИ এবং  এই
এЊেϕিসেত িবটা ъাস 1 িহসােব িবটা έѴায়ার আমরা পাই একΜট 12 এর সমান আলফা এর সােথ পাওয়ার 10 এর সােথ p 
আলফা ъাস 1 ъাস িবটা পাওয়ার 10 এর সােথ িবটা ъাস 1।q 
  ъাস িবটা έথেক পাওয়ার 11 ъাস িবটা έথেক পাওয়ার 10 এই দΜুট অংশেক একসােথ িনেয় আমরা িলখেত পাির এΜট q q 

এর সমান এবং এই অংশΜট এবং এই অংশΜটেক একসােথ িনেয় আমরা িলখেত পাির এΜট 18 এর সমানa11 
 তাই একΜট 12 সমান  একΜট 11 ъাস 18 এর জনҝ
 তাই ϕেѨ একΜট িবকџ 2 সΜঠক এবং বািক িবকџვিল সΜঠক নয় এখন আমরা ϕেѨ আিসb 
 তাই যিদ হয় তেব আমােদর এখােন έযাগ 2 এর মান কী তা খুেঁজ έবর করেত হেব a4 28 p q 

এর সমান 28 যিদ আমরা ϕѨ এর সমাধােনর মেতা একইভােব এিগেয় যাই তাহেল আমরা পাব একΜট 4 এর সমান 3a 4 a 
έযাগ কারণ একΜট 4 সমান আলফার শΝЅ 4 এবং িবটা এর সােথ  পাওয়ার 4 এবং আবার আমরা এΜটেক a 2 t q p 
আলফা έѴায়ার এবং আলফা έѴায়ার িহসােব িলখব আমরা এΜটেক আলফা ъাস 1 িহসােব ϕিতѸাপন করব এবং  এখােন 
আমরা িবটা Ѵয়ার এবং িবটা έѴায়াের িলখব আমরা িবটা ъাস 1 িহসােব ϕিতѸাপন করব q 
যােত আপিন আলফা িকউব ъাস আলফা Ѵয়ার ъাস িবটা িকউব ъাস িবটা έѴায়ার পােবনp q q 
 তাই এই দΜুট έথেক আবার আমরা এΜটেক িহসােব িলখব এবং  এই দΜুট έথেক আমরা এΜটেক িহসােব িলখব a3 a2 
ϕকৃতপেϠ έযেকানও একΜট িবেয়াগ 1 ъাস একΜট িবেয়াগ 2 এর সমান এর έচেয় বড় বা সমান সমѷ ϕাকৃিতক সংখҝারn 2 
জনҝ এবং আমরা লϠҝ করেত পাির έয সমান ъাস a0 p q
 তাই আমােদর আেছ  এখােন একΜট 4 আবার একΜট 2 έযাগ একΜট 1 έযাগ একΜট 1 έযাগ একΜট 0 এর সমান
 তাই এΜট আবার একΜট 1 έযাগ একΜট 0 έযাগ 2 একΜট 1 ъাস একΜট 0 এর সমান।

Pru
tor
@
IIT
K



 সুতরাং অবেশেষ আমােদর 3 একΜট 1 έযাগ 2 একΜট 0 আেছ।
 έনাট  έয সমান আলফা ъাস িবটাa 1 b q 
 তাই আমােদর কােছ একΜট 4 সমান 3 আলফা ъাস 3 িবটা ъাস 2 ъাস 2 এবং এΜটও 28 এর সমান কারণ এখােনp q p q 
έথেক একΜট 4 έদওয়া হেয়েছ 28 এখন আমরা খুেঁজ έবর করব ъাস 2 কী, আসুন ϕথেম আলফা এবং িবটা কী তা খুেঁজp q 
έবর কির আমােদর িеঘাত সমীকরণΜট িছল বগ κ িবেয়াগ িবেয়াগ 1 সমান 0 সুতরাং এই িеঘাত সমীকরেণর সমাধান হল x x 
1 ъাস িবেয়াগ বগ κমূল 5 এর 2 еারা িবভЅ সাধারণতা না হািরেয় আলফা সমান 1 ъাস বগ κমূল 5 এর 2 еারা ভাগ এবং িবটা 
সমান 1 িবেয়াগ 5 এর বগ κমূেলর সমান আমরা সমীকরেণ আলফা এবং িবটার মান ϕিতѸাপন কির 3 আলফা ъাস 3 p q 
িবটা ъাস 2 ъাস 2 সমান 28 έনাট ক჈ন έয এই সমীকরণΜট এবং έত ϕিতসম এখন আলফা এবং িবটার মান p q p q 
ϕিতѸাপন করার পের আমরা এΜট পাই এর 1 ъাস বগ κমূল 5 ভাগ কের 2 έযাগ িবেয়াগ 5 এর বগ κমূেল ভাগ কের 23p 3q 1 
έযাগ 2 έযাগ 2 সমান 28 এবং এΜটেক সহজ কের আমরা έযাগ পাই বগ κমূল 5 έযাগ িতন িবেয়াগ  িতন p q 3p 3p q q 
বগ κমূল পাচঁ έযাগ চার έযাগ চার সমান 56 এখন আমরা এই সতҝΜট বҝবহার করব έয যিদ এবং মূলদ সংখҝা হয় p q a b 
έযমন έযাগ বগ κমূল 5 সমান 0 তাহেল সমান সমান  0 έথেকa b a b 
 তাই 3 িবেয়াগ 3 মােন 0 এর সমান এর সমান এবং আমরা এখােনও έপেয়িছ έয έযাগ 7 সমান 56 এই p q sp q 7p q 
পদვিল έথেক এর অথ κ হল έযাগ সমান 8 এবং এর সমান আমরা পাই সমান এর সমান 4p q p q p q 
 তাই আমরা বলেত পাির έয έযাগ 2 সমান 4 έযাগ 8 সমান 12।p q 

 তাই এখােন ϕেѨ চতΦ থ κ িবকџΜট সΜঠক এই ϕেѨ আমােদর িеঘাত সমীকরণ আেছ বগ κ িবেয়াগ িবেয়াগ 1 সমান 0 b x x 
এবং আলফা ধ჈ন  এবং িবটা হল এই িеঘাত সমীকরেণর সমাধান যার আলফা িবটা έথেক কেঠারভােব বড় হওয়া যাক anb 
আলফা έথেক পাওয়ার িবটা িবটা έথেক পাওয়ার িদেয় ভাগ করা আলফা িবটা িবটা সব পূণ κসংখҝার জনҝ এর έচেয় n n n 
বড় বা সমান আমরা έক সমান িহসােব িনই  1 έথেক 1 এবং 2 এর έচেয় বড় বা সমান সমѷ পূণ κসংখҝার জনҝ একΜটv1 bnb 
িবেয়াগ 1 ъাস এ ъাস 1 যাক তাহেল আমােদর এখােন ϕদЫ চারΜট িবকেџর মেধҝ খুেঁজ έবর করেত হেব έকানΜট সΜঠক তা 
খুেঁজ έবর করেত এিগেয় যাওয়ার আেগ έকানΜট সΜঠক।
 িবকџვিল ϕথেম আলফা কী এবং িবটা কী তা গণনা করা যাক আপনার িеঘাত সমীকরণ হল বগ κ িবেয়াগ িবেয়াগ 1o x x 
হল 0 এর সমান
 তাই এই িеঘাত সমীকরেণর সমাধান হল 1 έযাগ িবেয়াগ 5 এর বগ κমূল 2 еারা িবভЅ এবং έযেহতΦ  এΜট আমােদর έদওয়া 
হেয়েছ έয আলফা িবটা έথেক কেঠারভােব বড় আমরা িলখেত পাির আলফা সমান 1 ъাস বগ κমূল 5 এর 2 еারা িবভাজҝ এবং 
িবটা সমান 1 িবেয়াগ 5 এর বগ κমূল 2 িদেয় ভাগ করেল আমরা ϕথেম বলব িবকџ 2 সΜঠক িকনা আমােদর কােছ সমান bn 
একΜট িবেয়াগ 1 এবং একΜট έযাগ সকেলর জনҝ 1 2 এর έথেক বড় বা সমান এবং আমরা জািন έয একΜট িবেয়াগ 1 আলফার
সমান শΝЅ িবেয়াগ 1 িবটা έথেক পাওয়ার িবেয়াগ 1 আলফা মাইনাস িবটা еারা ভাগ করেল আমরা জািন একΜট έযাগ 1n n 
আলফার সমান  পাওয়ার ъাস 1 মাইনাস িবটা έথেক পাওয়ার ъাস 1έক আলফা মাইনাস িবটা еারা ভাগ করা হয়n n 
 তাই সমান হয় যিদ আমরা আলফােক পাওয়ার িবেয়াগ 1 কমন কির তাহেল আমরা আলফা বগ κ ъাস 1 পাব এবং bn n 
এখােন আমরা মাইনাস িবটা িনেয়িছ  Ϡমতা িবেয়াগ 1 সাধারণ এবং তারপর আমরা িভতের িবটা আেছ  বগ κ ъাস 1 এবং n 
হরΜটেত আমােদর আলফা মাইনাস িবটা রেয়েছ έযেহতΦ  আমােদর আলফা এবং িবটা রেয়েছ এখােন আমরা সহেজই আলফা 
িবটা িবটা আলফা মাইনাস িবটা কী তা 5 এর বগ κমূেলর সমান 
এবং আমরা জািন έয আলফা এবং িবটা হল সমাধান  িеঘাত সমীকরেণর বগ κ িবেয়াগ িবেয়াগ 1 সমান 0x x 
 তাই আলফা বগ κ িবেয়াগ আলফা িবেয়াগ 1 সমান 0
 তাই আমরা িলখেত পাির আলফা বগ κ ъাস 1 সমান আলফা ъাস 2 একইভােব আমরা িবটা বগ κ িবেয়াগ িবটা িবেয়াগ 1 έথেক 
িলখেত পাির 0 এর সমান έয িবটা বগ κ ъাস 1 িবটা ъাস 2 এর সমান।
 এখন έযমন আমরা জািন আলফা কী এবং িবটা কী আমরা Ѻѭভােব আলফা বগ κ ъাস 1 কী তা জানেত পাির
 তাই আলফা ъাস 2 সমান 1 ъাস বগ κমূেলর সমান  5έক 2 έযাগ 2 еারা ভাগ করা হয় এবং এΜট 5 έযােগর বগ κমূেলর 5 এর 
সমান 2 еারা ভাগ করা হয় এবং যিদ আমরা 5 এর বগ κমূল িনই তাহেল আমরা 5 έযাগ 1 এর বগ κমূল পাব 2 еারা ভাগ করেল 
মূলত আলফা বগ κ ъাস 1 বগ κেϠেϏর সমান 5 এর মূল আলফা অন჉ুপ  িবটা ъাস 2 হল 5 এর 1 িবেয়াগ বগ κমূেলর 1 y 
িবেয়াগ 2 έযাগ 2 еারা িবভЅ এবং এΜট 5 এর 5 িবেয়াগ বগ κমূেলর 2 еারা িবভЅ
 তাই এΜট 5 এর বগ κমূেলর 5 িবেয়াগ 1 еারা িবভЅ 2 এর মােন হল িবটােত 5 এর িবেয়াগ বগ κমূল
 তাই আলফা বগ κ ъাস 1 ϕিতѸাপন করা 5 এর বগ κমূেলর আলফার সমান এবং িবটা বগ κ ъাস 1 িবটােত 5 এর বগ κমূেলর 
িবেয়ােগর সমান আমরা পাই আলফা পাওয়ার িবেয়ােগর সমান  1 এর বগ κমূেল 5 এর আলফা ъাস িবটা έথেক পাওয়ারbn n 

িবেয়াগ 1 এর বগ κমূল 5 এর িবটা еারা ভাগ করা হয় έযমন আমরা জািন আলফা িবটা িবটা 5 এর বগ κমূেলর সমান আমরা n 
এখােন এΜট ϕিতѸাপন কির
 তাই এΜট আলফার সমান  পাওয়ার ъাস িবটা έথেক পাওয়ার n n
 তাই আমরা এখােন έপেয়িছ έয হল আলফা έথেক পাওয়ার ъাস িবটা পাওয়ার এর জনҝ এর έচেয় বড় বা bn n n n 2 
সমান এখন এখােন আমরা এΜটও লϠҝ করেত পাির έয এর সমান  1 এবং আলফা ъাস িবটা 1 এর সমানb 1 
 তাই আমরা বলেত পাির έয িবকџ 2 সΜঠক এখন আমরা িবকџ 3 έচক করব।
 10 еারা িবভЅ অসীম িসিরেজর সমΜѭ িলখুন এবং 1 এর έথেক বড় বা সমান সমѷ পূণ κসংখҝার έসেটর উপর িদেয় bn n 
চেল  যােব পাওয়ার এর সােথ আলফার সমান এবং িবটা পাওয়ার এর সােথ 10 এবং এΜট এখন 10 পাওয়ার n n n 
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έথেক আলফার έযাগফল পাওয়ার এর সােথ 10 িদেয় ভাগ করা হেয়েছ এবং িবটার έযাগফল পাওয়ার এর সােথ n n n n 
10 িদেয় ভাগ করা হেয়েছ  শΝЅ উভয়ই একΝϏত হেল আমরা এΜটেক িবভЅ করেত পািরn 
 তাই আমরা এΜটেক এইভােব িলিখ έযΜট জҝািমিতক έযাগফল
 তাই এΜট আলফা ভাগ 10 ভাগ 1 িবেয়াগ আলফা ভাগ 10 ъাস এΜট িবটা ভাগ 10 ভাগ 1 িবেয়াগ িবটা 10 িদেয় ভাগ করেল 
সরলীকরণ করেল আমরা আলফা পাব 10 িবেয়াগ আলফা ъাস িবটা еারা 10 িবেয়াগ িবটা,
 তাই হরვিলর িনেল আমরা 10 িবেয়াগ আলফা 10 িবেয়াগ িবটােত পাব এবং এΜট আলফা হল 10 িবেয়াগ িবটা ъাস lcm 
িবটা 10 িবেয়াগ আলফা
 তাই এΜট আেџ 10  ъাস িবটা মাইনাস 2 আলফা িবটা 100 িবেয়াগ 10 еারা িবভЅ আলফা ъাস িবটা ъাস আলফা িবটা ha 
এখন আমরা ইিতমেধҝই জািন আলফা ъাস িবটা িক আমরা έদেখিছ έয আলফা ъাস িবটা 1 এর সমান এবং আমরা লϠҝ 
করব έয আলফা িবটা িবেয়ার সমান  1 আমরা ϕদЫ িеঘাত সমীকরণ έথেক সহেজই লϠҝ করেত পাির
 তাই আমােদর এখােন έযাগফল এর έথেক বড় বা সমান 1 еারা িবভЅ শΝЅ সমান 10 িবেয়াগ 2 এ িবেয়াগ 1n bn 10 n 
 তাই এΜট έযাগ 2 έক 100 еারা ভাগ কের িবেয়াগ 10 িবেয়াগ 1
 তাই এΜট 12 έক 89 еারা ভাগ করা ছাড়া িকছΦ ই নয় ।
 আমরা এখােন έদখেত পাΝИ έয িবকџ 3 সΜঠক নয় এখন আমরা িবকџ 4 পরীϠা করব।
 আমরা িবেবচনা করব έযাগফলেক 10 িদেয় ভাগ করেল এবং এর έথেক বড় বা সমান এখন হল আলফার n n 1 a in 
সমান আলফার পাওয়ার িবটা িবটা έথেক পাওয়ার ভাগ কের আলফা মাইনাস িবটা িদেয়n n 
 তাই আমরা এΜটেক এখােন ϕিতѸাপন কির এবং
 তাই এΜট 1 еারা আলফা মাইনাস িবটা еারা আলফার έযাগফল পাওয়ার এর সােথ 10 еারা িবভЅ শΝЅ িবেয়াগ 1 n n n 
еারা আলফা িবটা িবটা έযাগফল িবটা έথেক পাওয়ার еারা িবভЅ শΝЅ সুতরাং এΜট 1 еারা আলফা িবটা িবটােত n 10 n 
আলফা еারা 10 িবেয়াগ আলফা িবটা еারা 10 িবেয়াগ িবটা еারা 10 িবেয়াগেক সরল কের আমরা 1 ϕাч আলফা িবটা еারা 
10 আলফা মাইনাস আলফা  িবটা মাইনাস 10 িবটা ъাস আলফা িবটা 100 মাইনাস 10 еারা ভাগ কের আলফা ъাস িবটা ъাস 
আলফা িবটােত
 তাই আমরা এখােন 1 িদেয় আলফা িবটা িবটা 10 আলফা মাইনাস িবটা 100 িবেয়াগ 10 িদেয় ভাগ কেরিছ আলফা ъাস িবটা 
ъাস আলফা έবটা জািন  িবেয়াগ িবটা হল 5 এর বগ κমূল এবং আলফা ъাস িবটা হল 1 এর সমান এবং আলফা িবটা হল 
িবেয়াগ 1 এর সমান
 তাই এখান έথেক আমরা έপেয়িছ έয έযাগফল এর έথেক বড় বা সমান 1 এর 10 িদেয় ভাগ করেল শΝЅ এর n a n n 
সমান 10 ভাগ 100 িবেয়াগ 10 িবেয়াগ 1 সুতরাং এΜট 10 ভাগ 89 এর সমান
 তাই আমরা έদখেত পাΝИ έয িবকџ 4 সΜঠক এখন আমরা িবকџ 1 έচক করব।
 আমরা এΜট করার আেগ আমরা ϕথেম 
একΜট এর জনҝ একΜট পুনরাবিৃЫ সѕকκ িলখব।in we have bn 
 একΜট িবেয়ােগর সমান  1 ъাস একΜট ъাস 1 এবং একΜট িবেয়াগ 1 এ পাওয়ার িবেয়াগ 1 মাইনাস িবটা έথেক পাওয়ার n n 
িবটা έথেক আলফা িবটা িবটা еারা িবভЅ আলফা এবং এΜট পাওয়ার ъাস 1 িবটা έথেক পাওয়ার ъাস έথেক আলফা।n n 
 1 έক আলফা মাইনাস িবটা еারা ভাগ করা হয়
 তাই আমরা একসােথ আলফােক পাওয়ার িবেয়াগ 1 কমন এ িনেল আমরা আলফা বগ κ ъাস 1 পাব এবং এখান έথেক যিদ n 
আমরা িবটা িবটা এন িবেয়াগ 1 কমন পাওয়াের িনই তাহেল আমরা িবটা বগ κ ъাস 1 পাব এবং  হরΜটেত আমােদর আলফা 
মাইনাস িবটা আেছ ϕতҝাহার έয আমরা ইিতমেধҝই έপেয়িছ আলফা বগ κ ъাস 1 সমান আলফা ъাস 2 এবং এছাড়াও িবটা বগ κ 
ъাস 1 সমান িবটা ъাস 2 আমরা এখােন এΜট έনাট করেত পাির
 তাই আমােদর কােছ এΜট আলফা έথেক পাওয়ার আেছ  িবেয়াগ 1 έত আলফা ъাস 2 িবটা িবটা έথেক শΝЅ িবেয়াগ 1 n n 
িবটা ъাস 2 έক আলফা িবটা িদেয় ভাগ কের
 তাই এΜট আলফা έথেক পাওয়ার িবটা িবটা έথেক পাওয়ার ভাগ কের আলফা মাইনাস িবটা ъাস 2 িদেয় আলফা έথেক n n 
ভাগ কের  পাওয়ার িবেয়াগ 1 িবটা έথেক পাওয়ার িবেয়াগ  আলফা মাইনাস িবটা еারা িবভЅn n s 1 
 তাই অবেশেষ আমরা পাΝИ έয একΜট ъাস 2 এর সমান একΜট িবেয়াগ 1 এও Ѽরণ কির έয আমােদর সমান একΜট bn bn 
িবেয়াগ 1 ъাস একΜট ъাস 1
 তাই আমােদর একΜট িবেয়াগ 1 ъাস একΜট ъাস 1 আেছ  একΜট έযাগ 2 একΜট িবেয়াগ 1 এর সমান
 তাই আমােদর কােছ একΜট έযাগ 1 সমান একΜট έযাগ একΜট িবেয়াগ 1 এর এΜট একΜট পুনরাবЫৃ সѕকκ যা আমােদর জনҝ 
িবকџ 1 সΜঠক িকনা তা পরীϠা করার জনҝ আমােদর পেϠ কায κকর হেব একΜট ъাস 2 িদেয় ზ჈ ক჈ন এবং আমরা 
পুনরাবЫৃ সѕকκ বҝবহার করেত যাΝИ যা আমরা έপেয়িছ একΜট έযাগ 2 িলিখ একΜট έযাগ 1 ъােসর সমান এবং এখন আমরা
একΜট অংশΜট অϠত রািখ এবং তারপর একΜট ъাস 1 এর জনҝ আমরা পুনরাবিৃЫ বҝবহার কির সѕকκ এবং আমরা িলিখ 
এΜট একΜট έযাগ একΜট িবেয়াগ 1 এর সমান এবং এখােন আমােদর কােছ একΜট রেয়েছ এখন আমরা একΜট িবেয়াগ 1 ъাস a
অংশΜটেক অϠত রািখ এবং তারপের একΜট এর জনҝ আমরা পুনরাবিৃЫ সѕকκ বҝবহার কির এবং আমরা এΜট একΜট ইন 
এর সমান পাই  িবেয়াগ 1 ъাস িবেয়াগ 2 এবং এখােন ইিতমেধҝ আমােদর একΜট িবেয়াগ 1 ъাস একΜট ইন আেছ তারপের a 
আমরা এই অংশΜটেক টҝােগ রািখ এবং আমরা একΜট িবেয়াগ 1 এর জনҝ পুনরাবিৃЫ সѕকκ বҝবহার কির এবং এইভােব 
চািলেয় িগেয় আমরা একΜট ъাস 2 έপেত পাির যা একΜট 2 ъাস ъাস এর সমান এবং আরও অেনক িকছΦ  এবং এখন a1 a2 
মেন রাখেবন έয হল আলফা বগ κ িবেয়াগ িবটা έѴায়ােরর সমান আলফা মাইনাস িবটা еারা ভাগ করা হয়a2 
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 তাই এΜট আলফা ъাস িবটা সমান এবং আমরা ইিতমেধҝ জািন έয আলফা ъাস িবটা 1 এর সমান
 তাই আমােদর কােছ একΜট έযাগ 2 সমান 1 έযাগ একΜট 1 ъাস একΜট 2 আপ  এর মােন হল একΜট 1 έযাগ পয κо a a 2 

সমান একΜট έযাগ 2 িবেয়াগ 1an 
 তাই আমরা έদখেত পাΝИ έয িবকџ 1Μটও সΜঠক এΜট আমােদর ϕѨ নїর 22 আমােদর এখােন দΜুট িеঘাত সমীকরণ রেয়েছ 

বগ κ ъাস কুϠ έযাগ সমান  0 এবং বগ κ ъাস ъাস সমান 0 এর জনҝ সমান নয় এর সমান নয় যিদ এই x b x bx a a b 
দΜুট িеঘাত সমীকরেণর একΜট সাধারণ সমাধান থােক তেব আমরা একΜট έযাগ কী তা খুেঁজ έবর করব আসুন আমরা b 
আলফােক একΜট সাধারণ সমাধান িহসােব ধের িনই  দΜুট িеঘাত সমীকরণ έদওয়া
 তাই আমােদর আলফা বগ κ ъাস আেছ  একΜট আলফা ъাস িব 0 এর সমান এবং এছাড়াও আলফা বগ κ ъাস িব আলফা ъাস a
0 এর সমান।
 যিদ আমরা ϕথমΜট έথেক িеতীয় সমীকরণΜট িবেয়াগ কির তাহেল আমরা এখান έথেক 
একΜট িবেয়াগ িব এবং িব িবেয়াগ এ 0 এর সমান আলফা পাই আমরা έপেয়িছ έয আলফা একΜট িবেয়াগ এর সমান এখন b 
একΜট িবেয়াগ িব এর সমান έযেহতΦ  িবেয়াগ িব এর সমান নয় অ-শূনҝa ba 
 তাই আমরা উভয় িদক έথেক একΜট িবেয়াগ বািতল করেত পাির এবং আমরা 1 এর সমান আলফা 
পাই এবং তারপের আমরা ϕিতѸাপন কির এই সমীকরেণ আলফা হল 1 এর সমান এবং আমরা পাই 1 ъাস ъাস সমানb a 
0 এর মােন ъাস িবেয়াগ 1 এর সমানa b 
 তাই িবকџ 3 সΜঠক এবং বািক িবকџვিল সΜঠক নয় এই ϕেѨ আমােদর έদওয়া হেয়েছ  দΜুট িеঘাত সমীকরণ বগ κ ъাস x 

িবেয়াগ 1 সমান 0 এবং বগ κ ъাস ъাস সমান 0  bx x x b 
ϕদЫ দুΜট িеঘাত সমীকরেণর সাধারণ সমাধান আকিরক আমরা িলখেত পাির আলফা বগ κ ъাস িব আলফা িবেয়াগ 1 সমান 0 
এবং আলফা বগ κ ъাস আলফা ъাস িব সমান 0।
 এবং যখন আমরা একΜট সমীকরণ অনҝΜট έথেক িবেয়াগ কির তখন আমরা আলফা পাই িব িবেয়াগ 1 সমান έযাগ 1 এর b 
সমান এখােন উেѣখҝ έয এর b 1 
সমান নয় কারণ এর সমান হেল বগ κ ъাস িবেয়াগ 1 সমান 0 এবং বগ κ ъাস ъাস 1 সমান 0 এই দΜুট b 1 x x x x 
আমােদর ϕেѨ উিѣিখত িеঘাত সমীকরণ এবং  আমরা লϠҝ করব έয এই দΜুট সমীকরেণর έকান সাধারণ সমাধান έনই
 তাই এর সমান নয় এবং আমরা িলখেত পাির আলফা সমান ъাস 1 έক িব িবেয়াগ 1 িদেয় ভাগ কের এবং এখন p 1 b 
έযেহতΦ  এখােন আলফা বগ κ ъাস িব আলফা িবেয়াগ 1 সমান  0 έথেক আমােদর আলফা বগ κ হল 1 িবেয়াগ এর আলফােত b 
এখন আমরা আলফার মান ϕিতѸাপন কির এখােন আমরা আলফা বগ κেক 1 িবেয়াগ এর সমান έযাগ 1 ভাগ কের b b b 
িবেয়াগ 1 যা িবেয়াগ 1 িবেয়াগ এর সমান  বগ κ িবেয়াগ খ έক িব িবেয়াগ 1 еারা ভাগ করা মােন িবেয়াগ  এর 1 ъাস b b 
বগ κেক িব িবেয়াগ 1 еারা ভাগ করেল 1 ъাস খ বগ κেক 1 িবেয়াগ еারা ভাগ কের িলিখ অনҝিদেক আমােদর কােছ আলফা b 
বগ κ সমান έযাগ 1 ভাগ কের িব িবেয়াগ 1 পুেরা বগ κb 
 তাই এই দΜুটেক সমান কের  আমরা বগ κ ъাস 2 ъাস 1 সমান 1 িবেয়াগ এর সমান 1 ъাস বগ κ এবং যিদ আমরা b b b t 
এΜটেক ভাগ কির তাহেল আমরা 1 িবেয়াগ িব ъাস িব বগ κ িবেয়াগ িব িকউব পাব
 তাই অবেশেষ আমােদর কােছ ঘনক ъাস িতন শূেনҝর সমানb b 
 তাই 

এর মেধҝ বগ κ ъাস 3 এর সমান 0 এখান έথেক আমরা এর সমান 0 বা বগ κ ъাস 3 এর সমান 0 এবং এর সমান b b b b b 
0 এখােন έদওয়া অপশেন έনই
 তাই অনҝ সјাবনাΜট বগ κ ъাস  3 এর সমান 0 এর মােন বগ κ হল িবেয়াগ 3 এর মােন এর সমান έযাগ িবেয়াগ 3 এর b b b 
বগ κমূল আিম
 তাই এখােন আমরা έদখেত পাΝИ έয িবকџ 1 এবং িবকџ 3 সΜঠক আিম এখােন έশষ করিছ আমরা আমােদর সমসҝা 
সমাধােনর িসдাо িনেয়িছ  িеঘাত সমীকরণ আপিন অিধেবশন 
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