
 ੡ଥମ ସମସાାର ସମାଧାନ ଅଧ ીେବଶନେର ଚତୁଥ৐ାଂଶ ସମୀକରଣ ଉପେର ਐିତୀୟ ସମସાାର ସମାଧାନ ଅଧ ીେବଶନକୁ ੈାଗତ | ପରୁା ବଗ৐ର ઇ ષସ ୍2 ର x x 
ମାଇନସ ୍ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଅଂଶ ઇ ષସ ୍ଏକ ବଗ৐ ଏକ ੡କୃତ ସଂଖાା ପାଇ ଁ0 ସହିତ ସମାନ, ଆମକୁ ସଚୂନା ଦିଆଯାଉଛି େଯ ଏହି ସମୀକରଣର କ ଣସି ପ৿ୂ৐ x inte 
ସମାଧାନ ନାହି ଁ
େତଣ ୁଆମକୁ ସਬାବા ପରିସର େଖାଜିବାକୁ ପଡବି | ੡ଥେମ ଆେମ ਔାନ େଦଇପାରିବା େଯ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁକାରଣ ଯଦି ସହିତ ସମାନ େତେବ a 0 a 0 
੆਼ ଭାବେର ੡େତાକ ଇ৺ିଜର୍ େହଉଛି ଏହି ସମୀକରଣର ସମାଧାନ କାରଣ େର ପାଇ ଁଆେମ ଜାଣ ୁ ର ମାଇନସ ୍ଇ৺ି੏ାଲ୍ ଅଂଶ ଯାହା ର ଭৣାଂଶ x z x x 
ଅଂଶ ଅେଟ | 0 ସହିତ ସମାନ  |  ଇ ଦିଆଯାଇଥ ીବା ସମୀକରଣ ଏବଂ ତାପେର ଆେମ ପରୁା ବଗ৐ର ଭৣାଂଶ ଅଂଶେର ମାଇନସ ୍3 ੡ାਠ କରୁ ଏବଂ ର th  x x 
ଭৣାଂଶ ଅଂଶେର 2 ઇ ષସ ୍ଏକ ବଗ৐ 0 ସହିତ ସମାନ 
େତଣ ୁଆେମ ବਁ৐ମାନ ର ଭৣାଂଶ ଅଂଶେର ଏକ ଚତୁଥ৐ାଂଶ ସମୀକରଣ ପାଇପାରୁ, େଯେହତୁ ଆେମ ସବ৐ଦା ଏହାକୁ ରଖ ીବାକୁ ଚାହ ଁୁ | େଯକ ଣସି ੡କୃତ x any 
ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣର 2 ଡ੏ିୀ ଶਥର େକାଏଫିସିେ৺৺ ସବ৐ଦା ସକରାਈକ େହବା ପାଇ ଁଆେମ ଏହାକୁ ପରୁା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍2 ର ଭৣାଂଶ ଅଂଶେର ମାଇନସ ୍x x 
ଏକ ବଗ৐ର ଭৣାଂଶ ଅଂଶେର େଲଖ ીବା 0 ସହିତ ଏହି ସମୀକରଣର ସମାଧାନ କରିବା ਐାରା ଆେମ ସਬାବા ପସਙ ପାଇବୁ |  ର ଭৣାଂଶ ଅଂଶ ପାଇ ଁଏବଂ x 
େସଗଡ଼ିୁକ େହଉଛି 2 ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍ବଗ৐ ମଳୂ 4 ઇ ષସ ୍12 ଏବଂ ଏକ ବଗ৐ 6 କୁ ବିଭ৘ କରି ସରଳୀକରଣ କରିବା ପେର ଏହା ଏକ ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ 
ସମାନ ଏବଂ ତିେନାଟି ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ବਁ৐ମାନ ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ତିନି  ଏକ ବଗ৐ େଗାଟିଏ ଠାରୁ କଠିନ ଭାବେର ବଡ େଯେହତୁ ଆମର three a 
0 ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁଆମର 1 ମାଇନସ ୍ବଗ৐ ମଳୂ 1 ઇ ષସ ୍3 ଅଛି ଏବଂ 3 ਐାରା ବିଭ৘ ଏକ ବଗ৐ କଠିନ ଭାବେର 0 ରୁ କମ ୍କᄼି ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ର ଭৣାଂଶ ଅଂଶ ଅେଟ x alw 

ଠାରୁ ବଡ କਫିା ସମାନ |  ays 0 
େତଣ ୁ ର ଭৣାଂଶ ଅଂଶ ପାଇ ଁଏହା ଏକ ସਬାବા ପସਙ େହାଇପାରିବ ନାହି ଁଆେମ େଦଖ ીପାରୁ େଯ 1 ઇ ષସ ୍3 ର ବଗ৐ ବଗ৐ ମଳୂ 3 ઇ ષସ ୍3 ਐାରା ବିଭ৘ ଏକ ବଗ৐ 0 x 
ରୁ କଠନି ଅେଟ 
େତଣ ୁଯଦି ର ଭৣାଂଶ ଅଂଶ ଥାଏ  ଏହା ସହିତ ସମାନ, େତେବ ଆେମ ઇષସ ୍ ବଗ৐ର 1 ઇ ષସ ୍ବଗ৐ ମଳୂ େଲଖ ીପାରିବା 3 ରୁ କମ ୍ଏବଂ ଆେମ x plus square 
ଜାଣ ୁଏହା ମਔ 0 ଠାରୁ ବଡ ଅେଟ 
େତଣ ୁଏଠାରୁ ଆେମ ପାଇଲୁ େଯ ମାଇନସ ୍1 ବଗ৐ ઇ ષଟ୍ 1 ઇ ષସ ୍3 ଠାରୁ କମ ୍ଅେଟ |  ବଗ৐ ଏବଂ ଏହା 2 ରୁ କମ ୍ଅେଟ ବਁ৐ମାନ ଆେମ ପାଇଥ ીବା ଅସମାନତାକୁ a 
ੀ૰ାଡ৐ କରିବା 1 ઇ ષସ ୍3 ରୁ କମ ୍ବଗ৐ ଏକ ବଗ৐ରୁ ଏହା କମ ୍ଅେଟ 
େତଣ ୁଆେମ 0 ପାଇଥାଉ ଏକ ବଗ৐ଠାରୁ କମ ୍ଏବଂ ଏକ ବଗ৐ କଠିନ 1 ରୁ କମ ୍
େତଣ ୁଏହା  ଏକ ବଗ৐ର ଏକ ସਬାବા ପରିସର ଅେଟ ଏବଂ ଏଠାରୁ ଆେମ ପାଇଲୁ େଯ ଏକ େଖାଲା ବાବଧାନ ମାଇନସ ୍1 ରୁ 0 ୟୁନିଅନର େଖାଲା ବાବଧାନ 0 ରୁ 1 
ଅେଟ 
େତଣ ୁବିକ਱ 3 ମਔ ସଠିକ୍ ଅେଟ େଯ ଏଠାେର େଖାଲା ବાବଧାନ ମାଇନସ ୍1 ରୁ 0 େଖାଲା ବાବଧାନ  0 ରୁ 1 େହଉଛି େଖାଲା ବાବଧାନ ମାଇନସ ୍2 ରୁ 1 ର a 
ସେઉଟ઼୍ ଏବଂ େଯେହତୁ ଆେମ ସମੂ ସਬାବા େସଟ୍ େଖାଜିବାକୁ ଯାଉଛୁ େଯଉଠଁାେର ଏକ ମିଛର ମଲୂા ଅଛି 
େତଣ ୁଆେମ େଦଖ ୁେଯ ଅਣନ୍ 1 ମਔ ସଠିକ୍ ଅେଟ ଏବଂ ଅਣନ୍ 2 ଏବଂ ଅਣନ୍ 4 ଅਣନ୍ 3 ରୁ ଅଲଗା |  ତାହା େହଉଛି େସଟ୍ ଓପନ୍ ଇ৺ରଭାଲ୍ ମାଇନସ ୍1 ରୁ 0 
ୟୁନିଅନ୍ େଖାଲା ଇ৺ରଭାଲ୍ 0 ରୁ 1 ୟୁନିଅନ୍ ଆେମ ସିଧାସଳଖ ସି਎ାਕ େନଇପାରିବା େଯ ବିକ਱ 2 ଏବଂ ଅਣନ୍ 4 ଅଣ-ନକାରାਈକ ੡କୃତ ସଂଖાା ପାଇ ଁସଠିକ୍ 
ନୁେହ ଁ ଆସᄼ ଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ କୁ ବିଚାର କରିବା ଯାହାକି ର େକାସାଇନ୍ ਐାରା ଦିଆଯାଏ |  ବଗ৐ ଏବଂ ଫ০ସନ୍ ଯାହା ର ବଗ৐ ମଳୂ ଦ୍ x gx x fx x given
◌ାରା ଦିଆଯାଏ ଆମକୁ ଏଠାେର ଏକ ଚତୁଥ৐ାଂଶ ସମୀକରଣ 18 ବଗ৐ ମାଇନସ ୍9 ପାଇ ઇ ષସ ୍ପି ବଗ৐ ସମାନ 0 ଏବଂ ଏ   ◌ ିଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣର ଦୁଇଟି x x 
ସମାଧାନ ହ   ଉଛି ଆଲଫା ଏବଂ ବିଟା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆଲଫା କ   େ◌ାର ଅେଟ |  େବଟା ଠାରୁ କମ ୍ଆମକୁ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ େଯ ବ੍ ਐାରା ସୀମାବ਎ al y 
େড়ੜ ର ରଚନା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ େରଖାଗଡ଼ିୁକ ଆଲଫା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ କରିବା 0 ସହିତ ସମାନ, ଏହା କରିବା ଆମର ੡ଥମ କାଯ৐ા େହବ | x f x x y 
ଆଲଫା କ ଣ ଏବଂ ବିଟା କ ଣ ଜାଣବିା ପାଇ ଁଆସᄼ |  ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣର ସମାଧାନଗଡ଼ିୁକ େହଉଛି 9 ପାଇ ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍ବଗ৐ ମଳୂର 81 ପି ବଗ৐ ମାଇନସ ୍72 ’ ’
ପି ବଗ৐ ବଗ৐କୁ 36 ਐାରା ବିଭ৘ କରି ସରଳୀକରଣ କରିବା ପେର ଆେମ 9 ପାଇ ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍3 ପାଇ 36 କୁ ବିଭ৘ କରିପାରୁ କାରଣ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଆଲଫା ବିଟା
ଠାରୁ କମ ୍ଅେଟ | ଆେମ ଆଲଫା େଲଖ ીପାରିବା 9 ମାଇନସ ୍3 ସହିତ ସମାନ, ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଦ୍ 6 ◌ାରା 6 ଏବଂ ବିଟା େହଉଛି 9 pi pi pi pi plus

ਐାରା 36 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ବਁ৐ମାନ ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ର ର ଫ০ସନ୍ ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁ|  3 pi divided pi by 3 x f 
େସହି ଚାେରାଟି ବ੍ ਐାରା ସୀମାବ਎ ଅ৳ଳ େଖାଜିବା ପାଇ ଁବਁ৐ମାନ ର ଫ০ସନ୍ େକାସାଇନ୍ ଆେମ ଏକ ଚିੜ ଆ০ିବାକୁ େଚ਼ା କରିବୁ ଏହା ଆମର ଅড় x x 
ଏବଂ ଏହା ଆମର ଅড় େହବା ଆସᄼ ଏହାକୁ େଲଖ ીବା ଏବଂ ଏହା େହଉଛି ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ଚੜି ଆ০ିବା |  େରଖା ଆଲଫା ସହିତ ସମାନ ଏବଂy x y ’ x 
ଏହା େରଖା ବିଟା ସହିତ ସମାନ େହବା ପେର ଆେମ ର ଫ০ସନ୍ େକାସାଇନ୍ ର ੏ାଫ୍ ଆ০ିବା x x 
େତଣ ୁଏହି ପଏ৺ଟି 2 ଦ୍  ◌ାରା ଏହି ପଏ৺ 3 ਐାରା ଏବଂ ଏହି ପଏ৺ଟି 6 ଅେଟ | ର େକାସାଇନ୍ ସହିତ ସମାନ, ଏହା େଗାଟିଏ େହଉଛି ଆଲଫାpi by pi y x 
ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏହା େହଉଛି େହଉଛି ଆମକୁ ଛାୟା ଅ৳ଳର େড়ੜ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ କାରଣ ଏହା ଚିੜରୁ ବହୁତ ੆਼ େଯ x eq |  ual to beta 
ଆମକୁ ରୁ 6 ରୁ କୁ ର ଇ৺ିେ੏ଲ୍ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ,  ଏକୀକରଣ ପେର ଆେମ ରୁ ସାଇନ ପାଇବୁ |  6 ରୁ pi pi cosine x dx pi x pi by 3 
ଏବଂ ଏହାର ସମାଧାନ କରିବା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ର ସାଇନସ ୍ପାଇ 3 ମାଇନସ ୍ସାଇନ ପାଇ ପାଇ 6 ଯାହା ବଗ৐ର ମଳୂ 3 ରୁ 2 ମାଇନସ ୍ଅଧା ଯଦି ଆେମ pi pi 
ଏହାକୁ ଏକ ମି੫ତି ରୂପେର େଲଖ ીବା େତେବ ଏହା 3 ମାଇନସ ୍1 ର ବଗ৐ ମଳୂ ଅେଟ | । 
େତଣ ୁଆେମ େଦଖ ୁେଯ ଏଠାେର ଚତୁଥ৐ ବିକ਱ େହଉଛି ଏହି ੡ઑ મର ସଠିକ୍ ଉਁର ଆମକୁ ଏକ ଅ৳ଳ ଦିଆଯାଇଛି ଯାହାକି ସମੂ ଯଗୁଳ ੡କୃତ ସଂଖાା କମା r x y
ଧାରଣ କେର ଯାହାର ସଂେଯାଜନା କୁાବ୍ ଏବଂ ମਔେର ରହିଥାଏ ଏବଂ ଯାହାର ସଂେଯାଜନା 0 ରୁ 1 ମਔେର ରହିଥାଏ |  ବਙ ବાବଧାନେର ଆମକୁ y x x x 
ଏକ ੡କୃତ ସଂଖાା ଆଲଫା ମਔ ଦିଆଯାଏ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା େରଖା ସମାନ ଭାବେର ଆଲଫା ଅ৳ଳକୁ ଦୁଇଟି ସମାନ ଭାଗେର ବିଭ৘ କେର େତେବ ଆମକୁ x x 
ଏଠାେର ଚାେରାଟି ବିକ਱ ଦିଆଗଲା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ସମੂ ସਁ৐ଗଡିୁକ ସᄼ਼ ହୁଏ |  ଏହାର ସମାଧାନ ପାଇ ଁଆଲଫା ଆେମ ੡ଥେମ ଏହି ଅ৳ଳ ଆ০ିବାକୁ all
େଚ਼ା କରିବୁ | ଏହା ଆମର ଅড় େହବା ଏବଂ ଏହା ଆମର ଅড় େହବା ପେର ଆେମ ର ੏ାଫ୍ ଆ০ିବା କୁાବ୍ ସହିତ ସମାନ, ତା ପେର ଆେମ r x y y x ’ y 
ର ੏ାଫ୍ ଆ০ିବା ସହିତ ସମାନ, ଏହାକୁ ଠକି କରିପାେର xi 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି କୁાବ୍ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏହା ସହିତ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏହା 0 ଅେଟ y |  x y x 
େତଣ ୁମ ଁ ୁଛାଇ େଦଉଥ ીବା ଅ৳ଳ େହଉଛି ଅ৳ଳ ବਁ৐ମାନ ଆଲଫା େହଉଛି 0 ଏବଂ 1 ମਔେର ੡କୃତ ସଂଖાା ଏବଂ ଆଲଫା ସହିତ େରଖା ସମାନ ଭାବେର x r 
ଅ৳ଳକୁ ଦୁଇଭାଗେର ବିଭ৘ କେର | ଅଂଶଗଡିୁକ 
େତଣ ୁେରଖା କୁ ଆଲଫା ସହିତ ସମାନ େହବାକୁ ଦିଅᄼ x 
େତଣ ୁଏହି ବਙୁିଟି େହଉଛି ଆଲଫା ଏବଂ ଏହା େହଉଛି େରଖା ଆଲଫା ସହିତ ସମାନ ଯାହାକୁ ଆେମ ଏହି ଅ৳ଳକୁ ଅ৳ଳ ଭାବେର ଏବଂ ଏହି ଅ৳ଳକୁ ଅ৳ଳ x 
ଭାବେର କହିଥାଉ 
େତଣ ୁଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଅ৳ଳର େড়ੜ ସମାନ | ଅ৳ଳର େড়ੜକୁ ଆସᄼ ੡ଥେମ ଏହି ଅ৳ଳର େড়ੜକୁ ଗଣନା କରିବା ଚିੜରୁ ଏହା ੆਼ େହାଇଛି େଯ ଏହା 0 ରୁ b 
ଆଲଫା ମାଇନସ ୍0 ରୁ ଆଲଫା କୁાବ୍ ଏକୀକୃତ େହବା ପେର ଆେମ ବଗ৐କୁ 2 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରିଥାଉ | ମାଇନସ ୍ କୁ ପାୱାର୍x dx x dx x divided x 
4 କୁ 4 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଏବଂ ଆମକୁ ଏହାକୁ 0 ରୁ ଆଲଫା ଏବଂ ଫାଇନାଲ୍ ପଯ৐ાਕ ମଲୂાା০ନ କରିବାକୁ ପଡିବ | ଆେମ ଆଲଫା ବଗ৐କୁ 2 ମାଇନସ୍divided y 
ଆଲଫା ଦ୍ 4 ◌ାରା 4 େର ବିଭ৘ ପାୱାର୍ 4 େର ବିଭ৘ କରି ପରବਁ৐ୀ ସମୟେର ଆେମ ଅ৳ଳର େড়ੜକୁ ଗଣନା କରିବୁ ଏବଂ େସଠାେର ସୀମିତ ମଲୂા ଆଲଫା 
ଠାରୁ 1 ପଯ৐ાਕ େହବ 
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େତଣ ୁଆେମ ତାହା କରୁ େଯ ବਁ৐ମାନ ଏହା େହଉଛି ଆଲଫା 2 1 | ମାଇନସ ୍ଆଲଫା ରୁ 1 କୁાବ୍ x dx x dx 
େତଣ ୁଆମର ଏଠାେର ବଗ৐ ଅଛି 2 ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ପାୱାର୍ 4 େର ବିଭ৘ ଏବଂ ଆେମ ଏହାକୁ ଆଲଫା ରୁ 1 କୁ ମଲୂાା০ନ କରୁ x x power
େତଣ ୁଆମର 1 ରୁ 4 ମାଇନସ ୍ଆଲଫା ବଗ৐କୁ 2 ମାଇନସ ୍ଆଲଫା ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରାଯାଇଛି | ଶ৘ି 4 ବਁ৐ମାନ 4 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ divided divided
େଯେହତୁ ଆେମ ଜାଣ ୁ ଅ৳ଳର େড়ੜ ଏବଂ ଅ৳ଳର େড়ੜ ସମାନ େତେବ ଆେମ େସଗଡ଼ୁିକୁ ସମାନ କରିପାରିବା ଏବଂ ଆେମ ଏହାକୁ ଏଠାେର େଲଖ ી ପାରିବୁ a b 
େତଣ ୁଅ৳ଳର େড়ੜଟି 2 ମାଇନସ ୍ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ | ଆଲଫା ପାୱାର୍ 4 କୁ 4 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଏବଂ ଏଠାେର ଆେମ 1 ରୁ 4 ମାଇନସ ୍divided divided
ଆଲଫା ବଗ৐କୁ 2 ઇ ષସ ୍ਐାରା ଆଲଫା ପାୱାର୍ 4 େର ବିଭ৘ କରି ଏହାକୁ ସରଳୀକରଣ କରି ପାୱାର୍ 4 କୁ 2 ମାଇନସ ୍ଆଲଫା ବଗ৐ ଏବଂ 1 ରୁ 4 େର ବିଭ৘ ବਁ৐ମାନ
0 ସହିତ ସମାନ, ଯଦି ଆେମ ଏହି ସମୀକରଣକୁ 4 କୁ ଗଣୁନ କରିବା େତେବ ଆେମ ଶ৘ି ପାଇ ଁ2 ଆଲଫା ପାଇଥାଉ |  4 ମାଇନସ ୍4 ଆଲଫା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍1 0 ସହିତ 
ସମାନ 
େତଣ ୁଆେମ ବਁ৐ମାନ ଆଲଫା ବଗ৐େର ଏକ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣ ପାଇପାରୁ ଯଦି ଆେମ ଏଠାେର ଅਣନ୍ ଗଡିୁକୁ େଦଖ ીବା େତେବ େଦଖ ીପାରିବା େଯ ତୃତୀୟ ଅਣନ୍ 
ସଠିକ୍ େଯ ଆଲଫା ତୃତୀୟ ସਁ৐ ପରୂଣ କେର ବਁ৐ମାନ ଆେମ ବାକି ମਔ ଯା৳ କରିବୁ | ବିକ਱ଗଡ଼ିୁକ ଆେମ ଆଲଫା ବଗ৐େର ଏକ ଚତୁଥ৐ାଂଶ ସମୀକରଣ ହାସଲ 
କରିସାରିଛୁ, ମ ଁ ୁଏଠାେର ସମୀକରଣକୁ ପନୁବ৐ାର 2 ଆଲଫା ପାୱାର୍ 4 ମାଇନସ ୍4 ଆଲଫା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍1 ସହିତ ସମାନ ଅେଟ | ଏହାର ସମାଧାନ କରି ଆେମ ଆଲଫା 
ବଗ৐ ପାଇ ଁସਬାବા ପସਙ ପାଇଥାଉ ଏବଂ େସଗଡ଼ୁିକ 4 ઇ ષସ ୍|  ମାଇନସ ୍ବଗ৐ ମଳୂର 16 ମାଇନସ ୍8 ର 4 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଯାହାକି 1 ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍ବଗ৐divided
ମଳୂ 2 ର ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ବਁ৐ମାନ ଆେମ ਔାନ େଦଇପାରିବା େଯ 2 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ 2 ର ઇ ષସ ୍ବଗ৐ ମଳୂ 1 ରୁ କଠିନ ଅେଟ divided divided
େତଣ ୁଏହା ଆଲଫା ପାଇ ଁଏକ ସਬାବા ପସਙ େହାଇପାରିବ ନାହି ଁ| ੀ૰ାଡ৐ େଯେହତୁ ଆମର ଆଲଫା 1 ସହିତ ସମାନ, 
େତଣ ୁଆମର ଆଲଫା ବଗ৐ 1 ମାଇନସ ୍ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ 2 କୁ ବିଭ৘ େହାଇଛି ଯଦି ବਁ৐ମାନ ଆଲଫା ଅଧା ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ େତେବ ଆଲଫା ବଗ৐ 1 ରୁ 4 ରୁ 
କମ ୍କਫିା ସମାନ | ଥର୍  2 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ 2 ର 1 ମାଇନସ ୍ବଗ৐ ମଳୂ ପାଇବା ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ରୁ 4 ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ ଏବଂ ଏଠାରୁ ଆେମ divided
ପାଇଥାଉ େଯ 3 ଦ୍ 4 ◌ାରା 2 ର ବଗ৐ ମଳୂଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ, ଏହାକୁ 2 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରି ବਁ৐ମାନ ଏହାକୁ 9 ਐାରା ੡ାਠ କରୁ | 16 ଟି 2 ରୁ 4 divided
ରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ ଯାହାର ଅଥ৐ ଅଧା କᄼି ଆେମ ଜାଣ ୁଏହା ସਬବ ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁଆଲଫା ଅଧା ଠାରୁ କମ ୍କਫିା ସମାନ େହାଇପାରିବ ନାହି ଁ
େତଣ ୁବିକ਱ଟି ସଠିକ୍ ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁଦୁଇଟି ବିକ਱ ସଠିକ୍ େହବା ଆବଶાକ 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ େକବଳ ଆେମ |  େଚକ୍ କରିବା ପାଇ ଁଅਣନ୍ 4 ଅଛି ଆେମ େଦଖ ીପାରୁ େଯ ଏଠାେର ଅਣନ୍ 4 େହଉଛି ଆଲଫା ବଗ৐େର ଏକ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣ ଯଦି
ଆେମ ଏହାକୁ ଆଲଫା ବଗ৐ ପାଇ ଁସମାଧାନ କରିବା େତେବ ଆଲଫା ବଗ৐କୁ ସਬାବા ପସਙ ମାଇନସ ୍4 ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍ବଗ৐ ମଳୂ 16 ଏବଂ 4 ଦ୍  ◌ାରା divided
ବିଭ৘ | ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ମାଇନସ ୍ ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍ବଗ৐ ମଳୂ 5 ଏବଂ େଯେହତୁ ଆେମ ੆਼ ଭାବେର େଦଖ ીପାରୁଛୁ େଯ ଏହି ମଲୂાଗଡ଼ିୁକ ମਔରୁ କ plus al 
ଣସି ମଲୂા ଆଲଫା ବଗ৐ର ପସਙ ସହିତ ସହମତ ନୁେହ ଁଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ପବୂ৐ରୁ ପାଇଛୁ already
େତଣ ୁଚତୁଥ৐ ବିକ਱ ସଠିକ୍ ନୁେହ ଁଏହା ଏକ ସକରାਈକ ପ৿ୂ৐ ସଂଖાା ପାଇ ଁଆମର ଦଶମ ੡ઑમ | ଆସᄼ ଚତୁଥ৐ାଂଶ ସମୀକରଣ କୁ ઇ ષସ ୍1 ઇ ષସ ୍ ઇ ષସ ୍1 ରୁ n x x x 

ઇષସ ୍2 ઇ ષସ ୍ପଯ৐ાਕ ઇ ષସ ୍ ମାଇନସ ୍1 ରୁ ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ, ଆମକୁ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ େଯଉଥଁ ી ପାଇ ଁଏହି ଚତୁଥ৐ାଂଶ ସମୀକରଣର ମଲୂા x x n x n 10 n 
କ ଣ? ੍ମାଗତ ଦୁଇଟି ଇ৺ିଜର୍ ସଲୁાସନ୍ ଅଛି ବਁ৐ମାନ ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ଏହି ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣର ବାମ ପାਸ৐େର ସମଦୁାୟ ସମନ ଅଛି ’
େତଣ ୁଆେମ େଦଖ ીପାରିବା େଯ ବଗ৐ର େକାଏଫିସିଏᄶ ବਁ৐ମାନ ଆମକୁ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ େଯ ଏଥ ીପାଇ ଁ ର େକାଏଫିସିଏᄶ କ ଣ?  ੡ଥେମ କମାᄷ କୁ x x ’
ବିଭାଜନ କରିବା   ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ମାଇନସ ୍1 କୁ ઇ ષସ ୍ ઇ ષସ ୍ କୁ ମାଇନସ ୍1 େର ੡ାਠ କରᄼ x n x nx n n 
େତଣ ୁଏଠାେର ଆେମ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍2 ମାଇନସ ୍1 କୁ ઇ ષସ ୍ କୁ ମାଇନସ ୍1 େର ପାଇଥାଉ x n x n n 
େତଣ ୁ ର େକାଏଫିସିଏᄶ 1 ઇ ષସ ୍3 ઇ ષସ ୍ସହିତ ସମାନ |  ବਁ৐ମାନ ମାଇନସ ୍1 କୁ ଯଦି ଆେମ ଏହାକୁ ସମାਠ କରିବା ପାଇ ଁସମପ৐ଣ କରିବା େତେବ ଆସᄼ 2 x 2n 
େଯାଗ କରିବା | ઇ ષସ ୍4 ରୁ ପଯ৐ાਕ ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ 2 ઇ ષସ ୍4 ઇ ષସ ୍େଯାଡିଥ ીବା ବିଷୟକୁ ପଯ৐ાਕ େଯାଡିଥାଉ 2n ’ 2n 
େତଣ ୁଏହା 2 ବાତୀତ 2 ઇ ષସ ୍1 କୁ 2 ମାଇନସ ୍ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରିବା ଯଦି ଆେମ ଏଠାେର 2 ବାହାର କରିବା େତେବ ଏହା େହଉଛି | େର n n divided n n
ઇષସ ୍1 କୁ 2 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ divided
େତଣ ୁେଶଷେର ଆେମ ଏଠାେର କୁ 2 ઇ ષସ ୍1 ମାଇନସ ୍ େର ઇ ષସ ୍1 େର ପହ৳ଛୁୁ n n n n 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି 2 ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍n n n n 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ବଗ৐ ପାଇବାକୁ ଯାଉଛୁ n 
େତଣ ୁେକାଏଫିସିଏᄶ |  ଏହି ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣେର ର ବଗ৐ ଅେଟ, ଆେମ ੡ଥମ ସମନରୁ ੄ିର ଶਥ େଖାଜୁ ଯାହା ରୁ ઇ ષସ ୍1 କୁ ੄ିର ଶਥର ଅବଦାନ x n x x 
େହଉଛି 0 ଏବଂ ਐିତୀୟ ସମନରୁ ଯାହା ઇ ષସ ୍1 ରୁ ઇ ષସ ୍ଅେଟ |  2 ੄ିର ଶਥର ଅବଦାନ େହଉଛି ଉਁମ ବୁ  ◌ବିା ପାଇ ଁଆେମ ତୃତୀୟ x x understanding
ଶਥ େଲଖ ીବା ଯାହାକି ઇ ષସ ୍2 ରୁ ઇ ષସ ୍3 ଏହି ଶਥଟି ੄ିର ଶਥେର 6 ଅବଦାନ କେର ବਁ৐ମାନ େଶଷ ସମાାᄷ େହଉଛି ઇ ષସ ୍ ମାଇନସ ୍1 ରୁ ઇ ષସ ୍x x x n x n  
ଆେମ େଦଖ ીପାରୁ େଯ ଏହି ଶਥଟି ੍ମାଗତ ଶਥେର ମାଇନସ ୍1 କୁ େର ଅବଦାନ କେର | ଏବଂ ଡାହାଣ ପାଶ୍৐ େର ଆମର 10 ଅଛି n n we n 
େତଣ ୁସମେੂ ଏକାଠି ଆେମ ଏହାକୁ ଏଠାେର 0 ઇ ષସ ୍2 ઇ ષସ ୍6 ઇ ષସ ୍ପଯ৐ાਕ ମାଇନସ ୍1 େର େଲଖ ીବା ଏବଂ ଡାହାଣ ପାਸ৐େର ଆମର 10 ଅଛି n n 
େତଣ ୁଏହା ବਁ৐ମାନ ମାଇନସ ୍10 ଅେଟ | ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ଏହି ଅଂଶଟି ର ଫମ৐ ରାଶେିର ମାଇନସ ୍1 େର 1 ରୁ ପଯ৐ાਕ ଅଛି ଏବଂ ଏହା ମାଇନସ ୍n k k k n 

ଅେଟ ଯଦି ଆେମ ଏହାକୁ ବିଭାଜନ କରିବା େତେବ ବଗ৐ କୁ 1 2 ରୁ ପଯ৐ાਕ ଏବଂ ଏହା େହଉଛି େହଉଛି 1 2 ରୁ ପଯ৐ાਕ ଏବଂ ଏହା 10 n k k n kk n 
ମାଇନସ ୍10 n 
େତଣ ୁ
େତଣ ୁଏହା େର ઇ ષସ ୍1 ରୁ 2 ઇ ષସ ୍1 କୁ 6 େର ବିଭ৘ େହାଇଛି ଏହା ମାଇନସ ୍ କୁ ઇ ષସ ୍1 କୁ 2 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଏବଂ ଏହା ପେର n n n n n divided
ମାଇନସ ୍10 ଅେଟ | ସରଳୀକରଣ କରିବା, ଆସᄼ ੡ଥେମ କୁ ઇ ષସ ୍1 କୁ 2 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରିବା େହଉଛି ଏହା େହଉଛି 2 ઇ ષସ ୍1 କୁ 3 n n n divided n 
ମାଇନସ ୍1 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଏବଂ ଏହା ମାଇନସ ୍10 divided n 
େତଣ ୁଆେମ ଏଠାେର କୁ ઇ ષସ ୍1 େର ମାଇନସ ୍1 େର 3 େର ବ   ଭ৘ |  ମାଇନସ ୍10 n n n n 
େତଣ ୁ
େତଣ ୁଏହା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍1 େର 3 ଇନସ ୍10    ◌୍  ◌ାରା ବିଭ৘, ଯଦି ଆେମ ସରଳୀକୃତ ଫମ৐େର ଚ   ◌ୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣ େଲଖ ીବା େତେବ ଆ   n n divided
େ◌ ପ   ଇଥାଉ |  ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଏବଂ ੄ିର ଶਥ କୁ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍1 େର 3 ଇନସ ୍10 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ 0 ସ ◌ତି ସମାନ କ   nx sq n x n n n divided
ରଣ େହଉଛି ଏକ ପଜିଟିଭ୍ ଇ৺ିଜର୍ ଯାହା ଆମ ପାଖେର ସ ◌ତି ସମାନ ନୁେହ ଁn n 0 
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ସମୀକରଣରୁ କୁ ବାତିଲ୍ କରିପାରିବା ଏ   ◌ଂ ଆେମ  ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍1 କୁ 3 ମାଇନସ ୍10 ଦ୍  ◌ାରା n x nx n divided
ବିଭ৘ 0 ସହିତ ସମାନ 
େତଣ ୁଆମର ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍31 କୁ 3 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ 0 ସହିତ ସମାନ, ଏହି ସମୀକରଣେର ੍ମାଗତ x nx n divided
ଦୁଇଟି ପ৿ୂ৐ ସଂଖાା ଅଛି |  ସମାଧାନ ଆସᄼ କହିବା ଏବଂ ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ m m 
େତଣ ୁେସଥ ીପାଇ ଁଆମର ઇષସ ୍ମି ઇ ષସ ୍1 ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ m n 
େତଣ ୁଆମର ମାଇନସ ୍ ઇ ષସ ୍1 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ 2m n 
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େତଣ ୁଆମର ମାଇନସ ୍ ઇ ષସ ୍1 ସହିତ 2 ਐାରା ବିଭ৘ ଏବଂ  ଆମ ପାଖେର ઇષସ ୍1 ମਔ ଅଛି, ବଗ৐ ମାଇନସ ୍31 ସହିତ ସମାନ 3 କୁ ବିଭ৘, ବਁ৐ମାନ m n m n 
ଆେମ ର ମଲୂાକୁ ବଦଳାଇଥାଉ ଯାହାକୁ ଆେମ ଏହି ସମୀକରଣେର ପାଇଛୁ ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ମାଇନସ ୍ ઇ ષସ ୍1 କୁ 2 ਐାରା 1 ମାଇନସ ୍ ઇ ષସ ୍1 େର m ’ n n 
ବିଭ৘ କରିଥାଉ |  2 ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍31 ସହିତ ସମାନ, ସରଳୀକରଣ ପେର ଆେମ ମାଇନସ ୍ ઇ ષସ ୍ପାଇଥାଉ | 4 ରୁ ବିଭାଜିତ 1 ରୁ 1 ମାଇନସ ୍n n n n 
ବଗ৐ ମାଇନସ ୍31 ସହିତ 3 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଏବଂ ଏହା େଗାଟିଏ ନୁେହ ଁଯାହାକି ବଗ৐ ମାଇନସ ୍1 କୁ 4 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଏବଂ ଡାହାଣ divided n divided
ପାਸ৐ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍31 କୁ 3 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ n divided
େତଣ ୁଆମର 3 ଅଛି |  ବଗ৐ ମାଇନସ ୍3 4 ବଗ৐ ମାଇନସ ୍1 24 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏହାର ସମାଧାନ କରିବା ਐାରା ଆେମ ବଗ৐ 121 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ n n n 

େହଉଛି ଏକ ପଜିଟିଭ୍ ଇ৺ିଜର୍ େହାଇଥ ીବାରୁ ଆେମ ଏଠାରୁ ସି਎ାਕ େନଇପାରିବା େଯ ସହିତ ସମାନ n n 11 
େତଣ ୁତୃତୀୟ ବିକ਱ ଏଠାେର ସଠିକ୍ |  ଏହି ੡ઑ મେର ଆେମ ଏକ ੡କୃତ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣ କୁ 0 ସହିତ ସମାନ େବାଲି ବିେବଚନା କରୁ ଆମକୁ କୁହାଯାଇଛି େଯ px 
ଏହି ସମୀକରଣେର େକବଳ କ਱ନାਈକ ସମାଧାନ ଅଛି ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ସମାଧାନଗଡ଼ିୁକ େହଉଛି ଆଲଫା ଫମ৐ େଯଉଠଁାେର ଆଲଫା ੡କୃତ ସଂଖાାଗଡ଼ୁିକର 
େସଟ୍ ଅେଟ େତେବ ଆେମ ସମୀକରଣକୁ ବିଚାର କରୁ | ର ସହିତ ସମାନ, ଆମକୁ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ ର ସମାଧାନ ବିଷୟେର ସମੂ ସଠିକ୍ ସଚୂନା px p 0 p p 
0 ସହିତ ସମାନ | ଆସᄼ ମେନ ରଖ ીବା େଯ ଏକ ੡କୃତ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣ ଫମ৐ ଆৠ ବଗ৐ ଏବଂ ઇ ષସ ୍ ସମାନ ଅେଟ |  େଯଉଠଁାେର bx c to 0 a st  
ଚତୁରତାର ସହିତ ସକାରାਈକ ଏବଂ ସମାଧାନଗଡ଼ିୁକ େହଉଛି ମାଇନସ ୍ ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍ବଗ৐ ମଳୂର ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ବਁ৐ମାନ ଦ୍  ◌ାରା b b 4ac 2a divided
ବିଭ৘ େହାଇଥ ીବାରୁ ଏହା ଆମକୁ ଦିଆଯାଉଛି େଯ ସମାଧାନଗଡିୁକ କ਱ନାਈକ ଅେଟ େତେବ ଆେମ ସି਎ାਕ େନଇପାରିବା େଯ ମାଇନସ ୍ ରୁ କମ ୍ଅେଟ 4ac 0 
କାରଣ େଯେହତୁ  ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ େସଠାରୁ ସମାଧାନ ଜଟିଳ ଅେଟ ଆେମ ੡ଥେମ ସି਎ାਕ େନଉଛୁ େଯ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ରୁ କମ ୍ଅେଟ ଏବଂ ତା ପେର b 4ac 0 ’
ପରବਁ৐ୀ ସମୟେର ଆେମ ସି਎ାਕ େନଉଛୁ େଯ ସହିତ ସମାନ, କାରଣ ସମାଧାନଗଡ଼ିୁକ େକବଳ କ਱ନାଜ਱ିତ କାରଣ ଯଦି ନઆି ણେରା େତେବ ଏଠାରୁ ଆେମ b 0 b 
େଦଖ ીପାରିବା |  େସହି ସମାଧାନର ੡କୃତ ଅଂଶେର ସହାୟକ େହବ b 
େତଣ ୁଆମର ଶନୂા ସହିତ ସମାନ b 
େତଣ ୁଆମର ଏଠାେର ରୁ ବଡ ଅେଟ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଆମର ଏବଂ ଉଭୟ০ର ସମାନ ଚି੊ ଅଛି ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଆମର ੡ଥମ କ ଣ େଲଖ ીବାac 0 a c ’

ସମୀକରଣ 0 ସହିତ ସମାନ | px 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ଆৠ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ଠାରୁ ସମାନ, ଆେମ ଏହାକୁ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ଫମ৐େର େଲଖ ીବା ଏବଂ ਐାରା ବିଭାଜିତ େହବା ସମାନ 0 କୁ ଆସᄼ କୁ c 0 x a c 
କିଛି ੄ିର ੡ାଇମ ୍ଭାବେର ବିଭ৘ କରିବା |  ପାପ  ଏବଂ ଉଭୟ০ର ସମାନ ଚି੊ ଅଛି ଆେମ ସି਎ାਕ େନଇପାରିବା େଯ ੡ାଇମ ଶନୂાଠାରୁ କଠିନ c ce a c c 
ଅେଟ ବਁ৐ମାନ ଆସᄼ େଲଖ ીବା ର ସମାନ ଅେଟ px p 0 
େତଣ ୁଏହା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ੡ାଇମ ପରୁା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ੡ାଇମ ସମାନ |  0 କୁ ବਁ৐ମାନ ବିଭାଜନ କରିବା ପେର ଆସᄼ ଏହି ଅଂଶକୁ ବିଭାଜନ କରିବା ପେର ଆେମ x c c x
କୁ ପାୱାର୍ 4 ઇ ષସ ୍2 ବଗ৐ ੡ାଇମ ୍ઇ ષସ ୍ ੡ାଇମ ୍ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ੡ାଇମ ୍ଶନୂા େନାଟ୍ ସହିତ ସମାନ େଯ ଏହା ବଗ৐େର ଏକ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣ x c c c x 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହାକୁ ସମାଧାନ କରିବା | ସମୀକରଣର ସମାଧାନ ପେର ବଗ৐ ଆେମ ମାଇନସ ୍2 ସି ੡ାଇମ ୍ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍ବଗ৐ ରୁଟ୍ 4 ੡ାଇମ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍4 x c 
କୁ ੡ାଇମ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ଏବଂ ସି ੡ାଇମ 2 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରିବା ବିଟା ବଗ৐ ପାଇ ଁସਬାବા ପସਙ େଯଉଠଁାେର ବିଟା ର ର ସମାଧାନ ଅେଟ |  c divided px p 
0 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଏହାକୁ ସରଳ କରିବା ਐାରା ଆେମ ମାଇନସ ୍ ੡ାଇମ ୍ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ମଳୂ ੡ାଇମ ପାଇଥାଉ c i c 
େତଣ ୁଆେମ େଦଖ ୁେଯ ର ର ସମାଧାନ 0 ସମାନ କਫିା ੡କୃତ କ਱ନା ନୁେହ ଁକାରଣ ଯଦି ବିଟା ଫମ৐େର ଅଛି େତେବ ମ ଁ ୁଆଲଫା କਫିା ବିଟା େହଉଛି px p 
ଆଲଫା ଫମ৐ େଯଉଠଁାେର |  ଆଲଫା ବାੂବ ଅେଟ େତେବ ଆେମ ବିଟା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ଆଲଫା ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ କਫିା ବିଟା ବଗ৐ ଆଲଫା ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ କᄼି 
ଆେମ ଏଠାେର ପହ৳ ିସାରିଛୁ େଯ ବିଟା ବଗ৐ ੡କୃତ ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁଚତୁଥ৐ ବିକ਱ ଯାହା କ ଣସି ବାੂବ କਫିା ନିମ৐ଳ କ਱ନା ସମାଧାନ ସଠିକ୍ ନୁେହ ଁଏବଂ ତୁରਕ ଅନા ସମੂ ବିକ਱କୁ େଦଖ ીବା ପେର ଆେମ କହିପାରିବା real 
େଯ ବି੫ାମ ତିେନାଟି ବିକ਱ ସଠିକ୍ ନୁେହ ଁଏହା େହଉଛି ଆମର ੡ઑમ ସଂଖાା 12 ଏଠାେର ଆମର ଚାେରାଟି ଭିਟ ସଂଖાା ଏବଂ ଆମର ଦୁଇଟି ଚତୁଭ৐ୁ ଜ abc d 
ସମୀକରଣ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍10 ମାଇନସ ୍11 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ  ବଗ৐ ମାଇନସ ୍10 କୁରା ମାଇନସ ୍11 ସହିତ ସମାନ | ଆମକୁ x cx d 0 x b 0 
କୁହାଯାଇଛି େଯ େହଉଛି ੡ଥମ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣର ସମାଧାନ ଏବଂ େହଉଛି ਐିତୀୟ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣର ସମାଧାନ ଯାହା ଆମକୁ ଏବଂ ରab cd abc d 
ରାଶ ିକ ଣ ଜାଣବିାକୁ ପଡିବ |  ଆେମ ଏହା କରୁ େଯେହତୁ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ େହଉଛି ବଗ৐ ମାଇନସ ୍10 ମାଇନସ ୍11 ର ସମାଧାନ 0 ସହିତ ସମାନ,’ ab x cx d 
ଆେମ ଏକ ઇષସ ୍େଲଖ ીପାରିବା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ େଯେହତୁ େହଉଛି ବଗ৐ ମାଇନସ ୍10 ମାଇନସ ୍ର ସମାଧାନ |  11 ସହିତ ସମାନ, 10c cd x x b 0 
ଆେମ ઇષସ ୍ େଲଖ ીବା 10 ସହିତ ସମାନ c d a 
େତଣ ୁଏହି ଦୁଇଟିକୁ ସଂେড়ପେର ଆେମ ଏକ ઇષସ ୍ ઇ ષସ ୍ ઇ ષସ ୍ ସହିତ ଏକ ઇ ષସ ୍ େର ସମାନ b c d 10 c 
େତଣ ୁଏଠାରୁ ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ଏହାର ପରିମାଣ ଜାଣବିା | ଏହି ଚାେରାଟି ସଂଖાା ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଏବଂ ର ସମ਼ି ଜାଣବିା ପାଇ ଁଯେଥ਼, େଯେହତୁ abc d a c 

େହଉଛି ੡ଥମ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣର ସମାଧାନ, ଆେମ ଏକ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍10 ମାଇନସ ୍11 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ େଯେହତୁ ଏହାର ସମାଧାନ a ca d 0 c 
ଅେଟ | ਐିତୀୟ ଚତୁଥ৐ାଂଶ ସମୀକରଣ ଆେମ େଲଖ ીପାରିବା ੀ૰ାଡ৐ ମାଇନସ ୍10 ଏସି ମାଇନସ ୍11 ବି ବਁ৐ମାନ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ, ଏହି ଦୁଇଟି ବાବହାର କରି c 
ଆେମ ଏବଂ େର ସਨକ৐ ପାଇବାକୁ େଚ਼ା କରିବୁ ଯଦି ੡ଥମରୁ ਐିତୀୟ ସମୀକରଣକୁ ବାହାର କରିେଦବା େତେବ ଆେମ ଏକ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ପାଇଥାଉ a c c 
| ମାଇନସ ୍11 ઇ ષସ ୍11 ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି େଯ ଆେମ ଏକ ઇષସ ୍ କୁ ଏକ ମାଇନସ ୍ େର 11 ସହିତ ମାଇନସ ୍ ସହିତ d b 0 c c d b 
ସମାନ, ଆେମ ବਁ৐ମାନ ଜାଣବିା ମାଇନସ ୍ କ ଣ ମେନରଖ ીବା େଯ ଆମର ଏକ ઇષସ ୍ ସମାନ | 10 ଏବଂ ସହିତ ସମାନ d d b ’ b c c plus d 10 
େତଣ ୁଏଠାରୁ ଆେମ ମਔ ପାଇଲୁ େଯ ଏକ ઇ ષସ ୍ ମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍ ସମାନ ଅେଟ |  ରୁ 10 କୁ ମାଇନସ ୍ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଆମ ପାଖେର b c d l c a b
ମାଇନସ ୍ ସହିତ ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ, d 11 c 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହାକୁ ଏହି ଫମ৐େର େଲଖ ીବା ମାଇନସ ୍ ଏକ ମାଇନସ ୍ େର 11 ସହିତ ସମାନ, ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଏହାକୁ ଏଠାେର ବଦଳାଇଥାଉ ଏବଂ d b c 
େସଥ ીପାଇ ଁଆେମ ੡ାਠ କରୁ | ଏକ ମାଇନସ ୍ େର ଏକ ઇષସ ୍ ଏକ ମାଇନସ ୍ େର 121 ସହିତ ସମାନ,  ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଉଭୟ ପାਸ৐ରୁ ଏକ ମାଇନସ ୍ କୁ c c c c 
ବାତିଲ୍ କରିପାରିବା କାରଣ ଆମର ଏବଂ ସମੂ ଚାେରାଟି ଭିਟ ସଂଖાା ଅେଟ abc d 
େତଣ ୁ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁଏକ ମାଇନସ ୍ ନୁେହ ଁ|  0 ସହିତ ସମାନ a c c 
େତଣ ୁଆେମ ଏଠାରୁ ପାଇଥାଉ େଯ ଏକ ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ c 121 
େତଣ ୁଆମର ଏକ ઇષସ ୍ ઇ ષସ ୍ ઇ ષସ ୍ ସହିତ ଏକ ઇ ષସ ୍ େର 10 ସହିତ 121 ସମାନ b c d 10 c 
େତଣ ୁ
େତଣ ୁଆମର ଏଠାେର ଚତୁଥ৐ ବିକ਱ ଅଛି |  ସଠିକ୍ େହଉଛି ଏହା େହଉଛି ଆମର ੡ઑમ ସଂଖાା 13. ଆସᄼ ସମੂ ଅଣଜିେରା ରିଅଲ୍ ନਫର ଆଲଫାର େସଟ୍ େହବା 
େଯପରି ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣ ଆଲଫା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ઇ ષସ ୍ଆଲଫା 0 ସହିତ ସମାନ ଦୁଇଟି ଗଣୁର ੡କୃତ ସମାଧାନ ଏବଂ ଅେଟ | x x x 1 x 2 x 1 
ମାଇନସ ୍ ର ମଡୁાଲସ ୍କଠନି ସବ୍ ଚି੊ଟ କରିବାକୁ ଆମକୁ 1 ରୁ କମ ୍ଅେଟ | ନઋି મେର ଦିଆଯାଇଥ ીବା ତାଲିକାରୁ େସଟ୍ ର େସଟ୍ ଯାହା ପାଇ ଁଆେମ ੡ଥେମ x 2 s 
ମେନ ପକାଉ େଯ ଏକ ੡କୃତ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣ କਬୁ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ 0 ଆେମ ଜାଣ ୁଏହାର ଭିਟ ੡କୃତ ସମାଧାନ ଅଛି ଏବଂ ଯଦି େକବଳ bx c b
ବଗ৐ ମାଇନସ ୍4 ଏସି କଠନି ଅେଟ | 0 
େତଣ ୁଏହାକୁ ବાବହାର କରି ଆେମ ଏଠାେର େଗାଟିଏ ସਁ৐ ପାଇଥାଉ େଯ 1 ମାଇନସ ୍4 ଆଲଫା ੀ૰ାଡ৐ 0 ରୁ କେଠାର େହବା ଆବଶાକ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି 4 
ଆଲଫା ବଗ৐କୁ 1 ରୁ କମ ୍େହବା ଆବଶાକ ଯାହାକି ଆଲଫା ବଗ৐କୁ ବਁ৐ମାନ 1 ରୁ 4 ରୁ କମ ୍େହବା ଆବଶાକ | ଶନୂા ନୁେହ ଁଯାହା ଆମକୁ ੡ઑ મେର ଦିଆଯାଇଛି 
ଆେମ ସି਎ାਕ େନଇପାରିବା େଯ  ଶନୂા ସଂଖાାକୁ ବାଦ େଦଇ ଆଲଫା େଖାଲା ବાବଧାନେର ମାଇନସ ୍ଅଧା ରୁ ଅଧା େହବା ଆବଶાକ, ବਁ৐ମାନ ଆେମ ਐିତୀୟ 
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କৼିଶନ୍ ବાବହାର କରୁ ଯାହା ଆମକୁ ଏବଂ ସମାଧାନ ମਔେର ଦୂରତା | େଗାଟିଏ ଠାରୁ କେଠାର ଅେଟ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ x1 x2 x 1 x 2 
କଠିନ ଭାବେର 1 ରୁ କମ ୍ଅେଟ ବାੂବେର ଏହା େହଉଛି ଯଦି ଏବଂ ଯଦି ବਁ৐ମାନ ੄ିତି ଆେମ ମାଇନସ ୍ ପରୁା ବଗ৐କୁ ઇ ષସ ୍ ପରୁା ବଗ৐ x 1 x 2 x 1 x 2 
ମାଇନସ ୍4 ଭାବେର େଲଖ ીବା |  1 ମେନରଖ େଯ ଆମର ସମାନ |  େହଉଛି ଆଲଫା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ઇ ષସ ୍ଆଲଫା 0 ସହିତ ସମାନ x x 2 ation x x 
େତଣ ୁ ઇ ષସ ୍ ଆଲଫା ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ଏବଂ ରୁ ଆଲଫା ਐାରା 1 ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ଏଠାେର ଅସମାନତା ମਔେର ଏହି ଦୁଇଟି x 1 x 2 x 1 x 2 
ମଲୂાକୁ ବଦଳାଇଥାଏ | ଆେମ ଆଲଫା ବଗ৐ ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ପାଇଥାଉ ମାଇନସ ୍4 କେଠାର 1 ରୁ କମ ୍ଅେଟ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଆଲଫା ବଗ৐ ଦ୍ 1 ◌ାରା 5 ରୁ କମ ୍
ଯାହା ଆଲଫା ବଗ৐ 1 ରୁ 5 ଠାରୁ ବଡ ଅେଟ 
େତଣ ୁଏଠାରୁ ଆେମ ସି਎ାਕ େନଇପାରିବା େଯ ଆଲଫା ବଗ৐ ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ରୁ ବଡ ଅେଟ | 5 ର ମଳୂ ବା ଆଲଫା 5 ରୁ ବଗ৐ ମଳୂ ଦ୍  ◌ାରା ମାଇନସ ୍1 ଠାରୁ କମ ୍us
ଅେଟ, ବਁ৐ମାନ ଆେମ େସଟ୍ କୁ ੆਼ ଭାବେର େଲଖ ીପାରିବା s 
େତଣ ୁେସଟ୍ ମାଇନସ ୍ଅଧା ମାଇନସ ୍1 ସହିତ 5 ରୁଟ୍ େଖାଲା ଇ৺ରଭାଲ୍ ୟୁନିଅନର ବଗ৐ ମଳୂ ଦ୍  ◌ାରା େଖାଲା ବાବଧାନ 1 ବଗ৐ ଦ୍  ◌ାରା ସମାନ | s open by
5 ରୁ ଅଧା ର ମଳୂ 
େତଣ ୁ੆਼ ଭାବେର ଅਣନ୍ 1 େର ଦିଆଯାଇଥ ીବା େସଟ୍ େହଉଛି େସଟ୍ ର ଏକ ସେઉଟ઼୍ ଏବଂ ଅਣନ୍ 4 େର ଦିଆଯାଇଥ ીବା େସଟ୍ େହଉଛି େସଟ୍ ର ଏକ s s 
ସେઉଟ઼୍ କᄼି ଅਣନ୍ 2 ଏବଂ 3 େର ଦିଆଯାଇଥ ીବା େସଟ୍ ଗଡିୁକ ର ସେઉଟ઼୍ ନୁେହ ଁs 
େତଣ ୁଏଠାେର |  ੡ଥମ ଏବଂ ଚତୁଥ৐ ବିକ਱ଗଡ଼ିୁକ ସଠିକ୍ ଦିଅᄼ |  ଆମକୁ ବਁ৐ମାନ ଏହି ੡ઑ મକୁ େଦଖ ીବା ପାଇ ଁଆମର ଏକ ଅଣଜିେରା ନਫର େହବା ପାଇ ଁ ଅଛି p 
ଏବଂ ତା ପେର ଆମର ଚତୁଥ৐ାଂଶ ସମୀକରଣ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ଏବଂ ଏକ ଗାଣତିିକ ੡ଗତିେର ଅଛି ଯାହା ଆମକୁ ’ px qx r 0 pq r 
େସହି ଆଲଫା ଏବଂ  ବିଟା େହଉଛି ଏହି ੡ଦਁ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣର ସମାଧାନ ଯାହା ੡ପଟ৑ ସହିତ 1 ਐାରା ଆଲଫା ઇ ષସ ୍1 ବିଟା ସହିତ ସମାନ 4 ଆମକୁ ଆଲଫା 
ମାଇନସ ୍ବିଟା ର ମଡୁાଲସ ୍ମଲୂા େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ 
େତଣ ୁଆଲଫା ଏବଂ ବିଟା ੡ଦਁ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣର ସମାଧାନ ଅେଟ | ଆେମ ସେ৪ ସେ৪ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା େଲଖ ીବା ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ େରq p 
ବିଭାଜିତ େହାଇଥ ીବା ସହିତ ସମାନ, େଯେହତୁ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍1 ਐାରା ବିଟା 4 ରୁ ସମାନ ଅେଟ r 
େତଣ ୁଆେମ ସି਎ାਕ େନଇପାରିବା େଯ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା ସମାନ |  4 ରୁ ଆଲଫା ବିଟା େର ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ େବଟା େର ଆଲଫା ଦ୍ p divided 
◌ାରା ବିଭାଜିତ ସହିତ ସମାନ r 
େତଣ ୁଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା 4 ସହିତ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ େହାଇ ବਁ৐ମାନ ଏହି ଦୁଇଟିକୁ ସମାନ କରି ଆେମ ପାଇଥାଉ େଯ ଦ୍  ◌ାରାr p divided p divided
ବିଭାଜିତ ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ | ଏବଂ େଯପରି େହଉଛି ଶନୂા ନୁେହ ଁଆେମ କୁ ମାଇନସ ୍4 ସହିତ ସମାନ ଭାବେର େଲଖ ીବା q 4 r divided p p q 
େତଣ ୁ ଏବଂ େର ଆମର ସਨକ৐ ଅଛି q r 
େତଣ ୁ੡ઑમେର ଆମକୁ କୁହାଯାଇଛି େଯ ଏବଂ ଏକ ଗାଣତିିକ ੡ଗତିେର ଅଛି pq r 
େତଣ ୁଆେମ େଲଖ ીବା ସହିତ ସମାନ | ઇ ષସ ୍ ଦ୍ 2 ◌ାରା ବିଭ৘ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ମାଇନସ ୍4 େର େର ସହିତ ସମାନ, ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ q p r r p p r
େହାଇସାରିଛି େଯେହତୁ ପବୂ৐ରୁ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ, ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ q 4r p 9r 
େତଣ ୁଆେମ ਐାରା ବିଭାଜିତ େହାଇଛୁ | ନଅରୁ ଅଧ ીକ ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ ଏବଂ p 
େତଣ ୁଆମର ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା ସହିତ ସମାନ, ଏଠାେର ଚାେରାଟି ମାଇନସ ୍4 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ େହାଇ ଆେମ ଆଲଫା ମାଇନସ ୍ବିଟା ର r p p divided
ମଡୁાଲସ ୍କ ଣ ଜାଣବିା ପାଇ ଁଏହି ସਨକ৐କୁ ବાବହାର କରିବାକୁ ଯାଉଛୁ | େସହି ଆଲଫା ମାଇନସ ୍ବିଟା ପରୁା ବଗ৐ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା ପରୁା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍4 ସହିତ ’
ସମାନ ଏବଂ ଆେମ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା ର ମଲୂા ଜାଣ ୁଯଦି ଆେମ ଏହାକୁ ବଦଳାଇଥାଉ େତେବ 16 ରୁ 81 ପାଇଥାଉ ଏବଂ ଏଠାେର ଯଦି ଆେମ ଆଲଫା ବିଟା ର 
ମଲୂા ବଦଳାଇଥାଉ େତେବ ଆେମ ଏହା ପାଇଥାଉ | ଆଲଫା ବିଟା େର ପରୁା ଜିନିଷ 4 େର 4 ସହିତ ସମାନ | ଦ୍  ◌ାରା ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି r p v vided 
ମାଇନସ ୍1 କୁ 9 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଏବଂ divided
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ 16 ଦ୍ 81 ◌ାରା ବିଭାଜିତ 81 ઇ ષସ ୍4 କୁ 9 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରୁ ଏବଂ ଏହା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁ52 କୁ 81 ଦ୍  ◌ାରା divided divided
ବିଭ৘ କରାଯାଇଛି 
େତଣ ୁଆେମ ଆଲଫା ମାଇନସ ୍ବିଟା ઇ ષସ ୍ମାଇନସ ୍2 ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ ସମାନ |  13 ର 9 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଆଲଫା ମାଇନସ ୍ବିଟାdivided
ର ମଡୁાଲସ ୍13 ର 2 ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ 
େତଣ ୁଆେମ େଦଖ ୁେଯ ਐିତୀୟ ବିକ਱ ସଠିକ୍, ଆସᄼ ଏହି ੡ઑ મକୁ େଦଖ ીବା ବਁ৐ମାନ ଆମର ତିେନାଟି ੡କୃତ ସଂଖાା ଏବଂ ଅଛି | ଶନୂા ନୁେହ ଁଆମ ab c a 
ପାଖେର ତିେନାଟି ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣ ଅଛି ଏକ ବଗ৐ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ઇ ષସ ୍ ସମାନ 0 ଏବଂ ଏକ ବଗ৐ ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍ ଏବଂ ଏକ ବଗ৐ x bx c x bx c 0 x
ବଗ৐ ઇ ષସ ୍2 ઇ ષସ ୍2 ସହିତ ସମାନ | କୁହାଯାଇଛି େଯ ଆଲଫା େହଉଛି ੡ଥମ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣର ସମାଧାନ ଏବଂ ବିଟା େହଉଛି ਐିତୀୟ ଚତୁଥ৐ାଂଶ bx c 0 
ସମୀକରଣର ସମାଧାନ ଯାହା ସਨਁି ସହିତ 0 ଆଲଫା ଠାରୁ କମ ୍ଏବଂ ଆଲଫା ବିଟା ଠାରୁ କମ ୍ଅେଟ ଆମର କାଯ৐ા େହଉଛି ତାହା ଜାଣବିା ପାଇ ଁଗଣୁଗଡୁିକ କ ଣ? ’

ର ଏକ ସମାଧାନ  ହଡ৐ ৚ାਖ਼ାଟିକ୍ ସମୀକରଣ େଯେହତୁ ଆଲଫା େହଉଛି ੡ଥମ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣର ଏକ ସମାଧାନ, ଆମର ଏକ ବଗ৐ ଆଲଫା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍t b 
ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଏବଂ େଯେହତୁ ବିଟା ਐିତୀୟ ଚତୁଥ৐ାଂଶ ସମୀକରଣର ସମାଧାନ ଅେଟ, ଆମର ଏକ ବଗ৐ ବିଟା ੀ૰ାଡ৐ ମାଇନସ ୍ବି ବିଟା ମାଇନସ୍c 

ଅଛି | ଶନୂા ସହିତ ସମାନ, ଆସᄼ କୁ ଏକ ବଗ৐ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍2 ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ କରିବା c fx x bx 2c 
େତଣ ୁଆମକୁ ର ସମାଧାନ ਐାରା ସᄼ਼ ଗଣୁଗଡୁିକ 0 ସହିତ ସମାନ େବାଲି ଜାଣବିାକୁ ପଡିବ | ଆଲଫା ର ବିଟା ଏକ ବଗ৐ ଆଲଫା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍2 ବି ଆଲଫା fx f 
ઇષସ ୍ ସହିତ ସମାନ, ଆେମ ଏହାକୁ ଏକ ବଗ৐ ଆଲଫା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ ઇ ષସ ୍ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ ଭାବେର େଲଖ ીବା ବਁ৐ମାନ ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ 2c b c b c 
ଆମର ଏକ ବଗ৐ ଆଲଫା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ଆଲଫା ଅଛି |  ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ କାରଣ ଆଲଫା େହଉଛି ੡ଥମ ଚତୁଭ৐ୁ ଜ ସମୀକରଣର ସମାଧାନ b c 0 
େତଣ ୁଆଲଫା ର ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ େଯେହତୁ ଏକ ବଗ৐ ଆଲଫା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ f b c b c 0 
େତଣ ୁେସଠାରୁ ଆେମ େଲଖ ીପାରିବା | ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ ମିନି ସହିତ ସମାନ | ସା ବଗ৐ ଆଲଫା ବଗ৐ ଯାହାକୁ ଆେମ ଏଠାେର ବଦଳାଇଥାଉ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍b c b c 
ମାଇନସ ୍ଏକ ବଗ৐ ଆଲଫା ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ, କାରଣ ଏକ ବଗ৐ ଆଲଫା ବଗ৐ ସକରାਈକ ଅେଟ 
େତଣ ୁଆଲଫା ର ଶନୂાରୁ କମ ୍ଅେଟ f 
େତଣ ୁଏଠାରୁ ଆେମ ସି਎ାਕ େନଇପାରିବା େଯ ଆଲଫା ଏକ ସମାଧାନ ନୁେହ ଁ|  ତୃତୀୟ ଚତୁଥ৐ାଂଶ ସମୀକରଣର 
େତଣ ୁ
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ ଗାମା ਐାରା ତୃତୀୟ ଚତୁଥ৐ାଂଶ ସମୀକରଣର ସମାଧାନ େବାଲି କହିଥାଉ େତେବ ଗାମା ଆଲଫା ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁଯାହା ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ତୃତୀୟ
ବିକ਱ ଗାମା ଆଲଫା ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁବਁ৐ମାନ ଆେମ େବଟା ର ଗଣନା କରିବା | ର ବିଟା ଏକ ବଗ৐ ବିଟା ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ 2 ବିଟା ઇ ષସ ୍ ସହିତ f f b 2c 
ଆେମ ਔାନ େଦଇପାରିବା େଯ ଏଠାେର ଏକ ବଗ৐ ବିଟା ବଗ৐ ବିଟା ઇ ષସ ୍ ସହିତ ସମାନ b c 
େତଣ ୁବିଟା େବସ ୍ବଗ৐ ବଦଳେର ବିଟା ઇ ષସ ୍ କୁ ବଦଳାଇବା ଯଦି ବିଟା ହୁଏ େତେବ 3 ବିଟା ઇ ષସ ୍3 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏହା ଏକ ବଗ৐ ବିଟା ବଗ৐େର 3 b c b c 
ସହିତ ସମାନ ଅେଟ 
େତଣ ୁଯଦି ବିଟା 0 ରୁ ଅଧ ીକ ବଡ ଅେଟ େଯ ଏକ ੍ମାଗତ କାଯ৐ા ଏବଂ ଆଲଫା େର 0 ରୁ କମ ୍ଏବଂ ବିଟା େର କେଠାର ଅେଟ |  ଖ  0 ରୁ fx f f igger 
େତଣ ୁଆଲଫା ଏବଂ ବିଟା ମਔେର ଏକ ଗାମା ରହିବା ଆବଶાକ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଗାମାର ସହିତ ସମାନ େହବ େଯେହତୁ ଆମର 0 ଟି ଆଲଫା ଠାରୁ gam f 0 
କଠିନ ଅେଟ େବଟା ଠାରୁ କମ ୍
େତଣ ୁଆେମ େଲଖ ીପାରିବା େସଠାେର ଗାମା ଅଛି ଯାହା ଆଲଫା ଏବଂ ବିଟା ମਔେର ଅଛି | ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଯଦି ଗାମା ଶନୂા ସହିତ ସମାନ େତେବ ଆେମ gam
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ଏଠାେର େଦଖ ୁେଯ ଚତୁଥ৐ ବିକ਱ଟି ସଠିକ୍ ଅଛି କି ନାହି ଁଯା৳ କରିବା ପାଇ ଁ੡ଥମ ବିକ਱ଟି ଠିକ୍ କି ନାହି ଁଯା৳ କରିବା ପାଇ ଁଆମକୁ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟାକୁ ଦ୍ f comp
◌ାରା ବିଭ৘ କୁ ଗଣନା କରିବାକୁ ଦିଅᄼ |  ଆଲଫା ઇ ષସ ୍େବଟା ସହିତ ଏକ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ 2 ପରୁା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍2 ବିଟା ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା 2 ઇ ષସ ୍ ଦ୍ f 2c 

 ◌ାରା ବିଭ৘ ଏବଂ ଏହା ଏକ ବଗ৐ ସହିତ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା 2 ପରୁା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ବି ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ସି ઇ ષସ ୍ବି ବିଟା ઇ ષସ ୍ସହିତ ସମାନ | ବਁ৐ମାନ divided c 
େଯେହତୁ ଆମର ବିଟା ଆଲଫା ଠାରୁ କେଠାର ଅେଟ ଆେମ ੡ଥମ ଶਥଟି ଏକ ବଗ৐ ଠାରୁ 2 ଟି ଆଲଫାକୁ 2 ଟି ବଗ৐ ਐାରା ବିଭ৘ େହାଇ େଲଖ ીବା ଏବଂ ਐିତୀୟଟି ଶਥ
ମାଇନସ ୍ଏକ ବଗ৐ ଆଲଫା ବଗ৐ ଏବଂ ତୃତୀୟ ସହିତ ସମାନ |  ଶਥଟି ଏକ ବଗ৐ ବିଟା ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ 
େତଣ ୁଆେମ ସମେੂ ଏହାକୁ ବିଟା େੀାୟାରେର ଏକ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ ଯାହା 0 ରୁ କଠନି ଅେଟ 
େତଣ ୁଆମ ପାଖେର ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା 2 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ େହାଇଛି ଏବଂ ଏହା ੡ମାଣ କେର |  2 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା divided divided f 
ର ସମାନ 0 ର ସମାଧାନ େହାଇପାରିବ ନାହି ଁ
େତଣ ୁ੡ଥମ ବିକ਱ ସଠିକ୍ ନୁେହ ଁବਁ৐ମାନ େସହି ଅଂଶ ପାଇ ଁେକବଳ ਐିତୀୟ ବିକ਱ ଯା৳ କରିବା ଆବଶાକ, ଆସᄼ ଏହି ଚିੜର ଉେ਍ଶા ପାଇ ଁଏକ ଚିੜ ଆ০ିବାକୁ 
େଚ਼ା କରିବା | େକବଳ ଅড়କୁ ଏହା ର ੏ାଫ୍ ସହିତ ସମାନ େହବା ଉଚିତ େଯ ମେନରଖᄼ େଯ ଆେମ ପବୂ৐ରୁ ଆଲଫାର ପାଇଛୁ ଶନୂાରୁ କମ ୍ଏବଂ ବିଟା x y f 
ର ଠାରୁ ବଡ ଅେଟ ଏବଂ ଆମକୁ ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା ପରୁା ବିଭାଜିତ େହାଇଛି | 2 କଠିନ ଭାବେର 0 ଠାରୁ ବଡ ଅେଟ f 0 
େତଣ ୁଆଲଫା ଏହି ଅ৳ଳର କ ଣସି ੄ାନେର ଏବଂ ବିଟା ଏହି ଅ৳ଳର କ ଣସି ੄ାନେର ଏବଂ ସରଳତା ପାଇ ଁଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା 2 ଏହି ewhere ewhere 
ଅ৳ଳର େଯକ ଣସି ੄ାନେର ଅଛି ଆସᄼ ଏହି ବିਙୁକୁ ଆଲଫା େହବା ପାଇ ଁଏହି ପଏ৺କୁ େବଟା ewhere 
େତଣ ୁଆଲଫା ઇ ષସ ୍କରିବା |  େବଟା | 2 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ େହାଇଥ ીବା ੄ାନ ଏଠାେର କ ଣସି ੄ାନେର ରହିବ ବਁ৐ମାନ ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ଆଲଫା divided be 
ઇષସ ୍ବିଟା 2 ଦ୍  ◌ାରା ଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା ପରୁା 2 ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ େହାଇଥ ીବାରୁ ଆମର ଆଲଫା 0 ରୁ କଠିନ ଅେଟ al divided
େତଣ ୁଚିੜରୁ ଏହା ੆਼ େଯ ଆଲଫାର ઇષସ ୍ବିଟା ଦ୍  ◌ାରା 0 ରୁ କଠିନ ଅେଟ f by strict
େତଣ ୁଆଲଫା ઇ ષସ ୍ବିଟା 2 ଦ୍  ◌ାରା ର ସମାଧାନ େହାଇପାରିବ ନାହି ଁf fx 
େତଣ ୁਐିତୀୟ ବିକ਱ ମਔ ସଠିକ୍ ନୁେହ ଁଆେମ ଏହି ଅଧ ીେବଶନକୁ ଏଠାେର ସମାਠ କରିବୁ ଚତୁଥ৐ାଂଶ ସମୀକରଣ ଉପେର ଆମର ଆଉ ଏକ ଅଧ ીେବଶନ ଅଛି 
େତଣ ୁପରବਁ৐ୀ ଅଧ ીେବଶନେର |  ଆେମ ତୁମକୁ ଆଉ କିଛି ସମସાାର ସମାଧାନ କରିବାକୁ ଯାଉଛୁ | 

Pru
tor
@
IIT
K




