
 ચતુભુӪજ સમીકરણો પરના બીӽ સમչયાનું િનરાકરણ સԋમા ંչવાગત છે Ԑથમ સમչયા િનરાકરણ સԋમા ંઅમે કુલ છ સમչયાઓ હલ 
કરી છે
 તેથી આજ ેઆપણે સાતમી સમչયાથી શԁઆત કરીશું આ અમારો સાતમો ԐՇ છે અહી ંઆપણી પાસે સમીકરણ ઓછા 3 માં x 
માઈનસ ઈિլટԆલ છે.

આખા ચોરસનો ભાગ વԱા 2 મા ં બાદ નો અિવભાԧ ભાગ વԱા એક ચોરસ વાչતિવક સ՚ંયા માટે 0 બરાબર છે અને   x x x
અમને માિહતી આપવામાં આવે છે કે આ સમીકરણમાં કોઈ પૂણાӭક ઉકેલ નથી, પછી આપણે સંભિવત Ԛેણી શોધવાની રહેશે Ԑથમ 
આપણે નોધં કરી શકીએ કે એ 0 ની બરાબર નથી કારણ કે જો ની બરાબર હોય તો չપՋપણે દરકે પૂણાӭક આ સમીકરણનો a a 0 
ઉકેલ છે કારણ કે માં માટે આપણે ӽણીએ છીએ કે નો અપૂણાӭક ઓછા અિવભાԧ ભાગ છે જ ે નો અપૂણાӭક ભાગ છે.x z x x x 
  0 ની બરાબર
 તેથી ને 0 ની બરાબર મુકીએ તો આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે દરકે પૂણાӭક આ સમીકરણનો ઉકેલ છેa 
 તેથી આપણી પાસ ેઅહી ં એ 0 ની બરાબર નથી.a 
 હવે આપણે ના અિવભાԧ ભાગની અવӾેમા ં ના અપૂણાӭક ભાગ સમાન છે.x x 
  મી  આપેલ સમીકરણ અને પછી આપણે આખા ચોરસના અપૂણાӭક ભાગમાં માઈનસ 3 મેળવીએ છીએ વԱા 2 મા ં ના e x x 
અપૂણાӭક ભાગમાં વԱા ચોરસ 0 બરાબર છે
 તેથી હવે આપણને ના અપૂણાӭક ભાગમાં ચતુભુӪજ સમીકરણ મળી રՑું છે કારણ કે આપણે હંમેશા રાખવા માંગીએ છીએ કોઈપણ x 
વાչતિવક ચતુભુӪજ સમીકરણની 2 િડԆી ટમӪનો ગુણાંક હંમેશા સકારાԵક રહેવા માટે આપણે તેને આખા  ચોરસના અપૂણાӭક x 
ભાગમાં 3 તરીકે લખીએ છીએ.

ના અપૂણાӭક ભાગ માટે અને તેઓ 2 વԱા ઓછા વગӪમૂળ છે 4 વԱા 12 એક ચોરસને 6 વડે ભા՛યા પછી આપણે મેળવીએ છીએ  x 
કે આ એક વԱા ԋણના 1 વԱા ઓછા વગӪમૂળ છે એક વગӪ ԋણ વડે ભા՛યા હવ ેનોધં લો કે એક વԱા ԋણ  ચોરસ એ એક કરતા સખત 
મોટો છે કારણ કે આપણી પાસે ની બરાબર નથીa 0 
 તેથી આપણી પાસ ે
1 વԱા 3 નું 1 ઓછા વગӪમૂળ છે અને 3 વડે ભા՛યાનો વગӪ 0 કરતા સખત રીતે ઓછો છે પણ આપણે ӽણીએ છીએ કે નો અપૂણાӭકx 
ભાગ છે 0 થી મોટો અથવા બરાબર છેalw 
 તેથી ના અપૂણાӭક ભાગ માટે આ શԞ પસંદગી હોઈ શકે નહી ં, આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે 1 વԱા 3 નું 1 વԱા વગӪમૂળ x 
3 વડે ભા՛યા વગӪ 0 કરતા સખત રીતે મોટો છે
 તેથી જો નો અપૂણાӭક ભાગ છે  આના બરાબર તો આપણે 1 વԱા 3 વગӪનું 1 વԱા વગӪમૂળ 3 કરતાં સખત રીતે ઓછંુ છે અને x 
આપણે ӽણીએ છીએ કે આ પણ 0 કરતાં સખત રીતે મોટંુ છે
 તેથી અહીથંી આપણને મળે છે કે બાદબાકી 1 એ 1 વԱા 3 ના વગӪમૂળ કરતાં સખત રીતે ઓછંુ છે.a 
 ચોરસ અને આ હવે 2 કરતા સખત રીતે ઓછો છે જ ેઅસમાનતાને વગӯકૃત કરીએ છીએ, 1 એ 1 વԱા 3 ચોરસ કરતાં સખત રીતે 
ઓછો છે આ 4 કરતાં સખત રીતે ઓછો છે
 તેથી આપણે મેળવીએ છીએ 0 ચોરસ કરતાં સખત રીતે ઓછો છે અને ચોરસ 1 કરતાં સખત રીતે ઓછો છે
 તેથી આ  ચોરસની સંભિવત Ԛેણી છે અને અહીથંી આપણને મળે છે કે ઓપન ઈլટરવલ માઈનસ 1 થી 0 યુિનયન ઓપન a 
ઈլટરવલ 0 થી 1 નો છે
 તેથી િવકճપ 3 સાચો છે એ પણ નોધં લો કે અહી ંઓપન ઈլટરવલ ઓછા 1 થી 0 ઓપન ઈլટરવલ  0 થી 1 એ છે ઓપન ઈլટરવલ 
માઈનસ 2 થી 1 નો સબસેટ અને આપણે બધા સભંિવત સેટ શોધવાના છીએ ԧાં અસըયની િકંમતો છે
 તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે િવકճપ 1 પણ સાચો છે અને િવકճપ 2 અને િવકճપ 4 િવકճપ 3 થી અલગ છે.
  એટલે કે સેટ ઓપન ઈլટરવલ માઈનસ 1 થી 0 યુિનયન ઓપન ઈլટરવલ 0 થી 1 આપણે સીધું જ તારણ કાઢી શકીએ છીએ કે 
િવકճપ 2 અને િવકճપ 4 િબન-નકારાԵક વાչતિવક સ՚ંયાઓ માટે યો՛ય નથી ચાલો આપણે બે ફં՘શլસ પર િવચાર કરીએ x gx 
જ ે ના કોસાઈન Հારા આપવામાં આવે છે.x 
  ચોરસ અને ફં՘શન જ ે ના વગӪમૂળ Հારા આપવામાં આવે છે તે આપણને અહી ંએક ચતુભુӪજ સમીકરણ 18 ચોરસ ઓછા 9 fx x x 

વԱા ચોરસ 0 બરાબર છે અને આ ચતુભુӪજ સમીકરણના બે ઉકેલો આճફા અને બીટા છે જથેી આճફા સખત હોય.pi x pi 
  બીટા કરતાં ઓછંુ આપણે એ શોધવાનું છે કે વળાંક એ ના કંપોઝ ની બરાબર છે અને રખેાઓ બરાબર છે આճફા y x g f x x
બરાબર છે બીટા અને બરાબર 0 છે આ કરવા માટે આપણંુ Ԑથમ કાયӪ હશે આճફા શું છે અને બીટા શું છે તે ӽણવા માટે ચાલો  y 
એવું કરો કે ચતુભુӪજ સમીકરણના ઉકેલો 9 વԱા ઓછા વગӪમૂળ 81 ચોરસ ઓછા 72 ચોરસને 36 વડે િવભાિજત કયાӪ pi pi pi 
પછી હવે આપણે 9 વԱા ઓછા 3 ભા՛યા 36 લખી શકીએ છીએ કારણ કે આપણે ӽણીએ છીએ કે આճફા બીટા કરતા pi pi 
સખત રીતે ઓછો છે.
 આપણે લખી શકીએ આճફા બરાબર 9 ઓછા 3 ભા՛યા 36 જનેો અથӪ છે વડે 6 અને બીટા એટલે 9 વԱા 3 pi pi pi pi pi 
ભા՛યા 36 એટલે વડે હવે નોધં લો કે નું ફં՘શન કձપોઝ એ બીજંુ કંઈ નથી.pi 3 x g f 
  હવે નું ફં՘શન કોસાઇન x 
એ ચારયે વળાંકોથી બંધાયેલ િવչતાર શોધવા માટે આપણે એક િચԋ દોરવાનો ԐયԴ કરીશું ચાલો આ આપણો અԟ હોય અને આx 
આપણો અԟ હોય ચાલો આપણે લખીએ કે આ છે અને આ છે અને પછી આપણે દોરીએ છીએ.y x y 
  લીટી એ આճફાની બરાબર છે અને આ લીટી એ બીટાની બરાબર છે આગળ આપણે ના ફં՘શન કોસાઇનનો Ԇાફ દોરીએ x x x 
એટલે આ િબંદુ 2 બાય છે આ િબંદુ 3 બાય છે અને આ િબંદુ 6 બાય છે એ ના કોસાઇન બરાબર છે આ એક pi pi pi y x x 
બરાબર આճફા છે અને આ એક છે થી બીટા સુધી આપણે છાંયેલા Ԑદેશનું ԟેԋફળ શોધવાનું છે કારણ કે તે િચԋમાથંીx eq  ual 
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ખૂબ જ չપՋ છે કે આપણે કોસાઇન ના માંથી 6 બાય થી 3 સધુીનો ઇિլટԆલ શોધવાનો છે  પછી એકીકરણ કયાӪ x dx pi pi 
પછી આપણને માંથી મળે છે.pi sine x 
  6 થી બાય 3 અને આને ઉકેલવાથી આપણે ની સાઈન બાય 3 ઓછા સાઈન 6 બાય પાઈ મેળવીએ છીએ pi pi 
જ ે3 બાય 2 ઓછા અડધાનું વગӪમૂળ છે 
જો આપણે તેને સયંુԝ չવԁપમા ંલખીએ તો આ 3 ઓછા 1 નું વગӪમૂળ છે ભા՛યા 2 
 તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે અહી ંચોથો િવકճપ આ ԐՇનો સાચો જવાબ છે, અમને એક ԟેԋ આપવામાં આյયો છે જમેાં r 
વાչતિવક સ՚ંયાઓની તમામ જોડી અճપિવરામ છે જનેો સંકલન ઘન અને વ՞ચે આવેલું છે અને જનેો સંકલન 0 x y y x x x 
અને 1 વ՞ચે આવેલું છે.
 અમને બંધ અંતરાલ 0 1 માં વાչતિવક સ՚ંયા આճફા પણ આપવામાં આવે છે જથેી રખેા આճફાની બરાબર હોય તે Ԑદેશ ને બેx r 
સમાન ભાગોમા ંિવભાિજત કર ેપછી અમને અહી ંચાર િવકճપો આપવામાં આյયા છે જમેાંથી બધી શરતો સંતુՋ છે તે શોધવા માટે 
અમને ચાર િવકճપો આપવામાં આյયા છે.
  આճફા આને ઉકેલવા માટે આપણે પહેલા Ԑદેશ દોરવાનો ԐયԴ કરીશું આ આપણો અԟ છે અને આ આપણો અԟ છે r x y 
આગળ આપણે નો Ԇાફ દોરીએ છીએ Ԟુબ બરાબર છે પછી આપણે નો Ԇાફ દોરીએ છીએ બરાબર છે આ ભૂંસી શકે y x y xi 
છે ઠીક છે
 તેથી આ િબંદુ એક છે આ છે  Ԟુબની બરાબર અને આ છે ની બરાબર અને આ 0 છેy x y x 
 તેથી હંુ જ ેԐદેશને શેડ કરી રՑો છંુ તે Ԑદેશ હવે આճફા એ 0 અને 1 વ՞ચેની વાչતિવક સ՚ંયા છે અને આճફાની બરાબર રખેા r x 
એ Ԑદેશ ને બે સમાન ભાગમાં વહӱચે છે ભાગોr 
 તેથી રખેા બરાબર આճફા છેx 
 તેથી આ િબંદુ આճફા છે અને આ રખેા આճફાની બરાબર છે આપણે આ Ԑદેશને Ԑદેશ અને આ Ԑદેશને Ԑદેશ તરીકે x a b 
ઓળખીએ છીએ
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે Ԑદેશ નું ԟેԋફળ બરાબર છે  Ԑદેશ ના ԟેԋફળ માટે ચાલો આપણે સૌԐથમ Ԑદેશના ԟેԋફળની a b 
ગણતરી કરીએ િચԋ પરથી તે ખૂબ જ չપՋ છે કે આ 0 થી આճફા માઈનસ 0 થી આճફા Ԟુબ સુધીનો અિવભાԧa x dx x dx 
છે સંકલન કયાӪ પછી આપણને 2 વડે ભા՛યા ચોરસ મળે છે.x 
 માઈનસ ને ઘાત 4 ને 4 વડે ભા՛યા અને આપણે આનું મճૂયાકંન 0 થી આճફા અને છેճલે કરવું પડશે  આપણને આճફા չՄેરને x y 
2 ઓછા આճફાથી ભા՛યા 4ની ઘાત 4 મળે છે .
 આગળ આપણે Ԑદેશ ના ԟેԋફળની ગણતરી કરીશું અને ըયા ંમયાӪદા મճૂય આճફાથી 1 સુધી હશે.b 

 તેથી આપણે કરીએ છીએ કે હવે આ આճફા 2 1 છે માઈનસ આճફા થી 1 Ԟુબ x dx x dx
 તેથી આપણી પાસ ેઅહી ં ચોરસ ભા՛યા 2 ઓછા ની ઘાત 4 ને 4 વડે ભા՛યા અને અમે તેનું આճફા થી 1 મճૂયાકંન કરીએ એટલે x x 
આપણી પાસે 1 બાય 4 ઓછા આճફા ચોરસ ભા՛યા 2 ઓછા આճફા ઘાત 4 ને 4 વડે ભા՛યા હવ ેઆપણે ӽણીએ છીએ કે Ԑદેશ a 
નું ԟેԋફળ અને ԟેԋ નું ԟેԋફળ સરખું છે તો આપણે તેમને સમાન કરી શકીએ છીએ અને આપણે મેળવી શકીએ છીએ હંુ તેને અહી ંb 
લખી શકંુ છંુ
 તેથી Ԑદેશ નું ԟેԋફળ આճફા ચોરસ ભા՛યા 2 ઓછા  આճફા ટુ ધ પાવર 4 ને 4 વડે ભા՛યા અને અહી ંઆપણે 1 બાય 4 ઓછા a 
આճફા ચોરસ ભા՛યા 2 વԱા આճફા 4 વડે 4 મેળյયા છે આને સરળ બનાવીને આપણે 2 ઓછા આճફા չՄેર વԱા 1 બાય 4 ભા՛યા 
પાવર 4 મેળવીએ છીએ 0 બરાબર છે હવે જો આપણે આ સમીકરણને 4 વડે ગુણાકાર કરીએ તો આપણને પાવર માટે 2 આճફા મળે 
છે  4 ઓછા 4 આճફા չՄેર વԱા 1 બરાબર 0 છે
 તેથી હવે આપણને આճફા չՄેરમાં એક ચતુભુӪજ સમીકરણ મળી રՑું છે જો આપણે અહી ંિવકճપો જોઈએ તો આપણે જોઈ શકીએ 
છીએ કે ԋીજો િવકճપ સાચો છે કે આճફા ԋીӾ શરતને સંતોષે છે હવે આપણે બાકીની પણ તપાસ કરીશું .
  િવકճપો આપણે આճફા չՄેરમાં પહેલેથી જ એક ચતુભુӪજ સમીકરણ મેળવી લીધું છે હંુ અહી ંફરીથી સમીકરણ લખું છંુ 2 આճફાથી 
ઘાત 4 ઓછા 4 આճફા չՄેર વԱા 1 બરાબર 0 છે.
 આને ઉકેલવાથી આપણને આճફા չՄેર માટે શԞ પસંદગીઓ મળે છે અને તે 4 વԱા છે.
 16 નું બાદબાકી વગӪમૂળ ઓછા 8 ભા՛યા 4 જ ે1 વԱા ઓછા વગӪમૂળ 2 ને 2 વડે ભા՛યા હવ ેઆપણે નોધં લઈ શકીએ છીએ કે 1 વԱા
વગӪમૂળ 2 ભા՛યા 2 એ 1 કરતા સખત રીતે મોટંુ છે
 તેથી આճફા માટે આ શԞ પસંદગી ન હોઈ શકે જમે આપણી પાસે આճફા છે તે 1 કરતા ઓછો છે
 તેથી આપણી પાસ ેઆճફા ચોરસ છે 1 ઓછા વગӪમૂળ 2 ને 2 વડે ભા՛યા હવ ેજો આճફા અડધા કરતા ઓછો અથવા બરાબર છે તો 
આճફા ચોરસ 1 બાય 4 કરતા ઓછો અથવા બરાબર છે ըયા ં પહેલા આપણને 1 ઓછા વગӪમૂળ મળે છે જ ે2 વડે 2 એ 1 બાય 4 કરતા 
ઓછંુ અથવા બરાબર છે અને અહીથંી આપણે મેળવીએ છીએ કે 3 બાય 4 એ 2 ના વગӪમૂળ કરતા ઓછંુ અથવા 2 વડે ભા՛યા હવ ે
આનો વગӪ કરીએ તો આપણે 9 મેળવીએ છીએ.
 16 એ 2 બાય 4 કરતા ઓછો અથવા બરાબર છે એટલે કે અડધો અથӪ થાય છે પરંતુ આપણે ӽણીએ છીએ કે આ શԞ નથી
 તેથી આճફા અડધા કરતા ઓછો કે બરાબર હોઈ શકે નહી ં
 તેથી િવકճપ એક સાચો નથી અને
 તેથી િવકճપ બે સાચો હોવો જોઈએ
 તેથી હવે ફԝ આપણે જ  ચકાસવા માટે િવકճપ 4 છે આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે અહી ંિવકճપ 4 એ આճફા չՄેરમાં એક ચતુભુӪજ 
સમીકરણ છે જો આપણે આճફા չՄેર માટે આને હલ કરીએ તો આપણને આճફા 
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չՄેરની સંભિવત પસંદગીઓ ઓછા 4 વԱા ઓછા વગӪમૂળ 16 વԱા 4 ને 2 વડે 4 મળે છે.
 તેનો અથӪ થાય છે માઈનસ 2 વԱા બાદબાકી 5 નું વગӪમૂળ અને આપણે չપՋપણે જોઈ શકીએ છીએ કે આમાથંી કોઈ પણ મճૂય 
આճફા չՄેરની પસંદગી સાથે સંમત નથી જ ેઆપણને પહેલાથી મળી ગયું છે
 તેથી ચોથો િવકճપ સાચો નથી આ સકારાԵક પૂણાӭક માટે આપણો દસમો ԐՇ છે.

ચાલો િવપԟ ચતુભુӪજ સમીકરણ મા ં વԱા 1 વԱા વԱા 1 મા ં વԱા 2 વԱા સધુી વԱા બાદ 1 માં વԱા  n x x x x x n x n 
બરાબર 10 છે આપણે એ શોધવાનું છે કે આ ચતુભુӪજ સમીકરણનું મճૂય શું છે સળંગ બે પૂણાӭક સોճયુશન છે હવે નોધં કરો કે આ n 
ચતુભુӪજ સમીકરણની ડાબી બાજુએ ઘણા સમլસમાં કુલ છે
 તેથી આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે 

ચોરસનો ગુણાંક છે હવે આપણે તેના માટે નો ગુણાંક શું છે તે શોધવાનું છે  ચાલો આપણે પહેલા Ԑથમ આદેશને િવભાિજત x n x 
કરીએ અને 
જો આપણે બીӽ સરવાળાને િવભાિજત કરીએ તો આપણને ચોરસ વԱા મળે છે આપણને ચોરસ વԱા વԱા વԱા 2 x x x x 2x 
મળે છે જ ેમૂળભૂત રીતે ચોરસ વԱા વԱા 2 છે અને પછી આપણે છેճલા સમլડને િવભાિજત કરીએ છીએ અને પછી આપણે x 3x x
ચોરસ વԱા માઈનસ 1 માં વԱા વԱા મા ં માઈનસ 1 મેળવોn x nx n n 
 તેથી અહી ંઆપણને ચોરસ વԱા 2 ઓછા 1 માં વԱા માઈનસ 1 મળે છેx n x n 
 તેથી નો ગુણાંક 1 વԱા 3 વԱા અપ બરાબર છે  હવે ઓછા 1 માટે જો આપણે તેનો સરવાળો કરીએ તો ચાલો 2 ઉમેરીએ x 2n 
વԱા 4 સુધી અને પછી આપણે જ ે2 વԱા 4 વԱા ઉમેયુӭ છે તે બાદ કરીએ2n 
 તેથી આગળ સુધી આ 2 િસવાય બીજંુ કંઈ નથી 2 વԱા 1 ભા՛યા 2 ઓછા જો આપણે અહી ં2 લઈએ તો આ છે મા ં2n n n n n 
વԱા 1 ને 2 વડે ભા՛યા
 તેથી છેવટે આપણે અહી ં વԱા 1 ઓછા ને વԱા 1 મા ંમેળવીએ છીએn 2 n n n 
 તેથી આ 2 ચોરસ વԱા ઓછા ચોરસ ઓછા છેn n n n 
 તેથી આપણને આ ચોરસ છેn 
 તેથી ગુણાંક  આ ચતુભુӪજ સમીકરણમાં નો વગӪ ચોરસ છે હવ ેઆપણે Ԑથમ સમનમાંથી અચળ શկદ શોધીએ છીએ જ ે થી x n x x
વԱા 1 મા ંઅચળ શկદનો ફાળો 0 છે.
 અને બીӽ સમનમાંથી જ ે વԱા 1 મા ં વԱા છે  2 અચળ પદમાં યોગદાન 2 છે વધુ સારી રીતે સમજવા માટે અમે ԋીજો શկદ x x 
લખીએ છીએ જ ે વԱા 2 છે વԱા 3 મા ંઆ પદ 6નું યોગદાન આપે છે હવે છેճલો સમլડ વԱા માઈનસ 1 માં વԱા છેx x x n x n 
અહીથંી  આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે આ શկદ સતત શկદમાં માઈનસ 1 નો ફાળો આપે છે અને જમણી બાજુએ પણ આપણી n 
પાસે 10 છેn 
 તેથી બધા સાથે મળીને આપણે તેને અહી ં0 વԱા 2 વԱા 6 વԱા મા ં માઈનસ 1 સુધી લખીએ છીએ અને આપણી જમણી n n 
બાજુએ 10 છેn 
 તેથી હવે આ માઈનસ 10 છે  નોધં કરો કે આ ભાગ પહેલેથી જ n 

મા ં ના સરવાળા չવԁપમા ંછે માઈનસ 1 થી સુધીનો છે અને આ માઈનસ 10 છે જો આપણે આને િવભાӾત k k k 1 n n 
કરીએ તો આપણને ચોરસ મળે છે 1 2 થી સુધી અને આ છે એ 1 2 થી સુધી છે અને આ માઈનસ 10 છેk k n kk n n 
 તેથી આ માં વԱા 1 મા ં2 વԱા 1 ભા՛યા 6 આ ઓછા મા ં વԱા 1 ભા՛યા 2 અને આ હવે પછી માઈનસ 10 છે n n n n n n 
સરળ બનાવવા માટે ચાલો આપણે પહેલા ને વԱા 1 ભા՛યા 2 માંથી લઈએ આ 2 વԱા 1 ભા՛યા 3 ઓછા 1 અને આ n n n 
માઈનસ 10 છેn 
 તેથી આપણે અહી ં ને વԱા 1 મા ં માઈનસ 1 ને 3 વડે ભા՛યા છીએ.n n n 
 ઓછા 10 n
 તેથી આ ચોરસ માઈનસ 1 ભા՛યા 3 ઓછા 10 હવે જો આપણે ચતુભુӪજ સમીકરણને સરળ չવԁપમા ંલખીએ તો આપણને n nx 

મળે છે વԱા ચોરસ છે અને અચળ પદ ચોરસ માઈનસ 1 માં ભા՛યા 3 ઓછા 10 એ 0 બરાબર છે કારણ કે એ squ n x n n n 
ધન પૂણાӭક છે આપણી પાસ ે એ 0 ની બરાબર નથીn 
 તેથી આપણે આ સમીકરણમાંથી રદ કરી શકીએ અને આપણે ચોરસ વԱા વԱા ચોરસ ઓછા 1 ભા՛યા 3 ઓછા 10 n x nx n 
બરાબર 0 છે
 તેથી આપણંુ ચતુભુӪજ સમીકરણ ચોરસ વԱા વԱા ચોરસ ઓછા 31 ભા՛યા 3 બરાબર 0 છે અમારી પાસે છે કે આ x nx n 
સમીકરણ સતત બે પૂણાӭક ધરાવે છે  ઉકેલો ચાલો કહીએ કે અને વԱા એકm m 
 તેથી આપણી પાસ ે વԱા વԱા 1 બરાબર છે m m n n
 તેથી આપણી પાસ ે બરાબર વԱા 1 ના ઓછા છે અને2m n 
 તેથી આપણી પાસ ે બરાબર છે વԱા 1 ભા՛યા 2 અને  આપણી પાસ ે પણ છે વԱા 1 બરાબર ચોરસ માઈનસ 31 ને 3 m n m m n 
વડે ભા՛યા હવ ેઆપણે ની િકંમત બદલીએ છીએ જ ેઆપણને આ સમીકરણમા ંમળી છે અને પછી આપણે વԱા 1 ને 2 વડે 1 m n 
માઈનસ વԱા 1 િવભાિજત મેળવીશું.n 
  બાય 2 બરાબર ચોરસ ઓછા 31 ને 3 વડે ભા՛યા પછી આપણને માઈનસ વԱા મળે છે  1 માં 1 ઓછા મા ંભા՛યા 4 એ n n 
બરાબર ચોરસ ઓછા 31 ને 3 વડે ભા՛યા અને આ ચોરસ ઓછા 1 ને 4 વડે ભા՛યા િસવાય બીજંુ કંઈ નથી અને જમણી બાજુ n n n
ચોરસ ઓછા 31 ને 3 વડે ભા՛યા એટલે આપણી પાસ ે3 છે.n 
  ચોરસ ઓછા 3 બરાબર 4 ચોરસ ઓછા 1 24 અને આને ઉકેલવાથી આપણને ચોરસ બરાબર 121 મળે છે અને એ ધન n n n 
પૂણાӭક હોવાથી આપણે અહીથંી તારણ કાઢી શકીએ છીએ કે બરાબર 11 છેn 
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 તેથી અહી ંԋીજો િવકճપ સાચો છે.
  આ ԐՇમા ંઆપણે એક વાչતિવક ચતુભુӪજ સમીકરણ બરાબર ગણીએ છીએ, અમને કહેવામાં આյયું છે કે આ સમીકરણ px 0 
માԋ કાճપિનક ઉકેલો ધરાવ ેછે એટલે કે ઉકેલો չવԁપના છે ԧાં આճફા વાչતિવક સ՚ંયાઓના સમૂહ સાથે સંબંિધત છે i alpha 
પછી આપણે સમીકરણને իયાનમાં લઈએ છીએ.

નો બરાબર 0 છે આપણે એ શોધવાની છે કે ના બરાબર 0 ના ઉકેલો િવશે બધી સાચી માિહતી શું છે. px p px px 
 ચાલો યાદ કરીએ કે વાչતિવક ચતુભુӪજ સમીકરણ કુહાડી ચોરસ વԱા વԱા બરાબર છે.bx c 
  0 માટે ԧાં છે  સકારાԵક રીતે સકારાԵક છે અને સોճયુશլસ માઈનસ વԱા ઓછા વગӪમૂળના છે ચોરસ ઓછા a st b b 4ac
ના વગӪમૂળને 

વડે ભા՛યા હવ ેકારણ કે તે અમને આપવામાં આյયું છે કે ઉકેલો સપંૂણӪપણે કાճપિનક છે તો અમે િનոકષӪ પર આવી શકીએ છીએ 2a 
કે માઈનસ કરતાં સખત રીતે ઓછંુ છે કારણ કે ըયારથી  આપણે ӽણીએ છીએ કે ઉકેલો જિટલ છે ըયાથંી આપણે સૌ Ԑથમ 4ac 0 
િનոકષӪ પર આવીએ છીએ કે ચોરસ માઈનસ કરતા સખત રીતે ઓછો છે અને પછી આપણે િનոકષӪ પર આવીએ છીએ કે b 4ac 0 

ની બરાબર છે કારણ કે ઉકેલો સંપૂણӪપણે કાճપિનક છે કારણ કે જો િબનશૂլય છે તો અહીથંી આપણે જોઈ શકીએ છીએ.b 0 b 
  તે એ ઉકેલોના વાչતિવક ભાગમાં ફાળો આપશેb 
 તેથી આપણી પાસ ે શૂլય બરાબર છેb 
 તેથી આપણી પાસ ેઅહી ં કરતા સખત મોટો છે એટલે કે આપણી પાસે અને બંને સમાન િચՏો છે હવે આપણે લખીએ કેac 0 a c 
આપણંુ પહેલું શું છે  સમીકરણ બરાબર છેpx 0 
 તેથી આ કુહાડી ચોરસ વԱા બરાબર 0 છે અહીથંી આપણે આને ચોરસ વԱા ભા՛યા એ 0 બરાબર 0 չવԁપમા ંલખી c x c a 
શકીએ, ચાલો આપણે ભા՛યા ને અમુક િչથર અિવભાԧ ગણીએ અને  પાપ  અને બંનેમાં સમાન િચՏો છે c a c ce a c 
આપણે િનոકષӪ પર આવી શકીએ કે Ԑાઇમ શլૂય કરતાં સખત રીતે મોટો છે હવે ચાલો આપણે લખીએ કે નું શું છે તે 0 c px p 
બરાબર છે તો આ બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ ચોરસ વԱા અિવભાԧ સંપૂણӪ ચોરસ વԱા Ԑાઇમ બરાબર છે  0 થી હવે ચાલો આ x c c 
ભાગને િવભાિજત કરીએ િવભાજન પછી આપણને ની ઘાત 4 વԱા 2 ચોરસ Ԑાઇમ વԱા Ԑાઇમ ચોરસ વԱા Ԑાઇમ x x c c c 
શૂլય બરાબર છે નોધં કરો કે આ વગӪમા ંચતુભુӪજ સમીકરણ છેx 
 તેથી ચાલો આપણે આને હલ કરીએ  ચોરસ સમીકરણ ઉકેճયા પછી આપણે મેળવીએ છીએ માઈનસ 2 Ԑાઇમ વԱા ઓછા x c 
વગӪમૂળ 4 અિવભાԧ વગӪ ઓછા 4 મા ં Ԑાઇમ չՄેર વԱા Ԑાઇમ િવભાિજત 2 એ બીટા չՄેર માટે સંભિવત પસંદગીઓ છે c c c 
ԧાં બીટા એ ના નું સોճયુશન છે  0 ની બરાબર છે અને હવે આને સરળ બનાવવાથી આપણે સી Ԑાઇમનું માઇનસ Ԑાઇમ p p c 
વԱા ઓછા વગӪમૂળ મેળવીએ છીએi 
 તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે ના નું સોճયુશન 0 બરાબર છે તે વાչતિવક કે સંપૂણӪ કાճપિનક નથી કારણ કે જો બીટા չવԁપનું p p 
હોય તો કહો આճફા અથવા બીટા ફોમӪ આճફા છે ԧાં  આճફા વાչતિવક છે તો આપણને મળે છે બીટા չՄેર એ માઈનસ આճફા i 
չՄેર બરાબર છે અથવા બીટા չՄેર એ આճફા չՄેર બરાબર છે પરંતુ આપણે અહી ંપહેલાથી જ મેળવી લીધું છે કે બીટા չՄેર 
વાչતિવક નથી
 તેથી ચોથો િવકճપ જ ેકહે છે કે ન તો વાչતિવક છે કે ન તો કેવળ કાճપિનક ઉકેલો સાચા છે અને બીӽ બધા િવકճપો જોઈને તરત જ 
આપણે કહી શકીએ કે બાકીના ԋણ િવકճપો સાચા નથી આ આપણો ԐՇ નંબર 12 છે.
 અહી ંઆપણી પાસે ચાર અલગ-અલગ સ՚ંયાઓ અને છે આપણી પાસે બે ચતુભુӪજ સમીકરણો છે ચોરસ ઓછા 10 abc d x cx 
ઓછા 11 બરાબર 0 અને  ચોરસ ઓછા 10 અԟ ઓછા 11 બરાબર 0 છે.d x b 
 અમને કહેવામાં આյયું છે કે એ Ԑથમ ચતુભુӪજ સમીકરણના ઉકેલો છે અને એ બીӽ ચતુભુӪજ સમીકરણના ઉકેલો છે, આપણેab cd 

અને નો સરવાળો શું છે તે શોધવાનું છે.abc d let 
  આપણે તે કરીએ છીએ કારણ કે આપણે ӽણીએ છીએ કે એ ચોરસ ઓછા 10 ઓછા 11 બરાબર 0 છે આપણે ab x cx d 
લખી શકીએ છીએ બરાબર અને એ ચોરસ ઓછા 10 ઓછા ના ઉકેલો છે.a plus b 10c cd x x 

બરાબર 0 છે આપણે વԱા બરાબર 10 લખી શકીએ છીએ  11 b c d a 
 તેથી આ બેનો સરવાળો કરીને આપણે મેળવીએ છીએ એક વԱા વԱા વԱા બરાબર 10 એ વԱા માંb c d c 
 તેથી અહીથંી આપણે જોઈએ છીએ કે સરવાળો ӽણવા માટે  આ ચાર સ՚ંયાઓ અને એ હવે અને નો સરવાળો abc d a c 
ӽણવા માટે પૂરતો છે કારણ કે એ Ԑથમ ચતુભુӪજ સમીકરણનો ઉકેલ છે, આપણે ચોરસ માઈનસ 10 ઓછા 11 બરાબર 0 a ca d 
લખી શકીએ છીએ અને એ નું સોճયુશન છે.c 
 બીજંુ ચતુભુӪજ સમીકરણ આપણે ચોરસ માઈનસ 10 માઈનસ બરાબર શլૂય છે હવે આ બેનો ઉપયોગ કરીને આપણે c ac 11b a
અને મા ંસંબંધ મેળવવાનો ԐયԴ કરીશું c 
જો આપણે Ԑથમમાંથી બીӽ સમીકરણને બાદ કરીએ તો આપણને ચોરસ ઓછા વગӪ મળે છે.c 
 માઈનસ 11 વԱા 11 બરાબર 0 છે તેનો અથӪ એ છે કે આપણને વԱા મળી રՑા છે માઈનસ બરાબર 11 મા ં માઈનસ d b c c d 

આપણે હવે શોધીશું કે ઓછા શું છે યાદ કરો કે આપણી પાસે વԱા બરાબર છે 10 અને વԱા બરાબર 10 છેb d b b c c d a 
 તેથી અહીથંી આપણને એ પણ મળે છે કે વԱા ઓછા ઓછા બરાબર છે  થી 10 મા ં માઈનસ એટલે કે આપણીa b c d l c a 
પાસે માઈનસ બરાબર 11 મા ં માઈનસ તો ચાલો તેને આ ફોમӪમા ંલખીએ માઈનસ બરાબર 11 માઈનસ માં હવેb d c a d b c 
આપણે તેને અહી ંબદલીએ છીએ અને
 તેથી આપણે મેળવીએ છીએ વԱા ની બાદબાકી માં 121 ની બાદબાકી હવે આપણે એક બાદબાકી ને બંને બાજુથી a c c c c 
રદ કરી શકીએ છીએ કારણ કે આપણી પાસ ે અને એ ચારયે અલગ-અલગ સ՚ંયાઓ છેabc d 
 તેથી એ ની બરાબર નથી અનેa c 
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 તેથી માઈનસ નથી  0 ની બરાબરc 
 તેથી આપણે અહીથંી મેળવીએ છીએ કે વԱા બરાબર 121 છે અનેa c 
 તેથી આપણી પાસ ેએક વԱા વԱા વԱા બરાબર 10 મા ં વԱા બરાબર 10 મા ં121 છેb c d a c 
 તેથી આપણી પાસ ેઅહી ંચોથો િવકճપ છે  સાચો આ આપણો ԐՇ નંબર 13 છે.
 ચાલો બધા િબન-શլૂય વાչતિવક સ՚ંયાઓ આճફાનો સમૂહ બનાવીએ જમે કે આճફા ચોરસ ઓછા વԱા આճફા બરાબર 0 એx x 
ગુણધમӪ સાથે બે અલગ અલગ વાչતિવક ઉકેલો અને છે ઓછા નું મોեયુલસ 1 કરતા સખત રીતે ઓછંુ છે x 1 x 2 x 1 x 2 
આપણે સંભિવત પેટા ઓળખવા પડશે નીચે આપેલ સૂિચમાંથી સેટ ના સેટ માટે આપણે સૌ Ԑથમ યાદ કરીએ છીએ કે વાչતિવક s 
ચતુભુӪજ સમીકરણ માટે ચોરસ વԱા વԱા બરાબર 0 આપણે ӽણીએ છીએ કે તેની પાસે ચોԜસ વાչતિવક ઉકેલો છે જો ax bx c 
અને માԋ જો ચોરસ માઈનસ 4 કરતાં સખત રીતે મોટો હોય 0b ac 
 તેથી આનો ઉપયોગ કરીને આપણે અહી ંએક શરત મેળવીએ છીએ કે 1 ઓછા 4 આճફા չՄેર 0 કરતા સખત રીતે મોટો હોવો 
જોઈએ એટલે કે 4 આճફા չՄેર 1 કરતા સખત રીતે ઓછો હોવો જોઈએ એટલે કે આճફા չՄેર હવે આճફા તરીકે 1 બાય 4 કરતા 
સખત રીતે ઓછો હોવો જોઈએ.
 
શું િબન-શլૂય છે તે ԐՇમા ંઆપેલ છે આપણે િનոકષӪ પર આવી શકીએ કે  શૂլય સં՚યાને બાદ કરતાં આճફા ખુճલા અંતરાલમાં 
અડધાથી અડધા સધુી હોવા જોઈએ હવે આપણે બીӾ શરતનો ઉપયોગ કરીએ છીએ જ ેઆપણને આપવામાં આવે છે કે ઉકેલો x1 
અને વ՞ચેનું અંતર એક કરતાં સખત રીતે ઓછંુ છે એટલે કે ઓછા ચોરસ એ 1 કરતાં સખત રીતે ઓછો છે હકીકતમાંx2 x 1 x 2 
આ એક જો અને માԋ જો શરત છે તો હવે આપણે ઓછા સંપૂણӪ ચોરસને વԱા આખા ચોરસ ઓછા 4 x 1 x 2 x 1 x 2 x 
તરીકે લખી શકીએ છીએ  1 યાદ કરો કે આપણું એ આճફા ચોરસ ઓછા વԱા આճફા બરાબર 0 છેx 2 equ  ation x x 
 તેથી વԱા બરાબર 1 બાય આճફા અને મા ં બરાબર આճફા બાય 1 બાય આճફા જ ે1 છે જ ેઅહી ંx 1 x 2 x 1 x 2 
અસમાનતામા ંઆ બે મૂճયોને બદલે છે આપણને મળે છે 1 બાય આճફા չՄેર માઈનસ 4 એ 1 કરતા સખત રીતે ઓછો છે એટલે કે 1 
બાય આճફા չՄેર 5 કરતા સખત રીતે ઓછો છે એટલે કે આճફા չՄેર 1 બાય 5 કરતા સખત મોટો છે 
તેથી અહીથંી આપણે િનոકષӪ પર આવી શકીએ કે આճફા 1 બાય չՄેર કરતા સખત રીતે મોટો છે 5 નું મૂળ અથવા આճફા 5 ના 
વગӪમૂળ Հારા માઈનસ 1 કરતા સખત રીતે ઓછંુ છે હવે આપણે સમૂહ չપՋ રીતે લખી શકીએ છીએ જથેી સમૂહ એ 5 ના s s 
વગӪમૂળ Հારા માઈનસ અડધા ઓછા 1 બરાબર છે ઓપન ઈլટરવલ યુિનયન અને ઓપન ઈլટરવલ 1 બાય ચોરસ  5 થી અડધા નું 
મૂળ
 તેથી չપՋપણે િવકճપ 1 માં આપેલ સેટ એ સેટ નો સબસેટ છે તેમજ િવકճપ 4 માં આપેલ સેટ એ સેટ નો સબસેટ છે પરંતુ s s 
િવકճપ 2 અને 3 માં આપેલા સટે એ ના સબસેટ નથીs 
 તેથી અહી ં Ԑથમ અને ચોથો િવકճપ સાચો છે ચાલો  આપણે હવે આ ԐՇને જોઈએ અહી ંઆપણી પાસે એ િબનશլૂય સં՚યા છે p 
અને પછી આપણી પાસે ચતુભુӪજ સમીકરણ ચોરસ વԱા વԱા બરાબર 0 છે તે ગુણધમӪ સાથે અને અંકગિણત px qx r pq r 
Ԑગિતમાં છે તે આપણને આճફા અને આપવામાં આવે છે.
 બીટા એ આપેલ ચતુભુӪજ સમીકરણના ગુણધમӪ સાથેના ઉકેલો છે કે 1 બાય આճફા વԱા 1 બાય બીટા બરાબર 4 છે આપણે આճફા 
માઈનસ બીટાના મોեયુલસનું મճૂય શોધવાનું છે
 તેથી આճફા અને બીટા આપેલ ચતુભુӪજ સમીકરણના ઉકેલો છે.
  આપણે તરત જ લખી શકીએ કે આճફા խલસ બીટા બરાબર છે માઈનસ ભા՛યા અને આճફા એ બરાબર છે વડે ભા՛યા q p p r 
કારણ કે 1 આճફા વԱા 1 બીટા બરાબર 4 છે અહીથંી આપણે િનոકષӪ પર આવી શકીએ કે આճફા વԱા બીટા બરાબર છે  4 થી 
આճફા બીટામા ંહવે આપણે ӽણીએ છીએ કે બીટામાં આճફા બરાબર છે ભા՛યા સાથેr p 
 તેથી આճફા વԱા બીટા બરાબર 4 ભા՛યા સાથે હવે આ બેને સમાન કરીને આપણે મેળવીએ છીએ કે ઓછા ભા՛યા r p q p 
બરાબર 4 વડે ભા՛યા અને તરીકે એ િબન-શլૂય છે આપણે લખી શકીએ છીએ બરાબર માઈનસ 4 માં r p p q r
 તેથી આપણને અને મા ંસંબંધ મմયો છેq r 
 તેથી ԐՇમા ંઆપણને કહેવામાં આյયું છે કે અને અંકગિણત Ԑગિતમાં છેpq r 
 તેથી આપણે બરાબર લખી શકીએ છીએ વԱા ને 2 વડે ભા՛યા એટલે મા ંઓછા 4 એ વડે ને 2 વડે ભા՛યા કારણ q p r r p r 
કે આપણે પહેલેથી જ મેળવી લીધું છે કે એ માઈનસ ની બરાબર છે આનો અથӪ એ માઈનસ બરાબર છે અનેq 4r p 9r 
 તેથી આપણી પાસ ે ને વડે ભા՛યા છે.r p 
 માઈનસ વન ઓવર નવની બરાબર અને
 તેથી આપણી પાસ ેઆճફા વԱા બીટા બરાબર છે આપણી પાસે અહી ંચાર છે ભા՛યા માઈનસ 4 ભા՛યા 9 આપણે હવ ેઆճફા r p 
માઈનસ બીટાનું મોեયુલસ શું છે તે ӽણવા માટે આ સંબંધનો ઉપયોગ 
કરીશું.
 આճફા માઈનસ બીટા આખા ચોરસ બરાબર આճફા խલસ બીટા આખા ચોરસ માઈનસ 4 માં આճફા બીટા છે અને આપણે આճફા 
խલસ બીટાની િકંમત ӽણીએ છીએ જો આપણે બદલીએ તો આપણને 16 બાય 81 મળે છે અને અહી ંજો આપણે આճફા બીટાની 
િકંમત બદલીએ તો આપણને આ મળે છે આճફા બીટા માં આખી વչતુ 4 એ 4 માં બરાબર છે  વડે એટલે કે r di p vided 
ઓછા 1 ને 9 વડે ભા՛યા અને
 તેથી આપણને મળી રՑું છે કે આ 16 ભા՛યા 81 વԱા 4 ભા՛યા 9 છે અને આ 52 ને 81 વડે ભા՛યા િસવાય બીજંુ કંઈ નથી
 તેથી આપણને મળે છે આճફા ઓછા બીટા બરાબર વԱા ઓછા 2 વગӪમૂળ  ના 13 ને 9 વડે ભા՛યા એટલે આճફા માઈનસ બીટાનું 
મોեયુલસ 13 ને 9 વડે ભા՛યા પછી 2 વગӪમૂળ બરાબર છે અને
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 તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે બીજો િવકճપ સાચો છે ચાલો આ ԐՇ જોઈએ હવે આપણી પાસે ԋણ વાչતિવક સ՚ંયાઓ અને ab c
છે જથેી કરીને  એ િબન-શլૂય છે આપણી પાસ ેԋણ ચતુભુӪજ સમીકરણો છે ચોરસ ચોરસ વԱા વԱા બરાબર 0 અને a a x bx c 
ચોરસ ચોરસ ઓછા ઓછા બરાબર 0 અને ચોરસ ચોરસ વԱા 2 વԱા 2 બરાબર 0.x bx c x bx c 
 આપણે છીએ  કՑું કે આճફા એ Ԑથમ ચતુભુӪજ સમીકરણનો ઉકેલ છે અને બીટા એ ગુણધમӪ સાથેના બીӽ ચતુભુӪજ સમીકરણનો 
ઉકેલ છે જ ે0 આճફા કરતાં સખત રીતે ઓછો છે અને આճફા બીટા કરતાં સખત રીતે ઓછો છે અમાԀં કામ એ શોધવાનું છે કે કયા 
ગુણધમӪ Հારા સંતોષ થાય છે.
  ટી નો ઉકેલ  તૃતીય ચતુભુӪજ સમીકરણ કારણ કે આճફા એ Ԑથમ ચતુભુӪજ સમીકરણનો ઉકેલ છે, આપણી પાસે ચોરસ આճફા ચોરસ 
વԱા આճફા વԱા બરાબર શլૂય છે અને બીટા એ બીӽ ચતુભુӪજ સમીકરણનો ઉકેલ હોવાથી આપણી પાસ ેચોરસ બીટા વગӪ b c 
ઓછા બીટા ઓછા છે શլૂય બરાબર છે ચાલો આપણે એ ચોરસ ચોરસ વԱા 2 વԱા કહીએb c fx x bx 2c 
 તેથી આપણે બરાબર 0 ના ઉકેલ Հારા સંતુՋ ગુણધમӷ શોધવાના છે.fx 
 આપણે પહેલા ગણતરી કરીશું કે આճફાનું શું છે અને શું છે આճફાના બીટા નું એ ચોરસ આճફા չՄેર વԱા 2 આճફા વԱાf f f b 

બરાબર છે આપણે તેને ચોરસ આճફા չՄેર વԱા આճફા વԱા વԱા આճફા વԱા તરીકે લખી શકીએ છીએ.2c b c b c 
 વԱા એ 0 ની બરાબર છે કારણ કે આճફા એ Ԑથમ ચતુભુӪજ સમીકરણનો ઉકેલ છેc 
 તેથી આճફાનો એ આճફા વԱા બરાબર છે અને એક ચોરસ આճફા ચોરસ વԱા આճફા વԱા બરાબર 0 છેf b c b c 
 તેથી ըયાથંી આપણે લખી શકીએ.b 
 આճફા વԱા એ િમનુની બરાબર છે સા չՄેર આճફા չՄેર કે જનેે આપણે અહી ંબદલીએ છીએ આճફા વԱા બરાબર એક c b c 
չՄેર આճફા չՄેર પોિઝિટવ છે કારણ કે એક չՄેર આճફા չՄેર પોિઝિટવ છે આપણે મેળવીએ છીએ કે આճફાનો શլૂય કરતાં f 
સખત રીતે ઓછો છે
 તેથી અહીથંી આપણે િનոકષӪ પર આવી શકીએ કે આճફા એ સોճયુશન નથી  ԋીӽ ચતુભુӪજ સમીકરણનું
 તેથી જો આપણે ગામા Հારા ԋીӽ ચતુભુӪજ સમીકરણનો ઉકેલ કહીએ તો ગામા એ આճફા બરાબર નથી એટલે કે આપણે જોઈએ 
છીએ કે ԋીજો િવકճપ ગામા બરાબર આճફા છે તે યો՛ય નથી હવે આપણે ગણતરી કરીએ છીએ કે બીટાનું શું છે બીટાનો ચોરસf f 
બીટા չՄેર વԱા 2 બીટા વԱા બરાબર છે આપણે નોધં કરી શકીએ છીએ કે અહી ંએક ચોરસ બીટા ચોરસ બીટા વԱા b 2c b c 
બરાબર છે
 તેથી 
ચોરસ બીટા ચોરસની જ՛યાએ બીટા વԱા બદલવાથી આપણને મળે છે જો બીટા છે 3 બીટા વԱા 3 ની બરાબર છે અને b c b c 
આ ચોરસ બીટા ચોરસમાં 3 ની બરાબર છે
 તેથી જો બીટા 0 કરતાં સખત રીતે મોટંુ હોય તો નોધં લો કે એ સતત કાયӪ છે અને આճફા પર 0 કરતાં સખત રીતે ઓછંુ છે fx f 
અને બીટા પર સખત રીતે 0 કરતાં ઓછંુ છે f b 
આճફા અને બીટા વ՞ચે એક ગામા અિչતըવમાં હોવું જોઈએ જથેી ગામાનું ની બરાબર હોય કારણ કે આપણી પાસે 0 આճફા f 0 
કરતાં સખત રીતે ઓછંુ બીટા કરતાં ઓછંુ છે
 તેથી આપણે લખી શકીએ કે ગામા અિչતըવમાં છે જ ેઆճફા અને બીટા વ՞ચે છે
 તેથી જો ગામા ની બરાબર શլૂય હોય તો આપણે અહી ંજોઈએ છીએ કે ચોથો િવકճપ સાચો છે કે કેમ તે તપાસવા માટે કે Ԑથમ 
િવકճપ સાચો છે કે નહી ંચાલો આપણે આճફા વԱા બીટા ભા՛યા 2 ની ની ગણતરી કરીએ.f 
 આճફા વԱા બીટાના વડે ભા՛યા f 2 
આճફા વԱા બીટાના ચોરસના બરાબર 2 આખા ચોરસ વԱા 2 બીટામાં ભા՛યા આճફા વԱા બીટામાં 2 વડે અને આ 2c 
આճફા વԱા બીટામાં ચોરસ ભા՛યા 2 આખા ચોરસ વԱા આճફા વԱા વԱા બી બીટા વԱા હવે અમારી પાસે બીટા આճફા b c c 
કરતાં સખત રીતે મોટો હોવાથી આપણે Ԑથમ શկદ ચોરસ કરતાં 2 આճફા ભા՛યા 2 સંપૂણӪ ચોરસમા ંલખી શકીએ છીએ અને નોધં 
કરો કે બીજો શկદ એક ચોરસ આճફા ચોરસ અને ԋીજો શկદ ઓછા  ટમӪ એ વԱા એક ચોરસ બીટા չՄેર છે
 તેથી બધા મળીને આપણે આ એક ચોરસના બીટા չՄેરમાં બરાબર મેળવી રՑા છીએ જ ે0 કરતા સખત રીતે મોટો છે
 તેથી અમારી પાસે આճફા խલસ બીટાનો વડે ભા՛યા તે 0 કરતા સખત મોટો છે અને આ સાિબત કર ેછે કે  આճફા խલસ બીટા f 2 
ભા՛યા 2 એ એફ બરાબર 0 નું સોճયુશન હોઈ શકતું નથી
 તેથી Ԑથમ િવકճપ સાચો નથી હવે આપણે તે ભાગ માટે માԋ બીજો િવકճપ તપાસવાની જԁર છે , ચાલો આ િચԋના હેતુ માટે િચԋ 
દોરવાનો Ԑયાસ કરીએ, ચાલો આપણે દોરીએ.
  માԋ અԟ આને નો Ԇાફ ના બરાબર છે તે યાદ કરો કે આપણને પહેલેથી જ મળી ગયું છે આճફાનો એ શլૂય કરતાં x y x f f 
સખત રીતે ઓછો છે અને બીટાનો કરતાં સખત રીતે મોટો છે પણ આપણને આճફા વԱા બીટાનો આખા ભા՛યા છે.f 0 f 
  2 એ 0 કરતાં સખત રીતે મોટો છે
 તેથી આճફા Ԟાંક આ Ԑદેશમાં છે અને બીટા આ Ԑદેશમાં Ԟાંક છે અને આճફા խલસ બીટા બાય 2 આ Ԑદેશમાં Ԟાંક છે સરળતા 
માટે ચાલો આપણે આ િબંદુને આճફા તરીકે લઈએ આ િબંદુ બીટા છે
 તેથી આճફા խલસ  બીટા 2 વડે સંપૂણӪ ભા՛યા તે અહી ંԞાંક હશે હવે નોધં કરો કે આճફા વԱા બીટા 2 વડે આճફા વԱા બીટા સંપૂણӪ 
ભા՛યા 2 કરતાં સખત રીતે મોટો છે કારણ કે આપણી પાસે આճફા 0 કરતાં સખત રીતે મોટો છે
 તેથી િચԋ પરથી તે ખૂબ જ չપՋ છે કે આճફાનું խલસ બીટા બાય 2 એ 0 કરતા સખત રીતે મોટો છેf 
 તેથી આճફા խલસ બીટા બાય 2 એ 0 ની બરાબર નો ઉકેલ હોઈ શકતો નથીfx 
 તેથી બીજો િવકճપ પણ સાચો નથી અમે આ સԋને અહી ંસમાՃ કરીએ છીએ અમારી પાસે ચતુભુӪજ સમીકરણો પર વધુ એક સԋ છે
 તેથી આગામી સԋમા ં અમે તમારી કેટલીક વધુ સમչયાઓ  ઉકેલવા જઈ રՑા છીએ 
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