
வர௳௠க்ஶம் ௛ன்௥ ௳ரி௵ைரகளின் ெதாடரில் இ௠பூ சமன்பா௄கள் பற்௣ய ஼க்கல் ோரக்்ஶம் iit 
அமர௵்க்ஶ வரேவற்ழேறாம், இ௠பூ சமன்பா௄களில் ஼ல ஼க்கல்கைளத் ோரக்்கப் ேபாழேறாம், எங்கள் 
ேகள்௳கள் ௚க்ழயமாக வைககளாக இ௠க்ஶம், ஼ல சமயங்களில் ஒன்௥க்ஶ ேமற்பட்ட ௳௠ப்பங்கள் mcq 
சரியாக இ௠ப்பைதக் காண்ேபாம். ஼ல சமயங்களில் ஒ௠ ஼த்ொர ௳ளக்கப்படம் ஒ௠ ஼க்கைல ௘க எளிதாக
ோரக்்க உத௵ழறௌ . ௚த௧ல் ஒ௠ இ௠பூ சமன்பாட்ூன் ெபாௌவான வூவத்ைத எ௱ௌேவாம் ேகாடாரி 
சௌரம் ஷட்டல் ஷட்டல் என்பௌ 0 க்ஶ சமம், அங்ஶ மற்௥ம் என்பௌ ௗஜ்௷யம் அல்லாத bx c ab c 
஼க்கலான எண்கள் ஆஶம், ஏெனனில் என்பௌ 0 க்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவ சமன்பா௄ a 
இ௠க்காௌ என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்க. பட்டம் 2 ஆக இ௠க்க ேவண்௄ம்.
எனேவ இப்ேபாௌ ௗஜ்௷யமாக இ௠க்க ேவண்௄ம் என்றால் உண்ைமயாக இ௠ந்தால் a a 
ெபாௌத்தன்ைமைய இழக்காமல் ேநரம்ைறயாக எ௄த்ௌக்ெகாள்ளலாம், ஏெனனில் எொரம்ைறயாக a a 
இ௠ந்தால் இன் க௯த்தல் ேநரம்ைற என்௥ ெதரி௞ம். நாம் பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவ சமன்பாடை்ட ைமனஸ் 1 a 
ஆல் ெப௠க்கலாம், ேம௩ம் பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவ சமன்பாடூ்ல் சௌரம் என்ற ெசால்௧ன் ஶணகத்ைதப் x 
ெப௥ேவாம், இந்த இ௠பூச ்சமன்பா௄ சரியாக இரண்௄ ோர௵்கைளக் ெகாண்௄ள்ளௌ, அதாவௌ ைமனஸ் ௔
௔ளஸ் ைமனஸ் ௔ ஸ்ெகாயர ்ைமன௻ன் ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்ைத மற்௥ம் ஆல் வஶத்தால். இந்தச ்2a i 
சமன்பா௄ இந்த இரண்௄ ோர௵்கைளக் ெகாண்௄ள்ளௌ என்பைத எப்பூப் ெப௥வௌ என்பைத ா௠க்கமாகக்
ஷ௥ேவாம். சௌரத்ொன் ைமனஸ் ௔ ைமனஸ் ஸ்ெகாயர ்௡டை்ட ஆல்ஃபா என்௥ம், ைமனஸ் ௔ ௔ளஸ் ௔ b 
ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் 4 ஏ஼ ைப 2 ஏ ஐ ௕ட்டா என்௥ம் அைழப்ேபாம். சமன்பா௄ ேகாடாரி சௌரம் மற்௥ம் bx 
ஷட்டல் என்பௌ 0 க்ஶ சமம், ஒ௠ அ௵ட் எ௄த்தால் சௌரம் மற்௥ம் ஐ ஆல் ெப௥ேவாம், ஏெனனில் c x b a a 
ஆல் வஶக்க ௚ூ௞ம், ஏெனனில் ௗஜ்௷யமல்ல ஷட்டல் ஆல் 0 க்ஶ சமம்a x c 
எனேவ இௌ ஆக சௌரம் ஷட்டல் 2 ஆக ஆக 2 ஆல் சௌரம் 4 ஒ௠ சௌரம் க௯த்தல் சௌரம் 4 சௌரம் a x x b b 
ஷட்டல் ஆல் 0 க்ஶ சமம்c 
எனேவ நாம் ஆல் 2 ௚௱ சௌரம் க௯த்தல் சௌரம் க௯த்தல் இன் வரக்்க ௛லத்ைத a in x plus b b 4ac 2a
ஆல் வஶத்தால் 0 க்ஶ சமம்.
எனேவ இப்ேபாௌ என்ற ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ொனால் ம௥ ைமனஸ் ஸ்ெகாயர ்மற்௥ம் x squa y a 
என்பௌ ௗஜ்௷யமல்ல என்ற உண்ைமையப் பயன்ப௄த்ொனால், ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா ஆழயைவ இந்த 
இ௠பூ சமன்பாட்ூன் ோர௵்களாஶம் . இதற்ஶ ஒ௠ ெபயர ்உள்ளௌ, இௌ ெபாௌவாக பல்௩௥ப்௖க்ேகாடாரி 
சௌரம் ௔ளஸ் ௔ளஸ் இன் பாஶபா௄ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ,bx c 
எனேவ ஶ௣௝டை்டப் பயன்ப௄த்ொ எ௱ொனால், ஆல்பா என்பௌ இன் ைமனஸ் ௔ ைமனஸ் வரக்்க d d 
௛லத்ைத ஆல் வஶத்தல் மற்௥ம் ௕ட்டா சமம் க௯த்தல் ௔ளஸ் இன் வரக்்க ௛லத்ைத ஆல் 2a b d 2a 
வஶத்தால் இங்ேக ஒ௠ ஼௣ய ஶ௣ப்ைப உ௠வாக்ஶேவாம் மற்௥ம் அைனத்ௌம் ௳ழத௚௥ எண்கள் a b c 
என்றால் ஒ௠ சௌரம் என்றால் ஆல்பா ௕ட்டா ௳ழத௚௥ எண்கள் என்௥ம் இரண்டாவதாக ஒ௠ சௌரம் t d 
இல்ைலெயன்றால் ஆல்பா என்௥ம் ெசால்லலாம் . ௕ட்டா இைணந்த வாள்கள் சரி, இப்ேபாௌ மற்௥ம் AB c 
இைவ அைனத்ௌம் உண்ைமயான எண்கள் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ேம௩ம் நமௌ நிைலப்பா௄ 
அ௑மானம் எப்ேபாௌம் ேநரம்ைறயாகேவ இ௠க்ஶம்,
எனேவ என்பௌ 0 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியதாக இ௠ந்தால், ேநரம்ைறயாக இ௠ந்தால், ஼ல d d 
உண்ைமகைள இங்ேக கவனிப்ேபாம். ௔ன்னர ்ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா இரண்௄ ோர௵்க௬ம் ேவ௥படட்ைவ 
மற்௥ம் அைவ நிஜம் இரண்டாவதாக என்றால், ஆல்பா ௕ட்டா௵க்ஶச ்சமம், ேம௩ம் அைவ ar e d 0 
உண்ைமயானைவ மற்௥ம் கைட஼யாக கண்ூப்பாக 0 க்ஶக் ஶைறவாக இ௠ந்தால், அதாவௌ t d 
எொரம்ைறயாக இ௠ந்தால் , ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா இரண்௄ம் ேவ௥படட்ைவ , அைவ ஼க்கலானைவ. 
ஒன்ேறாெடான்௥ இைணந்ொ௠ப்பௌ இந்த உண்ைமகைள மனொல் ைவத்ௌக் ெகாள்ேவாம், ஏெனன்றால் 
நான் ஆரம்பத்ொல் ெசான்னௌ ேபால் இந்த உண்ைமகள் நமௌ ௔ரசச்ைனகைள ோரக்்ஶம் அமர௵்க௬க்ஶ 
பய௑ள்ளதாக இ௠க்ஶம், ஼ல சமயங்களில் எைதயாவௌ ஼த்ொரமாக காட்஼ப்ப௄த்ௌவௌ நம் 
வாழ்க்ைகைய எளிதாக்ஶழறௌ,
எனேவ இப்ேபாௌ நாம் பரவைளய இன் வைரபடத்ைத வைரயப் ேபாழேறாம். ேகாடாரி சௌரம் மற்௥ம் y 
௔எக்ஸ் ௔ளஸ் ஼ க்ஶ சமம், மற்௥ம் அைனத்ௌம் உண்ைம எண்கள் மற்௥ம் கண்ூப்பாக ab c 
ேநரம்ைறயாக இ௠க்ஶம், ேம௩ம் இங்ஶ ௛ன்௥ வழக்ஶகள் இ௠க்ஶம், எங்கள் ௚தல் வழக்ைக க்ஶ b 
எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம் பாஶபா௄ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ . இங்ேக நமக்ஶ பல ௌைண d 
வழக்ஶகள் இ௠க்ஶம் _ உச஼்ைய மற்௥ம் ௛லம் அைழப்ேபாம் ஆனௌ 2 ஆல் ைமனஸ் ௔ ஆல் p thi s 
கமா ைமனஸ் ூ ஆல் 4 ஏ மற்௥ம் இௌ இன்டரெ்சப்ட் 0 கமா ஼ இௌ ஆல்பா மற்௥ம் இௌ ௕ட்டா ஆஶம்,y 
எனேவ ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா இரண்௄ம் உண்ைமயானைவ என்பைத௞ம் அைவ நமௌ அ௄த்த ௌைண 
நிகழ்௵களாக இ௠ப்பைத௞ம் இங்ேக பாரக்்கலாம். என்பௌ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ஶைறவாக b 
உள்ளௌ மற்௥ம் என்பௌ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ஶைறவாக உள்ளௌ ,c 
எனேவ இௌ அசா் மற்௥ம் இௌ நமௌ அசா் மற்௥ம் நாம் பரவைளயத்ைத இங்ேக வைரழேறாம் உச஼் x y- p
இௌ இைடம௣ப்௖ இௌ ஆல்பா இௌ ௕ட்டாy 
எனேவ இங்ேக ஆல்பா௵ம் மற்௥ம் ௕ட்டா இரண்௄ம் உண்ைமயானைவ மற்௥ம் ேவ௥படட்ைவ இப்ேபாௌ 
நமௌ ௛ன்றாவௌ ௌைண வழக்ஶ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ஶைறவாக உள்ளௌ மற்௥ம் c b 
கண்ூப்பாக 0 ஐ ௳ட ெபரியதாக உள்ளௌ,
எனேவ இௌ அசா் இௌ அசா் மற்௥ம் இௌ பரவைளயமாஶம்,x y 
எனேவ இௌ ௖ள்ளி இௌ உச஼்௜ல் உள்ளௌ ஶ௥க்வ௄ இௌ ஆல்பா மற்௥ம் இௌ ௕ட்டாp y 
எனேவ ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா இரண்௄ம் உண்ைமயானைவ மற்௥ம் ேவ௥படட்ைவ, இப்ேபாௌ நான் 
இன்௑ம் ஒ௠ ௌைண வழக்ைகச ்ெசய்ழேறன், ௙த௚ள்ளவற்ைற உங்க௬க்காக ௳ட௄்௳௄ழேறன் எங்கள் 
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நான்காவௌ ௌைண வழக்ைக ௚யற்஼க்க௵ம் ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ மற்௥ம் c b 
கண்ூப்பாக ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட ெபரியௌ இப்ேபாௌ இௌ அசா் இௌ அசா் மற்௥ம் பரவைளய இௌ x- y-
ேபான்றௌ
எனேவ இேதா நமௌ உச஼் இௌ ஶ௥க்வ௄ இௌ ஆல்பா மற்௥ம் இௌ ௕ட்டா ஆஶம் ,y 
எனேவ ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா இரண்௄ம் உண்ைமயானைவ மற்௥ம் ேவ௥படட்ைவ என்பைத இந்த 
ௌைணப்௔ரி௳ல் காண்ழேறாம், இப்ேபாௌ நீங்கள் இைத ௚யற்஼க்க ேவண்௄ம் க்ஶ சமம் 0 அல்லௌ b c 
என்பௌ 0 க்ஶ சமம் வழக்ஶ 1 இௌ 0 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ, எங்களிடம் ோர௵்கள் ஆல்பா மற்௥ம் 
௕ட்டா இரண்௄ம் உண்ைமயானைவ மற்௥ம் ேவ௥படட்ைவ, இப்ேபாௌ எங்கள் இரண்டாவௌ வழக்ஶ 
பாஶபா௄ என்பௌ 0 க்ஶ சமம், இங்ேக எங்கள் ௚தல் ௌைண வழக்ைக என்௥ எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம் d c c
என்பைத ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ 0 மற்௥ம் என்பௌ கண்ூப்பாக 0 ஐ ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ,b 
எனேவ இங்ேக அசா் அசா் மற்௥ம் பரவைளய இௌ ேபான்றௌ,x y-
எனேவ இௌ இைடம௥ப்௖ 0 காற்௖ள்ளி இௌ ெவரெ்டக்ஸ் மற்௥ம் ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா ஆழயைவ y- b 
உச஼்௜ன் ஆயத்ெதாஶப்௖கள் என்பௌ ஆல்பா கமா 0 ஆஶம், இௌ ௕ட்டா கமா 0 ேபான்றௌ,p 
எனேவ இந்த ௌைண வழக்ழல் ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா இரண்௄ம் உண்ைமயானைவ மற்௥ம் அைவ 
உண்ைம௜ல் ஒேர மாொரியானைவ என்பைத நாம் இன்௑ம் ெதளிவாக எ௱தலாம் ஆய ைமனஸ் ஆல் p b 

கமா 0 மற்௥ம் இங்ேக ஆல்பா சமம் ௕ட்டா௳ற்ஶ ைமனஸ் ௔ க்ஶ ௳னாூ ௌைண நிகழ்௵க௬க்ஶ 2 a 2a 
சமம் என்பௌ 0 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ மற்௥ம் கண்ூப்பாக ஐ ௳ட இங்ேக பரவைளயம் c b b 0 
இௌ ேபான்றௌ இௌ இன்டரெ்சப்ட ்0 கமா இங்ேக ெவரெ்டக்ஸ் மற்௥ம் இங்ேக ஆல்பா௵ம் y c p 
ோட்டா௵க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ எங்கள் ௛ன்றாவௌ ௌைண வழக்ஶ க்ஶ சமம் மற்௥ம் க்ஶ சமம் இௌ c 0 b 0 
இந்த வழக்ழல் கைட஼ ௌைண வழக்ழல் சமம் சௌரம் க௯த்தல் க்ஶ சமம் அதாவௌ சௌரம் d b 4ac 0 b 

க்ஶ சமம் மற்௥ம் சௌரம் எப்ேபாௌம் 0 க்ஶ சமமாக இ௠ப்பதால் க்ஶ சமமானைத ௳ட 4ac b ac 0 
ெபரியௌ மற்௥ம் ஆக உள்ளௌ எப்ேபாௌம் 0 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ , என்பௌ 0 க்ஶ சமமாக a c 
உள்ளௌ என்பைத நாம் ெப௥ழேறாம், இப்ேபாௌ இௌ நமௌ அசா் மற்௥ம் இௌ அசா் மற்௥ம் இங்ேக x- y-
பரவைளயம் இப்பூ உள்ளௌ,
எனேவ இௌ 0 கமா 0 மற்௥ம் ஒ௠ங்ழைணப்௖ ெகாண்ட ெவரெ்டக்ஸ் ஆஶம். இங்ேக ஆல்பா என்பௌ p 
௕ட்டா௳ற்ஶ சமம் 0 க்ஶ சமம்
எனேவ இந்த ௳ஷயத்ொல் ோர௵்கள் எப்ேபாௌம் உண்ைமயானைவ மற்௥ம் அைவ சமமாக இ௠ப்பைதக் 
காண்ழேறாம், இப்ேபாௌ நாம் கைட஼ வழக்ழற்ஶ ெசல்ழேறாம் , இௌ பாரபடச்மான என்பௌ d 
ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ஶைறவாக இ௠க்ஶம். இங்ேக என்பௌ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக b 
ஶைறவாக௵ம், என்பௌ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியதாக௵ம் இ௠க்ஶம்,c 
எனேவ இௌ எங்கள் உச஼் இௌ இைடம௣ப்௖ மற்௥ம் பரவைளயமானௌ அச஼்ல் ஶ௥க்ழடாததால் p , y x 
உண்ைமயான ோர௵் இல்ைல என்பைத இந்தப் படத்ொல் இ௠ந்ௌ நாம் ெதளிவாகக் காணலாம்,
எனேவ இங்ேக ஆல்பா ௕ட்டா உண்ைமயானௌ அல்ல இரண்டாவௌ ௌைண வழக்ஶ என்பௌ ௗஜ்௷யத்ைதb 
௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ மற்௥ம் ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ மற்௥ம் இங்ேக பரவைளய c 
இௌ ேபால் ெதரிழறௌ
எனேவ உச஼்௜ல் இங்ேக உள்ளௌ மற்௥ம் இைடம௣ப்௖ இங்ேக உள்ளௌ மற்௥ம் இங்ஶம் p y 
உண்ைமயான ோர௵் இல்ைல ௛ன்றாவௌ ௌைண வழக்ஶ என்பௌ 0 க்ஶ சமம் மற்௥ம் என்பௌ 0 ஐ ௳ட b c 
கண்ூப்பாக ெபரியௌ இப்ேபாௌ நாம் பரவைளயத்ைத வைரேவாம்
எனேவ இௌ அசா் ேம௩ம் இௌ அசா் மற்௥ம் இங்ேக பரவைளயம் இப்பூ உள்ளௌ ,x- y-
எனேவ இங்ேக உச஼்௞ம் ஶ௥க்வ௄ம் உள்ளௌ,y-
எனேவ இௌ 0 காற்௖ள்ளி மற்௥ம் இங்ேக உண்ைமயான ோர௵் எௌ௵ம் இல்ைல, ேம௩ம் ௌைண வழக்ஶகள் 
எௌ௵ம் எஞ்ச௳ல்ைல என்பைத இப்ேபாௌ கவனிக்கலாம். இங்ேக என்பௌ ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் 4 d b ac 
க்ஶ சமம் கண்ூப்பாக 0 க்ஶம் ஶைறவாக உள்ளௌ
எனேவ சௌரம் கண்ூப்பாக ஐ ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ,b 4ac 
எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ என்பௌ சௌரத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ என்பைத 4 ஆல் வஶக்ழேறாம் c b 
என்௥ இப்ேபாௌ ெதரிந்ௌ ெகாள்ழேறாம் சௌரம் எப்ேபாௌம் என்௥ 0 ஐ ௳ட ெபரியௌ அல்லௌ சமமானௌ b 
மற்௥ம் ஆனௌ 0 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌa 
எனேவ இந்த இரண்ூ௧௠ந்ௌம் சௌரத்ைத 4 ஆல் வஶத்தால் அௌ 0 ஐ ௳ட ெபரியௌ அல்லௌ சமமானௌ b 
என்௥ ௚ூ௵ ெசய்யலாம்,
எனேவ உள்ளௌ ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட ெபரியௌ அல்லௌ சமமானௌ,c 
எனேவ அைனத்ௌ நிகழ்௵கைள௞ம் படமாகப் பாரத்்ௌ ௚ூத்ௌள்ேளாம் . மற்௥ம் அைனத்ௌம் ab c 
உண்ைமயான எண்கள் , கண்ூப்பாக 0 க்ஶக் ஶைறவாக இ௠ந்தால் உண்ைமயான ோர௵் இல்ைல d 
என்பைத நிைன௵ப௄த்ௌழேறாம்,
எனேவ கண்ூப்பாக 0 க்ஶக் ஶைறவாக இ௠ந்தால் ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா௳ன் அைடயாளத்ைத நாம் d 
பூக்க ௚ூயாௌ அல்லௌ ஐ ௳ட ெபரியதாக இ௠க்ஶம் என்௥ க௠ௌழேறாம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம், d d 
என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் என்பதால், நமௌ ௚தல் வழக்ைகக் க௠த்ொல் ெகாள்ேவாம் . இரண்௄ம் 
கண்ூப்பாக 0 க்ஶக் ஶைறவாக இ௠க்ஶம் , கண்ூப்பாக 0க்ஶக் ஶைறவாக இ௠ந்தால், நமக்ஶ ஆல்பா b 
மற்௥ம் ௕ட்டா ழைடக்ஶம், இைவ இரண்௄ம் கண்ூப்பாக 0 ஐ ௳ட ெபரியதாக இ௠க்ஶம், ேம௩ம் b 
என்றால் 0 க்ஶ சமம் என்றால், ஆல்பா௵ம் ௕ட்டா௵ம் 0 க்ஶ சமம் இப்ேபாௌ நாம் ெப௥ழேறாம் ஐ 0 ஐ ௳ட d 
கண்ூப்பாக ெபரியதாக க௠ொனால் ோர௵்கள் க௯த்தல் என்௥ எங்க௬க்ஶ ெதரி௞ம் இன் b p d lus 
ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்ைத ஆல் வஶத்தால் ேநரம்ைற அள௵ ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ2a a 2a 0 
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எனேவ ோர௵்களின் அைடயாளத்ைத ஆய்௵ ெசய்ய அள௵ க௯த்தல் மற்௥ம் இன் ைமனஸ் வரக்்க b d 
௛லத்ைத பூத்தால் ேபாௌம். ஆல்ஃபா௵ம் ௕ட்டா௵ம் 0 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியதாக இ௠க்கட௄்ம்,
எனேவ இங்ேக ஶ௣ப்பாக ஆல்பா ைமனஸ் ௔ ைமனஸ் ஸ்ெகாயர ்௡ட் என அைழக்கப்ப௄ம் ௔ ஸ்ெகாயர ்
ைமனஸ் 4 ஏ஼ ஆல் வஶத்தால் 0 க்ஶம் ஶைறவாகேவ இ௠க்ஶம், அௌ ஆல்பா எப்ேபாௌம் எொரம்ைறயாக2a 
இ௠க்ஶம் . 0 ஐ ௳ட ஼௞ம் கண்ூப்பாக ெபரியதாக இ௠ந்தால், ௕ட்டா௳ன் மற்ற ோர௵் என்னவாஶம் 
என்பைதப் பாரப்்ேபாம், ௔ன்னர ் சௌரம் க௯த்தல் 4 ஏ஼ ௔ சௌரத்ைத ௳ட கண்ூப்பாகக் ஶைறவாக b 
இ௠க்ஶம்,
எனேவ இன் வரக்்க௛லம் ஐ ௳ட கண்ூப்பாகக் ஶைறவாக இ௠ப்பைதப் ெப௥ழேறாம். மற்௥ம் d b d b 
இரண்௄ம் கண்ூப்பாக 0 ஐ ௳ட ெபரியௌ
எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ இன் ைமனஸ் ௔ளஸ் வரக்்க௛லம் எொரம்ைற என்௥ எ௱தலாம்d b 
எனேவ இன் ைமனஸ் ௔ளஸ் இன் வரக்்க ௛லத்ைத ஆல் வஶத்தால் எொரம்ைறயானௌ d b d 2a c 
என்றால் 0 ௕ட்டா ைமனஸ் ௔ ௔ளஸ் ஸ்ஶவா என்பதால் ௕ட்டா 0க்ஶ சமம் சௌரம் ைமனஸ் 4 இன் b ac 
ம௥௛லம் இங்ேக சௌரத்ொன் வரக்்க௛ைல மட௄்ேம ஆல் வஶத்ௌள்ேளாம், இப்ேபாௌ உள்ளௌ 0 ஐ b 2a b 
௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ
எனேவ ைமனஸ் ஷட்டல் ஐ ஆல் வஶத்தால் மட௄்ேம ழைடக்ஶம், இௌ எொரம்ைறயாக இ௠ந்தால் b b 2a c 
0 ஆஶம். கண்ூப்பாக 0 ஐ ௳டக் ஶைறவாக உள்ளௌ, ௔றஶ என்பௌ சௌரத்ைதக் க௯த்தல் 4 c d b ac 
என்பௌ சௌரத்ைத ௳ட கண்ூப்பாகப் ெபரியௌb 
எனேவ இன் வரக்்க௛லம் ஐ ௳ட கண்ூப்பாகப் ெபரியௌ, மற்௥ம் இரண்௄ம் ேநரம்ைறயாக d b d b 
இ௠ப்பதால் இப்ேபாௌ ௕ட்டா சமமாக உள்ளௌ ஆல் வஶக்கப்படட் இன் ைமனஸ் ௔ ௔ளஸ் ஸ்ெகாயர ்2a d 
௡ட் ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ, ௕ட்டா இப்ேபாௌ ேநரம்ைறயாக இ௠க்ஶம், ௔ ௗஜ்௷யத்ைத 
௳ட கண்ூப்பாக ஶைறவாக இ௠ந்தால் , எங்களிடம் ோர௵் ௕ட்டா உள்ளௌ, இௌ ைமனஸ் ௔ ௔ளஸ் இன் d 
வரக்்க ௛லத்ைத ஆல் வஶத்தால் கண்ூப்பாக ெபரியௌ . ோர௵் ௕ட்டா௳ன் அ௣ஶ௣யான ௗஜ்௷யம் 2a 
ேநரம்ைறயாக இ௠ப்பதால், ோர௵் ஆல்பா௳ன் அைடயாளத்ைத நாம் பாரக்்க ேவண்௄ம், இப்ேபாௌ 
தாமதமாக ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியதாக இ௠க்க ேவண்௄ம், ௔ன்னர ்இங்ேக என்பௌ c 0 d b 
சௌரத்ொற்ஶ சமம் ைமனஸ் 4 என்பௌ ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ஶைறவாக உள்ளௌ சௌரம்ac b 
எனேவ இன் வரக்்க௛லம் என்பௌ ஆக க௯த்தல் ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ஶைறவாக உள்ளௌ என்௥ d d str b 
ஷறலாம். ஐ ௳ட ெபரியௌ மற்௥ம் கண்ூப்பாக 0 ஐ ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ மற்௥ம் ictly 0 b 
இங்ழ௠ந்ௌ இன் க௯த்தல் ைமனஸ் வரக்்க௛லம் கண்ூப்பாக 0 ஐ ௳ட ெபரியௌ என்௥ ௚ூ௵ d b 
ெசய்யலாம்,
எனேவ இன் ைமனஸ் க௯த்தல் வரக்்க ௛லமான ஆல் வஶக்கப்படட் ஆல்பா கண்ூப்பாக 0 ஐ d b d 2a 
௳ட ெபரியௌ . என்பௌ 0 க்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் ஆல்பா ேநரம்ைற என்ற ோர௳்ன் அ௣ஶ௣யாஶம்,c 
எனேவ ஆல்பா 0 க்ஶ சமம் என்பைதக் காணலாம், ஏெனனில் ஆல்ஃபா என்பௌ ஆல் வஶக்கப்படட் 2a b 
சௌரத்ொன் ைமனஸ் ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்ைதத் த௳ர மற்௥ம் க்ஶம் ஶைறவாக இ௠ப்பதால் நாம் b b 0 
இங்ேக ைமனஸ் ௔ளஸ் ஐ ஆல் வஶக்கப் ெப௥ழேறாம், இௌ 0 க்ஶ சமம். இப்ேபாௌ கண்ூப்பாக 0 b b 2a c 
க்ஶக் ஶைறவாக இ௠ந்தால், எொரம்ைறயாக இ௠ந்தால், கண்ூப்பாக சௌரத்ைத ௳ட ெபரியதாக c d b 
இ௠க்ஶம்,
எனேவ இன் வரக்்க௛லம் கண்ூப்பாகப் ெபரியௌ . ைமனஸ் ௔ எனேவ, ஆல்ஃபா ௗஜ்௷யத்ைத ௳டக் d 
ஶைறவாக உள்ளௌ என்௥ ஷறலாம், என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமாக இ௠ந்தால், ோர௵்கள் இன் b d 
ைமனஸ் வரக்்க௛லத்ைத ஆல் வஶத்தால் நமக்ஶத் ெதரி௞ம். ஆல்ஃபாைவப் பாரக்்க௵ம் , இௌ இன் 2a d 
ைமனஸ் வரக்்க௛லத்ைத ஆல் வஶத்தால் கண்ூப்பாக 0. இன் வரக்்க௛லத்ைத ஆல் வஶத்தால் 2a a d 2a 

௕ட்டா கண்ூப்பாக 0 ஐ ௳ட ெபரியௌd 
எனேவ ஆல்பா௳ன் ைசன் எொரம்ைற மற்௥ம் ௕ட்டா௳ன் ைசன் ேநரம்ைறயாக உள்ளௌ, இப்ேபாௌ நான் 
஼ல சமத்ௌவங்கைளக் ஶ௣ப்பதன் ௛லம் ேகாட்பாடூ்ன் பஶொைய நிைன௵ப௄த்த௳ல்ைல,
எனேவ எங்களிடம் ஒ௠ இ௠பூ உள்ளௌ சமன்பா௄ ேகாடாரி சௌரம் மற்௥ம் ஷட்டல் என்பௌ 0 க்ஶ bx c 
சமம், இொல் மற்௥ம் அைனத்ௌம் கலப்௖ எண்கள் ஆஶம் . இரண்டாவதாக ஆல்ஃபா மற்௥ம் ௕ட்டா ab c 
கைரசல்களின் பலன் 2 ஆல் வஶக்கப்ப௄ழறௌ, இௌ சௌரம் ைமனஸ் 4 ஏ஼௜ன் ௚௱ சௌர ைமனஸ் சௌர b 
௛லத்ைத ௚௱ சௌரத்தால் வஶத்தால் இௌ க்ஶ சமம் மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ௳ஷயம் ஆல்ஃபா மற்௥ம்2a c a 
௕ட்டா ோர௵்க௬க்ஶ இைடேய உள்ள ்ரம் என்பௌ சௌரம் க௯த்தல் 4 இன் வரக்்க ௛லத்ொன் மா௄லஸ்b ac 
ஆஶம் . 0 க்ஶ சமம், இைவ அைனத்ைத௞ம் ெகாண்௄ நாம் இ௠பூ சமன்பா௄களில் ஼ல ஼க்கல்கைளத் 
ோரக்்க ஆரம்௔க்ழேறாம் இந்த ேகள்௳௜ல் ோட்டா என்பௌ ைமனஸ் ைப ஆல் 6 ௚தல் ைமனஸ் ைப 12 i 
வைர கண்ூப்பாக இ௠க்ஶம் ஒ௠ ேகாணம் என்௥ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ,
எனேவ ோட்டா நான்காவௌ ஶவாட்ரண்ூல் உள்ளௌ என்பைத இங்ழ௠ந்ௌ அ௣ழேறாம், ஆல்பா ஒன் மற்௥ம் 
௕ட்டா ஒன் ஆழயைவ இதன் ோர௵்கள் என்௥ ஷறப்ப௄ழறௌ. இ௠பூ சமன்பா௄ சௌரம் க௯த்தல் x 
இரண்௄ ஼க் ோட்டா ௔ளஸ் ஒன்௥ சமம் 0 மற்௥ம் ஆல்பா 2 ௕ட்டா 2 இ௠பூ சமன்பாட்ூன் ோர௵்கள் x x 
சௌரம் ஷட்டல் 2 டான் ோட்டா க௯த்தல் 1 சமம் 0 க்ஶ சமம் ஆல்பா 1 ௕ட்டாைவ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌx 
என்௥ நாங்கள் ஷ௥ழேறாம் 1 மற்௥ம் ஆல்பா 2 என்பௌ ௕ட்டா 2 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ, ௔ன்னர ்
ஆல்பா 1 ௔ளஸ் ௕ட்டா 2 என்றால் என்ன என்பைதக் கண்ட௣வேத எங்கள் பணியாஶம், அைதச ்ெசய்ய 
ஆல்பா 1 ௕ட்டா 1 மற்௥ம் ஆல்பா 2 ௕ட்டா 2 என்ன என்பைதக் கண்ட௣ய ேவண்௄ம்,
எனேவ நாங்கள் ௚த௧ல் என்ற இ௠பூச ்சமன்பாடை்டக் க௠ௌழேறாம். சௌர ைமனஸ் 2 ஼க் ோட்டா x x 
௔ளஸ் 1 சமம் 0 மற்௥ம் இந்த இ௠பூ சமன்பாட்ூன் ோர௵்கள் 2 ௳னாூ ோட்டா மற்௥ம் 4 6 ஸ்ெகாயர ்ோட்டா 
ைமனஸ் 4 இன் ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்ைத 2 ஆல் வஶத்தால், இௌ இப்ேபாௌ ோட்டா௳ல் இ௠ந்ௌ ஼க் ோட்டா 
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௔ளஸ் ைமனஸ் டான் ோட்டா௵க்ஶ சமம் டான் ோட்டா எொரம்ைறயானௌ என்பைத நாம் அ௣ழேறாம்
எனேவ ெசக் ோட்டா ைமனஸ் டான் ோட்டா என்பௌ ெசக் ோட்டா ௔ளஸ் டான் ோட்டாைவ ௳ட கண்ூப்பாக 
ெபரியௌ என்௥ ெசால்லலாம்,
எனேவ ஆல்பா ஒன்௥ ெசக் ோட்டா ைமனஸ் டான் ோட்டா என்௥ம் ௕ட்டா 1 ெசக் ோட்டா ௔ளஸ் டான் ோட்டா 
என்௥ம் நாம் இப்ேபாௌ அ௣ந்ொ௠க்ழேறாம் . சௌரம் ஷட்டல் 2 டான் ோட்டா ைமனஸ் 1 சமம் 0 மற்௥ம் x x 
இந்த சமன்பா௄களின் ோர௵்கள் ைமனஸ் 2 டான் ோட்டா ௔ளஸ் 4 டான் ஸ்ெகாயர ்ோட்டா ௔ளஸ் 4 இன் 
ைமனஸ் ஸ்ெகாயர ்௡ட் 2 ஆல் வஶக்கப்ப௄ம். ோட்டா நான்காவௌ ஶவாட்ரண்ூல் இ௠ப்பதால், ெசக் ோட்டா 
பா஼டூ்வ் என்பைத நாம் அ௣ேவாம்,
எனேவ ைமனஸ் டான் ோட்டா ைமனஸ் ஼க் ோட்டாைவ ௳ட ைமனஸ் டான் ோட்டா ௔ளஸ் ெசக் ோட்டா 
கண்ூப்பாக ெபரியௌ என்௥ ௚ூ௵ ெசய்யலாம்,
எனேவ இப்ேபாௌ ைமனஸ் டான் ோட்டா ௔ளஸ் ஼க் ோட்டா ஆல்பா என்௥ அ௣ழேறாம். 2 மற்௥ம் ைமனஸ் 
டான் ோட்டா ைமனஸ் ெநாூ ோட்டா ௕ட்டா 2
எனேவ இப்ேபாௌ ஆல்பா 1 ௔ளஸ் ௕ட்டா 2 என்றால் என்ன என்பைதக் கண்ட௣ய தயாராக உள்ேளாம், 
ஆல்பா 1 ௔ளஸ் ௕ட்டா 2 என்றால் என்ன என்௥ எ௱ௌழேறாம், இௌ ஼க் ோட்டா ைமனஸ் டான் ோட்டா 
ைமனஸ் டான் ோட்டா ைமனஸ் ஼க் ோட்டா ைமனஸ் 2 டான் ெதட்
எனேவ இப்ேபாௌ எங்களிடம் உள்ளௌ ஆல்பா 1 ௔ளஸ் ௕ட்டா 2 என்பௌ ைமனஸ் 2 டான் ோட்டா௵க்ஶச ்சமம், 
இப்ேபாௌ ேகள்௳௜ல் உள்ள ேகள்௳க்ஶத் ொ௠ம்௖ேவாம் , ௛ன்றாவௌ ௳௠ப்பம் சரியானௌ என்பைத 
நாங்கள் காண்ழேறாம், இப்ேபாௌ இந்தக் ேகள்௳ையப் பாரக்்ழேறாம். அைனத்ௌ எொர௘்ல்லாத 
உண்ைமயான எண்கள் ஐக் ெகாண்௄ள்ளௌ, அதனால் சமன்பா௄ 2 ஐ க௯த்தல் 3 இன் x x x 
வரக்்க௛லத்ொன் மா௄லஸாக நிைற௵ ெசய்ழறௌ தனிமங்கள் ஒேர ல் உள்ளன, அைதச ்ெசய்ய, s x 
க௯த்தல் 3 இன் வரக்்க௛லம் 0 க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ என்பைத ௚த௧ல் கவனிக்க ேவண்௄ம். 
கண்ூப்பாக 9 க்ஶம் ஶைறவாக உள்ளௌ இப்ேபாௌ வழக்ைக 9 க்ஶ சமமாக ெபரியதாகக் க௠ௌழேறாம், x 
இந்த ௳ஷயத்ொல் ௚த௧ல் சமன்பாடை்ட ௙ண்௄ம் எ௱ௌழேறாம்,
எனேவ எங்கள் சமன்பா௄ ைமனஸ் 3 இன் வரக்்க ௛லமாக 2 ஆஶம், ேம௩ம் ௚௱ சௌரத்ொன் ைமனஸ் x x 
6 சௌர ௛லத்ொன் ப்ளஸ் 6 0 க்ஶ சமம்x 
எனேவ ௚௱ சௌரம் க௯த்தல் 4 சௌர ௡௳ன் சமன்பா௄ வரக்்க ௛லத்ைதக் ெகாண்௄ள்ேளாம் இன் x x t 
என்பௌ 0 க்ஶ சமம்
எனேவ இௌ இன் மா௣ வரக்்க ௛லத்ொல் ஒ௠ இ௠பூச ்சமன்பா௄ ஆஶம், ஏெனனில் நிைலயான ெசால் 0 x 
ஆக இ௠ப்பதால், அைத ௘க எளிதாக ோரக்்க ௚ூ௞ம்,
எனேவ இௌ இன் வரக்்க ௛லத்ைத ைமனஸ் 4 இன் வரக்்க ௛லமாக மாற்௣னால் 0 க்ஶ சமம்x x 
எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ நாம் இன் வரக்்க௛லம் 0 க்ஶ சமம் அல்லௌ இன் வரக்்க௛லம் 4 க்ஶ சமம் என்௥ம் x x 
இங்ழ௠ந்ௌ என்பௌ 0 க்ஶ சமம் அல்லௌ என்பௌ 16 க்ஶ சமம் என்௥ம் ெபறலாம். இப்ேபாௌ நாம் x x 
உள்ளைத நிைன௵ப௄த்ௌங்கள். வழக்ஶ ஐ ௳ட ெபரியௌx 9 
எனேவ சமம் 16 சாத்ொயம் ஆனால் சமம் 0 இந்த வழக்ழல் சாத்ொய௘ல்ைல இப்ேபாௌ நாம் x x x 
கண்ூப்பாக 9 க்ஶம் ஶைறவாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ அ௄த்த வழக்ைக க௠ௌழேறாம், இந்த வழக்ழல் நமௌ 
சமன்பா௄ மா௥ம் ைமனஸ் 3 இன் வரக்்க௛லமாக க௯த்தல் 2 ஷட்டல் ௚௱ வரக்்கத்ொன் ைமனஸ் 6 x x 
வரக்்க௛லம் ஷட்டல் 6 இன் வரக்்க௛லம் 0 க்ஶ சமம்.x 
எனேவ நாம் ௚௱ வரக்்கத்ொன் வரக்்க ௛லத்ைதக் ெகாண்௄ள்ேளாம் ௚௱ வரக்்கத்ொன் ைமனஸ் 8 x x 
வரக்்க ௛லத்ொன் ஷட்டல் 12 சமம் 0x 
எனேவ ௙ண்௄ம் இன் மா௣ வரக்்க ௛லத்ொல் ஒ௠ இ௠பூச ்சமன்பாடை்டக் ெகாண்௄ள்ேளாம், அைத x x 
இன் மா௣ வரக்்க ௛லத்ொற்ஶத் ோரத்்ௌ, ோர௵் ழைடக்ஶம். என்பௌ 8 ஷட்டல் 64 க௯த்தல் 48 இன் வரக்்க s 
௛லத்ைத 2 ஆல் வஶத்தால் இன் வரக்்க௛லம் 2 அல்லௌ 6 ஆஶம்.x 
எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ என்பௌ 4 க்ஶ சமம் அல்லௌ என்பௌ 36 க்ஶ சமம் என்௥ ெப௥ழேறாம் . இந்த x x 
வழக்ழல் 9 க்ஶம் ஶைறவானௌ
எனேவ சமம் 36 சாத்ொய௘ல்ைல மற்௥ம் சமம் 4 சாத்ொயம்x x 
எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ நாம் க்ஶ சமம் 16 மற்௥ம் க்ஶ சமம் என்ற இரண்௄ சாத்ொயமான ேதர௵்கைள x x 4 x 
மட௄்ேம ெப௥ழேறாம்,
எனேவ நாம் ஷறலாம் சரியாக இரண்௄ ஷ௥கைளக் ெகாண்௄ள்ளௌ,set is 
எனேவ ௳௠ப்பம் இரண்௄ சரியானௌ இங்ேக ௛ன்றாவௌ ேகள்௳ மற்௥ம் இந்த ேகள்௳௜ல் சௌரம் x 
மற்௥ம் ஷட்டல் 3 ஷட்டல் ஷட்டல் 5 ஆழயவற்௣ன் சமன்பா௄ மா௄லஸ் 0 க்ஶ சமம் மற்௥ம் நாம் 4x 2x 
ெசய்ய ேவண்௄ம் இந்த சமன்பாட்ூல் எத்தைன உண்ைமயான ோர௵்கள் உள்ளன என்பைதக் 
கண்ட௣ய௵ம்,
எனேவ ௚த௧ல் இன் அைனத்ௌ மொப்௖க௬க்ஶம் இந்த சமன்பாடை்டத் ோரப்்ேபாம், சௌரம் மற்௥ம் x x 4x 
ஷட்டல் 3 0 க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ, இந்த ௳ஷயத்ொல் நமௌ சமன்பா௄ சௌரம் ஷட்டல் 6 x x 
ஷட்டல் ஆக மா௥ம். க்ஶ இந்த இ௠பூ சமன்பாடை்ட ோரக்்ஶம் ேபாௌ 0 க்ஶ சமம் என்பௌ ைமனஸ் 6 a x x 
௔ளஸ் ைமனஸ் சௌரத்ொற்ஶ சமம் என்பைதப் ெப௥ழேறாம். 36 ைமனஸ் 32ஐ 2 ஆல் வஶத்தால் ைமனஸ் 6 
௔ளஸ் ைமனஸ் 2 ஐ 2 ஆல் வஶத்தால் என்பௌ ைமனஸ் 2 அல்லௌ ைமனஸ் 4 க்ஶ சமம் என்பைத x 
இப்ேபாௌ இன் இந்த இரண்௄ மொப்௖களில் சௌரம் உள்ளதா என்பைதச ்சரிபாரப்்ேபாம். ஷட்டல் 4 x x x 
ஷட்டல் 3 ஆனௌ 0 க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ ொ௠ப்ொகரமாக உள்ளௌ . நிபந்தைனைய ௙ண்௄ம் 
எ௱ௌழேறாம் சௌரம் ஷட்டல் 4 ஷட்டல் 3 என்பௌ 0 க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ ௚த௧ல் என்பௌ x x x 
இ௠பூ பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவ சௌரம் ஷட்டல் 4 இல் க௯த்தல் 2 க்ஶ சமமான மொப்ைப மாற்ற௵ம் x x 
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ஷட்டல் 3 மற்௥ம் 4 ைமனஸ் 8 ஷட்டல் 3 என்பௌ ைமனஸ் 1 க்ஶ சமம், இௌ கண்ூப்பாக 0 க்ஶம் ஶைறவாக 
உள்ளௌ ,
எனேவ இன் இந்த மொப்௖ ைமனஸ் 2 க்ஶ சமம் என்ற நிபந்தைன ொ௠ப்ொயைடய௳ல்ைல,x 
எனேவ என்பௌ க௯த்தல் 2 க்ஶ சமம் இல்ைல சாத்ொயம் அ௄த்ௌ நாம் சமம் ைமனஸ் 4 மொப்ைப x x 
எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம், இந்த மொப்ைப இ௠பூ பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவ௜ல் மாற்௥ம்ேபாௌ 16 ைமனஸ் 16 
ஷட்டல் 3 ஐப் ெப௥ழேறாம், இௌ 3 க்ஶ சமம் மற்௥ம் ெதளிவாக இௌ 0 க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ
எனேவ க௯த்தல் க்ஶ சமம் 4 இப்ேபாௌ சாத்ொயமாஶம் , இன் அைனத்ௌ மொப்௖க௬க்கான x x 
சமன்பாடை்ட சௌரம் ோரக்்ழேறாம் கண்ூப்பாக 0 ஐ ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ, x uare plus 4 x plus 3 
இந்த வழக்ழல் நமௌ சமன்பா௄ க௯த்தல் சௌரம் க௯த்தல் க௯த்தல் 3 ஷட்டல் 2 ஷட்டல் 5 என்பௌx 4x x v 
0 க்ஶ சமம், அதாவௌ சௌரம் ஷட்டல் 2 க௯த்தல் 2 என்பௌ 0 க்ஶ சமம்x x 
எனேவ இந்த இ௠பூச ்சமன்பாடை்ட நாம் இப்ேபாௌ ோரக்்ழேறாம், என்பௌ ைமனஸ் 2 ௔ளஸ் ைமனஸ் x 
வரக்்க௛லமான 4 ஷட்டல் 8ஐ 2 ஆல் வஶத்தால், இௌ ைமனஸ் 2 ஷட்டல் ைமனஸ் 2 வரக்்க௛லத்ைத 2 ஆல் 
வஶக்க 3 க்ஶ சமம் .
எனேவ நம்௘டம் உள்ளௌ ைமனஸ் 1 ௔ளஸ் 3 இன் ைமனஸ் வரக்்க௛லத்ொன் இந்த இரண்௄ x x 
மொப்௖களில் ைமனஸ் 1 ௔ளஸ் ைமனஸ் 3 இன் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமம். 3 ைமனஸ் 1 இன் 
வரக்்க௛லத்ொற்ஶச ்சமம்
எனேவ இைத இ௠பூப் பல்௩௥ப்௖க்ேகாைவ சௌரம் ஷட்டல் 4 ஷட்டல் 3 இல் மாற்௣யைமக்ஶம்ேபாௌ 3x x 
ைமனஸ் 2 வரக்்க௛லத்ைத 3 ஷட்டல் 1 ஷட்டல் 4 வரக்்க௛லம் 3 க௯த்தல் 4 ஷட்டல் 3 ஐப் ெப௥ழேறாம். 3 
ஷட்டல் 3 இன் 2 வரக்்க ௛லமானௌ 0 ஐ ௳ட கண்ூப்பாகப் ெபரியௌ
எனேவ என்பௌ 3 ைமனஸ் 1 இன் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமம் என்பௌ ஒ௠ ோர௵் அல்ல அயனி ௔ன்னர ்x x 
என்பௌ ைமனஸ் 1 ைமனஸ் 3 இன் வரக்்க௛லத்ொற்ஶச ்சமம் என்௥ க௠ௌழேறாம்,
எனேவ இவற்ைறப் பொ௨௄ ெசய்௞ம் ேபாௌ 3 ஷட்டல் 1 ஷட்டல் 3 இன் வரக்்க௛லமாக 3 ஷட்டல் 1 ஷட்டல் 3 
இன் வரக்்க ௛லத்ைத 3 ஷட்டல் 2 க்ஶ சமம். 3 ஷட்டல் 1 ைமனஸ் 4 இன் வரக்்க ௛லத்ைத 3 க௯த்தல் 4 
ஷட்டல் 3 ஆக௵ம், இௌ 3 ைமனஸ் 2 இன் வரக்்க ௛லமாக 3 ஆக௵ம் உள்ளௌ மற்௥ம் ெதளிவாக இௌ 0 க்ஶம் 
ஶைறவானௌ, ஏெனனில் 12 கண்ூப்பாக 9 ஐ ௳ட ெபரியௌ
எனேவ சமம் ைமனஸ் 1 ைமனஸ் ஸ்ெகாயர ்௡ட் 3 சாத்ொயம்,x 
எனேவ இந்த சமன்பா௄ சரியாக இரண்௄ உண்ைமயான ோர௵்கைளக் ெகாண்ூ௠ப்பைதக் காண்ழேறாம்,
எனேவ ௛ன்றாவௌ ௳௠ப்பம் இங்ேக சரியானௌ . ைமனஸ் 4 என்பௌ 0 க்ஶ சமம் மற்௥ம் இந்த 
சமன்பாட்ூல் எத்தைன உண்ைமயான ோர௵்கள் உள்ளன என்பைத ௳௠ப்பங்களில் இ௠ந்ௌ ெதளிவாகக் 
கண்ட௣ய ேவண்௄ம்,
எனேவ நாம் சமன்பா௄ ஐ பவர ்ைசன் க௯த்தல் க்ஶ ௘ன் ைமனஸ் ைசன் க௯த்தல் 4 சமம் என்௥ e x e x 
எ௱ௌழேறாம். 0 க்ஶ மற்௥ம் இௌ பவர ்2 ைசன் ைமனஸ் 4 க்ஶ ஐ பவர ்ைசன் க்ஶ எ௱ௌவௌ x e x 
ேபான்றௌ ைமனஸ் 1 என்பௌ 0 க்ஶ சமம்
எனேவ இௌ இன் பவர ்ைசன் க்ஶ ஒ௠ இ௠பூ சமன்பா௄ என்௥ நாம் பாரக்்ழேறாம் எளிைமக்காக e x 
நாம் ஐ ைவத்ௌ சக்ொ ைசன் க்ஶ சமம்y x 
எனேவ இந்த இ௠பூ சமன்பா௄ சௌரம் க௯த்தல் 4 க௯த்தல் 1 உள்ளௌ 0 க்ஶ சமம்y y 
எனேவ க்ஶ அைத ோரக்்ஶம் ேபாௌ என்பௌ 16 ஷட்டல் 4 ஐ 2 ஆல் வஶக்க 4 ஷட்டல் க௯த்தல் வரக்்க y y 
௛லத்ொற்ஶ சமம் என்௥ ெப௥ழேறாம், இௌ 5 இன் 4 ஷட்டல் க௯த்தல் 2 வரக்்க ௛லத்ைத 2 ஆல் வஶத்தால் 
இௌ 2 க்ஶ சமம் ஷட்டல் 5 இன் ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்ைத ௚த௧ல் இன் 2 க௯த்தல் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச்y 5 
சமமாக இ௠க்க ௚ூயாௌ என்பைதக் காட௄்ழேறாம்,
எனேவ ௚த௧ல் 5 இன் 2 க௯த்தல் வரக்்க௛லம் கண்ூப்பாக 0 ஐ ௳டக் ஶைறவாக இ௠ப்பைதக் 
கவனிக்ழேறாம், ஏெனனில் 4 என்பௌ 5 ஐ ௳டக் ஶைறவாக உள்ளௌ. இன் எண் ைசன் எப்ேபாௌம் x x 
உண்ைமயானௌ மற்௥ம் க்ஶ எந்த நிஜ எண்ேக்ஶம் எப்ேபாௌம் உண்ைமயானௌ மற்௥ம் x xe 
உண்ைம௜ல் அௌ 0 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ
எனேவ சக்ொ௜ன் ைசன் எந்த உண்ைமயான எண்ேக்ஶம் 0 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ e x x
எனேவ இங்ஶ என்பௌ சக்ொ ைசன் க்ஶ சமம்y x 
எனேவ என்பௌ 5 இன் 2 ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶ சமமாக இ௠க்க ௚ூயாௌ, ஏெனனில் 5 இன் 2 y 
க௯த்தல் வரக்்க ௛லமானௌ கண்ூப்பாக ஶைறவாக உள்ளௌ 0 ஐ ௳ட.
எனேவ க்ஶ மட௄்ேம சாத்ொயமான ேதர௵் என்பௌ 5 இன் 2 ஷட்டல் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶ சமம். இப்ேபாௌ y y 
நாம் என்றால் என்ன என்௥ எ௱ௌழேறாம் இௌ பவர ்ைசன் க்ஶy e x 
எனேவ நாம் இன் சக்ொ ைசன் என்பௌ 2 ஷட்டல் வரக்்க ௡ட் ஆஶம் 5 இந்தச ்சமன்பாட்ூன் இ௠௖ற௚ம் e x 
உள்ள அூப்பைட க்ஶ நாம் மடக்ைகைய எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறாம்,e 
எனேவ ைசன் என்பௌ 5 இன் 2 ஷட்டல் வரக்்க௛லத்ொன் மடக்ைகக்ஶச ்சமமாக உள்ளௌ .x 
எனேவ ஐ ௳ட 2 ஷட்டல் 5 இன் வரக்்க ௛லத்ொன் மடக்ைக இன் மடக்ைகைய ௳ட ெபரியௌ, ஏெனனில் e e 
மடக்ைக ஒ௠ அொகரித்ௌ வ௠ம் ெசயல்பா௄ மற்௥ம் இன் மடக்ைக 1 க்ஶ சமம் என்பைத நாங்கள் e 
அ௣ேவாம்,
எனேவ ைசன் கண்ூப்பாக ெபரியௌ என்௥ ெப௥ழேறாம். 1 ஐ ௳ட இௌ சாத்ொயமற்றௌ, ஏெனனில் x 
எந்தெவா௠ உண்ைமயான எண்ேக்ஶம் ைசன் எப்ேபாௌம் க௯த்தல் 1 க்ஶ சமமானைத ௳ட x x 
ெபரியதாக௵ம், ௔ளஸ் 1 க்ஶ சமமானைத ௳ட ஶைறவாக௵ம் இ௠க்ஶம்,
எனேவ ைசன் 1 ஐ ௳ட ெபரியௌ சாத்ொய௘ல்ைல,
எனேவ இந்த சமன்பா௄ இல்ைல என்பைத நாம் ௖ரிந்ௌெகாள்ழேறாம். ஏேத௑ம் உண்ைமயான ோர௵்கள் 
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இ௠ந்தால், இந்த ேகள்௳௜ல் இௌ எங்களின் ஐந்தாவௌ ேகள்௳, எங்க௬க்ஶ ௛ன்௥ ேநரம்ைறகள் 
வழங்கப்பட௄்ள்ளன எண்கணித ௚ன்ேனற்றத்ொல் இ௠க்ஶம் நிஜ எண்கள் மற்௥ம் ஆழயைவ௞ம் e pq r 
இந்த இ௠பூச ்சமன்பா௄ சௌரம் ஷட்டல் ஷட்டல் என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம். இந்த இ௠பூச ்px qx r 
சமன்பாட்ூன் அைனத்ௌ உண்ைமயான ோர௵்க௬ம் இ௠க்க மற்௥ம் இல் உள்ள நிபந்தைனகைள p r 
௚த௧ல் கவனிக்க ேவண்௄ம் . என்பௌ ஷட்டல் ஐ 2 ஆல் வஶத்தல், ஏெனனில் மற்௥ம் q p r px r 
இரண்௄ம் எண்கணித ௚ன்ேனற்றத்ொல் இ௠ப்பதாகக் ஷறப்ப௄வதால் , இ௠பூச ்சமன்பா௄ சௌரம் px 
ஷட்டல் ஷட்டல் என்பௌ 0 க்ஶ சமம் என்பௌ எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம். உண்ைமயான ோர௵்கள் சௌரம் qx r q 
க௯த்தல் 4 என்பௌ 0 க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ,pr 
எனேவ ஷட்டல் ஐ 2 ஆல் வஶத்தால் இன் மொப்ைப மாற்௥ம்ேபாௌ ஷட்டல் ௚௱ சௌரம் க௯த்தல்p r q p r 

என்பௌ 0 க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ. சௌரம் ைமனஸ் 14 ஷட்டல் சௌரம் இப்ேபாௌ 16 p r p pr r 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமாக உள்ளௌ, ஏெனனில் ேநரம்ைற உண்ைமயான எண் என்பதால் என்பௌ p p 
ௗஜ்௷யமல்ல என்பைத நாம் அ௣ேவாம்
எனேவ இந்த சமத்ௌவ௘ன்ைமைய சௌரத்தால் வஶத்ௌ 1 க௯த்தல் 14 ஐப் ெபறலாம். ஷட்டல் p r p r 
௛லம் ௚௱ சௌரம் இப்ேபாௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌ இந்த சமத்ௌவ௘ன்ைமைய ஐp r 

௚௱ சௌரம் க௯த்தல் 2 இல் ஆல் ல் 7 ஷட்டல் 49 க்ஶ சமமான 48 ஐ ௳ட ெபரியௌp r p 
எனேவ ௛லம் க௯த்தல் 7 ௚௱ சௌரம் 48 ஐ ௳ட ெபரியௌr p 
எனேவ இன் மா௄லஸ் என்௥ ௚ூ௵ ெசய்யலாம் ைமனஸ் 7 ஆனௌ 3 இன் 4 வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்r p 
சமமானைத ௳டப் ெபரியௌ,
எனேவ இன் நான்காவௌ ௳௠ப்பம் மா௄லஸ் ைப ௔ ைமனஸ் 7 ஆனௌ 4 வரக்்க ௛லமான 3 ஐ ௳டப் r r 
ெபரியௌ என்பைத நாம் பாரக்்கலாம். இப்ேபாௌ மற்ற ௛ன்௥ ௳௠ப்பங்கைள எ௄த்ௌக் ெகாள்ேவாம் . 
அைதச ்ெசய்௞ங்கள், ௚த௧ல் ௳ழதத்ொன் இ௠ப்௔டத்ைத ௛லம் கண்௄௔ூப்ேபாம்,r p 
எனேவ இந்த சமத்ௌவ௘ன்ைம௜௧௠ந்ௌ என்பௌ 7 ஷட்டல் 4 வரக்்க ௛லத்ொன் 3 ஐ ௳ட ெபரியௌ r by p 
என்௥ எ௱தலாம். 3 இன் 4 வரக்்க ௛லத்ைத ௳ட ெபரியௌ, அதாவௌ ஆல் என்பௌ 3 இன் 7 க௯த்தல் 4 r p 
வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமம்,
எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ மற்௥ம் இரண்௄ம் ேநரம்ைற எண்கள் என்பதால் ௛லம் ௳ழதம் எங்ஶள்ளௌ r p r p 
என்பைதக் கண்ட௣யலாம். ஆல் ௳ழதம் ேநரம்ைறயாக இ௠ப்பதால், என்பௌ ொறந்த 0 ௚தல் r p r by p 
௛ூய 7 க௯த்தல் 4 வரக்்க௛லம் 3 ௟னியன் ௛டப்பட்டௌ 7 ஷட்டல் 4 வரக்்க௛லம் 3 ஆஶம் ௚ூ௳௧க்ஶ 
இப்ேபாௌ கவனிக்க௵ம் . ஆல் ஷட்டல் 3 இன் 4 வரக்்க ௛லத்ௌடன் ௚ூ௳௧க்ஶ r p 7 
இைணக்கப்பட௄்ள்ளௌ, ௔ன்னர ் ௳ழதம் ொறந்த இைடெவளி௜ல் 0 ௚தல் ௛ூய 7 க௯த்தல் 4 p by r 
வரக்்க௛லம் 3 ஆஶம்,
எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ இப்ேபாௌ இன் நிைல மா௄லஸ் ஆல் பாரக்்கலாம் ைமனஸ் 7 என்பௌ 3 இன் 4 r p 
வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமமானைத ௳டப் ெபரியௌ, இௌ இன் மா௄லஸ் ஆல் க௯த்தல் 7 ஆனௌ 3 இன் 4 p r 
வரக்்க ௛லத்ைத ௳டப் ெபரியௌ,
எனேவ 3 இன் ௳௠ப்பத்ேதர௵்ம் இப்ேபாௌ நாம் பாரத்்தௌ ேபால் சரியானௌ ஶ௣ப்௔ட்ட இைடெவளி௜ல் p 
ஆல் மற்௥ம் ௛லம் ௳ழதங்க௬க்ஶ சாத்ொயமான ேதர௵்கைளப் ெப௥தல்,r r p 
எனேவ ௳௠ப்பம் 1 மற்௥ம் ௳௠ப்பம் 2 சரியாக இல்ைல,
எனேவ இௌ ஐந்ொன் ேகள்௳ையத் ோரக்்ழறௌ . ஒ௠ ௚க்ேகாணத்ொன் பக்கங்களில் ஒ௠ உண்ைமயான எண் 
லாம்ப்டா மற்௥ம் இ௠பூ சமன்பா௄ சௌரம் ஆழயைவ நமக்ஶ வழங்கப்ப௄ழன்றன. ஆக ஒ௠x d plus 2 
௔ளஸ் ௔ளஸ் ஆக ௔ளஸ் 3 ஆக ஆனௌ 0 க்ஶ சமம், இந்த இ௠பூ b c x lambda ab plus bc plus ca 
சமன்பா௄ அைனத்ௌ உண்ைமயான ோர௵்கைள௞ம் ெகாண்ூ௠க்ஶம் லாம்ப்டா௳ன் வரம்ைபக் 
கண்௄௔ூப்ேபாம். இந்த இ௠பூச ்சமன்பா௄ அைனத்ௌ உண்ைமயான ோர௵்கைள௞ம் ெப௥வதற்ஶத் 
ேதைவயான மற்௥ம் ேபாௌமான நிபந்தைனைய ௚த௧ல் எ௱த௵ம் , நிபந்தைன 4 ஆக ஒ௠ ௔ளஸ் ௔ளஸ்b 

௚௱ சௌரத்ைத க௯த்ௌ 12 லாம்ப்டாைவ ௔ளஸ் ஆனௌ இப்ேபாௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ c ab plus bc ca 
சமமானைத ௳ட ெபரியௌ. இந்த சமத்ௌவ௘ன்ைம மற்௥ம் இந்த வாரத்்ைதைய ஒ௠ ௔ளஸ் ௔ ௔ளஸ் ஼ 
௚௱ சௌரமாக ௔ரித்தால், ஒ௠ சௌரம் ஷட்டல் ௔ சௌரம் மற்௥ம் ஼ சௌரம் ௔ளஸ் 2 ஐ ஏ௔ ௔ளஸ் ௔஼ ௔ளஸ் 
ேக ைமனஸ் 3 லாம்ப்டா ஆக ஏ௔ ௔ளஸ் ௔஼ ௔ளஸ் ஼ 0 க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியதாக இ௠க்ஶம்.
எனேவ இ௥ொயாக நாம் 3 லாம்ப்டா ைமனஸ் 2 ஐப் ெப௥ழேறாம் என்பௌ ஒ௠ ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் b 
ஸ்ெகாயர௄் ௔ளஸ் ஸ்ெகாயர௄்க்ஶ சமமான ஸ்ெகாயர௄் ௔ளஸ் ௔ ஸ்ெகாயர௄் ௔ளஸ் ஼ ஸ்ெகாயர௄் c 
வஶக்க இப்ேபாௌ மற்௥ம் என்பௌ ௚க்ேகாணத்ொன் பக்கங்களின் நீளம் என்ற தகவைலப் ab c 
பயன்ப௄த்ௌழேறாம். ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ மற்௥ம் கண்ூப்பாக மற்௥ம் c b a plus c b b b 

ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌplus c 
எனேவ இந்த ௛ன்௥ ஏற்றத்தாழ்௵க௬ம் இப்ேபாௌ ௚தல் சமத்ௌவ௘ன்ைம௜௧௠ந்ௌ என்பௌ a plus b c 
ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ என்௥ எ௱தலாம். க௯த்தல் இரண்டாவௌ சமத்ௌவ௘ன்ைம௜௧௠ந்ௌ c a a 
என்பௌ ைமனஸ் ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ என்௥ம் ைமனஸ் ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ b c c b a 
என்௥ம் கைட஼௜ல் இ௠ந்ௌ என்பௌ ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ என்௥ம் கண்ூப்பாக b minus c c 
ெபரியௌ என்௥ம் எ௱தலாம். ஒ௠ க௯த்தல் ஐ ௳ட இப்ேபாௌ இந்த சமத்ௌவ௘ன்ைமைய க௠த்ொல் b 
ெகாள்ேவாம், கண்ூப்பாக ைமனஸ் ஐ ௳ட ெபரியௌ மற்௥ம் சமத்ௌவ௘ன்ைம கண்ூப்பாக a c b a b 
ைமனஸ் ஐ ௳ட ெபரியௌ,c 
எனேவ இந்த இரண்ூ௧௠ந்ௌ என்பௌ ைமனஸ் இன் மா௄லைஸ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ a c b 
என்பைத நாம் ெப௥ழேறாம் இந்த சமத்ௌவ௘ன்ைம ைமனஸ் ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ மற்௥ம் c a b
என்பௌ ஒ௠ ைமனஸ் ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌc 

Pru
tor
@
IIT
K



எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ நாம் ைமனஸ் இன் மா௄லைஸ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ மற்௥ம் கைட஼யாக c a b 
௙த௚ள்ள இரண்௄ ஏற்றத்தாழ்௵களில் இ௠ந்ௌ ஐப் ெப௥ழேறாம் ேமா௄ைவ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ c 

இப்ேபாௌ நாம் இந்த ௛ன்௥ ஏற்றத்தாழ்௵கைள௞ம் பயன்ப௄த்தப் ேபாழேறாம், நாம் lus of b minus a 
என்ன ெசய்ேவாம், இந்த ஏற்றத்தாழ்௵களின் இ௠௖ற௚ம் சௌரம் ெசய்ேவாம், ௔றஶ ஒ௠ சௌரம் சௌரம் b 
மற்௥ம் சௌரம் 2 மற்௥ம் சௌரத்ைத ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியதாக இ௠க்ஶம். ஒ௠ சௌரம் மற்௥ம் c bc b c 
சௌரம் ைமனஸ் 2 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ மற்௥ம் சௌரம் ஒ௠ சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் ைமனஸ்ac c b 

ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ, இப்ேபாௌ இந்த ௛ன்௥ ஏற்றத்தாழ்௵கைள௞ம் ேசரத்்தால், ஒ௠ சௌரம் 2 ab 
மற்௥ம் சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் 2 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ ஒ௠ சௌரம் ஷட்டல் சௌரம் மற்௥ம் b c b c 
சௌரம் ைமனஸ் 2 ஆக ஆகab plus bc plus ca 
எனேவ எங்களிடம் ஒ௠ சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் ஆல் b c ab plus bc plus c 
வஶக்கப்ப௄வௌ கண்ூப்பாக 2 க்ஶம் ஶைறவாக உள்ளௌ என்பைத இப்ேபாௌ நிைன௵ப௄த்ௌங்கள். b 
சௌரம் மற்௥ம் சௌரம் ஆனௌ 3 க்ஶ சமமானைத ௳ட ெபரியௌc ab plus bc plus ca lambda minus 2 
எனேவ 3 கண்ூப்பாக 2 ஐ ௳ட ஶைறவாக இ௠க்ஶம்lambda minus 2 
எனேவ கண்ூப்பாக 4 ஐ 3 ஆல் வஶக்க ேவண்௄ம்lambda 
எனேவ ௚த௧ல் லாம்ப்டா கண்ூப்பாக 4 ஆல் ஶைறவாக இ௠க்ஶம் ௳௠ப்பம் 3 சரியானௌ,
எனேவ லாம்ப்டா 5 ஆல் 3 ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ெபரியௌ என்ற இரண்டாவௌ ௳௠ப்பம் சரியாக இ௠க்க 
௚ூயாௌ , அேத ேநரத்ொல் லாம்ப்டா 4 ஆல் 3 ௚தல் 5 ஆல் 3 வைர ொறந்த இைடெவளி௜ல் இ௠க்ஶம் 
நான்காவௌ ௳௠ப்ப௚ம் இல்ைல என்௥ம் ஷறலாம். சரி
எனேவ 1 ஆல் 3 ௚தல் 5 ஆல் 3 வைர ொறந்த இைடெவளி௜ல் உள்ள ௛ன்றாவௌ ௳௠ப்பம் லாம்ப்டா 
சரியானதா இல்ைலயா என்பைத மட௄்ேம சரிபாரக்்க ேவண்௄ம் , ெகா௄க்கப்படட் இ௠பூ சமன்பாட்ூல் 
லாம்ப்டாைவ 0 க்ஶ சமம் என்௥ ைவத்ௌ இைத ைவப்ேபாம் . சௌரம் ஷட்டல் 2 ஐ ஒ௠ ஷட்டல் ஷட்டல் x b c 
ஆக ஆனௌ 0 க்ஶ சமம் என்பைதப் ெப௥ங்கள், ேம௩ம் இந்த இ௠பூச ்சமன்பா௄ உண்ைமயான x abc 
எண்கள் என்பதால் அைனத்ௌ உண்ைமயான ோர௵்கைள௞ம் ெகாண்ூ௠ப்பைத ெதளிவாகக் காணலாம்,
எனேவ ௛ன்றாவௌ ௳௠ப்ப௚ம் நாம் பாரப்்பௌ ேபால் சரியாக இல்ைல. 0 என்பௌ லாம்ப்டா௳ற்ஶ சமம் 0 
இந்த சமன்பா௄ அைனத்ௌ உண்ைமயான ோர௵்கைள௞ம் ெகாண்௄ள்ளௌ ஆனால் 0 இந்த ொறந்த 
இைடெவளி௜ல் இல்ைல 1 ஆல் 3 ௚தல் 5 ஆல் 3
எனேவ இங்ேக ஒேர ஒ௠ ௳௠ப்பம் சரியானௌ, இௌ லாம்ப்டா கண்ூப்பாக ஶைறவாக இ௠க்ஶம் ௚தல் 
௳௠ப்பம் 4 ஆல் 3 ஐ ௳ட. எங்கள் ௚தல் அமரை்வ இன்௥ இங்ேக ௚ூக்ழேறாம் இ௠பூ சமன்பா௄களின் 

மற்௥ம் அ௄த்த இரண்௄ ௳ரி௵ைரகளில் ஼ல ஼க்கல்கைளத் ோரத்்ௌ௳ட்ேடாம், ேம௩ம் ஼ல eory 
஼க்கல்கைளத் ோரப்்ேபாம் 
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