
෨ಂಬฆವ ෩ฆ ಉಪක౲ ಸಗಳ ಸರ൐ಯย౵  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ෬ยನ ಸಮ๲౲  ಪค๻ರದ ಅඌๆಶನಃౙ  iit 
๬౷ ಗತ, කโ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ෬ว ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸยං౪ ೕๅ ನಮ౱  ಪ౳ ๔౬ ಗำ ෨ಖ౲ ฿ಜ mcq 
ಪ౳ ౽ರಗะಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಃಲ่෫౱  කโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ಸค෴ಜ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಃಲ่෫౱  ೉൞౳ ತ౱ ಕ เವರൕ෷ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಪคಹคಸฤ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං, කโ ౽౷ റ౳ ഔಋ 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ๭ർ౫ ಂತವඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ಪค๏ೕย๯ವ ෩ಲಕ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ ಪದเ 2
ರ ಬ๾ಪൽೕಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಪದโ ม౲ ഔඨ ಪದ ౽౷ റ౳ ಟ๺ ඛಂದ ීൽං, ಇದರಥბ 
ಚದರ ๼ೕಡ ෥ಡಲ౭ ഔౣ ං කโ ෮ದฤ ಒಂൿ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  งಪವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಆಡย ಚದರ 
೯൤ಡ ೯൤ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಮൡ౨  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗำ ๒ನ౲ ವಲ౵ , ಏಃಂದฉ ಡ bx c 0 ab c a 0 
ಸಮකಜದ౪ ฉ ಬ๾ಪದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಇඝ౬  ෨ಂං ಇฆโൽಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ಪದเ 2 ಆಜರ෎ಀ.
इसिलए කโ ಈಗ ๒ನ౲ ವಲ౵ ൽฆเಃಯඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ජಜ฿ಜದ౪ ฉ ඦತರ ๬෥ನ౲ ൤ಯඝ౬  ಕึൿಆಳ౶ ං කโ a a 
ಧකತ౱ ಕ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಆಗ ದ ෭ನ๺ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ a a 
ൟัൽං කโ ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ෭ನ๺ 1 คಂದ ಞ൐ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಬ๾ಪದದ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂಬ ಪದದ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಧකತ౱ ಕ ಈ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣโ ඛಖರ฿ಜ ಎರഴ ಪค๻ರಗಳඝ౬  
ຄಂൽං ಅโಗึಂದฉ ෭ನ๺ ෈ ಮൡ౨  ෈ ಚದರ ෭ನಸ౬  ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಮൡ౨  ඛಂದ ූಜ๭ ಈ 2a i 
ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ಎರഴ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಎಂ්ದಃౙ  ๸౾౹ ಪ౨  ๯ัโ ඛೕഴತ౨ ං, කโ ವಗბದ ෭ನ๺ ෈ ෭ನ๺ b 
ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ඛಂದ ಅඝ౬  ෈ೕഓ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ . 2a b 4ac 2a 
ಸ෦ೕಕರಣโ ಆಡย ಚದರ ಮൡ౨  ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಒಂൿ ಔഡ ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಚದರ x 
೯൤ಡ ෈ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ඛಂದ කโ ූಜಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ๵ච౬ ಯಲ౵ ದൿ౪  ಪ౵ ๺ ෵ಂದ ಡ a a x c a 0 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ಆಜ ಚದರ ಪ౵ ๺ 2 ಇಂದ ಆಜ 2 คಂದ 2 ೯൤ಡ ೓ಕൽಂದ 4 ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕൽಂದ 4 a x x a b b 
ಚದರ ೯൤ಡ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංc a 0 
इसिलए කโ ඛಂದ 2 තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ຄಂൽං౪ ೕๅ ವಗბದ ෭ನ๺ ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  a in x plus b b 4ac 2a
෵ಂದ ූಜ๭ದฉ ๸තಣბ ೓ಕโ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.
इसिलए ಈಗ කโ ๬ౙ ౷  ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಮฆ ෭ನ๺ ವಗბವඝ౬  ಮൡ౨  ๵ච౬ ಯಲ౵ ದ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ කโ x y a 
ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಈ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರಗำ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆಡย ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಡ bx c 0 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಈ ಪ౳ ෥ಣ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ಅඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ෵ಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ b ac d 
ಒಂൿ ກಸರඝ౬  ຄಂൽං ಇದඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಬ๾ಪൽೕಯ ಆಡย ೓ಕದ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಯ ൞ರತಮ౲  ಎಂൿ bx c 
ಕฉಯมಞತ౨ ං
इसिलए කโ ๸಄ತವඝ౬  ಬಳ๭ ಬฉದฉ කโ ಆม౮ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಯ ෭ನ๺ ෈ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲವඝ౬  d d 2a 
คಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ෈ೕഓโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಯ ವಗბ෩ಲವඝ౬  คಂದ ූಜ๭ದฉ කโ ಇย౵  b d 2a 
ಒಂൿ ಸಣ౧  ഔಪ౭ ൐ಯඝ౬  ෥ഺೕಣ ಮൡ౨  ಎม౵  ූಗಲಬ౫  ๸ಒ౲ ಗำ ಆಗ කโ ಒಂൿ ವಗბ฿ಜದ౪ ฉ ಆม౮  a b c t 
෈ೕഓ ූಗಲಬ౫  ๸ಒ౲ ಗำ ಮൡ౨  ಎರಡචಯർಜ ಒಂൿ ವಗბವಲ౵ ൽದ౪ ฉ ඦತರ ಆม౮  ෈ೕഓ ๸෽ೕ೧ತ ಕൟ౨ ಗำ ಸค d 
ಈಗ කโ ಮൡ౨  ಅๅಲ౵ ใ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಮൡ౨  ನಮ౱  ඛಂൟฆವ ಊກ෷ ෴฿ಗล ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿab c 
ූเ๵ೕಣ
इसिलए කโ ಇย౵  ಃಲโ ๸ಗൟಗಳඝ౬  ಗಮඛ๵ೕಣ ൞ರತಮ౲  ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ d d 0 d 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ඦತರ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಎರവ ಪค๻ರಗำ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಮൡ౨  ಅโ ಆฑ ಇ ජಜ ಎರಡචಯർಜ d 
0 ಆಜದ౪ ฉ කโ ಆม౮ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෈ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅโಗำ ජಜ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಜಂತ t 0 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಆචಯ เಷಯๅಂದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ d 
ಎರവ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಮൡ౨  ಅโ ๸౾ೕಣბ฿ಜๅ ಪರಸ౭ ರ ๸෽ೕಜಕಗำ ಈ ๸ಗൟಗಳඝ౬  චನඪನย౵ ഖౣ ಆ ౶ู ೕಣ 
ಏಃಂದฉ ಈ ๸ಗൟಗำ ನಮ౱  ಸಮ๲౲  ಪคಹค๯ವ ಅವඌಡ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಞತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ කඝ ಆฏಭದย౵  ຂัඈ൤ 
ಃಲ่෫౱  ೉൞౳ ತ౱ ಕ฿ಜ ಏನක౬ ದง ඁ๏౲ ೕಕค๯โൿ ನಮ౱  ೧ೕವನವඝ౬  ಸರಳತั๯ತ౨ ං
इसिलए ಈಗ කโ ඩ౲ ฃැೕม ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึಯยං౪ ೕๅ ಆಡย ಚದರ ಪ౵ ๺ ෈ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  y 
ಎ෈ ಮൡ౨  ๭ ಎಲ౵ ใ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆವ ජಜ ๸ಒ౲ ಗะಜๅ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ನಮ౱  ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಡ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ൞ರತಮ౲  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං b d 
ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ ๸ದಭბದย౵  කโ ಇย౵  ಹಲ฿ฆ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ನಮ౱  ෮ದಲ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ෈ ಎಂൿ
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಈಗ කඝ ಅౘವඝ౬  c x 
๲ึ෷൤౨ ೕච ಇൿ ನಮ౱  ಅౘ ಮൡ౨  ඩ౲ ฃැೕม ๼ೕಜං ๓ಂಗ฿ಜං කโ ಅದඝ౬  ಮൡ౨  ൮෵ಂದ ಕฉ෽ೕಣ y- p s 
ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ෭ನ๺ ෈ 2 ಎ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ല 4 ಎ ಮൡ౨  ಇൿ ็ ಇಂಟ๲ბභౣ  0 ಅಲ౭ เฃಮ ๭ ಇൿ ಆม౮  
ಮൡ౨  ಇൿ ෈ೕഓ
इसिलए ಇย౵  කโ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಎರಡඞ౬  ඛಜๅಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅโ ನಮ౱  ෨ಂൽನ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣಗะಜๅ 

๵ච౬ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫b c 
इसिलए ಇൿ ಅౘ ಮൡ౨  ಇൿ ನಮ౱  ಅౘ ಮൡ౨  කโ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಇย౵  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ๓ಂಗ ಇൿ x y- p y 
ಇಂಟ๲ბභౣ  ಇൿ ಆม౮  ಇൿ ෈ೕഓ
इसिलए ಇย౵  ಆม౮  ಁಡ ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಇๅರവ ඛಜ ಮൡ౨  เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಈಗ ನಮ౱  ෩ರඡ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣโ ๭ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෴ಜං ಮൡ౨  ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜංb 0 
इसिलए ಇൿ ಅౘ฿ಜං ಇൿ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ඩ౲ ฃැೕม ಆಜංx y 
इसिलए ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಇൿ ๓ಂಗ฿ಜං ಪ౳ ൟීಧಕ ಇൿ ಆม౮  ಮൡ౨  ಇൿ ෈ೕഓp y 
इसिलए ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಎರവ ජಜ ಮൡ౨  เ෗ನ౬ ฿ಜං ಈಗ කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච ಮൡ౨  
ನಮ౱  කಲౙ ඡ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ಸฤ ඛಮಡ ಉัದโಗಳඝ౬  ෈ഴ൤౨ ೕච ๭ ๵ච౬ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං 
ಮൡ౨  ෈ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ൿ ಈಗ ಇൿ ಆ౾౺ ๺ ಇൿ ಆ౾౺ ๺ ಮൡ౨  ඩ౲ ฃැೕม ๼ೕಜංx- y-
इसिलए ಇย౵  ನಮ౱  ๓ಂಗ ಇย౵ ං ಪ౳ ൟීಧಕ ಇൿ ಆม౮  ಮൡ౨  ಇൿ ෈ೕഓy 
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इसिलए ಈ ಉಪ಄๺ ನย౵  ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಎರവ ජಜ ಮൡ౨  เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈಗ ඛೕโ ಇದඝ౬  
ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಛಜ ಅඝಞಣ฿ದ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣಗำ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಄๺ 1 b c 0 
ಇൿ ൞ರತಮ౲  ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං, ನಮ౱ ย౵  ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಪค๻ರಗำ ජಜ ಮൡ౨  เ෗ನ౬ ฿ಜๅ d 0 
ಈಗ ನಮ౱  ಎರಡඡ ಪ౳ ಕರಣโ ൞ರತಮ౲  ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಇย౵  කโ ನಮ౱  ෮ದಲ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಎಂൿ d 0 c 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං 0 ಮൡ౨  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜංc b 
इसिलए ಇย౵  ಅౘโ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ඩ౲ ฃැೕม ๼ೕಜංx y-
इसिलए ಇൿ ಪ౳ ൟීಧಕ 0 ಅಲ౭ เฃಮ ๭ ಇൿ ๓ಂಗ ಮൡ౨  ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಇย౵  ๓ಂಗದ ඛඃბ๎ಂಕಗะಜๅ y- b p 
ಎಂ්ൿ ಆม౮  ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಆಜൿ౪  ಅൿ ෈ೕഓ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං
इसिलए ಈ ಉಪ ๸ದಭბದย౵  ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಎರവ ඛಜ ಮൡ౨  ಅโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ກೋ౞  
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ ෈ 2 คಂದ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  ಇย౵  ಆม౮  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෈ೕഓ ಡ ๲ಃಂി p 2a 
ಉಪ ಪ౳ ಕರಣಗัಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಆಜං 0 b c 0 b b 
ಜಂತ ಇย౵  ඩ౲ ฃැೕม ಈ คೕൟ ಇං ಇൿ ಇಂಟฑ ๲භౣ   ಅಲ౭ เฃಮ ๭ ಇย౵  ๓ಂಗ ಮൡ౨  ಇย౵  ಆม౮  ಁಡ ൮ೕഓಡ y 0 p 
ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ನಮ౱  ෩ರඡ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ c 0 b 0 
๸ದಭბದย౵  ಆචಯ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣದย౵  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಚದರ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ d b 4ac 0 

೓ಕโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೓ಕโ ෴฿ಗล 0 ಜಂತ අಡ౥ ർಜฆโದคಂದ කโ ಅඝ౬  b 4ac b ac 
ຄಂൽං౪ ೕๅ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦ൤ ෴฿ಗล 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂ්ൿ 0 ಜಂತ a c 
අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈಗ ಇൿ ನಮ౱  ಅౘ ಮൡ౨  ಇൿ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ಇย౵  ඩ౲ ฃැೕม ๼ೕಜංx- y-
इसिलए ಇൿ 0 ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  ಸಮನ౷ ಯವඝ౬  ຄಂൽฆವ ๓ಂಗ ಆಜං ಇย౵  ಆม౮ โ ෈ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜං 0 ಃౙ  p 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಪค๻ರಗำ ෴฿ಗล ජಜ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ๅ ಎಂൿ කโ 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ ಆචಯ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಅൿ ൞ರತಮ౲  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෴ಜං කโ d 
ನಮ౱  ෮ದಲ ಉಪವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಇย౵  ෈ ಎಂൿ ຂำโൿ ๵ච౬ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಜಂತ c 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං
इसिलए ಇൿ ನಮ౱  ๓ಂಗ฿ಜං ಇൿ ಪ౳ ൟීಧಕ ಮൡ౨  ඩ౲ ฃැೕมโ ಅౘವඝ౬  ೞൽಸൽฆโದคಂದ ෴โඃ p y x 
ජಜ ಪค๻ರเಲ౵  ಎಂൿ ಈ ೉ತ౳ ൽಂದ කโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ
इसिलए ಇย౵  ಆม౮  ෈ೕഓ ඛಜವಲ౵  ಎರಡඡ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣโ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ c 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಇย౵  ඩ౲ ฃැೕม ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං
इसिलए ๓ಂಗ ಇย౵ ං ಮൡ౨  ಇಂಟฑ ๲භౣ  ಇย౵ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಸಹ ෴โඃ ඛಜ฿ದ ಪค๻ರเಲ౵  ෩ರඡ ಉಪ p y 
ಪ౳ ಕರಣโ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಈಗ කโ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ๲ึ෽ೕಣc 0 
इसिलए ಇൿ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಆ౾౺ ๺ ಮൡ౨  ಇย౵  ඩ౲ ฃැೕม ๼ೕಜංx- y-
इसिलए ಇย౵  ๓ಂಗโ ಇಂಟ๲ბභౣ  ಆಜංy-
इसिलए ಇൿ 0 ಅಲ౭ เฃಮ ๭ ಮൡ౨  ಇย౵  ෴โඃ ජಜ ಪค๻ರโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಮൡ౨  ෴โඃ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣಗำ 
ಉัൽಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಈಗ ಗಮඛ๵ೕಣ. ಇย౵  ಎಂ්ൿ ವಗბದ ෭ನ๺ 4 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංd b ac 
इसिलए ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 0 ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං
इसिलए ವಗბโ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ංb 4ac 
इसिलए ಇย౵ ಂದ කโ ಅඝ౬  4 คಂದ ූಜ๭ ವಗბ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ൟั෷൤౨ ೕๅ ಈಗ ನಮಡ c b a b 
ವಗბ ෴฿ಗล ಎಂൿ ൟัൽං 0 ಜಂತ අಡ౥ ൿ ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜංa 0 
इसिलए ಈ ಎರಡคಂದ ෥๼ൟ෷ 4 ඛಂದ ූಜ๭ದ ವಗბโ 0 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨a b 
इसिलए කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಥ฿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංc 
इसिलए කโ ಎม౵  ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ೉൞౳ ತ౱ ಕ฿ಜ ඣೕഴโದඝ౬  තಣბತั๭ං౪ ೕๅ, ಒಬ౯ ฆ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ 
ಪค๻ರಗಳ ೉ກ౬ ಗಳඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലർಗ ಮൡ౨  ಇๅಲ౵ ใ ජಜ ๸ಒ౲ ಗะಜൿ౪  , 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇฆವ ಛಜ ab c d 
කโ ಈಛಗศ ඣೕലದ ෴โඃ ඛಜ฿ದ ಪค๻ರเಲ౵  ಎಂൿ චನඪ๭ಆ ౶ั
इसिलए ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇದ౪ ฉ කโ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓದ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ เಲ౵ , කโ d d
ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆವ ನಮ౱  ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಈ d 
๸ದಭბದย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಆม౮ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෈ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං คಂದ ූಜ๭b 2a 
इसिलए ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇๅರവ b 0 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ, ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ, කโ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, b 
ಇๅರവ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ, කโ ಆม౮ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෈ೕഓಡ b 0 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 ಈಗ කโ ಅඝ౬  0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ಪค๻ರಗำ ෭ನ๺ d b p 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಯ ಲ๺ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ൽಂದ ූಜ๭ർಗ ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಪ౳ ෥ಣ ಜಂತ d 2a a 2a 0 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං
इसिलए ನಮಡ ಪค๻ರಗಳ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡฤ ಪค෥ಣದ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ನ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲದ b d 
೉ກ౬ ಯඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡฤ ๬ಀ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜರฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆലb 
इसिलए ಇย౵  ඛൽბಷౣ ฿ಜ කโ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಅඝ౬  4ac 2a 
คಂದ ූಜ๭ 0 ಜಂತ ෴฿ಗล ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಆม౮  ෴฿ಗล ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ๭ ಁಡ 0 
ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ , ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 4 ಎ๭ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ವಗბ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෴ಜංb 
इसिलए කโ ಯ ವಗბ෩ಲโ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෴ಜං ಎಂൿ කโ ಈಗ ಇತರ ಪค๻ರ ෈ೕഓಃౙ  ಏකಞತ౨ ං d b 
ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ. ಮൡ౨  ಎರവ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜංd b 
इसिलए ಇย౵ ಂದ කโ ನ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿd b 
इसिलए ಯ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಯ ವಗბ෩ಲವඝ౬  คಂದ ූಜ๭ർಗ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං d b d 2a c 0 
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෈ೕഓ ෭ನ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๬ౙ ౷  ಆಜฆโದคಂದ කโ ෈ೕഓವඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಚದರ ෭ನ๺ 4 ನ b ac 
ಮฆ෩ಲವඝ౬  කโ ಇย౵  คಂದ ූಜ๭ದ ವಗბದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈಗ කโ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 2a b 
අಡ౥ ർಜං ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅb 
इसिलए කโ ಄ವಲ ඛಂದ ූಜ๭ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ 0 ಆಜฆತ౨ ං 2a b b c 

ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ, කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ವಗბ౾ౙ ಂತ c d b ac b 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං
इसिलए ಯ ವಗბ෩ಲโ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಎರവ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ๅd b d b 
इसिलए කโ ಈಗ ෈ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಯ ෭ನ๺ ෈ ೯൤ಡ ಯ ವಗბ෩ಲโ ๵ච౬ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ d d 
අಡ౥ ർಜං, ಅൿ ෈ೕഓ ಈಗ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං, ๵ච౬ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෵ದ౪ ฉ, කโ ಪค๻ರ ෈ೕഓವඝ౬  b 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಯ ವಗბ෩ಲವඝ౬  คಂದ ූಜ๭ർಗ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ෈ೕഓ b d 2a 
ಪค๻ರದ ๸಄ತ฿ದ ๵ච౬ ෷ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜರฤ ಈಗ ๭ ศഡ ๭ ಪค๻ರದ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ ඦತರ ಇย౵  කโ d 
ಅඝ౬  ෈ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ಎ๭ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಜಂತ ಕല෫෵ං ೓ಕb 
इसिलए කโ ಯ ವಗბ෩ಲโ ಆಜฆโದคಂದ ෭ನ๺ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ d d str b ictly
0 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 0 ಜಂತ ಕല෫෴ಜං ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ನ ෭ನ๺ ෭ನ๺ b d b 
ವಗბ෩ಲโ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කโ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ
इसिलए ಯ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲವඝ౬  คಂದ ූಜ๭ർಗ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ๭ 0 ಡ d b 2a 
ಸಮකಜದ౪ ฉ ಆม౮  ಧකತ౱ ಕ൤ಯ ๸಄ತ฿ಜං, ඦತರ ಆม౮ โ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಏಃಂದฉ ಆม౮  ෭ನ๺ ෈ ෭ನ๺ ෈ ವಗბದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  คಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ෈ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 2a 
ಕല෫෴ಜං කโ ಇย౵  ෭ನ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ෈ ಅඝ౬  ෵ಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅ ಅൿ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಈಗ ಜಂತ 2a c 0 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෵ದ౪ ฉ, ๭ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ವಗბ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜංd b 
इसिलए කโ ಯ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅd 
इसिलए ಯ ವಗბ෩ಲโ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ෭ನ๺ ෈ ಮൡ౨d 
इसिलए කโ ಈಗ ಆม౮  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಪค๻ರಗำ ಪ౵ ๺ b d 
ಯ ವಗბ෩ಲವඝ౬  คಂದ ූಜ๭ർಗ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ຄಂൽฆ๋൤ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 2a d 0 
අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ຂಳಬ๾ൿ ಆม౮ ವඝ౬  ඣೕല ಇൿ ಯ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲವඝ౬  คಂದ d 2a 
ූಜ๭ർಗ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 0 ಜಂತ ಕല෫෵ං. ಯ ವಗბ෩ಲವඝ౬  คಂದ ූಜ๭ർಗ ෈ೕഓ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 0 ಜಂತ a d 2a d 
අಡ౥ ർಜං
इसिलए ಆม౮ ದ ๴ඨ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಮൡ౨  ෈ೕഓದ ๴ඨ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಈಗ කඝ ಃಲโ ಸ෥ನ൤ಗಳඝ౬  ಞฆൟ๯ವ 
෩ಲಕ ๭ർ౫ ಂತದ ූಗವඝ౬  චನඪ๭ಆำ౶ ൟ౨ ಲ౵
इसिलए කโ ಚൡෙბಜವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಸ෦ೕಕರಣದ ಆಡย ಚದರ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  bx c 0 ab 
ಮൡ౨  ಎม౵  ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗำ ನಮ౱ ย౵  ಆม౮  ಪค๻ರಗಳ ෮ತ౨  ಮൡ౨  ෈ೕഓโ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c b a 
ඛಂದ ූಜ๭ದฉ කโ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓವඝ౬  ಒഖౣ ಟല๭ದฉ ಇൿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  b 
ಎರಡචಯದคಂದ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಪค๻ರಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ෈ 2 คಂದ ූಜಸมಜං ಒಂൿ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ 
ವಗბ෩ಲದ ෈ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ಎ๭ 2 ಎ ๸තಣბ ವಗბൽಂದ ූಜ๭
इसिलए ಇൿ ๭ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ರඡ เಷಯ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಪค๻ರಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ 
෭ನ๺ 4 ಎ๭ಯ ವಗბ෩ಲದ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಆಜං ಮൡ౨  ಆචಯ ಸ෥ನ൤ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ෈ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ๭ 0 ಮൡ౨  
෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ෈ ෈ೕഓ ಪ౵ ๺ ๭ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಇๅಲ౵ โಗูಂൽಡ කโ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  ಃಲโ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ൮ೕഓโ ಒಂൿ ಆೕನ฿ಜൿ౪  ಅൿ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ෭ನ๺ න 6i 
คಂದ ෭ನ๺ න 12 ರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං
इसिलए ൮ೕഓ කಲౙ ඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಆม౮  ಒඨ ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಒඨ ಪค๻ರಗำ ಎಂൿ 
ຂಳมಞತ౨ ං. ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ๭಩ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಮൡ౨  ಆม౮  2 x x 
෈ೕഓ 2 ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರಗำ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 2 ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ 1 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 1 ಮൡ౨  ಆม౮  x x 
2 ෈ೕഓ 2 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ඦತರ ಆม౮  1 ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ 2 ಏචಂൿ ಉഴ๼ല෷โൿ ನಮ౱  ಃಲಸ฿ಜං 
ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ෥ಡฤ කโ ಆม౮  1 ෈ೕഓ 1 ಮൡ౨  ಆม౮  2 ෈ೕഓ 2 ಏචಂൿ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ
इसिलए කโ ෮ದฤ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ๭಩ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ 1 ಸಮකಜฆತ౨ ං 0x x 
ಮൡ౨  ಈ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರಗำ 2 ๲ಃಂി ൮ೕഓ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ 4 6 ವಗბದ ൮ೕഓ ෭ನ๺ 4 
ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜಸมಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಈಗ ൮ೕഓൽಂದ ๭಩ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽฆವ කಲౙ ඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ං
इसिलए කโ ๲ಋ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ๲ಃಂി ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ഓඨ ൮ೕഓ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ 
ຂಳಬ๾ൿ
इसिलए ಆม౮  ಒඨ ๲ಋ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ෈ೕഓ 1 ๲ಋ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, 
ඦತರ කโ ಎರಡඡ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 2 ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ 1 x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಪค๻ರಗำ ෭ನ๺ 2 ഓඨ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ 4 ഓඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ 
൮ೕഓ ೯൤ಡ 4 ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇൿ ಮ൤౨  ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ๲ಃಂി ൮ೕഓ ൮ೕഓ කಲౙ ඡ 
౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵  ಇฆโದคಂದ ๲ಋ ൮ೕഓ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං
इसिलए ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ๲ಋ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ๭಩ ൮ೕഓ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං 
ಎಂൿ කโ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ
इसिलए ಈಗ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ๭಩ ൮ೕഓ ಆม౮  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 2 ಮൡ౨  ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ 
๲ಃಂി ൮ೕഓ ෈ೕഓ 2
इसिलए ಈಗ ಆม౮  1 ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ 2 ಏචಂൿ ಉഴ๼ലಯฤ කโ ๭ದ౫ คං౪ ೕๅ කโ ಆม౮  1 ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ 2 ಏචಂൿ 
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ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ๭಩ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ๭಩ ൮ೕഓ ಇൿ ෭ನ๺ 2 ഓ౲ ඨ ൳ഡ 
ಆಜං
इसिलए කโ ಈಗ ಆม౮  1 ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ 2 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ 2 ഓ౲ ඨ ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵ ನ
ಪ౳ ๔౬ ಡ ๼ಂൟฆಜ ෩ರඡ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ඣೕലർಗ කโ ๲ഡ 
ಏ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎม౵  ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ංx 
इसिलए ಸ෦ೕಕರಣ  ಅඝ౬  ෭ನ๺  ರ ವಗბ෩ಲದ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಡ ಮൡ౨  ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ෭ನ๺  ಪ౵ ๺ x 2 x 3 x x 6 6
ವಗბ෩ಲಃౙ  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಎ๠ౣ  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ෩มಂಶಗำ ಒಂඃ ನย౵ ๅ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  s 
෥ಡฤ ෭ನ๺ 3 ರ ವಗბ෩ಲโ 0 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කโ ෮ದฤ ಗಮඛಸ෎ಀ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉx x 9 
ಮൡ౨  ෭ನ๺ 3 ನ ವಗბ෩ಲโ ಆಜฆ฿ಗ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇฆತ౨ ං ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 9 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಈಗ කโ x x x 
ಅඝ౬  9 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඬට ಬฉ෷൤౨ ೕๅ
इसिलए ನಮ౱  ಸ෦ೕಕರಣโ 2 ಆಜං ෭ನ๺ 3 ವಗბ෩ಲಃౙ  ಮൡ౨  ๸තಣბ ವಗბದ ෭ನ๺ 6 ವಗბ෩ಲ ಪ౵ ๺ 6 0x x x 
ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ಚದರ งನ ಸ෦ೕಕರಣದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ನ x x t 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0
इसिलए ಇൿ ನ ๆค෻ಬฯ ವಗბ෩ಲದย౵  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಏಃಂದฉ ๭౩ ರ ಪದโ 0 ಆಜฆโದคಂದ කโ x 
ಅದඝ౬  ಬಹಳ ๯ಲಭ฿ಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ
इसिलए ಇൿ ನ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ನ ವಗბ෩ಲ 4 ෭ನ๺ 4 ಸಮකಜฆತ౨ ංx x x 
इसिलए ಇย౵ ಂದ කโ ನ ವಗბ෩ಲโ 0 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ನ ವಗბ෩ಲโ 4 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x x 
ಇย౵ ಂದ ಎಂ්ൿ 0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ. ಄๺ ౾ౙ ಂತ x x 16 x 9 
අಡ౥ ർಜං
इसिलए ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ๬ಧ౲ เಲ౵  ಆದฉ ಈಗ කโ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 9 x 16 x x 
౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇർ౪ ಗ ෨ಂൽನ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ನಮ౱  ಸ෦ೕಕರಣโ ಆಞತ౨ ං ෭ನ๺ 2 
ಅඝ౬  ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ෭ನ๺ 3 ೯൤ಡ ๸තಣბ ವಗბದ ෭ನ๺ 6 ವಗბ෩ಲโ ಪ౵ ๺ 6 ರ ವಗბ෩ಲโ 0 ಡ x x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං.
इसिलए කโ ๸තಣბ ವಗბದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ๸තಣბ ವಗბ ෭ನ๺ 8 ವಗბ෩ಲโ ಪ౵ ๺ 12 ಡ x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0
इसिलए ಮ൧౨ ෫౱  කโ ನ ๆค෻ಬฯ ವಗბ෩ಲದย౵  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කโ ಅದඝ౬  ನ x x 
ๆคಯಬฯ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಪค๻ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ 64 s 8 
෭ನ๺ 48 ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜಸมಜං
इसिलए කโ ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  2 ಅಥ฿ 6 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං.x 
इसिलए ಇย౵ ಂದ කโ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ . ಈ ๸ದಭბದย౵  9 x 4 x 36 
౾ౙ ಂತ ಕല෫
इसिलए ಸಮකಜฆತ౨ ං 36 ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  ಸಮකಜฆತ౨ ං 4 ๬ಧ౲x x 
इसिलए ಇย౵ ಂದ කโ ನ ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ x x 16 x 4 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ ๼ೕಡ ຂಳಬ๾ൿ ๲ഡ ඛಖರ฿ಜ ಎರഴ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಒಳತಂലං
इसिलए ಆ෺ౙ  ಎರഴ ಸค෴ಜං ಇย౵  ෩ರඡ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ನಮಡ ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ 3 x 4x 
೯൤ಡ ಪ౵ ๺ 5 ರ ಸ෦ೕಕರಣದ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං 0 ಮൡ౨  කโ ෥ಡ෎ಀ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಎ๠ౣ  ජಜ 2x 
ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴಆ ౶ั
इसिलए ෮ದฤ කโ ನ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗัಡ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಇದ౽ౙ ಜ ಚದರ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ 3 0 ಡ x x 4x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ನಮ౱  ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರ ೯൤ಡ 6 ೯൤ಡ ಆಞತ౨ ං ಛಜ ಈ x x a x 
ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ಪคಹค๭ർಗ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 36 ෭ನ๺ 32 ರ ෩ಲವඝ౬  2 คಂದ ූಜಸมಜං 
ಅൿ ෭ನ๺ 6 ೯൤ಡ ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜ๯ತ౨ ං
इसिलए කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ 2 ಅಥ฿ ෭ನ๺ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ කโ ನ ಈ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳย౵  ವಗბದ x x x 
๭౩ ൟಛಜ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ 4 ೯൤ಡ 3 අಡ౥ ൿ 0 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ൿ ൣඪ౨ ෴ಜං කโ ಇย౵  ๭౩ ൟಯඝ౬  ඬට x 
ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಚದರ ೯൤ಡ 4 ಪ౵ ๺ 3 0 ಡ ಸಮඛಜಂತ අಡ౥ ർಜං ෮ದฤ කโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದย๯൤౨ ೕๅ x x x 
౽౷ റ౳ ഔಋ ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಚದರ ೯൤ಡ 4 ನย౵  ෭ನ๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 3 ಮൡ౨  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 4 x x 
෭ನ๺ 8 ಪ౵ ๺ 3 ಇൿ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං
इसिलए ನ ಈ ෰ಲ౲ ಃౙ  ෭ನ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංx x 
इसिलए ಷರൡ౨  ൣඪ౨  ຄಂൽಲ౵
इसिलए ෭ನ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ๬ಧ౲ ฿ದ ඦತರ කโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ 4 ಡ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈ x x 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಬ๾ಪದದย౵  ಬದย๭ർಗ කโ 16 ෭ನ๺ 16 ಪ౵ ๺ 3 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ 3 ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಇൿ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං
इसिलए ෭ನ๲౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං 4 ๬ಧ౲  ಈಗ කโ ನ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗัಡ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ෴ವ x x x sq 

ಪ౵ ๺ 4 ಪ౵ ๺ 3 ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ನಮ౱  ಸ෦ೕಕರಣโ ෭ನ๺ ಚದರ uare x x 
෭ನ๺ ෭ನ๺ 3 ಪ౵ ๺ 2 ಪ౵ ๺ 5 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ කโ ಚದರ ೯൤ಡ 2 ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  0 ಡ 4x x v 0 x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ ಈಗ ಈ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ 2 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲದ 4 x 
ಪ౵ ๺ 8 ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜ๭ർಗ ಮൡ౨  ಇൿ 3 ರ ෭ನ๺ 2 ೯൤ಡ ෭ನ๺ 2 ವಗბ෩ಲವඝ౬  2 คಂದ ූಜ๭ඈ൤෻ 
ಇฆತ౨ ං .
इसिलए කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  3 ರ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲದ ಈ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳย౵  ಈಗ 3 ರ ෭ನ๺ 1 x x 
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೯൤ಡ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ ವಗბ ಪ౵ ๺ 4 ಪ౵ ๺ 3 ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 0 x x 
౾ౙ ಂತ ಕല෫ 3 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ. 3 ෭ನ๺ 1 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ ಇದඝ౬  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 4 ಪ౵ ๺ 3 ರย౵  ಪ෴ბಯ฿ಜ ෥ലർಗ කโ 3 ෭ನ๺ x x 
2 ವಗბ෩ಲವඝ౬  3 ಪ౵ ๺ 1 ೯൤ಡ 3 ෭ನ๺ 4 ಪ౵ ๺ 3 ರ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ 3 ಪ౵ ๺ 3 ರ 2 
ವಗბ෩ಲโ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං
इसिलए ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ർ౳ ವಕವಲ౵  ಅ෴ඨ ඦತರ කโ ಅඝ౬  3 ರ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ x 3 x 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಇโಗಳඝ౬  ಪ෴ბಯ฿ಜ ෥ലർಗ කโ 3 ಪ౵ ๺ 1 ಪ౵ ๺ 3 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  3 ಪ౵ ๺ 1 ಪ౵ ๺ 3 ರ 
ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ. 3 ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ 4 ರ ವಗბ෩ಲโ 3 ෭ನ๺ 4 ಪ౵ ๺ 3 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಮൡ౨  ಇൿ 3 
෭ನ๺ 2 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  3 ฏ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಇൿ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෴ಜං ಏಃಂದฉ 12 9 
౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං
इसिलए ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 ರ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲโ ๬ಧ౲x 
इसिलए ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ඛಖರ฿ಜ ಎರഴ ජಜ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ
इसिलए ෩ರඡ ಆ෺ౙ ෷ ಇย౵  ಸค෴ಜං , ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ನಮಡ ಇ ಪವฑ ๴ඨ ෭ನ๺ ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ ๴ඨ ಡ x x 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕಡมಜං ෭ನ๺ 4 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಎ๠ౣ  ජಜ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽං 
ಎಂ්ದඝ౬  ಆ෺ౙ ಗัಂದ කโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ
इसिलए කโ ಪವฑ ๴ඨ ෭ನ๺ ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ ๴ඨ ෭ನ๺ 4 ಡ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 0 ಡ ಮൡ౨  ಇൿ x x 
ಪವฑ 2 ๴ඨ ෭ನ๺ 4 ಡ ಅඝ౬  ಇ ಪವฑ ๴ඨ ಡ ಬฉ෷๋൤෻ ಇฆತ౨ ං ෭ನ๺ 1 0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx e x 
इसिलए කโ ಪವฑ ๴ඨ ಡ ಒಂൿ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಸರಳ൤ಛಜ කโ ಅඝ౬  e x y 
ಇ ಪವฑ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංx 
इसिलए කโ ಈ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ෭ನ๺ 1 ಆಜං 0 ಃౙ  ಸಮy y 
इसिलए කโ ಅದඝ౬  ಛಜ ಪคಹค๭ർಗ කโ ಅඝ౬  16 ಪ౵ ๺ 4 ರ ವಗბ෩ಲದ 4 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲವඝ౬  2 y y 
คಂದ ූಜ๭ർಗ 4 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 2 ವಗბ෩ಲ 5 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 คಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇൿ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
೯൤ಡ 5 ರ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ෮ದฤ කโ ರ 2 ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜರ෇ರൿ ಎಂൿ y 5 
൧ೕค๯൤౨ ೕๅ
इसिलए 5 ರ 2 ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲโ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෴ಜං ಎಂൿ කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ 4 ಈಗ ෴โඃ
ජಜ൤ಡ 5 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ನ ๸ಒ౲  ๴ඨ ෴฿ಗล ජಜ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ ෴โඃ ජಜ x x 
๸ಒ౲  ಡ ಶ౾౨  ෴฿ಗล ඛಜ ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜංxe x 
इसिलए ಪವฑ ๴ඨ ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲ ಡ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං e x x
इसिलए ಇย౵  ಪವฑ ๴ඨ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y e x
इसिलए ರ 2 ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜರ෇ರൿ ಏಃಂದฉ 5 ರ 2 ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲโ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ y 5 
ಕല෫෴ಜං 0 ಜಂತ.
इसिलए ಡ ಇฆವ ಏಅಕ ಆ෺ౙ ෺ಂದฉ ಎಂ්ൿ 5 ರ 2 ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ කโ ಏචಂൿ y y y 
ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಪವฑ ๴ඨ ಡ ಆಜංx e 
इसिलए කโ ಪವฑ ๴ඨ ಡ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲ 5 කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಡx e x 2 e 
มಗคಥෳ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨
इसिलए කโ ๴ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨   ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲ  ರ มಗคಥෳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ  ಪ౵ ๺  ರ x 2 5 2 5
ವಗბ෩ಲโ 4 ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  4 ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. ಜಂತe 
इसिलए  ೯൤ಡ  ರ ವಗბ෩ಲโ ನ มಗคಥෳ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಏಃಂದฉ มಗคಥෳ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜං 2 5 e 
ಮൡ౨  ಡ ಯ มಗคಥෳ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽංe e 
इसिलए කโ ๴ඨ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲ ಡ ๴ඨ ෴฿ಗล x x x 
෭ನ๺ 1 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ 1 ౾ౙ ಂತ ๬ಧ౲ เಲ౵ . 
෴โඃ ජಜ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ಇൿ ನಮ౱  ಐದඡ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං, ನಮಡ ෩ฆ 
ಸ౽ฃತ౱ ಕ൤ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ฆವ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಮൡ౨  ಸಹ කโ ಈ ಚൡෙბಜ e pq r 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಈ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣโ px qx r 
ಎม౵  ජಜ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂದฤ කโ ಮൡ౨  ෬ยನ ಪค๭౩ ൟಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ෮ದಲ ಗಮඛ๭ p r q 
ಎಂ්ൿ ಪ౵ ๺ ಡ 2 คಂದ ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං ಎಂൿ ನಮಡ ຂಳมಜං p r pq r 
ಏಃಂದฉ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ವಗბ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಎม౵  ຄಂದฤ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ඛಜ฿ದ ಪค๻ರಗำ px qx r 

ಚದರ ෭ನ๺ 4 ಜಂತ අಡ౥ ർಜංq pr 0 
इसिलए කโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದย๭ർಗ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜ๭ർಗ කโ ೯൤ಡ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ q p r p r 

ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಚದರ ෭ನ๺ 14 ಪ౵ ๺ ೓ಕโ ಈಗ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ 16 p r p pr r 
අಡ౥ ർಜං ಏಃಂದฉ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜฆโದคಂದ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽංp p 
इसिलए කโ ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ವಗბൽಂದ ූಜಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ 1 ෭ನ๺ 14 ಅඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ೯൤ಡp r p 

ඛಂದ ๸තಣბ ೓ಕโ කโ ಈಗ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮඛಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಅඝ౬  තൟბ ಚದರ r p r p 
෭ನ๺ 2 ಡ ಡ ඛಂದ 7 ಡ 49 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ 48 ಡ අಡ౥ ർಜංr p 
इसिलए කโ ඛಂದ ෭ನ๺ 7 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅr p 
इसिलए කโ ඛಂದ 7 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 48 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜංr 
इसिलए කโ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ ෭ನ๺ 7 คಂದ 3 ರ 4 ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜංr p 
इसिलए ඛಂದ ෭ನ๺ 7 ನ කಲౙ ඡ ಆ෺ౙ  ෥ഴ౲ ಲ๺ 3 ನ 4 ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කโ r p 
ඣೕಡಬ๾ൿ ಈಗ කโ ಇತರ ෩ฆ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ๻ಡ ෥ല, කโ ෮ದฤ ಅඝඩತದ ಸ౩ ಳವඝ౬  r 
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इसिलए කโ ಈ ಅಸ෥ನ൤෵ಂದ ඛಂದ ನ 7 ೯൤ಡ 4 ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  r p 3 
කโ ඛಂದ ಪ౵ ๺ 7 ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ 3 ರ 4 ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಂದฉ ඛಂದ ರ 7 ෭ನ๺ 4 r p r p 3 
ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං
इसिलए ಇย౵ ಂದ ಮൡ౨  ಎರവ ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ಗะಜฆโದคಂದ ඛಂದ ಅඝඩತโ ಎย౵ ಡ ๳คං ಎಂ්ದඝ౬  r p p p 
කโ ಈಗ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ඛಂದ ಅඝඩತโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ංr p 
इसिलए ඛಂದ ൤ฉದ 0 ಡ ๳คං 7 ෨೉౞ ದ 7 ෭ನ๺ 4 ವಗბ෩ಲ 3 ෸ඛಯඨ ෨೉౞ ದ 7 ೯൤ಡ 4 ವಗბ෩ಲ 3 r p 
ಇඛ౮ ඛഔಡ ಈಗ ಗಮඛ๭ ಅඝඩತโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ൤ฉർಗ 0 คಂದ ෨೉౞ ದ 7 ෭ನ๺ 4 ವಗბ෩ಲ 3 ಆಜದ౪ ฉ r p 
ಅඝඩತโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  7 ೯൤ಡ 4 ವಗბ෩ಲವඝ౬  3 ಅඝ౬  ಅඦತಃౙ  ෨೉౞ ർಗ ಮൡ౨  ಅඝඩತโ ෴฿ಗ r 
ඛಂದ ಅඝ౬  7 ಪ౵ ๺ 4 ವಗბ෩ಲವඝ౬  3 คಂದ ಅඦತಃౙ  ๯ൡ౨ ವฉൽං ඦತರ ඛಂದ ಅඝඩತโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  p p r 
൤ฉൽฆತ౨ ං 0 คಂದ ෨೉౞ ದ 7 ෭ನ๺ 4 ವಗბ෩ಲ 3
इसिलए ಇย౵ ಂದ ಈಗ කโ ඛಂದ ඛಂದ ๭౩ ൟ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ෭ನ๺ 7 අಡ౥ ർಜං 4 ವಗბ෩ಲದ 3 r p 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಡ ෭ನ๺  ರ  ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜංp r 7 3 4
इसिलए කโ ඣೕലฆವ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  3 ಆ෺ౙ ෷ ಸಹ ಸค෴ಜං ඛൽბಷౣ  ಮಧ౲ ಂತರಗಳย౵  ಮൡ౨  ඛಂದ p r p 
ಅඝඩತಗัಡ ๸ಭವඛೕಯ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ಪഷ෷โൿ
इसिलए ಆ෺ౙ  1 ಮൡ౨  ಆ෺ౙ  2 ಸค෴ಜಲ౵
इसिलए ಇൿ ಐൿ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ತ౨ ං ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ನಮಡ ෩ฆ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ab 

ಉದ౪ ಗำ ൟ౳ ಆೕನದ ಬൽಗಳ ಮൡ౨  ನಮಡ ಒಂൿ ජಜ ๸ಒ౲  ม౲ ಂ෇౥  ಮൡ౨  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣ ೓ಕವඝ౬  c x 
ඛೕಡมಜං ല ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ಆಜ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ 3 ม౲ ಂ෇౥  ಆಜ ಎ෈ ಪ౵ ๺ ෈๭ ಪ౵ ๺ ๭ಎ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಈ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣโ ม౲ ಂ෇౥ ದ ฿౲ ඪ౨ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ, ಇದ౽ౙ ಜ ಈ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣโ ಎม౵  ජಜ 
ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ. ಈ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣโ ಎม౵  ජಜ ಪค๻ರಗಳඝ౬  
ຄಂದฤ ಅಗತ౲ ฿ದ ಮൡ౨  ๬ಕ๠ౣ  ๭౩ ൟಯඝ౬  ෮ದฤ ಬฉ෵ค ಮൡ౨  ಷರൡ౨  4 ಆಜൿ౪ , ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ೯൤ಡ ๭ 
๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ෭ನ๺ 12 ม౲ ಂ෇౥  ಆಜ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಡ කโ කಲౙ ඝ౬  ರൿ౪ ತั๭ದฉ ಈಗ ๒ನ౲ ಃౙ  ab bc ca 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ಅಸ෥ನ൤ ಮൡ౨  කโ ಈ ಪದವඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ೯൤ಡ ๭ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  เಭ೧๭ದฉ, ಒಂൿ 
ವಗბ ಪ౵ ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  ಎ෈ ಪ౵ ๺ ෈๭ ಪ౵ ๺ ๭ಎ ෭ನ๺ 3 ม౲ ಂ෇౥  ಆಜ ಎ෈ ಪ౵ ๺ ෈๭ ಪ౵ ๺ ๭ಎ 0 
ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ
इसिलए ಅಂൟಮ฿ಜ කโ 3 ม౲ ಂ෇౥  ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಪ౵ ๺ ๭ ๲ౙ ౷ ೕിბ ಅඝ౬  ಎ෈ 
ಪ౵ ๺ ෈๭ ಪ౵ ๺ ๭ಎ ෵ಂದ ූಜ๭ ಈಗ කโ ಎ෈ ಮൡ౨  ๭ ൟ౳ ಆೕನದ ಬൽಗಳ ಉದ౪ ಗำ ಎಂಬ ෥๼ൟಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ
इसिलए ಪ౵ ๺ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಆಜං ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಜಂತ c b c b b b c 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං
इसिलए කโ ಈಗ ಈ ෩ฆ ಅಸ෥ನ൤ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෮ದಲ ಅಸ෥ನ൤෵ಂದ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ a plus b c 
අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කโ ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ a c b b 
අಡ౥ ർಜං ๭ ෭ನ๺ ಎ ಎರಡඡ ಅಸ෥ನ൤෵ಂದ කโ ෈ ෭ನ๺ ๭ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ๭ ෈ 
෭ನ๺ ಎ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆචಯದคಂದ ෈ ෭ನ๺ ๭ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 
අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ๭ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ ಜಂತ ಈಗ ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  a b 
ಪคಗ൐๵ೕಣ , ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ෭ನ๺ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಅಸ෥ನ൤෷ ෭ನ๺ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ a c b b c 
අಡ౥ ർಜං ,
इसिलए ಈ ಎರಡคಂದ කโ ෭ನ๺ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ. ಈ c b a 
ಅಸ෥ನ൤෷ ෭ನ๺ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜංc a b c 
इसिलए ಇย౵ ಂದ කโ ෭ನ๺ ಯ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಆචಯ c a 
ಎರഴ ಉัದ ಅಸ෥ನ൤ಗัಂದ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෮ೕഴಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಲ๺ ಆෆ ෈ ෭ನ๺ c 
ಎ ಈಗ කโ ಈ ಎม౵  ෩ฆ ಅಸ෥ನ൤ಗಳඝ౬  ಬಳಸยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯ 
ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  කโ ವಜೕბಕค๯൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 ෈๭ ಮൡ౨  ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಜಂತ 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං. ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ೓ಕโ c ac c 
ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಈಗ කโ ಈ ಎม౵  ෩ฆ ಅಸ෥ನ൤ಗಳඝ౬  b ab 
๳ค๯൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბโ 2 ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ b c 
අಡ౥ ർಜං ಒಂൿ ಚದರ ಪ౵ ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 ಆಜ ಎ෈ ಪ౵ ๺ ෈ ๭ ಪ౵ ๺ ๭ಎ
इसिलए කโ ಚದರ ೯൤ಡ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಎ෈ ಪ౵ ๺ ෈ ๭ ಪ౵ ๺ ๭ ෵ಂದ ූಜ๭ർಗ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 2 ౾ౙ ಂತ 
ಕല෫ ಇං ಎಂൿ ಈಗ කโ ಈಛಗศ ಆ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ චನඪ๭ಆ ౶ั  ಚದರ ಮൡ౨  ವಗბವඝ౬b c 

ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ม౲ ಂ෇౥  ෭ನ๺ 2 ಡ ಸಮඛಜಂತ අಡ౥ ർಜංab bc ca 3 
इसिलए කโ 3 ม౲ ಂ෇౥  ෭ನ๺ 2 2 ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ
इसिलए ม౲ ಂ෇౥  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 4 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ 3 คಂದ ූಜಸมಜං
इसिलए ෮ದಲචಯൿ ม౲ ಂ෇౥  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ 4 ා ಜಂತ ಕല෫෵ฆವ ಆ෺ౙ  3 ಸค෴ಜං
इसिलए ม౲ ಂ෇౥  5 คಂದ 3 ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂಬ ಎರಡඡ ಆ෺ౙ ෷ ಸค෴ಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಅඃ 
ಸಮಯದย౵  ม౲ ಂ෇౥  4 คಂದ 3 คಂದ 5 ರವฉಡ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಇฆವ කಲౙ ඡ ಆ෺ౙ ෸ ಅಲ౵  ಎಂൿ කโ 
ຂಳಬ๾ൿ. ಸค෴ಜං
इसिलए කโ ม౲ ಂ෇౥  ಎಂಬ ෩ರඡ ಆ෺ౙ ෷ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ 1 คಂದ 3 คಂದ 5 คಂದ 3 ರವฉಡ ಸค෴ಜං෻ ಅಥ฿ 
ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕยಸ෎ಀ ಅಥ฿ ಆഔౣ ฆವ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಎಂൿ ಪค๏ೕย๵ೕಣ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ಆಜ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ x x 
ಪഷൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  ಈ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣโ ಎม౵  ජಜ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ කโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ 
ඣೕಡಬ๾ൿ ಎ෈๭ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ
इसिलए ෩ರඡ ಆ෺ౙ ෷ කโ ඣೕഴ๋൤ ಸค෴ಜಲ౵  ม౲ ಂ෇౥ ಡ 0 ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಎม౵  ජಜ 
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ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಆದฉ 0 ಈ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  1 คಂದ 3 คಂದ 5 คಂದ 3 ರವฉಡ ಇಲ౵
इसिलए ಇย౵  ಒಂൿ ಆ෺ౙ  ෥ತ౳  ಸค෴ಜං ಅൿ ม౲ ಂ෇౥  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ಇฆವ ෮ದಲ ಆ෺ౙ ෴ಜං 4 คಂದ 3 
౾ౙ ಂತ ກೋ౞ . කโ ಇಂൿ ನಮ౱  ෮ದಲ ๲ಶඨ ಅඝ౬  ಇย౵  ಆචತั๯൤౨ ೕๅ කโ ඡಯඝ౬  ಪค๏ೕย๭ං౪ ೕๅ ಆෆ eory 
౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ෨ಂൽನ ಎರഴ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ಪคಹค๭ං౪ ೕๅ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ 
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