
 مساوا مثلثی نے ہم میں لیكچر آخری آمدید خوش میں سات لیكچر پر افعال مثلثی
نے ہم تها كیا خیال تبادلہ پر توں مساوی كے اور مساوی   sin x  sin y cos x equal to cos y  tan x  tan y كی شكل كی

كیے حل مسائل كچه  ہم اور ہیں كیے پیش حل عمومی كے مساوات مثلثی  
لے جائزه سرسری ایک كا اس تها كیا كیا میں كلاس پچهلی نے ہم پہلے سے سب آئیے گے ركهیں جاری كرنا حل كو مسائل ہم بهی میں لیكچر اس تو  

كریں شروع كر  
كیا خیال تبادلہ پر حل عمومی كے مساوات مثلثی كی فارم اس نے ہم تو   sine x equal to sin y حل كا مساوات اس كہ كہا نے ہم  اور

ہے برابر لئے كے  مائنس پلس اوقات جہاں طاقت كی طرح اسی ہے عدد عدد ایک برابر كے x  n pi 1كی  n  y  n  cos x  cos y  
كی فارم ہے حل عمومی كہ دكهایا نے ہم لئے كے مساوات مثلثی كی شكل  

كہ ہوں كہتا میں جب یہاں تو كہ ہے یہ مطلب پر طور بنیادی كا   x equal to  x ہے ركهتا تعلق سے سیٹ اس
اور ہے حل عمومی كا مساوات اس یہ تو برابر كے اور ٹو سیٹ تعلق كا عدد تمام ہے سے   cos x  cos phi x  pi  n جمع لیے كے

مائنس اور مساوات برابر كے عدد سیٹ حل عمومی كہ كیا ظاہر نے ہم لیے كے لیے كے جمع   y  tan y  tan x  n  n pi  y شكل كی
تها كا  

گیا پوچها سے ہم میں مسئلے اس لیے اس ، رہیں كرتے حل كو مسائل اور كچه آئیے تو مساوات كی   x  cosecant كرنے تلاش حل عمومی كا
لئے كے كے تین جڑ پلس آپ جہاں تكنیک ایک كی كرنے حل كو مسائل لہذا ہے برابر كے x  cotangent  cosecant  cotangent اور

انہیں ہیں كرتے حاصل اور پهر اور كریں ظاہر سے لحاظ كے  sine cos  tan  ah شناخ تمام كریں استعمال
میں كرنے حل كو مساوات اس لئے كے توں اور كہ ہیں جانتے ہم لیے اس كا سائن زیاده سے ایک  sin cos  tan  x  cosecant  x كے

ہم ہے برابر كے كو كے سائن پر طور كے x  cosecant  x  cosecant  x 3 ہم پهر اور ہیں سكتے لكه پر طور كے جڑ مربع كے  جمع  
مائنس  كہ ہیں دیكهتے ہم كیونكہ ہیں۔ لاتے طرف بائیں كو اصطلاح اس 1مائنس  كہ ہیں جانتے ہم اور ہیں جانتے ہم جسے ہے چیز ایسی  cos x 1

مربع ہے برابر cos x 2گے كریں كوشش كی كرنے استعمال اسے ہم لیے اس  sine  x by two  
برابر  ہمیں پهر اور طرف دونوں كے ایكس سائن  ہیں۔ كرتے ضرب ہم كہ ہے یہ طریقہ  دوسرا یا ہے راستہ ایک یہ پهر یا ہے جاتا بن یہ تو 1  

كاسائن سائن بار  كے جڑ جمع x 3 ہے ملتا  x  
شاید یہ تو جمع  cos x  b sin x كیسے آسان اسے كہ تهی كی بات پر اس میں ایک سے میں لیكچرز پچهلے نے ہم پهر اور ہے میں شكل كی

ہم یہاں اب كہ جیسا ہے سكتا جا لكها مزید جسے ہے سكتا جا لكها میں ایكس سائن كو تهری روٹ پلس ایكس كوس نصف گنا دو اسے  جائے۔ بنایا  
ہم ورنہ ہیں سكتے كر بهی یہ ہم  یا ہیں سكتے بدل سے سائن كے ڈگری ساٹه كو دو كو تین جڑ اور ڈگری ساٹه كوس كو آدهے ہم كہ ہیں جانتے  ah

كے ڈگری تیس كو دو كو تین جڑ جیسے ہیں سكتے لكه بهی پر طور كے سائن كے ڈگری  كو نصف اور پر طور كے cos 30 كے  pi  sine 
میں  كو ساته كے كو  كو ایک  ہے شكل یہ اور میں 6كریں دستخط پر  cos x  cos pi 6  sin x  cos b plus cos a sin b  

چیز یہ اندر كے وحدانی خطوط منحنی تو جمع كے   x  pi  sine x x x plus pi over six پچهلی نے ہم لہذا ہے سائن گنا دو كے
كو دو كر گهٹا اسے پر سلائیڈ پلس یا برابر كے ایک  ہے۔ دیا كر میں چه اوور جمع  sin x  pi  x  pi نصف لیكن ہے نصف سائن كا چه اوور

جو كا ڈگری تیس ہے۔ برابر كے سائن   pi ہے زیاده سے چه
ہے مساوات ایک كی فارم دوباره پاس ہمارے یہاں تو برابر كہ ہے یہ حل عام كہ ہیں جانتے ہم لیے كے اس اور sine x  sin y  x  pi جمع

سیٹ تعلق كا سے   چاہیے۔ ہونا سے مائنس جمع گنا میں صورت اس طاقت كی by six  n pi 1ہے  n  y  y pi by 6  
تو عدد تمام كہ جیسے ہے وہی یہ اور لیے كے اور ہے سے سیٹ تعلق كا كا ون مائنس جمع   pi by 6  n  x  pi  n pi by six كی

ہے حل عام یہ لہذا ہے ركهتا تعلق سے انٹیجرز ایک سكس اوور پائی مائنس طاقت ہے گیا كیا مقرر لئے كے كوسیكینٹ مساوات كی   x  x كے
كے تهیٹا  كے  جڑ مربع كے تین علاوه كے كوٹینجینٹ علاوه كے  cosecant  secant  cos x دوباره ہم لہذا ہیں برابر كے ایک حل كے

اوور ون یہ اور گے كریں ظاہر پر طور كے تهیٹا سائن اوور ون كو  theta  cosساته كے تهیٹا كوس تهیٹا سائن آپ جب پهر اور ہوگا برابر تهیٹا
گے دیں ضرب كو اطراف دونوں  

گے۔ ہوجائیں ختم آپ تو كو تهیٹا سائن ہیٹا كرنا حاصل ٹی سائن پلس تهیٹا   cos  cos یہ جب ہوتا نہیں ظاہر ایسا لیكن ہے كرتا برابر كے تهیٹا
پلس پاس ہمارے یہاں پهر لیكن ہے ہوتا ظاہر میں شكل كی   cos theta  b sin theta  sin theta cos theta ahپیداوار كی

كہ ہوئے كرتے استعمال كو حقیقت اس كہ ہے یہ طریقہ ممكنہ ایک كا مسئلے اس ہیں طریقے ممكنہ سے بہت كے كرنے یہاں ہے  sin اسكوائر
پلس تهیٹا تهیٹا اسكوائر ہم ہیں سكتے كر ہم جو ہے ایک تهیٹا اسكوائر پلس تهیٹا سائن كو   cos  cos  t  cos اور ہیں سكتے كر تعبیر سے تهیٹا

ہیں كرتے ایسا آپ اگر پهر  
كہ گے دیكهیں آپ پهر اور ہے گئی كی تعریف یہاں كی جس  ہے۔ متغیر نیا مختلف ایک یہ تو پلس تهیٹا اسكوائر سائن اسكوائر   t  cos اسكوائر

ٹو پلس تهیٹا تهیٹا لیكن ہے تهیٹا پلس تهیٹا اسكوائر لیے اس اور ہے ایک تهیٹا اسكوائر  sin  cos  sin  cos  t تهیٹا سائن دو جمع ایک اسكوائر
میں اصل میں تهیٹا كوس تهیٹا سائن كہ ہیں سكتے دیكه ہم سے یہاں اور ہے۔ جاتا بدل میں تهیٹا  cos  tلہذا ہے برابر كے ٹو اوور ایک مائنس مربع

جائیں واپس پر مساوات مثلثی آه كہ دیكهیں ہم اگر اب  
طرف كی ہاته بائیں تو طرف كی ہاته دائیں ہے اور زیاده سے دو ایک مائنس  ہے مربع كو  t  t  t  sin theta plus cos theta كے

لہذا ہے گیا كیا بیان پر طور مساوات سے لحاظ كے دو ہے جاتی بن ون مائنس مربع یا دو مائنس مربع  t  t  t  t  t برابر كے صفر ایک مائنس
یہ چونكہ لئے اس اور ہے  t جمع ایک جو ہے برابر كے دو ہاں آٹه جڑ مربع مائنس جمع دو جڑیں ہیں جڑیں ممكنہ دو ہے مساوات چوكور ایک میں

كہ ہیں جانتے ہم اب ہے برابر كے دو جڑ مربع مائنس  t ہے۔ سكتا جا لكها پر طور كے جڑ مربع دراصل جسے تهیٹا كوس پلس تهیٹا سائن ہے برابر
  of 2 in sine theta times 1 over root 2 plus cos theta times 1 over root 2ہیں جانتے ہم اب كہ جو

ایک كہ دو یہ اور ہے  over root  cos pi by four  sine pi by four  cos ہیں۔ سكتے لكه یہاں آپ لہذا ہے برابر بهی كے
پلس فور پهر بار ایک یہ فور اوور پائی سائن میں تهیٹا پلس   pi by  cos  sine a cos b  cos a sin bلیے اس اور ہے شكل كی

جمع تهیٹا اظہار یہ اندر كے وحدانی خطوط منحنی   pi by ہے سائن كا فور
پلس ہے۔ برابر كے سائن كے تهیٹا یہ تو كہ ہیں جانتے ہم پهر  سے اس لیے اس اور چار   pi by  t قدر كی سائن چونكہ ہے ہوسكتی شدت كی

ہے درمیان كے ون پلس اور ون مائنس   t واپس پر جڑوں كی مساوات اس آپ اگر چاہیے ہونی كم سے برابر كے جڑ مربع كے دو قدر مطلق كی
كیونكہ ہے نہیں حل عمل قابل كہ جو ہے  جڑ جمع ایک جو جڑ  دیكهیں ہم اگر جائیں پلس تهیٹا 2ہے برابر كے اس جو ہے تهیٹا  t sin  cos  

سے اس یہ كیونكہ ہے دو جڑ جمع ایک  جو سكتے لے نہیں جڑ ہم لیے اس چاہیے۔ ہونی كم سے  روٹ قدر مطلق كہ تها دیكها نے ہم سے جہاں 2  
كہ ہے یہ حل واحد لہذا ہے كرتا نہیں پورا كو ركاوٹ اس جو ہے باہر t 12 ہی پہلے آسانیاں یہ یہاں ہمارے اور كے  جڑ مائنس  ہے برابر  

برابر كے  جڑ ہم كار آخر لہذا ہیں موجود 2دوسری صرف ہم لیے اس برابر چار بذریعہ میں سائن كے پائی پلس تهیٹا ہیں۔ ہوتے ختم ساته كے  t  
جڑ میں سائن كے پائی پلس تهیٹا دوباره كو چیز ساری اس لہذا ہے جڑ مربع مائنس ایک كا دو كہ جو ہے رہا كر پورا كو ركاوٹ اس جو ہیں لیتے جڑ

دو روٹ اوور ایک سائن كا پائی پلس تهیٹا كہ ہے ہوتا ظاہر یہ سے جس جڑ مربع مائنس ایک كا دو  برابر چار بذریعہ ہے سكتا جا لكها پر طور كے دو
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ایک جمع اور ون مائنس قدر یہ میں وحدانی خطوط منحنی كیونكہ دیں ہونے برابر كے سائن كے فائی زاویہ كچه اسے اور ہے برابر كے ایک مائنس  
زاویہ اس درمیان كے پائی دو اور صفر ہیں سكتے كر ہم لہذا ہے درمیان كے جیسے كریں تلاش قدر ایک ہمیشہ لئے كے  phi  phi اس سائن كا

لہذا ہے برابر كے قدر   phi دیں رہنے قدر وه كو
فارم دوباره پاس ہمارے اب تو لئے كے جس ہے مساوات وہی كی   sine x  y فائی پلس تهیٹا كہ ہے حل پاس ہمارے ہے برابر كے سائن كے

سیٹ تعلق كا  بائی انٹیجر تمام چاہئے ہونا سے  مائنس پلس لئے كے 4كہ كہا نے حل سے وجہ اس اور سے طاقت كی فائی ٹائم  n pi 1  n  n  
سیٹ حل عام لئے كے تهیٹا انٹیجر تمام  ہوگا۔ سے  مائنس جمع لیے كے n pi 1 ہے سے  طاقت كی پائی مائنس فائی ٹائمز  n  n 4  

جائیں واپس طرف كی حل كے مسئلے اس آپ اگر تو  
پاس ہمارے طرف ایک كیونكہ ہے كی استعمال چال سی چهوٹی ایک یہاں نے ہم تو   cos  a پاس ہمارے طرف دوسری تها مجموعہ كا سائن اور
كہ ہیں كرتے استعمال كو حقیقت اس ہم پڑی۔ كرنا استعمال چال یہ ہمیں لیے اس پروڈكٹ پلس تهیٹا اسكوائر   sin  cos ہے ایک تهیٹا اسكوائر

ہے مسئلہ اگلا یہاں تو  
11 پلس ہیں۔ سكتے لكه  اسے ہم كہ ہیں سكتے كر كیا یہاں ہم پهر اور ہے رہا كہہ كو كرنے تلاش حل عمومی كا مساوات مثلثی اس سے ہم یہ تو  

اوور اوور  جمع  میں تهیٹا تهیٹا پر تهیٹا cos 2 11 كی ہاته دائیں اور طرف كی ہاته بائیں ہم پهر اور ہے برابر كے تهیٹا  cos  sin  cos  
ہیں دیتے ضرب كو دونوں طرف  

ہم تو  lhs  cos 2 theta times cos 4 theta times sine theta ہیں كرتے ضرب سے طرف كی ہاته دائیں اور
جمع  ہیں كرتے حاصل ہم تو 1جمع  میں تهیٹا  cos 2 1  cos 4 theta times sine theta is equals cos theta to 

میں ہوگی۔ برابر كے دو چیز پوری یہ تهیٹا فور دو ایكسپریشن دوسرا یہ اور تهیٹا اسكوائر   cos two theta  cos  cos  cosكے مربع
برابر تهیٹا سائن ٹائم تهیٹا دو ہوگا برابر تهیٹا تهیٹا ٹو   cos  cos  cos بائیں كو چیز ہر ہے طرف دائیں بهی جو سے لینے آه پهر اور تهیٹا فور

فیكٹر كو ان آپ لہذا ہیں اصطلاحات مشترک كچه میں اصطلاحات دونوں ان كہ ہیں دیكهتے ہم اور صفر ہے۔ ہوتا حاصل ہمیں سے جانے لے طرف  
ہیں كرتے آؤٹ  

ہے وه ہے ملتا جو ہمیں میں آخر تو یہاں ہے اصطلاح عام ایک   cos theta  cos 2 ہیں دیتے نكال كو دونوں ان ہم لہذا ہے مشترک بهی تهیٹا
حقیقت اس لہذا ہے برابر كے تهیٹا دو گناه میں حقیقت تهیٹا كوس تهیٹا گناه دو آه كہ ہیں دیكهتے نمونہ ایک ہم یہاں اور ہے برابر كے صفر ہم پهر اور

ہے تهیٹا  سائن  پاس ہمارے ہوئے كرتے استعمال كو مائنس تهیٹا 22تهیٹا دو ہیں۔ دیكهتے كو پیٹرن اسی ہم پهر اور تهیٹا  cos 2  cos 4  
ہے تهیٹا فور سائن اب چیز یہ تو  

جب میں صورت اس صرف اور اگر ہے صفر مساوات یہ اب تو كا تهیٹا دو یا ہے صفر تهیٹا   cos  cos تهیٹا فور سائن یا ہے برابر كے صفر
مساوا مختلف تینوں ان ہم كو ایک كسی سے میں تینوں ان ہے صفر تهیٹا فور كاس مائنس

ہے ضرورت كی ملانے كو سب ان اور كرنے تلاش حل كا ایک ہر سے میں توں  
كہ ہیں جانتے ہم یقیناً  تو یہ كیونكہ ہے ركهتا تعلق سے سیٹ تهیٹا كہ ہے مطلب كا برابر كے صفر تهیٹا ہے شكل كی تهیٹا  cos  cos  cos كے

برابر ہم پهر اور فارم ای  ہیں۔ سكتے كر استعمال حل عمومی كا مساوات كی  pi by two  th  cos x  cos y  كا اس لہذا ہے برابر كے
دو حل میں ایک مائنس جمع جہاں ہے ٹو اوور   n  pi  n ہے انٹیجر

لئے كے مساوات اس تو   cos ہے۔ ركهتا تعلق تهیٹا كہ ہے یہ حل عمومی ہے برابر كے صفر تهیٹا ٹو
انٹیجر تمام فور اوور پائی میں ون مائنس پلس این دو اسے ہے تهیٹا دو یہاں ہمارے كہ كے اس سوائے گا ہو ہی جیسا ایک بالكل تو   n اب لیے كے

اوور ایک میں اگر جہاں ہے مطلب كا مساوات اس سے دوسری اور  ہے مطلب كا اس ہے سكتا جا لكها دوباره یہ كہ جو لیے كے مساوات آخری اس
كروں ضرب سے جڑ  

اسے اور ہے صفر برابر صفر طرف كی ہاته دائیں بهی تو كیونكہ ہے سكتا جا لكها جانا پر  cos  cos pi by four  sin pi by برابر
ایک مزید جو پر ٹو روٹ اوور ون  ہے برابر كے four  ism  sine a cos bہے شكل كی جس ہے طرف كی ہاته بائیں یہ اب ہے مطلب كا

مائنس مائنس جو    cos a sin b  b ای چار از پائی مائنس ہے برابر كے سائن كی تهیٹا چار طرف كی ہاته بائیں یہ لہذا ہے سائن كی
مطلب كا جس مائنس تهیٹا چار كہ ہے مضمر سے حقیقت اس ہے ہوتا عدد تمام تعلق كا چار  quals zero  n  pi by  n  nسیٹ لیے كے

كہ ہیں رہے كر استعمال فارمولہ ہم یہاں لیے اس چاہیے ہونا سے برابر ساته كے   pi  sine x  sin y  yكا اس پهر  یہ اور صفر برابر
ہم ہے ركهتا تعلق سے تهیٹا كہ ہے یہ مطلب كو پلس  اندر كے pi  n pi 4 لہذا ہیں كرتے منتقل میں عدد زیاده سے اندر كے  pi 16  n  

برابر كے تهیٹا  سیكنڈ جمع  میں تهیٹا سیكنڈ جمع  حل عمومی كا مسئلہ حل حتمی كا مسئلے 114تهیٹا   cot  
گنا  مائنس جمع ہے جاتا دیا سے اتحاد كے سیٹوں ان حل عمومی تو عدد تمام 2دفعہ ایک مائنس جمع ساته كے یونین  n 1  pi by 2  n 2  n  

عدد دوباره چار سے ساته كے یونین جمع چار زیاده سے  pi  n  n pi  pi  nعدد  سولہ زیاده سے
ہے حل حتمی كا مساوات مثلثی اس یہ تو  

كریں غور پر مسئلے اور ایک آئیے تو  
كہ ہے جاتا كہا سے ہم میں مسئلے اس تو   x دوباره ہم تاكہ جائے ہو مطمئن مساوات مثلثی یہ تاكہ كریں تلاش قدر مثبت چهوٹی سے سب كی

كو لكهیں۔ بذریعہ یہ لیے اس اور ہے جاتا بن سائن كا ڈگری سو جمع كی  جمع پر tan x  si   nx  cos x  x  x 100جمع  cos  x  
كو ڈگری میں مفاد كے وقت میں لیے اس ہے۔ برابر كے سائن كی میں سائن كی ہوں۔ رہا لكه نہیں میں سائن كی  مائنس x  x 50  50كی  x  

كو سے كے  مائنس cos 50دیں ضرب كو اطراف دونوں ہم پهر اور كیا تقسیم میں  cos x  x 50  cos  
تو كو طرف كی ہاته دائیں اور كے lhs  x  cos 100 گنا  سے  cos x plus 50 cos x x minus 50 cos x minus 50 

سائن ہے وه ہیں كرتے حاصل جو ہم بعد كے ضرب اس پهر اور دیں ضرب سے گنا سو جمع  x  cos x  cos x x x x گنا پچاس جمع
برابر كے  مائنس گنا 50دائیں اور ہاته بائیں كہ  ہیں دیكهتے ہم  جمع  sine x plus 50 x sine x minus 50  cos of x 100  

یا چاہئے جوڑنا ساته كے اس ہمیں كہ ہے یہ سوال اب لیكن ہیں مصنوعات كی كوسائن اور سائن پاس ہمارے طرف دونوں طرف   x كی سو جمع
كو سائن ہم اگر كہ  ہے وه ہیں دیكهتے ہم جو اور چاہئے جوڑنا ساته كے كو سائن كی سو جمع  cos x  x  cos x پهر  ہیں۔ جوڑتے ساته كے

ہم اگر ہے ملتی اصطلاح كی طرح اسی ہمیں اور ہے سو آف سائن جو ہے ملتی اصطلاح ایک ہمیں كو پچاس جمع   cos x  cos x ففٹی مائنس
سائن ہم اگر ہوگا ہی ایسا كچه بهی طرف اس اور جوڑیں ساته كے سائن كو پچاس جمع اور جوڑیں ساته كے ففٹی مائنس   x  x  cos x سو پلس

ساته كے  sin x 
كرتے شروع ساته كے بنانے آسان كو سمت كی ہاته بائیں پہلے سے سب ہم لہذا ہے ہوتا كیا كہ دیكهیں اور كریں كوشش كی كرنے ایسا ہم آئیے تو  

دو گے۔ كریں كوشش كی كرنے یاد ہم كیونكہ ہے ضرورت كی چار اس ہمیں لہذا ہیں سكتے دے ضرب سے چار كو اطراف دونوں ہم یقیناً  اور ہیں  
دو دو اور دو اور   sin a sin b  sin a cos b  cos a cos b  cos a sin bلیے كے

 توسیع
بار  جمع ہیں سكتے لكه ہم جسے ہوگا وہی طرف كی ہاته بائیں تو ضرب سے دو كو 2گنا پچاس جمع  sine x 100  cos x  cos x  cos 
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كہ ہیں جانتے ہم اب پچاس مائنس جمع ایک مائنس ہے سائن كا   x  cos b  b  bہے ڈگری سو جو سائن كا
دو ہم  یہاں پهر اور طرف بائیں ہے اصطلاح پہلی یہ تو cos a cos b  cos a cos b cos دو كہ ہیں جانتے ہم اور ہیں دیكهتے نمونہ كا

مائنس   a plus b plus cos a  bہے
ہے جاتی بن اصطلاح یہ تو  

كو اس تو جمع گا جائے كیا ضرب سے ٹو جمع مائنس   cos a  b  cos  x  cos a  b cos 100 چاروں ہم یقیناً  پهر اور ہے والا ہونے
گنا  كا جمع آف سائن جمع كی جمع سے طرح اچهی بہت یہاں  ہیں سكتے لكه اصطلاحات گنا سو كا سائن جمع 100دو  cos 100  cos  x 

گنا سو كا سائن جمع   cos of ہیں كرتے كوشش كی كرنے ہی ایسا سے طرف كی ہاته دائیں اب ہم جب سو
سائن میں  ہم طرف كی ہاته دائیں تو سائن گنا  جمع گنا مائنس گنا پچاس مائنس سائن ہم یہاں اور سو جمع 4جمع  x 50  x  x  x  cos x  x  

سائن كو پچاس سائن اور ففٹی مائنس كو   x  x  cos x گے جوڑیں ساته كے سو جمع
سائن دو یہ تو گناه ایک گناه دو شكل یہ اب سو پلس ایكس كوس ایكس سائن  گنا  مائنس ایكس سائن انٹ پچاس جمع گا۔ جائے بن x 502 جو ہے  b  

مائنس ایک كے مائنس ہے برابر كے كے جمع طرح اس مائنس كی   b  cos  b  cos a  b  a  b  cos cos سو كا بی جمع ایک  ہوگی
مائنس ڈگری دو   cos  x ہوگا

یہ تو یہ اور ہے   a  b ہے
لیے كے اصطلاح دوسری اس پلس تو دو سائن دو كر دے ضرب كو   sb  x  a cos b ہمیں سائن مائنس اے سائن كا ب مائنس ایک گا جائے ہو

دو ہمیں ہیں ملتے ہمیں جو ہیں لكهتے كو اصطلاحات چاروں ان دوباره ہم پهر اور ہے مائنس كا سائن كی سو جو ہے والا دینے سائن كا سو مائنس  x
گنا  جمع 100ہیں۔ ملتے سائن كے  cos 100   

میں  سائن مائنس اس ہے یہ تو مائنس ٹو دو سائن جمع سو جمع دو 100میں سو سائن  cos 100  cos  x  x  cos  x  
دو جو ہے طرف كی ہاته بائیں یہ اور ہے طرف كی ہاته دائیں یہ تو دو ہے سائن كی گنا سو جمع كا دو  x  x  cos  x  x دو كا سائن جمع كا

گنا سو جمع گنا سو كا سائن جمع سو كا دو سو سائن جمع   cos  cos  x  cos ہونے منسوخ شرائط كچه یہاں كہ ہیں سكتے دیكه ہم اور سو
بار سو جمع ایكس دو  گی۔ كرے گناه اصطلاح یہ كیونكہ ہیں والی   cos ہے دونوں یہاں اور یہاں سو

پهر اور ہے جاتا ہو منسوخ یہ  ویں تو ٹو   cos  x ہے ہوتا طرف دونوں ہاته دائیں اور ہاته بائیں بهی سو سائن بار
ہے جاتا ہو منسوخ بهی یہ تو  

دو سائن دو كہ ہے یہ وه ہے جاتا ره باقی جو میں آخر تو ٹو كوس سو جمع اصطلاح یہ پر طور بنیادی میں   x  x  ah ہے لاتی طرف اس اسے
سو سائن دو جمع پهر اور cos 100 0 2 دو ہے  پاس ہمارے سے سلائیڈ پچهلی كہ جیسا ہے سكتا جا بنایا آسان مزید جسے ہے برابر كے  x 

گنا سو جمع دو كے سو سائن دو جمع سائن دو یہ اب صفر برابر كے سو   cos  x  cos   a cos b ہے میں شكل كی
سائن دو كہ ہیں سكتے جان ہم تو سائن ہے جمع گناه جمع  a cos b  a  b  a  b مائنس

لہذا ہے جاتا بن سائن یہ تو جمع چار كو آپ مائنس ایک سائن اور سو گا دے جمع   a  b  x  b اگر ہے یہ اور اور گا دے سائن كا جمع سو ہمیں
ہیں دیكهتے پیٹرن یہاں آپ  

سائن دو ہے كا شكل اس یہ ہے سائن كا سو دو یہ تو  a cos a 
گناه دو تو دو  ہے علامت میں  گے۔ چاہیں یہاں ہم پهر اور ہے  بار ایک سائن كا سو دو جو علامت جمع a cos a  a 0 استعمال فارمولہ  a  b 

ہوں كرتا كوشش كی كرنے  
گی جائے بن سائن بذریعہ  چیز یہ تو 2  

جمع ایک تو مائنس ایک ہے ڈگری  بذریعہ كی  بذریعہ b 150 2  ہے۔ برابر كے سائن كی ان سائن كی  لیكن ہوگی ڈگری  b 2  cos 50 15030
 ڈگری

ہے نصف جو تو  
ہے برابر كے آدهے یہ تو  

ہے ایک ضرب سے نصف كو دو تو  
چار ہے جو پاس ہمارے تو كیونكہ ہے مائنس كا سائن كے ڈگری  جو ہے برابر كے كاس ڈگری  مائنس سائن كا سو جمع x 5040   كی  cos 50  

40 40ہے سكتا جا لكها بهی پر طور كے سائن كی ڈگری  مائنس جسے ہے۔ برابر كے سائن كی  
سائن پاس ہمارے پهر تو سائن برابر كے y  x 4 ركهتا تعلق سے سیٹ اس گا جائے دیا سے  جمع حل جنرل سول لیے كے جس ہے فارم  x 100

ہے۔ سے  مائنس جمع كیونكہ طاقت كی  مائنس گنا یہاں ہم كیونكہ چاہئے كرنا نہیں ہمیں یہاں ہے ٹهیک مائنس n pi 1 استعمال  n 40  y  pi  
ہے۔ نہیں ایسا لہذا ہے ضرورت كی كرنے تبدیل میں ریڈین واپس اسے ہمیں ہیں رہے كر سے لحاظ كے ریڈین اظہار كا جواب ہم اور ہیں رہے كر  

ہے درست  
ہے ڈگری یہ چونكہ تو  

زیاده سے  صرف اسے ہمیں میں لیكچرز پچهلے ہیں۔ كرتے یاد ہم اگر سے ڈگریوں تو 180اس تاكہ  ہے ضرورت كی كرنے ضرب ساته كے  pi 
تمام لہذا ہے درست بیان یہ میں صورت بهی كسی لہذا ہے كرنی بهی یہاں ساته كے سو اس بات یہی پهر لیكن جائے دیا كر تبدیل میں ریڈین كو  n 

تعلق كا چار كہ ہیں سكتے لكه ہم پهر  اور ہے سے تعلق كا اور ہے سے ون مائنس جمع   z  x  n pi  n ہے طاقت كی مائنس گنا
دو ہم كو چالیس اس تو  pi by ڈگری  ہے۔ میں اس یہ سو مائنس لیكن ہوگا لگانا سو مائنس یہاں ہمیں پهر اور ہیں سكتے بنا آسان پر طور كے نائن

5ہے یہ لیكن اور ہے ركهتا تعلق سے انٹیجرز دوباره اور زیاده سے  گا ہو مائنس كہ جو سے لحاظ كے ریڈینز تو  pi 94  x  
ہے كرنا تقسیم سے چار كو چیز ہر یہاں ہمیں پهر تو  

فارم  ہے كا سیٹ حل كہ ہے یہ وه ہے ہوتا حاصل جو میں آخر ہمیں تو تعلق كا   x  n pi لا باہر كو مائنس میں اصل ہم پلس ہے سے فور اوور
مائنس لیكن ہیں سكتے تمام میں  زیاده سے مائنس  زیاده سے pi 185 عمومی كا مسئلے اس یہ لہذا ہے سے سیٹ كے عدد تعلق كا  pi 36  n 

برابر كے ایک آپ اگر پر طور كے مثال باہر پہلے سے سب لئے كے امتحان ہیں۔ سكتے كر تلاش میں حقیقت آپ اور ہے حل   n ہیں ڈالتے
حل وه تو مائنس مائنس پهر اور چار جو ہے مساوی كے مائنس pi by  pi by 18 5 جمع  pi by 36  pi by 4  pi by 18 

یہ اور ہے ڈگری  یہ ہے ڈگری  ہے میں ڈگری كہ جو ہے minus 5 pi by 36 4510ہے  ہے  pi 180  
ہے ڈگری  یہ تو 25  

یا ہے برابر كے ڈگری  یہ تو 30چه  pi x  
یہ تو آپ پهر اور ہے ساته كے ایک برابر كے   n  n گے ڈالیں قدریں مختلف كی

تمام كہ ہے جاتا كہا كو كرنے ظاہر یہ سے ہم جہاں ہے مسئلہ آه دلچسپ اور ایک یہاں حل تمام كے مساوات اس گے۔ ملیں عمومی تمام كو آپ تو  x
سے صفر وقفہ لیے كے ہے درست بیان یہ سے دو كا تمام ہے ہوتا بڑا سے برابر كے برابر ہمیشہ pi  cos x  cos x  x 0 سے  وقفہ  
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  pi by 2میں۔
كہ ہے ضرورت كی كرنے استعمال شناخت یہ ہمیں كہ ہے لگتا ایسا ہمیں لیے كے اس تو مائنس دو بذریعہ سائن كی   pi  x cos x برابر كے

اور ہے  cos ذریعے كے مائنس دو كو اصطلاح آه اس كی طرف بائیں ہیں۔ سكتے كر شروع سے سائن ہم لہذا ہے شناخت كی طرح اسی لیے كے
ہے۔ سكتا جا لكها پر طور كے سائن كے كیونكہ ہے برابر  pi  sine x  cos theta  pi  sine by two minus thetaكے

ہیں چاہتے دكهانا اسے آپ اگر لہذا كے،  
یہ كہ ہے برابر كے كرنے ظاہر یہ تو كہ ہے كہا نے ہم كہ ركهیں یاد اب ہے بڑا سے برابر كے سائن كے    cos x  x چاہیے۔ ہونا تعلق كا

سے صفر وقفہ   pi تک دو سے
جب تو سے صفر تعلق كا   x  pi ہے ہوتا سے دو سے

ہم آئیے تو اور   pi by two minus sin x  cos x ہیں لیتے جائزه كا تعلق درمیان كے
كہ ہیں لیتے جائزه كا اصطلاحات دو ان ہم آئیے تو سے صفر تعلق كا جب یقیناً  دو بذریعہ  ہے كب سے سے صفر تعلق كا   x  pi  x  pi سے

دو   cos x ہوگا درمیان كے
تو اور ہوگا ایک یہ پر صفر برابر كے برابر دو كے   x  x  pi  x ہے صفر یہ پر

اور ہوگا درمیان كے ایک اور صفر یہ تو پر یہ برابر كے صفر برابر اور ہوگا   pi by two minus sin x  x  pi by two  x  كے
برابر یہ پر یہ لہذا ہوگا برابر كے  pi by two  pi by two minus one  pi by two minus one two pi by درمیان كے

سے صفر وقفہ لیے كے مثال دونوں یہ وقفہ یہ اور وقفہ یہ كہ ہیں دیكهتے ہم اور دو ہوگا مختلف ہیں سیٹ ذیلی كے دو  pi   le صفر وقفہ یہ
سے وقفہ ہے سیٹ سب كا دو بذریعہ جو سیٹ كا قدروں تمام  pi  ah  cos x بهی ایک اور ہے درمیان كے صفر بهی وه ہے گیا لیا ذریعہ كے

سے صفر وقفہ دونوں كہ ہے بتاتا ہمیں یہ لہذا ہے سیٹ ذیلی كا مائنس دو بذریعہ اور  pi by two  pi   sin x  cos x دلائل یہاں جو
سے صفر وقفہ تعلق كا ان ہیں پاس ہمارے پر طور بنیادی لہذا ہے سے دو سے شكل كی اور كی لہذا ہے  pi  a  sine  b  sine  a برابر

ہے مائنس دو ہیں كہتے كو اور نشان كہ ہے جاتا كہا لئے كے كرنے ظاہر یہ سے ہم اور ہے نشان   pi  sin  x  b cos x  a  b كے
كہ ہیں جانتے ہم اور ہے بڑا سے برابر اور سے صفر تعلق كا دونوں  a  b  pi كا فنكشن سائن ہوتا دیكها نے آپ اگر ہوگا سے وقفہ كے دو سے

یہ كہ ہیں كہتے ہم اور ہے صفر یہ اگر لہذا گا كروں پلاٹ گراف كا فنكشن سائن سے جلدی میں كہ ہیں جانتے ہم گراف   pi ہے سے دو ہے
یہ تو یہ اور ہے سائن ہے برابر   x  y  x كے

تو سائن برابر كے صفر پر اور صفر پهر اور ہے صفر   x  x  pi  تک ایک  ہے رہا بڑه سے صفر پر طور یكطرفہ یہ سے دو درمیان كے
ہیں كہتے ہم لیے كے قدروں دو بهی كسی كہ ہے مطلب كیا كا اس تو اور اگر   a  b  a b ہے گیا دكهایا میں گراف اس كہ جیسا ہے برابر كے

تو   a ہے قدر یہ یہاں جو سائن كا
ہے سائن قدر یہ یہاں تو وِل كا كے   a  b  sine گا ہو بڑا سے برابر كے

تو كا   b  sine ہے
قدر یہ تو كی   b  sine ہے

تو بڑا سے برابر كے سائن كہ ہے یہ مطلب كا گناه   b  n  a  b ہے بڑا سے برابر كے
كہ ہوگا دكهانا یہ ہمیں  اگر تو ہے بڑا سے برابر كے گناه سائن كا میں وقفہ اس كہ ہے كافی لیے كے دكهانے یہ صرف یہ   a  b  a b كے

كہ ہے یاد كو آپ اگر ہے برابر مائنس اور كا   a was pi 2  sin x  b x  cos تها
ہے درست میں وقفہ یہ اگر ہیں سكتے دكها كو بیان اس ہم تک جب  تو سے صفر تعلق كا   x  pi ہے سے دو سے

تو سے صفر تعلق كا   x  pi گا ہوجائے ٹهیک مسئلہ سے اس كہ ہیں سكتے دكها یہ ہم كہ تک جب ہے سے دو سے
كہ ہے مترادف كے كرنے ظاہر یہ لیے كے لینے جائزه دوباره كا مساوات مخصوص اس  كریں كوشش آئیے تو كی جمع   x  cos  x سائن كی

تمام میں وقفہ  ہے لئے كے سے صفر میں وقفہ كم سے برابر كے   x  pi by two  pi by two for all x ہم لئے اس لئے كے
ہیں بیانات مساوی پهر بار ایک دونوں یہ لہذا ہیں كرتے كوشش كی دكهانے پر سلائیڈ اگلی اسے  sin x plus cos x is equal to  

ہے برابر كے ایكس كوزائن دو كی جڑ اوور ایک پلس ایكس سائن دو جڑ پر ایک گنا دو جڑ  
كے پائی بطور كو دو روٹ اوور ایک ہم ہیں سكتے كر پهر بار ایک ہم تو   cos لكه بذریعہ پائی سائن یہاں كو دو روٹ اوور ایک اور چار بذریعہ

چیز پوری یہ لیے اس چار  ہیں۔ سكتے جمع جب قدر یہ كہ ہیں جانتے ہم پهر لیكن ہے بناتی آسان سے چار كو سائن كی x  pi  x 0  تعلق كا  
سے   pi by 2 x ہے سے

بهی كسی قدر كی سائن كیونكہ ہے نہیں كچه زیاده لیے كے دیكهنے اب ہے ٹهیک یقیناً  یہ تو لیے كے جمع x  x  pi by 4 1 سے  برابر كا اس
سے مساوات اس یہاں لیے اس اور ہے ضروری ہونا كم  sine x plus cos x  pi دو جڑ كیونكہ چاہیے ہونا كم سے برابر كے دو جڑ كو

اور چیز ایک چار پوائنٹ ایک دو جڑ كہ ہے آسان دیكهنا یہ اب دو ہے۔ كم سے سختی سے دو بذریعہ   pi  i  s بیانات دو ان سات پانچ نكتہ ایک
سائن كہ ہے نكلتا یہ بعد كے اس كچه سے جمع تمام لیے كے سے  ہے كم سے x  cos x  x  pi by 2 0 آئیے ہے ٹهیک تک،  pi by 2 

عدد مثبت چهوٹی سے سب ہے۔ كرنا تلاش ہمیں ہیں لیتے مسئلہ اور ایک میں مسئلے اس   p اور ہے مطمئن مساوات مثلثی یہ لیے كے جس
نمبر درحقیقت حل ایک كا مساوات اس كہ چاہیے ہونا طرح اس دو سے صفر وقفہ ہو   p  x  pi استعمال شناخت یہ دوباره ہم یہاں لیے اس میں

كا تهیٹا كہ ہیں كرتے   cos pi تهیٹا مائنس دو ہے سائن كا
جیسے ہیں لكهتے طرف كی ہاته بائیں اس ہم تو كے برابر كے  pi  sine by 2 minus p sine x  p cos x شكل دوباره یہ اور كے

 sine x  sin yہے برابر كے
اس  ہے۔ ضروری ہونا یہ لیے كے ہونے درست كے اس تو مائنس  كو كو pi 2 كچه چاہئے ہونا برابر كے  مائنس پلس  p sine x  n pi 1  

عدد عدد كچه یا لئے كے اوقات   n  n  n  p cos x لئے كے طاقت كی
عدد اس اب آئیے تو n 0 برابر كے  پر طور كے مثال ہم اگر كریں حاصل ہیں۔ كرتے كیا ہم كہ ہیں دیكهتے اور ہیں آزماتے امكانات مختلف لئے كے

  nكریں كوشش
وه ہے ملتا ہمیں آئن جو  مساوی تو مائنس برابر جسے ہے pi by 2  p sine x  p cos x  p  sine x ہے سكتا جا لكها پر طور كے

پلس برابر پهر اور كو   cos x  pi over two  sine x plus cos x  p دوباره اسے ہم پهر اور ہے سكتا جا بنایا آسان میں دو جڑ
گناه دو جڑ از ایک ہیں لكهتے دو جڑ بذریعہ ایک جمع جو جمع ہے برابر كے چار   x  cos x  x  pi by  pi سوال اس ہم اب دو زیاده سے

ہے۔ جاتا كہا كو كرنے تلاش عدد مثبت چهوٹی سے سب یہ كہ ہیں میں لیكن ہمیں لیے كے ہونے مثبت كہ ہوگا كرنا انتخاب كا  p  p  x  x  جمع
كیونكہ ہے مثبت بهی نشان كا چهوٹی سے سب ہم كیونكہ ہے پلس مثبت دو جڑ اور ہے مثبت  pi by 4  pi by two  pہیں چاہتے كرنا تلاش

چاہیے۔ كرنی كوشش كی كرنے منتخب ہمیں پر طور كے جمع   x  x  pi by  كہ ہیں جانتے ہم جو ہے قدر مثبت ممكنہ بڑی سے سب كی چار
ہے ایک  

ہے برابر كے ایک یہ جب تو  

Pru
tor
@
IIT
K



ہمیں تو جو ہے ملتی قدر ممكنہ چهوٹی سے سب كی صرف  ہے یہ لیكن دو جڑ زیاده سے دو ہوگی برابر كے   p  pi  n ہم لیے كے صفر برابر
ہیں سكتے كر كوشش ہم اگر ساته كے ایک برابر كے   n  n ركهیں برابر كے ایک كو

مائنس دو كرنا حاصل اپ  گے جائیں ہو ختم ہم تو برابر مائنس   p sine x  pi  p cos x دیں ترتیب دوباره اسے ہم اگر اور ہے
كہ ہے یہ وه گا ملے كیا ہمیں آخر تو مائنس برابر   ah p times cos x  sin x  pi over two ہم كہ تک یہاں اور ہے برابر كے

ہیں۔ سكتے لكه دوباره اسے یہ پهر اور میں جڑ مربع كے گنا دو پر طور كے p  cos x  sin  دو جڑ بذریعہ ایک مائنس دو جڑ بذریعہ ایک میں
جسے گا ہو كے ہے سكتا جا لكها پر طور كے زیاده سے ہے ممكن بڑا سے سب كہ تک یہاں لیكن ہے دو پر  x  x  cos  y y 4  pi  xكے

لیے اس اور ہے ایک بهی اب منفی ہم اور ہوگی قدر ہی ایک بهی اب قدر مثبت چهوٹی سے سب كی  cos plus pi by four  p  nلیے كے
لیے كے جنرل ایک مساوات یہ كہ ہیں سكتے دیكه ہم جو گے كریں ختم وہی پر طور عام ہم اور ہیں سكتے كر كوشش طرح اس بهی  n اسی صرف

ہے ایسا اگر گا ہو مطمئن میں صورت  
ہے سكتا جا لكها پر طور كے  مائنس اسے تو سائن طرف اس بلكہ معذرت یا ہوں لاتا اسے میں اگر پر طاقت كی  پلس 1جائے ہو آسان لینا  n 1  x 

 گا
یہ تو سے ون مائنس گا جائے ہو طاقت كی میں دو سے دو مائنس كے p   n cos x plus sine x  pi  n  bec كہ جو ہے برابر كے

كو دو جڑ ہم كہ جیسا ہیں لكهتے مزید اسے ہم اگر كہ ہے یہ وه ہے كرنا احساس یہاں كا جس چیز ایک لیكن ایک مائنس استعمال كا اصطلاح اس  ہے
طرف دائیں اور طرف كی ہاته بائیں ہیں۔ لیتے كو اقدار مطلق ہم اگر كہ دیكهیں یہاں ہم اگر اور ہیں لاتے یہاں كو دو جڑ ہم پهر اور ہیں لیتے باہر  

كہ ہے یہ وه گے دیكهیں جو ہم طرف دونوں لہذا تهے چاہتے ہونا مثبت ہم بهی ویسے   p  mod p خطوط منحنی اب میں جڑ مربع كے دو كو
اصطلاح مخصوص اس كیونكہ ہے ایک بهی اب قدر  ہے ممكن بڑی سے سب میں اصطلاح مخصوص اس قدر مطلق كی چیز اس اندر كے وحدانی  

كہ ہے پڑتا نہیں فرق كوئی سے اسے اور ہے ایک قدر ممكنہ بڑی سے سب لہذا گی ہو برابر كے ایک ہمیشہ یہ ہے بهی كچه قدر كی  n  pi كے
دو چاہئے ہونا برابر كے دو چاہئے ہونا برابر كہ ہے آسان دیكهنا یہ اب سے یہاں میں قدر مطلق كی ایک مائنس   n  n ہم لیے كے صفر برابر كے

ہیں كرتے حاصل چیز یہ دو برابر كے ہم اگر لیكن ہیں كرتے حاصل برابر كے دو برابر كے پائی چیز یہ ساته ساته كے ایک برابر  pi  n  n كے
كریں كوشش كی ون مائنس برابر  

ہیں تین پاس ہمارے تو ہم اگر طرح اسی بهی یہاں كریں۔ كوشش كی برابر یا ٹو مائنس سے یا دو برابر كے   pi  n   l  n  n  قدروں بڑی كی
ہے برابر كے  

تو ہمیں چونكہ لیكن گا ملے نمبر بڑا سے دو گا ملے نہیں برابر كے صفر ہمیں لہذا ہے كرنی تلاش قدر مثبت چهوٹی سے سب كی   pi  p  n كا
یا  ہوگا۔ كرنا انتخاب ہے نكلتی قدر مثبت چهوٹی سے سب لیے كے جس برابر كے ایک برابر   n  p  pi مسئلے اس جو اور سے دو جڑ دو كے

موضوع نیا ایک ہیں۔ كرتے ختم كو لیكچر اس پر كرنے حل كو مسائل كے مساوات مثلثی میں لیكچر اگلے ہم ساته كے اس ہے كرتا ختم كو حل كے  
شكریہ كا آپ تک تب ہے جاننا الٹا كے افعال مثلثی كہ جو ہوں رہا جا كرنے شروع  
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