
 ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಀคൡ ಏำ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ කโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  
ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ කโ งಪದ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗัಡ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರಗಳඝ౬  ඛೕലං౪ ೕๅ sin x sin y cos x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸมಜං cos y tan x tan y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯โದඝ౬  ෨ಂൿವคಸยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕึದ ತರಗൟಯย౵  ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದರ ತ౷ คತ ඬನฃವತბච෽ಂൽಡ ෮ದฤ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ මෳ ბನ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ๴ඨ ඩಪ x y 
ಮൡ౨   ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂัං౪ ೕๅ, ಇย౵  ಸಮಯ n pi n y 
ಯ ಶ౾౨ ಡ ಒಂൿ ත൏ბಂಕ฿ಜං ๻ಡ෻ งಪದ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංn cos x cos y 
ಎಂൿ කโ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ. ಇย౵  කඝ ಸ෥ನ ಎಂൿ ຂัർಗ ಈ ๲ഡ ಡ ๳คං ಎಂದಥბ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ฿ಜං ಮൡ౨  ಛಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๲ഡ cos x cos phi x 
ಎರഴ ಮൡ౨  ಡ ๳คං ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎม౵  ත൏ბಂಕಗัಡ ಮൡ౨  ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಡ pi y n tan x tan y 
කโ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ ๲ഡ ಮൡ౨  ත൏ბಂಕ ಛಜ งಪದย౵ ං ಎಂൿ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ n pi n y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯โದඝ౬  ෨ಂൿವค๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ನಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං ನ ಸ෦ೕಕರಣದ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ಡ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  x 
ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౵ ๺ งഡ ൮౳ ೕನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ಮൡ౨  ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಅඝ౬  ಪഷ෷ವย౵  ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವ ಒಂൿ ൪ತ౳ ๅಂದฉ 
ಅโಗಳඝ౬  ๴ඨ ౽๺ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ನย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪല๯โൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಎม౵  ಞฆൡಗಳඝ౬  ಬಳ๯โൿ  ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  ಮൡ౨  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං sin cos tan 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ಒಂൿ ๴ඨ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಅඝ౬  ෬ว ನ ಆೕ๲ಉഡ ಆಜ ෬ว 3 ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ x x x x 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಪದವඝ౬  ಎಡූಗದย౵  ತฆ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ 1 ෭ನ๺ ౽๺ ಎಂ්ൿ ನಮಡ ൟัൽฆವ x 
๸ಗൟ෴ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, 1 ෭ನ๺ ౽๺ ಎಋ౺  2 ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರಡಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಬಳಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆಞತ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ ಒಂൿ คೕൟಯย౵  ಅಥ฿ ಇඣ౬ ಂൿ කโ ಞ൐๯ವ ෥ಗბ฿ಜං  ಎರവ 
ಬൽಗಳඝ౬  ๴ඨ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ඦತರ කโ 1 ಆ๴ඨ ಪ౵ ๺ งഡ 3 ෇ค ๴ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಬ๾๛ ಆೕ๺ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ෈ ๭ඨ งಪದย౵ ರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  x 
ಒಂದඝ౬  ຂಡ ಸರಳತัಸ෎ಀ ಎಂൿ ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ  ಇದඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಅಧბದ๠ౣ  ಡ ಎರഴ ෇ค ಮൡ౨  งഡ cos x 
෩ฆ ෬ว ಎರഴ ๴ඨ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಇದඝ౬  ಈಗ ෨ಂං ಬฉಯಬ๾ൿ ಇย౵  කโ ಅಧბವඝ౬  ಅರವൡ౨  x 
ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ ඣಂൽಡ ಮൡ౨  ෩ಲ ෩ರคಂದ ಎರಡඝ౬  ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ඣಂൽಡ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ನಮಡ
ൟัൽං.  කโ ಅದඝ౬  ಸಹ ෥ಡಬ๾ൿ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ කโ ಆຉ งഡ ൮౳ ೕ ಅඝ౬  ෩ವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ ಮൡ౨  ಅಧბ 
෩ವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๴ನ ಆෆ න ಅඝ౬  6 คಂದ ౽๺ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ౽๺ න ಅඝ౬  ๭ඨ ಡ x 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ งಪ฿ಜං  ೯൤ಡ ಡ ಸ๼ ෥ല cos b cos a sin b 
ಆದ౪ คಂದ ಕഖౣ ಪഔౣ ಗಳ ಒಳಜನ ಈ เಷಯโ ಪ౵ ๺ ಆฆ ಎರഴ ෇ค ๴ನ ಪ౵ ๺ ಆฆ ಆಜං x pi x pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵  කโ ಆ ಎರಡඝ౬  ๭ඨ ಪ౵ ๺ ಡ ಇั๭ං౪ ೕๅ  ಒಂൿ ಅಥ฿ ๴ඨ ನ ಪ౵ ๺ න x pi x 
ಆರರ ෬ว ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಅಧბโ ๴ඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ෩ವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ಅಂದฉ ಆರ౾ౙ ಂತ න ಆಜฆโದคಂದ 
ಇย౵  කโ ಮ൧౨ ෫౱  ๴ඨ งಪದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರๅಂದฉ ಪ౵ ๺ න x x 
ಆರคಂದ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ๲ഡ ಡ ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං.   คಂದ ಪഖౣ  ಈ ๸ದಭბದย౵   คಂದ n pi 1 n y y 6 pi 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ත൏ბಂಕ ಛಜ  ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ๲ഡ ಡ ๳คං ಮൡ౨  ೯൤ಡ ෵ಂದ ಆฆ ಶ౾౨ ಡ n pi 6 x pi n pi 
෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ත൏ბಂಕಗัಡ ๳คದ ಆರ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ ෭ನ๺ න 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಸ෦ೕಕರಣದ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ಡ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ฿ಜං, ಇൿ ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಮൡ౨  ෩ರರ x x 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸ౷ ಲ౭  ກೋ౞  ಕಷౣ ಕರ฿ದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ๾ഴಕฤ ಄ัಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ൮ೕഓದ ๲ಃಂഡ ಡ 
ಪค๻ರಗำ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ౽๺ ಎಋ౺  ൮ೕഓವඝ౬  ๴ඨ ൮ೕഓದ ෬ว ಒಂൿ ಎಂൿ ವ౲ ಕ౨ ಪല๯൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ ಇൿ ౽๺ 
൮ೕഓದ ෬ว ಒಂർಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ๴ඨ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓඅಂൽಡ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ಞ൐๭ർಗ ඛೕโ 
ಆචತำ౶ ൟ౨ ೕค ಆೕ๺ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ഔ ಪഷ෷ൟ౨ ං  ຂഓ ๴ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ౽๺ ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ 
౽๺ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ෈ ๭ඨ ൮ೕഓ งಪದย౵  ౽൐๭ಆಂറಗ ಇൿ ಉഴಬฆโൽಲ౵  ಆದฉ ಇย౵  කโ ๭ඨ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓ
ಆຉ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇย౵  ෥ಡฤ ಹಲโ ๸ූವ౲  ෥ಗბಗัๅ ಈ ಸಮ๲౲ ಯ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ 
෥ಗბๅಂದฉ , ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಏඝ 
෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ๴ඨ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ౽๺ ൮ೕഓ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඛೕโ ๻ಜದ౪ ย౵  ಇൿ 
เ෗ನ౬  ຄಸ ๆคಯಬฯ ಆಜං  ಅದඝ౬  ಇย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ t 
౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ഖ ๭ඨ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓ ಎಂൿ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಆದฉ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ 
ಒಂൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ഔ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഖ ๴ඨ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓ ಆಜං ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ౽๺ ൮ೕഓ ಆಜ ๴ඨ ൮ೕഓ 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ t 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಆຉ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๼ಂൟฆಜ ඣೕലದฉ ಎಡූಗโ ಆಜൡ౨  ಬಲූಗಃౙ  t 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ವಗბ  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ๭ඨ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ౽๺ ൮ೕഓ ಎಂൿ t t 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಪคූ๣ಯย౵  ಸ෦ೕಕರಣโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಆಞತ౨ ං ಎರഴ ಅಥ฿ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ t t t t t 
෭ನ๺ ಒಂൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನย౵  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ ෎ฆಗัๅ ෎ฆಗำ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ t 
ವಗბ෩ಲโ ಎಂഖ ຆൿ ಎರಡคಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎರಡರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ನಮಡ t 
ಎಂ්ൿ ๴ඨ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ౽๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಇದඝ౬  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ವಗბ෩ಲ ಎಂൿ 
ಬฉಯಬ๾ൿ 2 ರย౵  ๴ඨ ൮ೕഓ ෇ค 1 ෬ว งഡ 2 ೯൤ಡ ౽๺ ൮ೕഓ ෇ค 1 ෬ว งഡ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං, ಇൿ 
ಈಗ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಒಂൿ ಓವฑ งഡ ಎರಡคಂದ කฤౙ  ౽๺ න ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ๴ඨ නಡ ශೕฑ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  cos pi by four plus cos theta in sine pi over four 

งಪ฿ಜං ಮൡ౨  sine a cos b plus cos a sin b 
ಆದ౪ คಂದ ಕഖౣ ಪഔౣ ಗಳ ಒಳಜನ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ ൮ೕഓ ಮൡ౨  කฤౙ  คಂದ ๴ඨ ಆಜං pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๴ඨ ಆෆ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ೯൤ಡ න කฤౙ  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅವඛಂದ ๴ನ ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒಂದರ ನഴๅ ಇฆโದคಂದ ౽౲ ඨ ನ ಪ౳ ෥ಣโ කโ t 
൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ෎ฆಗัಡ ๼ಂൟฆಜ ຄೕದฉ ಯ ๸තಣბ ෰ಲ౲ โ ಎರಡರ ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ t 
ಕല෫෵ರ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. ಒಂൿ ಪ౵ ๺ งഡ 2 ಆಜฆವ ෩ಲโ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪค๻ರವಲ౵  ಏಃಂದฉ t 
๭ඨ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ౽๺ ൮ೕഓ ಇದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං , ๸තಣბ ෰ಲ౲ โ งഡ 2 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇರ෎ಀ ಎಂൿ කโ 
ඣೕലං౪ ೕๅ. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ฤ ๬ಧ౲ เಲ౵   ಒಂൿ ಪ౵ ๺ งഡ ಎರഴ ಏಃಂದฉ ಅൿ ಈ ඛಬბಂಧವඝ౬  
තซ๯โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇඣ౬ ಂൿ ಪค๻ರๅಂದฉ ෭ನ๺ งഡ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈಛಗศ ಇย౵  ಈ t 1 
ಸರัೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ งഡ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ඣಂൽಡ ಆචತำ౶ ൤౨ ೕๅ ๴ඨ ಆෆ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  කฤౙ  t 
ಸ෥ನಗัಂದ කโ ಇඣ౬ ಂದඝ౬  ಈ ඛಬბಂಧವඝ౬  තซ๯ವ ෩ಲವඝ౬  ෥ತ౳  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಎರಡರ ಒಂൿ 
෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ เಷಯವඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  งഡ ഖ ಎಂൿ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ න කฤౙ  ಸ෥ನಗัಂದ ඬට 
ಬฉಯಬ๾ൿ  ಎರಡರ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲโ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ නನ ๴ඨ ಅඝ౬  කಲౙ คಂದ ಒಂൿ งഡ ಎರഴ ෭ನ๺ 
ಒඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಃಲโ ಆೕನ වನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜರย ಏಃಂದฉ ಕഖౣ ಪഔౣ ಗಳย౵ ನ ಈ ෰ಲ౲ โ 
෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡಬ๾ൿ  ๵ච౬  ಮൡ౨  ಎರഴ ನഴเನ ಈ ಆೕನ ಡ ෴฿ಗล ෰ಲ౲ ವඝ౬  pi phi 
ಉഴ๼ല෵ค, ಅಂದฉ ನ ๴ඨ ಈ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං fi 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ෰ಲ౲ ฿ಜರย phi 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಮ൤౨  ๴ඨ งಪದ ಅඃ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇದ౽ౙ ಜ ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 4 
คಂದ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ව ๲ഡ න ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ๳คರ෎ಀ ಎಂಬ ಪค๻ರವඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಎม౵  n 
ත൏ბಂಕ ಛಜ ഛෳ౺  ව ಪವฑ ಡ ๳คರ෎ಀ ಮൡ౨  n n 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರโ ൮ೕഓಡ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ຄಂൽ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ຂัං  ಎม౵  n pi 
ත൏ბಂಕ ಛಜ ෇ค ව ෭ನ๺ න 4 คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯ ಪค๻ರಃౙ  ๼ಂൟฆಜದฉ කโ ಇย౵  ಸ౷ ಲ౭  ഔ౳ ಋ ಅඝ౬  n n 
ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಬൽಯย౵  කโ ౽๺ ಮൡ౨  ๴ඨ ෮ತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ.  ಉತ౭ ನ౬  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ഔ౳ ಋ ಅඝ౬  ಬಳಸ෎౽ಜൡ౨  ಮൡ౨   කโ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಒಂൿ ಎಂಬ 
ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲  ಇย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಅൿ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ำൟ౨ ං ಮൡ౨  ಮ൤౨  
කโ ಇย౵  ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ಇದඝ౬  1 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ೯൤ಡ 1 ಓವฑ ౽๺ ಆෆ 2 ൮ೕഓ ಆಜ 1 ಪ౵ ๺
1 ಓವฑ ౽๺ ಆෆ 4 ൮ೕഓโ ๭ඨ ൮ೕഓದ ෬ว ౽๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಎಡූಗ ಮൡ౨  
ಬಲූಗ ಎರಡඞ౬  ಞ൐๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಬಲූಗವඝ౬  ಞ൐๯൤౨ ೕๅ ౽๺ 2 ൮ೕഓ ෇ค ౽๺ 4 ൮ೕഓ ഛෳ౺  ๴ඨ ൮ೕഓ lhs 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ 1 ಪ౵ ๺ ౽๺ 2 ൮ೕഓ ಆಜ 1 ಪ౵ ๺ ౽๺ 4 ൮ೕഓ ഛෳ౺  ๴ඨ ൮ೕഓ ಈಕ౷ ฯ ౽๺ ൮ೕഓ ಇඨ 
౽๺ ഖ ൮ೕഓ ಇඨ ౽๺ ශೕฑ ൮ೕഓ ಈ ๸තಣბ เಷಯ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಈ ಇತರ
ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಎರഴ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರഴ ൮ೕഓ ഛෳ౺  ๴ඨ ൮ೕഓ ಈಕ౷ ฯ ౽๺ ൮ೕഓ ౽๺ ഖ ൮ೕഓ ౽๺ ශೕฑ ൮ೕഓಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಬಲූಗದย౵  ಏඛං෽ೕ ಅದඝ౬  ൤ಡൿಆಂഴ කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ಎಡූಗಃౙ  ತฆ൤౨ ೕๅ ๵ච౬  
ಮൡ౨  ಈ ಎರവ ಪದಗಳย౵  ಃಲโ ๬෥ನ౲  ಪದಗัๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬  ಅಂ๏ೕಕค๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆචಯย౵  ಪഷ෷โൿ ౽๺ ൮ೕഓ ಇย౵  ๬෥ನ౲  ಪದ฿ಜං ൮ೕഓ ಸಹ ๬෥ನ౲ ฿ಜං cos 2 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರಡඞ౬  ຄರ൤ಡ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಆຉ ഗ ๭ඨ 
൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๭ඨ ഖ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂಬ ෥ದคಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ 2 ๴ඨ 2 ൮ೕഓವඝ౬  ౽๺ 2 ൮ೕഓ ෭ನ๺ ౽๺ 4 ൮ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಮൡ౨  ಮ൤౨  කโ ಅඃ ෥ದคಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಎರഴ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ เಷಯโ ಈಗ ๴ඨ ශೕฑ ൮ೕഓ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ౽๺ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಅಥ฿ ಎರഴ ൮ೕഓದ ౽๺ ๵ච౬ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ๴ඨ ශೕฑ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ౽๺ ශೕฑ ൮ೕഓ ಈ ෩ರರย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ 
෩ฆ เ෗ನ౬  ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂದ ౙಁ  ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಅโಗึಲ౵ ದರ ಒ ౙಁ ಟವඝ౬  
൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ, 
ಆದ౪ คಂದ ಸಹಜ฿ಜ ನಮಡ ൟัൽං, ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಆೕ๺ ൮ೕഓ ಎಂದฉ ൮ೕഓ ๲ഡ ಡ ๳คං ಏಃಂದฉ ಇൿ ౽๺ ಡ 
ಸ෥ನ฿ದ งಪ฿ಜං. ಅඝ౬  ಎರഴ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ  งಪದ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ pi th e 
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๬෥ನ౲  ಪค๻ರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cos x cos y 
ಆದ౪ คಂದ ಇದಃౙ  ಪค๻ರโ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ නಡ ಎರഴ ෬ว ත൏ბಂಕ ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  n n 

ಎರഴ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರๅಂದฉ ൮ೕഓ ๳คං කโ ಇย౵  ಎರഴ ൮ೕഓವඝ౬  cos 
ຄಂൽฆโದคಂದ ಅൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಅದඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎม౵  ත൏ბಂಕ ಡ කฤౙ  ෬ว ಎರഴ ೯൤ಡ n n 
෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  න ಆಜ ຄಂൽฆತ౨ ං ಈಗ ಈ ಆචಯ ಸ෦ೕಕರಣ౽ౙ ಜ ಇದඝ౬  ಮ൤౨  ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ඛಜ฿ಜ 
๰೉๯ತ౨ ං  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං, ಅย౵  කඝ ಒಂದರ ෬ว ಎರഴ ෩ಲൽಂದ ಞ൐๭ದง 
ಬಲූಗโ ಇඞ౬  ๵ච౬ ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇದඝ౬  ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ cos 
ಏಃಂದฉ ౽๺ න කಲౙ คಂದ ๭ඨ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಒಂൿ ಇ๸ ಅඝ౬  ๰೉๯ವ ಒಂൿ ෩ಲ ಎರഴ ಇൿ ಈಗ 
ಇൿ ಎಡූಗ฿ಜං ಇย౵  ಎಡූಗโ ๴ඨ ෭ನ๺ ಇൿ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ಆಜං a cos b cos a sin b b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎಡූಗโ කฤౙ  ൮ೕഓದ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ಇ ෩ಲಕ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ๰೉๯ವ ౽౷ ฯ౺n 
๵ච౬ ෷ කฤౙ  ൮ೕഓ ෭ನ๺ න කಲౙ คಂದ ಎม౵  ත൏ბಂಕ ಡ ๲ഡ ಡ ๳คರ෎ಀ ಎಂಬ ಅಂಶൽಂದ n n pi 
๰೉ತ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ๴ඨ ๭ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ  x y y 
ඦತರ ൮ೕഓ ๳คං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං කโ ಒಳಡ 4 ෩ಲಕ ಅඝ౬  4 ೯൤ಡ ෬ว n pi pi pi 16 n 
ත൏ბಂಕಗะಜ ಚย๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ಡ ಅಂൟಮ ಪค๻ರๅಂದฉ ಸಮ๲౲ ಡ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ 1 ೯൤ಡ ๲ಃಂി ൮ೕഓ 1 ೯൤ಡ ๲ಃಂി 4 ൮ೕഓಡ
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  cot theta 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ಈ ๲ഡ ಗಳ ಒ ౙಁ ಟൽಂದ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺  ෇ค ෩ಲಕ ೯൤ಡ 2 n 1 pi 2 2 n 2 n 
೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෇ค කฤౙ  ෬ว ත൏ბಂಕ ෸ඛಯඨ ೯൤ಡ ෬ว කฤౙ  ಪ౵ ๺ ෬ว pi n n pi pi 
ಹൽකฆ ෬ว ඛೕಡมಞತ౨ ං  ත൏ბಂಕ n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಅಂൟಮ ಪค๻ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ನ ೉ಕౙ  ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಄ಳมಞತ౨ ං ಅಂದฉ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ x 
ಸ෦ೕಕರಣโ ൣඪ౨ ತำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  ඛಂದ ಮൡ౨  tan x si nx cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ඞฆ ലಜ౳ ಗಳ ෬ว ಪ౵ ๺  ನ ๴ඨ ಆಞತ౨ ං ಪ౵ ๺  ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ๻ಛಜ x x 100 x 50
ಸಮಯದ ಆಸ౾౨ ෵ಂದ ෭ನ๺ 50 ರ ๴ඨ ಆಜ ನ ๴ඨ ಆಜ ಬฉ෷ൟ౨ ಲ౵  ನ ඛಂದ 50 ಅඝ౬  ෭ನ๺ x x x cos cos x x 
50 ನ ಡ ූಜ๭ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ಞ൐๭ cos 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಬಲූಗವඝ౬  ನ ඛಂದ ಞ൐๭ ಮൡ౨  ನ 100 ෇ค ೯൤ಡ 50 ෇ค lhs x cos x cos cos x x times 

෭ನ๺ 50 ತದඦತರ ಈ ಞ൏౽ರದ ඦತರ කโ ಪഷ෷โൿ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ඞฆ ಪഖౣ  ౽๺ ಪ౵ ๺ cos of x x x 
ಐವൡ౨  ෇ค ౽๺ ಪഖౣ  ౽๺ ಆෆ ෭ನ๺ 50 ಸಮකಜฆತ౨ ං ๴ඨ ಪ౵ ๺ 50 ෇ค ๴ඨ ෇ค ๴ඨ ෭ನ๺ 50 x x x x x 
෇ค ౽๺ ಆෆ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ 100 කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎಡಣ ಮൡ౨  ಬಲූಗದย౵  කโ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆದฉ ಈಗ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ಇದฌಂൽಡ ๸෽ೕ೧ಸ෎಄ ಅಥ฿ කโ ๴ඨ ಆෆ ಪ౵ ๺ ඞฆ x 
ಅඝ౬  ඣಂൽಡ ๸෽ೕ೧ಸ෎಄ ಮൡ౨  කโ ඣೕഴโൿ කโ ๴ඨ ಆෆ ಪ౵ ๺ ඞರඝ౬  ඣಂൽಡ cos x x cos x 
๸෽ೕ೧๭ದฉ  ඦತರ කโ ඞರರ ๴ඨ ಎಂಬ ಪದವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅඝ౬  cos x plus fifty cos x 

ඣಂൽಡ ๸෽ೕ೧๭ದฉ ಅඃ คೕൟಯ ಪದವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ๴ඨ minus fifty x x minus fifty 
ಅඝ౬  ๴ඨ ෭ನ๺ ಐವൡ౨  ೯൤ ๳ค๭ದฉ ಅಂತಹං౪ ೕකದง ಈ ූಗದย౵  ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ౽๺ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ඞฆ x 
೯൤ಡ ๭ඨ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಎಡූಗವඝ౬  ಸರಳತั๯โದฌಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ කโ ಎರവ 
ಬൽಗಳඝ౬  කಲౙ คಂದ ಞ൐ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಈ කฤౙ  ಅಗತ౲ เං ಏಃಂದฉ කโ ಮฆಪഷಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಎರഴ ඩಪ ಎರഴ a sin b sin a

ಮൡ౨  ಮൡ౨  cos b two cos a cos b two cos a sin b 
ಆದ౪ คಂದ ಎಡූಗದย౵  කโ ಅದඝ౬  2 ๴ඨ ೯൤ಡ 100 ෇ค ಎರಡคಂದ ಞ൐๭ർಗ ಬฉಯಬ๾ൿ x cos x cos x 
ಪ౵ ๺ ಐವൡ౨  ෇ค ౽๺ ෭ನ๺ ඹඹౣ  ಈಗ ನಮಡ ಎರഴ ೉ກ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ๴ඨ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ನ ๴ඨx a cos b b b 
ಆಜං, ಅൿ ඞฆ ലಜ౳ ಗะಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎಡಣಯย౵  ෮ದಲ ಪದ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ ಇย౵   කโ ಎರഴ ෥ದคಯඝ౬  cos a cos b 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ౽๺ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ౽๺ ෭ನ๺ ෈ cos a cos b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ ౽๺ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ౽๺ ഖ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಎ ෭ನ๺ ෈ ౽๺ 100 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಎม౵  x 
කฤౙ  ಪದಗಳඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ  ಇย౵  ಬಹಳ ๵ಗ๬ಜ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ಆෆ ಪ౵ ๺ 100 ౽๺ ಆෆ 100 ಪ౵ ๺ ๴ඨ ಆෆ ඞฆ 
෇ค ౽๺ ಎರಡರ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ඞರರ๠ౣ  ඞರರ๠ౣ  ౽๺ ඞฆ ෇ค ๴ඨ කโ ಬಲಣಡ ಇඃ คೕൟಯ ಃಲಸವඝ౬  x 
෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ർಗ ಬಲූಗದย౵  කโ ಈಗ 4 ಆಜ ๴ඨ ಪ౵ ๺ 50 ෇ค ๴ඨ ෇ค ๴ඨ ಆෆ ෭ನ๺ ಐವൡ౨  x x x 
෇ค ౽๺ ಆෆ ಪ౵ ๺ ඞฆ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ඹඹౣ  ಅඝ౬  ๴ඨ ෭ನ๺ ಐವൡ౨  ಮൡ౨  ๴ඨ ಅඝ౬  x x x x 
౽๺ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ඞฆ ಮൡ౨  ๴ඨ ಅඝ౬  ౽๺ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ඞฆ ಎಂൿ ๳ค๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಎರഴ ๴ඨ ಆಞತ౨ ං  ೯൤ಡ ಐವൡ౨  ๴ඨ ෭ನ๺ 50 ෇ค 2 ๴ඨ ౽๺ ಪ౵ ๺ ඞฆ ಈಗ ಇൿ x x x x 
ಎರഴ ඩಪದ ๭ඨ ෈ ಆಜං, ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ ෭ನ๺ ౽๺ ಆෆ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ෈ ౽๺ ౽๺ ಆಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ಯ ඞฆ ലಜ౳  ෭ನ๺ ౽๺ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎ ಮൡ౨  ಇൿ ෈ 
ಆದ౪ คಂದ ඬ౵   ಅඝ౬  ಎರഴ ಞ൐๭ർಗ ಎರഴ ๴ඨ ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ಪದಃౙ  ಎರഴ ๴ඨ ಎ sb x a cos b sin a cos b 
ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ಎ ෭ನ๺ ෈ 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ನಮಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ඞರರ ๴ඨ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨   ๴ඨ ಎ ෭ನ๺ ๴ඨ ಆෆ ಎ ෭ನ๺ ෈ x 
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ನಮಡ ෭ನ๺ ඞರರ ๴ඨ ඛೕഴತ౨ ං, ಅൿ ඞರರ ๴ඨ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಪഷ෷ವ ಎม౵  කฤౙ  
ಪದಗಳඝ౬  කโ ಮ൤౨  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಪഷ෷ವ ಎม౵  කฤౙ  ಪದಗಳඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎರഴ ೯൤ಡ x 
100 ෇ค 100 ರ ๴ඨ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ෭ನ๺ ๴ඨ 100 ಇಂದ ౽๺ 100 ෭ನ๺ ౽๺ ഖ ๴ඨ ഗ ಪ౵ ๺ ඞฆ ಪ౵ ๺ ౽๺ ഖ ಇಂದ x x x 
๴ඨ ඞฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಬಲූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಎಡූಗಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಎರഴ ನ ๴ඨ ಆಜං ೯൤ಡ ಎರഴ ನ x x 
ඞฆ ಪഖౣ  ౽๺ ಎರഴ ನ ಎರഴ ನ ඞฆ ಪഖౣ  ౽๺ ඞರರ ೯൤ಡ ඞฆ ෇ค ඞฆ ෇ค ಎರഴ ೯൤ಡ x x x 
๴ඨ ඞฆ ౽๺ ඞฆ ಮൡ౨  ಈ ಪದโ ඩಪ ෥ഴโದคಂದ ಃಲโ ಪದಗำ ಇย౵  ರൿ౪ ತಳ౶ ยๅ ಎಂൿ කโ 
ඣೕಡಬ๾ൿ ಎರഴ ೯൤ಡ ඞฆ ෇ค ౽๺ ඞฆ ಇย౵  ಮൡ౨  ಇย౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ඡ  ಇൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಎರഴ ෇ค ๴ඨ ඞฆ ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಎರവ ಬൽಗಳย౵ ෸ x 
ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಹ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆචಯย౵  ಉั෷โൿ ಎರഴ ๴ඨ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ඞฆ ౽๺ ഖ ಆಜ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ಪದโ ಆຉ x x 
ಅඝ౬  ಈ ಬൽಯย౵  ತฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺ ഖ ๴ඨ ඞฆ ౽๺  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಇൿ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ඛಂದ කโ 100 0
2 ๴ඨ ಆಜ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ඞฆ ಪഖౣ  ౽๺ ಎರഴ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ಎರഴ ๴ඨ ඞฆ ಆೕ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ඞฆ x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ๵ච౬  ಈಗ ಇൿ ಎರഴ ๴ඨ ಎ ౽๺ ෈ งಪ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ๴ඨ ಎ ౽๺ ෈ ๴ඨ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๭ඨ ಎ ෭ನ๺ ෈ ಎಂൿ කโ ൟัಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๴ඨ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ඛಮಡ කฤౙ  ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ඛೕഴತ౨ ං  ඞฆ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෈ ๴ඨ ನಮಡ ඞฆ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ඛೕഴತ౨ ං 
ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಇൿ ಇย౵  ෥ದคಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ಇඞ౬ ರರ ๴ඨ ಆಜං ಇൿ ಎರഴ ๴ඨ ಎ ಆೕ๺ ಎ 
งಪದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ๭ඨ ಎ ౽๺ ಎ ๴ඨ ಆಜං  ಎರഴ ಇൿ ಇඞ౬ ರರ ಒ෫౱  0 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  කโ เฯ ෥ഴ൤౨ ೕๅa 
 කඝ ๴ඨ ಎ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ෈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಈ เಷಯโ ๴ඨ ಆಜ 2 ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 2 คಂದ 2 ಪ౵ ๺ ෈ 150 ലಜ౳  ౽๺ ಆಜ ෭ನ๺ ෈ ා 2 50 ലಜ౳ ಗะಜฆತ౨ ං ಆದฉ 150 ರ ๴ඨ ๴ඨ ಆෆ ๴ඨ ಆෆ 
ಆಜං 30 ലಜ౳ ಗำ ಅಂದฉ ಇൿ ಅಧბದ๠ౣ  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಅಧბൽಂದ ಞ൐๭ർಗ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ කฤౙ  ಪ౵ ๺ ඞರರ ๴ನ๺ ಆಜං 50 ലಜ౳  ౽ಸ౬  ෭ನ๺ ಇൿ 40 ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ෭ನ๺ ಆಜං x 
ಏಃಂದฉ ౽๺   ಎಂ්ൿ  ರ ๴ඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං. ಇದඝ౬  ෭ನ๺  ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ಎಂൿ ಸಹ ಬฉಯಬ๾ൿ 50 40 40
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๴ඨ งಪವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಇದ౽ౙ ಜ ๵ೕฯ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  4 y x x 
ಪ౵ ๺  ಈ ๲ഡ ಡ ๳คං ಪ౵ ๺ ෭ನ๺  ಅඝ౬  ෇ค ෭ನ๺  ಃౙ  ๳ค๭ ಏಃಂದฉ ಇย౵  ෭ನ๺ ೎ක౬ ಜං 100 n pi 1 n 40 y 
ಏಃಂದฉ කโ ಇย౵  න ಅඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ชലಯඨ ಗಳ ಪคූ๣ಯย౵  ಉತ౨ ರವඝ౬  ವ౲ ಕ౨ ಪല๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ
කโ ಇದඝ౬  ಮ൤౨  ชലಯඨ ಗัಡ ಪคವൟბಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಲ౵   ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ലಜ౳ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ലಜ౳ ಗัಂದ කโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ ಇದඝ౬  180 ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ෵ಂದ pi 
ಞ൐ಸ෎౽ಜං  , ಅൿ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ชലಯඨ ಗัಡ ಪคವൟბ๯ತ౨ ං ಆದฉ ඦತರ ಈ ඞರฌಂൽಡ ಅඃ ಃಲಸವඝ౬  
෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ๸ದಭბದย౵  ಈ ຂัಃ ಸค෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ಡ ๳คං ಮൡ౨   ඦತರ කโ කฤౙ  ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ෇ค ෭ನ๺ ನ ಶ౾౨ ಡ ๳คංn z x n pi n 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ನಲವൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ಒಂಬತ౨ คಂದ ಎರഴ ಎಂൿ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇย౵  ෭ನ๺ pi 
ඞฆ ๻ಕ෎ಀ ಆದฉ ෭ನ๺ ඞฆ ಇൿ ಇං  ലಜ౳ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ชലಯඨ ಗಳ ಪคූ๣ಯย౵  ಅൿ ෭ನ๺  න ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮ൤౨  ත൏ბಂಕಗัಡ ๳คฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆದฉ 5
ಇൿ 4 ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಎಲ౵ ವඞ౬  කಲౙ คಂದ ූಜಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷ವย౵  ಆචತำ౶ ವ ಪค๻ರโ ๲ഡ ಆಜං  งಪ කฤౙ  ෬ว ಡ ๳คං ೯൤ಡ කโ x n pi 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄರಡ ತರಬ๾ൿ ಆದฉ 18 ෭ನ๺ 5 ಡ 36 ෬ว ෭ನ๺ න ಡ ಎม౵  ත൏ბಂಕಗಳ pi n 
ಞಂඪಡ ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಸಮ๲౲ ಡ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಪคೕಃ౹ ಡ 
෮ದಲචಯൿ  ඛೕโ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ , ಅൿ ಪค๻ರದ නಡ කಲౙ คಂದ ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ ple n 
෭ನ๺ න ಅඝ౬  ಹൽචಂಟคಂದ ෭ನ๺ 5 න 36 ಡ ಅඝงಪ฿ಜං, ಇൿ න ා 4 ಪ౵ ๺ න 18 ෭ನ๺ 5 න ා 36 ಇൿ 
ലಜ౳ ಗಳย౵  ಇൿ 45 ലಜ౳  ಇൿ 10 ലಜ౳  ಮൡ౨  ಇൿ න 180 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 25 ലಜ౳  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 30 ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಆฆ คಂದ න ಆರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ನ เเಧ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ๻౾ದฉ ඛೕโ ಎม౵  n n 
๬෥ನ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಎม౵  ಪค๻ರಗำ ಇย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಆຉ ಸಮ๲౲ ෴ಜං, ಅย౵  
කโ ಎม౵  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ๒ನ౲ ൽಂದ න ಎರಡคಂದ ಈ ຂัಃ෷ ඛಜ฿ದ ౽๺ ಆෆ ๭ඨ ಆಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ x 
಄ಳมಞತ౨ ං ෴฿ಗล ๴ඨ ಆෆ ౽๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎม౵  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  0 คಂದ x x x pi 2. 
ಆದ౪ คಂದ ಇದ౽ౙ ಜ කโ ๴ನ ಅඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಞฆತඝ౬  x x cos 
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ಬಳಸ෎ಀ ಎಂൿ ൧ೕฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ඛಂದ ඩ౳ ฏ෗ಸಬ๾ൿ ಎಡූಗದย౵ ฆವ ಈ ಆຉ ಪದವඝ౬  ๴ನ ಆෆ න ಎಂൿ ಎರഴ 
෭ನ๺ ඛಂದ ಬฉಯಬ๾ൿ ๴ඨ ಏಃಂದฉ ౽๺ ൮ೕഓ ๴ನ ಆෆ නಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓൽಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ൧ೕคಸฤ ಬಯ๭ದฉ ಇൿ ౽๺ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ x 
කโ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಎರಡคಂದ ಮಧ౲ ಂತರ x pi x 
๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ๳คർಗ කโ ನഴเನ ๸ීಧವඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ඛಂದ ಪค๏ೕย๵ೕಣpi pi sin x cos x 

ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ๳คർಗ ಈ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ಪค๏ೕย๵ೕಣ ಎರಡคಂದ ಸಹಜ฿ಜ ಎರഴ ෩ಲಕ x pi x 
๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರഴ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං pi cos x 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರಡคಂದ x x pi 
ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨   ಎರഴ ෭ನ๺ ๭ඨ ನย౵  ನย౵  ๵ච౬ ಡ pi x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಅඝ౬  ಎರറಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರಡคಂದ ಇൿ ಡ ಎರഴ pi x pi pi 
෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನഴๅ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ಲಕ ಬದมಞತ౨ ං ಎರഴ ಮൡ౨  ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ಮൡ౨  ಈ pi pi 
ಮಧ౲ ಂತರ ಇๅರവ ಪคೕಃ౹ ಛಜ ๒ನ౲ ൽಂದ න ಎರಡರ ಮಧ౲ ಂತರದ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಈ le 
ಮಧ౲ ಂತರโ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರಡರ ಉಪเූಗ฿ಜං ಮಧ౲ ಂತರ ൤ಡൿಆಂಡ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗಳ ๲ഡ ಸಹ pi ah cos x 
๒ನ౲ ದ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಸಹ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಎರಡರ ಮಧ౲ ಂತರದ ಉಪเූಗ฿ಜං pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮಡ ಎರവ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං  ಎರഴ ෭ನ๺ ඩಪൽಂದ ಮൡ౨  ಇย౵  ฿ದಗำ pi x cos x 
๵ච౬ ෵ಂದ නಡ ಎರಡคಂದ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಯ ๴ඨ งಪದ ෴โದක౬ ದง ຄಂൽං౪ ೕๅ a b 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ඩಪൽಂದ ಎಂൿ ຂูೕಣ  ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಆಜං ಮൡ౨  ೉ກ౬ ෷ ಡ a pi x b cos x a b 
ಸಮඛಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಎರಡඞ౬  ඛೕโ ඣೕലದ౪ ฉ ಎ ಮൡ౨  a b 

ಎರಡ ౙಁ  ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ๳ฆತ౨ ๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ๴ඨ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ನಮಡ ൟัൽං b pi 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๴ඨ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ತ౷ คತ฿ಜ ෽ೕ೧๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಎರಡคಂದ න ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನย౵  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๴ඨ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x x x x 
ඦತರ ๵ච౬  ಮൡ౨  න ನഴๅ ಎರಡคಂದ ಅൿ ಏಕ൞ನ฿ಜ ๒ನ౲ ൽಂದ ಎม౵  คೕൟಯย౵  ກೋ౞ ൟ౨ ං  ಒಂದರ ತನಕ ಅದರ 
ಅಥბๆචಂದฉ , ෴โඃ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗัಡ ಮൡ౨  ಎಂൿ ຂูೕಣ, ಈ ಛ౳ ෆ ನย౵  ൧ೕค๭ฆ๋൤ ಡ a b a b 
ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಎಂൿ ຂูೕಣ , ඦತರ ದ ๴ඨ ಇൿ ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲ ฿ಜං a b a 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲ โ ಆಜං โ ಯ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං sine a b 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๴ඨ ಈ ෰ಲ౲ โ ನ ๴ඨ ಆಜං b b 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನൿ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං, ಎಂ්ൿ ๴ඨ ඩಪಃౙ  ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿb n n a 
๰೉๯ತ౨ ං ಯ ๴ඨ ඩಪಃౙ  ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කโ ൧ೕคಸ෎ಀ, ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛೕโ a b a was 

ಅඝ౬  2 ෭ನ๺ ಮൡ౨  ನ ಅඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ โ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕค๭ದฉ ๬ಀ.  pi sin x b x cos a b 
ಎย౵ ಯವฉಡ කโ ಈ ຂัಃಯඝ౬  ൧ೕคಸಬ๾අೕ ಅย౵ ಯವฉಡ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ๳คದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛಜ฿ಜದ౪ ฉx pi 

ಡ ಎರഴ คಂದ ಡ ๳คං x pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ൧ೕค๭ದฉ ಅൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಸค෴ಜ ಪคಹค๯ತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  ಈ ඛൽბಷౣ  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಪคೕ౾౹ ಸฤ , ಇൿ ನ ౽๺ ಮൡ౨  ನ ๴ඨ x x 
ಎಂൿ ൧ೕค๯โದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎม౵  ಛಜ ಎม౵  ಡ ಡ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫  x x pi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  งഡ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ งഡ ಎರഴ ๴ඨ ೯൤ಡ ಒಂൿ งഡ ഖ งഡ ഖ ಆ๴ඨ ಡ x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮ൤౨  කโ ෥ಡಬ๾ൿ කโ ಒಂൿ งഡ ಎರಡඝ౬  ౽๺ ಆෆ න ශೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಮൡ౨  ಇย౵  ಒಂൿ ಓವฑ งഡ ഗ ಅඝ౬  ๴ඨ න ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ เಷಯโ ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  කಲౙ คಂದ ಸರಳತั๯ತ౨ ං ಆದฉ ಈ ෰ಲ౲ โ ನಮಡ ൟัൽං x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಡ 2 ಡ ๳คർಗ ಅൿ ಸಹಜ฿ಜ ೎ක౬ ಜං ಏಃಂದฉ ಈಗ ກೋ౞  ඣೕಡฤ ಏඞ ಇಲ౵  ಏಃಂದฉ x 0 pi x 
๴ඨ ෰ಲ౲  ෴โඃ ಡ 4 คಂದ ಪ౵ ๺ න ಇൿ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෥ನ൤෵ಂದ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಇย౵  ෩ಲ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ෩ಲ ಎರഴ x x pi 
ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෴ಜං ಎರഴ ಈಗ ඣೕഴโൿ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ งഡ ಎರഴ ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ කฤౙ  ಒಂൿ 
ಏඣೕ ಮൡ౨  න ා ഖ ಐ  ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ಐൿ ಏำ ಈ ಎರഴ ຂัಃಗัಂದ ಇൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ๴ඨ ಪ౵ ๺ s x cos 

ಎม౵  ಮಧ౲ ಂತರ 0 ಡ 2 ಡ ๳คದ ಎม౵  ಡ 2 คಂದ ಜಂತ ಕല෫ ಇං ಸค ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  x x x pi 
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ කโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ವ ೉ಕౙ  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  p 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ๒ನ౲ ൽಂದ ಎರഴ න ನഴเನ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽฆ๋൤ ಇರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ౽๺ ಆෆ ൮ೕഓ ๴ನ ಆෆ න ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ  ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎಡූಗವඝ౬  ಆෆ ๴ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 2 ෭ನ๺ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  pi p x p cos x 
ಇൿ ಮ൤౨  ๴ඨ ๭ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಜ฿ಗฤ ಇൿ ಇರ෎ಀ  ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಅಥ฿ ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಛಜ  ಡ n n p cos x n 
ಸಮಯಗಳ ಡ 2 ෭ನ๺ ๴ඨ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ ๼ലൿಆ ౶ั   p cos x p x n pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಈ ත൏ბಂಕ ಛಜ เ෗ನ౬  ๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ කโ 0 n 
ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ, ಉർಹರൕಡ ಈಕ౷ ഡ  කโ ಪഷ෷ವ ಅ෴ඝ 2 คಂದ ෭ನ๺ ๴ඨ n pi p x 
ಸ෥ನ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ๴ඨ ೯൤ಡ ಎರಡರ ෬ว න ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  p cos x p x cos x 
ඦತರ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  งഡ ಎರഴ ಆಜ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ಒಂൿ x cos x p 
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෩ಲൽಂದ ಎರഴ ๭ඨ ಪ౵ ๺ ಒಂದคಂದ งഡ ഖ ౽๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ, ಇൿ ๴ನ ಪ౵ ๺ න කฤౙ  ා වಡ x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ೉ಕౙ  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಄ำವ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵ ං౪ ೕๅ  ಆದฉ p p 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜರฤ කโ ಅඝ౬  ಆคಸ෎ಀ ಅಂದฉ ಪ౵ ๺ คಂದ 4 ರ ೉ກ౬ ෷ ಸಹ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ x x pi pi 
ಎರഴ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ಲ ಎರഴ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ೉ಕౙ ർದ ಅඝ౬  ๾ഴಕฤ p 
ಬಯ๯โದคಂದ කโ ಆ෺ౙ  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ  ಆ ๴ನ ಪ౵ ๺ න ශೕฑ ශೕฑ ಆಜൿ౪  ಅൿ ನಮಡ ൟัൽฆವ x x 
අಡ౥  ๸ಭವඛೕಯ ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ කโ ಯ ೉ಕౙ  ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ งഡ ಎರಡคಂದ p 
නಡ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಛಜ ෥ತ౳  කโ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ n n 
๻౾ದฉ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ඦತರ කโ ಆචತำ౶ ൤౨ ೕๅ ಎರഴ ෭ನ๺ ๴ඨ ಅඝ౬  n p x 
ಪഷ෷โൿ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ಮฆຄಂൽ๭ದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಏචಂದฉ, pi p cos x 

෇ค ෭ನ๺ ಎರಡರ ෬ว ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵ ෸ ಸಹ කโ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ah p cos x sin x pi 
ಬฉಯಬ๾ൿ  ಎಂൿ ಎರഴ ෇ค ವಗბ෩ಲಃౙ  ಮൡ౨  ඦತರ ಅൿ ಆಜ ಒಂൿ งഡ ඛಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ p cos x 
ಒಂൿ งഡ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං, ಇದඝ౬  ನ ಮൡ౨  කฤౙ  ෬ว ಬฉಯಬ๾ൿ ಆದฉ ಇย౵ ෸ ಸಹ sin x x cos y 
අಡ౥ ൿ ๬ಧ౲  ౽๺ ಆෆ ಪ౵ ๺ න කಲౙ คಂದ ಇඞ౬  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ೉ಕౙ  ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ โ ಇඞ౬  ಅඃ ෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಋ൏ತ౱ ಕ ಛಜ෸ ಈ คೕൟ p n 
ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ർದൿ౪  ಈ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ๬෥ನ౲  ෥ತ౳  ൣඪ౨  n 
ຄಂൿತ౨ ං , ๻ಜದ౪ ย౵  ಇದඝ౬  ಪ౵ ๺ 1 ರ ಶ౾౨ ಡ ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅಥ฿ කඝ ಇದඝ౬  ൪ದฉ ౘ෦๭ n 
ಬದยಡ ๴ඨ ಅඝ౬  ಈ ಬൽಯย౵  ൤ಡൿಆำ౶ โൿ ๯ಲಭ฿ಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಆಞತ౨ ං  ಪ౵ ๺ ๴ඨ ನ ಶ౾౨ ෷ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಎರഴ ಡ නನ ෭ನ๺ p n cos x x n 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಈ ಪದದ ಬಳಃ෷ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆದฉ ಇย౵  ಅคൡಆಳ౶ ෎౽ದ ಒಂൿ เಷಯๅಂದฉ කโ bec  
ಅದඝ౬  ෨ಂං ಬฉದฉ කโ ෩ಲ ಎರಡඝ౬  ຄರಡ ൤ಡൿಆಂഴ ඦತರ කโ ෩ಲ ಎರಡඝ౬  ಇย౵ ಡ ತฆ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಇย౵  ඣೕലದฉ කโ ๸තಣბ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  කโ ඣೕഴโൿ 
ಏචಂದฉ, කโ ຂಛದง ಧකತ౱ ಕ฿ಜರฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෥ി ඪ ಎರಡರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಈಗ ಕഖౣ ಪഔౣ ಗಳ ಒಳಡ ಈ ವ๯౨ เನ ๸තಣბ ෰ಲ౲ โ ಈ ඛൽბಷౣ  ಪದโ 
๬ಧ౲ ฿ದ๠ౣ  අಡ౥ ർಜං.  ෰ಲ౲ โ ಇඞ౬  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ඛൽბಷౣ  ಪದโ ನ ෰ಲ౲ โ ಏඡ ಇರย n 
ಇൿ ෴฿ಗล ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ අಡ౥  ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ โ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಅൿ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಎರഴ ನ ๸තಣბ pi n 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಕึൿ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಡ කโ ಈ ವ๯౨ ವඝ౬  ಡ ಎರഴ ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ n pi n 
ಮൡ౨  කโ ಈ เಷಯವඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಎರಡคಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  pi n 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ನಮಡ ෩ฆ ಇං ಎಂൿ ඣೕഴโൿ ಈಗ ๯ಲಭ฿ಜං  කโ ಅඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಇย౵  n equa pi 
ಎರഴ ෩ಲಕ ඛಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ಅಥ฿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎರഴ ಅಥ฿ ನ අಡ౥  ෰ಲ౲ ಗำ ඦತರ ಅඝ౬  l n n pi 
ಎರಡคಂದ ಪഷ෷โൽಲ౵  අಡ౥  ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಆದฉ කโ ಯ ೉ಕౙ  ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  p 
ಉഴ๼ലಯ෎౽ಜฆโದคಂದ කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಆคಸ෎౽ಞತ౨ ං.  ಅಥ฿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಒಂൿ n n 
ಸಣ౧  ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ โ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಎರഴ ෩ಲൽಂದ ಡ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಈ ಸಮ๲౲ ಡ ಈ ಪค๻ರವඝ౬  p p 
තಣბತั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವ ಀคൡ ಈ 
ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ಆචತั๯൤౨ ೕๅ. ಅย౵ ಯವฉಡ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ เสೕಮಗಳඝ౬  ൟั෷ವ ຄಸ เಷಯವඝ౬  
ඩ౳ ฏ෗ಸยං౪ ೕච ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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