
  िपछले ʩाƥान मŐ िũकोणिमतीय कायŘ पर सात ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है हमने िũकोणिमतीय समीकरणो ंपर चचाŊ की थी हमने 
फॉमŊ के िũकोणिमतीय समीकरणो ंके सामाɊ समाधान िदए हœ बराबर बराबर और sin x sin y cos x cos y tan x 
बराबर और हम  कुछ सम˟ाओ ंको हल िकया हैtan y 
 इसिलए इस ʩाƥान मŐ भी हम सम˟ाओ ंको हल करना जारी रखŐगे, आइए पहले हम िपछली कƗा मŐ िकए गए कायŘ के ȕįरत 
पुनकŊ थन के साथ शुŝ करŐ ,
 इसिलए हमने इस फॉमŊ के िũकोणिमतीय समीकरणो ंके सामाɊ समाधानो ंपर चचाŊ की, साइन बराबर पाप और  हमने कहा िक x y 
इस समीकरण का हल के बराबर ɘस माइनस 1 से गुणा के घात के बराबर है, जहां एक पूणाōक है, इसी तरह x n pi n y n 
िũकोणिमतीय समीकरण के िलए बराबर के ŝप मŐ हमने िदखाया िक सामाɊ समाधान है फॉमŊ का तो यहाँ जब मœ cos x cos y 
कहता šं िक बराबर है तो मूल ŝप से इसका मतलब है िक इस सेट से संबंिधत है,x x 
 इसिलए यह इस समीकरण के िलए सामाɊ समाधान सेट है और के बराबर सेट दो से संबंिधत है और cos x cos phi x pi 
सभी पूणाōको ं के िलए ɘस माइनस और समीकरण के बराबर के िलए हमने िदखाया िक सामाɊ समाधान सेटn y tan x tan y 
फॉमŊ का था ɘस पूणाōक के िलए तो आइए कुछ और सम˟ाओ ंको हल करना जारी रखŐ तािक इस सम˟ा मŐ हमसे पूछा n pi y n 
जाए  एƛ के समीकरण कोसेकŐ ट का सामाɊ समाधान खोजने के िलए एƛ ɘस ŝट तीन के कोटœजŐट के बराबर है,
 इसिलए सम˟ाओ ंको हल करने की एक तकनीक जहां आपको कोसेकŐ ट और कॉटŐजŐट िमलता है , उɎŐ साइन कॉस और टैन के संदभŊ 
मŐ ʩƅ करना है और िफर एएच का उपयोग सभी पहचानो ंके िलए करना है इस समीकरण को हल करने मŐ और sin cos tan
 इसिलए हम जानते हœ िक का के बराबर होता है, हम के को के x cosecant, sine x x cotangent x cosecant 
के ŝप मŐ से अिधक 3 के वगŊमूल के ŝप मŐ िलख सकते हœ और िफर हम इस पद को बाईं ओर लाते हœ Ɛोिंक हम देखते हœ sine x 
िक 1 माइनस कॉस एƛ कुछ ऐसा है िजसे हम जानते हœ िक हम जानते हœ िक 1 माइनस कॉस एƛ 2 साइन ˍायर बटा दो के x 
बराबर है
 इसिलए हम इसका उपयोग करने की कोिशश करŐ गे तो यह हो जाता है या तो यह एक तरह से या दूसरा है  तरीका यह है िक हम गुणा 
करते हœ  दोनो ंपƗो ंȪारा साइन एƛ और िफर हमŐ एƛ ɘस ŝट के 1 बराबर कोसाइन िमलता है 3 गुना साइन एƛ तो यह शायद एक
कॉस एƛ ɘस बी पाप एƛ के ŝप मŐ है और िफर हमने िपछले ʩाƥान मŐ से एक मŐ चचाŊ की थी िक इसे कैसे सरल बनाया जाए  इसे 
दो गुना आधा कॉस एƛ ɘस ŝट तीन बटा दो साइन एƛ के ŝप मŐ िलखा जा सकता है िजसे आगे िलखा जा सकता है Ɛोिंक अब हम
जानते हœ िक हम आधे को साठ िडŤी के कॉस से और ŝट Ūी बाय टू को साठ िडŤी के साइन से बदल सकते हœ या  हम इसे भी कर 
सकते हœ अɊथा हम एह ŝट तीन बटा दो को तीस िडŤी के कोस के ŝप मŐ और आधे को तीस िडŤी के Ǜा के ŝप मŐ पीआई की Ǜा 
के ŝप मŐ 6 गुणा कॉस एƛ ɘस कॉस पीआई को 6 मŐ पाप एƛ के ŝप मŐ िलख सकते हœ और यह फॉमŊ का है  साइन a cos b 

तो Űेिसज़ के अंदर यह चीज़ ɘस की साइन है ɘस की छह दो गुना Ǜा छह से अिधक हैplus cos a sin b x pi x pi 
 इसिलए हमने िपछली ˠाइड पर हमने उस दो को ɘस ओवर िसƛ मŐ घटा िदया है  एक के बराबर या जमा पाई कीsin x pi x 
Ǜा छह से अिधक आधा है लेिकन आधा Ǜा के समान है तीस िडŤी का जो छह से अिधक पाई है
 इसिलए यहां हमारे पास िफर से साइन एƛ के बराबर पाप वाई के ŝप का एक समीकरण है और इसके िलए हम जानते हœ िक सामाɊ 
समाधान यह है िक एƛ ɘस पीआई बटा िसƛ सेट एन पीआई ɘस माइनस से संबंिधत होना चािहए  1 इस मामले मŐ गुणा की n y 
शİƅ के िलए से हैy 6 pi 
 इसिलए सभी पूणाōक के िलए गुणा 6 है और यह कहने के समान है िक सेट से संबंिधत है और ɘस माइनस एक n pi x pi n pi
बटा छह की शİƅ से है माइनस पीआई छह से अिधक पूणाōको ंसे संबंिधत है,
 इसिलए यह एƛ के समीकरण कोसेकŐ ट के िलए सामाɊ समाधान सेट है जो एƛ के कोटŐगŐट के बराबर है और तीन का वगŊमूल बस 
थोड़ा और किठन सम˟ा लŐ,
 इसिलए इस सम˟ा मŐ हमŐ सभी को खोजने के िलए कहा जाता है थीटा के कोसेकŐ ट थीटा ɘस सेकŐ ट के समाधान एक के बराबर होते हœ
 इसिलए हम िफर से कॉस एƛ थीटा को साइन थीटा के ऊपर एक के ŝप मŐ ʩƅ करŐ गे और यह एक ओवर कॉस थीटा के बराबर 
होगा और िफर जब आप साइन थीटा कोस थीटा के साथ दोनो ंपƗो ंको गुणा करŐ गे तो आप समाɑ हो जाएंगे कॉस थीटा ɘस साइन टी 
Ůाɑ करना  हेटा साइन थीटा को कॉस थीटा मŐ बराबर करता है लेिकन ऐसा तब नही ंहोता है जब यह एक कॉस थीटा ɘस बी पाप थीटा 
के ŝप मŐ Ůतीत होता है, लेिकन िफर यहां हमारे पास पाप थीटा कोस थीटा का एक उȋाद है, यहां ऐसा करने के कई संभािवत तरीके हœ 
यह सम˟ा एक संभािवत तरीका यह है िक इस तȚ का उपयोग करते Šए िक पाप ˍायर थीटा ɘस कॉस ˍायर थीटा कॉस ˍायर 
थीटा एक है जो हम कर सकते हœ हम टी को साइन थीटा ɘस कॉस थीटा के ŝप मŐ पįरभािषत कर सकते हœ और िफर यिद आप ऐसा 
करते हœ तो यह एक अलग नया चर है  इसे यहां पįरभािषत िकया गया है और िफर आप देखŐगे िक टी ˍायर साइन ˍायर थीटा ɘस 
कॉस ˍायर थीटा ɘस टू साइन थीटा कॉस थीटा है, लेिकन पाप ˍायर थीटा ɘस कॉस ˍायर थीटा एक है और
 इसिलए टी ˍायर एक ɘस टू साइन थीटा इन कॉस थीटा है और यहाँ से हम देख सकते हœ िक साइन थीटा इन कॉस थीटा वाˑव मŐ t 
वगŊ माइनस एक बटा दो के बराबर है,
 इसिलए अब यिद हम िũकोणिमतीय समीकरण पर वापस जाते हœ, तो बाईं ओर दािहने हाथ के बराबर वगŊ है  एक घटाओ   ah t t 
ओवर टू और टी को साइन थीटा ɘस कॉस थीटा के ŝप मŐ पįरभािषत िकया गया है, 
इसिलए टी के संदभŊ मŐ समीकरण टी ˍायर माइनस वन टू टू टी या टी ˍायर माइनस टू टी माइनस वन बराबर शूɊ हो जाता है और
 इसिलए चंूिक यह टी मŐ एक िȪघात समीकरण है दो संभािवत जड़Ő हœ जड़Ő दो ɘस घटाएं हœ आठ हाँ बटा दो का वगŊमूल जो एक के बराबर
है घटा दो का वगŊमूल अब हम जानते हœ िक टी साइन थीटा ɘस कॉस थीटा के बराबर है िजसे वाˑव मŐ वगŊमूल के ŝप मŐ िलखा जा 
सकता है 2 का साइन थीटा गुणा 1 बटा ŝट 2 जमा कोस थीटा गुणा 1 जड़ 2 पर जो अब के बराबर है हम जानते हœ िक एक जड़ दो बटा
कॉस पाई बटा चार है और यह भी बराबर है साइन पाई बटा चार
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 इसिलए आप यहां िलख सकते हœ कॉस पीआई बाई फोर ɘस कॉस थीटा इन साइन पाई ओवर फोर यह िफर से साइन ए कॉस बी ɘस 
कॉस ए पाप बी के ŝप मŐ है और
 इसिलए Űेिसज़ के अंदर यह अिभʩİƅ थीटा ɘस पीआई की साइन है,
 इसिलए यह थीटा की साइन के बराबर है  ɘस पाई चार से और
 इसिलए वह से  Ɛा हम जानते हœ िक का पįरमाण, Ɛोिंक साइन का मान माइनस वन और ɘस वन के बीच है , का िनरपेƗ मान t t 
दो के वगŊमूल के बराबर से कम होना चािहए, यिद आप इस समीकरण की जड़ो ंपर वापस जाते हœ यिद हम लेते हœ  ŝट जो एक ɘस ŝट
2 है जो एक ʩवहायŊ समाधान नही ंहै Ɛोिंक टी पाप थीटा ɘस कॉस थीटा है जो इसके बराबर है जहां से हमने देखा था िक िनरपेƗ मान 
ŝट 2 से कम होना चािहए।

 इसिलए हम ŝट नही ंले सकते जो  एक ɘस ŝट दो है Ɛोिंक वह इसके बाहर है जो इस बाधा को संतुʼ नही ंकरता है
 इसिलए एकमाũ अɊ समाधान यह है िक टी 1 शूɊ ŝट 2 के बराबर है और हमारे पास पहले से ही यह सरलीकरण है
 इसिलए अंततः  हम टी के बराबर ŝट 2 के साथ समाɑ होते हœ थीटा ɘस पीआई की साइन मŐ चार बराबर होती है
 इसिलए हम केवल दूसरे को लेते हœ जो इस बाधा को संतुʼ कर रहा है जो िक दो का एक शूɊ वगŊमूल है,
 इसिलए इस पूरी चीज को िफर से ŝट दो के ŝप मŐ िफर से िलखा जा सकता है, थीटा ɘस पीआई बटा चार बराबर  दो का एक ऋण 
वगŊमूल िजसका अथŊ है िक थीटा ɘस पाई की Ǜा चार बराबर एक बटा मूल दो घटा एक और इसे िकसी कोण फी की Ǜा के बराबर 
होने दŐ  Ɛोिंक Űेिसज़ मŐ यह मान माइनस वन और ɘस वन के बीच है
 इसिलए हम कर सकते हœ इस कोण के िलए हमेशा शूɊ और दो के बीच एक मान ǒात करŐ  जैसे िक की साइन इस मान के pi phi 
बराबर है,
 इसिलए को वह मान दŐ ,phi 
 इसिलए अब हमारे पास िफर से समान समीकरण है साइन की साइन के बराबर है िजसके िलए हमारे पास समाधान है िक x , y 
थीटा ɘस फी बाय 4 सभी पूणाōक के िलए सेट ɘस माइनस 1 से गुना की शİƅ से संबंिधत होना चािहए n n pi n phi 
और
 इसिलए समाधान ने कहा िक थीटा के िलए िनधाŊįरत सामाɊ समाधान ɘस माइनस 1 से होगा  सभी पूणाōक के िलए बार n pi n n 
फी माइनस पीआई Ȫारा 4 की शİƅ,
 इसिलए यिद आप इस सम˟ा के समाधान पर वापस जाते हœ तो हमने यहां एक छोटी सी चाल का इˑेमाल िकया Ɛोिंक एक तरफ 
हमारे पास कॉस और साइन का योग था दूसरी तरफ हमारे पास एक था  उȋाद
 इसिलए इसिलए हमŐ इस िटŌ क का उपयोग करना पड़ा और  हम इस तȚ का उपयोग करते हœ िक पाप ˍायर थीटा ɘस कॉस ˍायर 
थीटा एक है
 इसिलए यहां अगली सम˟ा है
 इसिलए यह हमŐ इस िũकोणिमतीय समीकरण का सामाɊ समाधान खोजने के िलए कह रहा है और िफर से हम यहां Ɛा कर सकते हœ 
िक हम इसे 1 के ŝप मŐ िलख सकते हœ ɘस 1 ओवर कॉस ऑफ़ 2 थीटा गुणा 1 ɘस 1 ओवर कॉस ऑफ़ 4 थीटा बराबर कॉस थीटा 
ओवर िसन थीटा है और िफर हम बायŐ हाथ की ओर और दाएँ हाथ की तरफ दोनो ंको गुणा करते हœ तािक हम और दािहने हाथ कीlhs 
ओर से गुणा करŐ  कॉस 2 थीटा बार कॉस 4 थीटा बार साइन थीटा तो हमŐ जो िमल रहा है वह 1 ɘस कॉस 2 थीटा इन 1 ɘस कॉस 4 
थीटा टाइʈ साइन थीटा बराबर कॉस थीटा इन कॉस टू थीटा इन कॉस फोर थीटा यह पूरी चीज दो के बराबर होगी कॉस ˍायर थीटा 
और यह अɊ अिभʩİƅ दो कॉस ˍायर दो थीटा के बराबर होगी साइन थीटा बराबर कॉस थीटा कॉस दो थीटा कॉस चार थीटा और 
िफर जो कुछ भी दािहने हाथ की तरफ है वह सब कुछ बाईं ओर लाने के िलए हमŐ िमलता है शूɊ और हम देखते हœ िक इन दोनो ंशɨो ंमŐ
कुछ सामाɊ शɨ हœ,
 इसिलए आप उɎŐ िनकाल देते हœ तािक अंत मŐ हमŐ जो िमलता है वह है Ɛोिंक थीटा यहां एक सामाɊ शɨ है Ɛोिंक 2 थीटा भी सामाɊ
है
 इसिलए हम दोनो ंको बाहर िनकालते हœ और िफर हम शूɊ के बराबर है और यहां हम एक पैटनŊ देखते हœ िक आह दो पाप थीटा कॉस 
थीटा वाˑव मŐ पाप दो थीटा के बराबर है,
 इसिलए इस तȚ का उपयोग करते Šए हमारे पास 2 साइन 2 थीटा मŐ कॉस 2 थीटा माइनस कॉस 4 थीटा है और िफर से हम उसी पैटनŊ 
को देखते हœ दो थीटा तो यह बात अब साइन चार थीटा है तो अब यह समीकरण शूɊ है अगर और केवल अगर या तो कॉस थीटा शूɊ है 
या दो थीटा का कॉस शूɊ के बराबर है या साइन चार थीटा माइनस कॉस चार थीटा इन तीनो ंमŐ से कोई भी शूɊ के बराबर है 
इन तीन अलग-अलग समीकरणो ंमŐ से Ůȑेक के िलए समाधान िनधाŊįरत करने की आवʴकता है और उन सभी का संघ लेना है,
 इसिलए िनिʮत ŝप से हम जानते हœ िक शूɊ के बराबर कॉस थीटा का अथŊ है िक थीटा सेट से संबंिधत है Ɛोिंक यह फॉमŊ कॉस थीटा 
बराबर कॉस का है  दो से और िफर हम pi th .
 का उपयोग कर सकते हœ  ई फॉमŊ के समीकरणो ंका सामाɊ समाधान बराबर तो इसका समाधान है दो ɘस cos x cos y n 
माइनस एक गुणा बटा दो जहां पूणाōक है तो इस समीकरण के िलए दो थीटा बराबर शूɊ सामाɊ समाधान यह है िक थीटाpi n cos 
संबंिधत है ऐसा करने के िलए िबʋुल वैसा ही होने जा रहा है, िसवाय इसके िक Ɛोिंक हमारे पास दो थीटा है, यह दो एन ɘस माइनस 
वन इन पीआई ओवर फोर ऑल इंटीजर एन के िलए अब इस अंितम समीकरण के िलए होगा, िजसे िफर से िलखा जा सकता है इसका 
वाˑव मŐ मतलब है  और दूसरे Ȫारा इस समीकरण को िनिहत िकया जाता है , जहां भले ही मœ एक से अिधक ŝट के साथ गुणा करता šं, 
दो दािहने हाथ की तरफ शूɊ शूɊ के बराबर होता है और इसे तब कॉस मŐ जाने के ŝप मŐ िलखा जा सकता है Ɛोिंक कॉस पीआई बटा 
फोर बराबर पाप पीआई बटा चार बराबर है  एक से अिधक ŝट दो जो आगे एक का अथŊ है अब यह बाएं हाथ की तरफ है साइन ism 
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ए कॉस बी माइनस कॉस ए पाप बी के ŝप मŐ है जो माइनस बी की साइन है
 इसिलए यह बाएं हाथ की ओर चार थीटा की साइन के बराबर है माइनस पाई बाय फोर ई  Ɠाʤ ज़ीरो िजसका अथŊ है इस तȚ से n 
िनिहत है िक चार थीटा माइनस पीआई बटा फोर 
सभी पूणाōक के िलए सेट से संबंिधत होना चािहए,n n pi 
 इसिलए यहां हम सूũ का उपयोग कर रहे हœ िक साइन के बराबर के साथ के बराबर शूɊ और यह  तो इसका मतलब हैx sin y y 
िक थीटा से संबंिधत है हम के अंदर को 4 से अिधक और को 16 से अिधक पूणाōक मŐ ले जाते हœ,n pi pi pi n 
 इसिलए सम˟ा का अंितम समाधान सम˟ा का सामाɊ समाधान 1 ɘस सेकंड थीटा को 1 ɘस सेकंड 4 थीटा के बराबर है  खाट थीटा
 इसिलए सामाɊ समाधान इन सेटो ंके संघ Ȫारा िदया जाता है 2 एन ɘस माइनस 1 गुना पीआई बटा 2 सभी पूणाōक एन यूिनयन 2 एन 
ɘस माइनस एक बार पीआई चार पर िफर से पूणाōक एन यूिनयन के साथ एन पीआई चार से अिधक ɘस पीआई सोलह से अिधक  
पूणाōक तो यह इस िũकोणिमतीय समीकरण के िलए अंितम समाधान सेट है ,n 
 इसिलए आइए एक और सम˟ा पर िवचार करŐ ,
 इसिलए इस सम˟ा मŐ हमŐ का सबसे छोटा सकाराȏक मान खोजने के िलए कहा जाता है तािक यह िũकोणिमतीय समीकरण संतुʼ x 
हो जाए तािक हम िफर से को के ŝप मŐ िलख सकŐ ।tan x si 
  एनएƛ बाय कॉस एƛ और
 इसिलए यह एƛ ɘस सौ िडŤी पर साइन हो जाता है एƛ ɘस 100 के बराबर एƛ ɘस 50 की साइन के बराबर है ।

 इसिलए मœ समय के िहत मŐ एƛ की साइन मŐ एƛ माइनस 50 की साइन मŐ िडŤी नही ंिलख रहा šं एƛ ɘस 50 कॉस एƛ के कॉस 
से एƛ माइनस 50 के कॉस मŐ िवभािजत और िफर हम दोनो ंपƗो ंको गुणा करते हœ
 इसिलए एलएचएस और दािहने हाथ की तरफ एƛ ɘस 100 गुना कॉस ऑफ एƛ ɘस 50 गुना कॉस एƛ गुना कॉस ऑफ एƛ 
माइनस 50 और िफर इस गुणा के बाद हमŐ जो िमलता है वह है साइन एƛ ɘस सौ गुना कॉस एƛ ɘस पचास गुना कॉस एƛ गुना 
एƛ माइनस 50 बराबर साइन एƛ ɘस 50 गुना साइन एƛ गुना एƛ माइनस 50 गुना कॉस ऑफ एƛ ɘस 100 हम देखते हœ  िक 
बायी ंओर और दायी ंओर दोनो ंतरफ हमारे पास साइन और कोसाइन के उȋाद हœ लेिकन अब सवाल यह है िक Ɛा हमŐ इसे इसके साथ 
जोड़ना चािहए या Ɛा हमŐ ɘस सौ की साइन को कॉस एƛ के साथ जोड़ना चािहए और जो हम देखते हœ वह है  िक अगर हम x x 
जमा सौ की Ǜा को cos x .
 के साथ जोड़ते हœ  तो हमŐ एक पद िमलता है जो सौ की Ǜा है और हमŐ एक समान पद िमलता है यिद हम जमा पचास को cos x 

घटा पचास के साथ जोड़ते हœ और ऐसा ही कुछ इस तरफ भी होगा यिद हम जमा पचास को घटा पचासcos x sine x sine x 
के साथ जोड़ते हœ और कॉस एƛ ɘस सौ पाप एƛ के साथ तो आइए ऐसा करने का Ůयास करŐ  और देखŐ िक Ɛा होता है
 इसिलए हम पहले बाएं हाथ को सरल बनाने के साथ शुŝ करते हœ और िनिʮत ŝप से हम दोनो ंपƗो ंको चार से गुणा कर सकते हœ
 इसिलए हमŐ इस चार की आवʴकता है Ɛोिंक हम याद करने की कोिशश करŐ गे दो पाप के िलए िवˑार एक पाप बी दो पाप एक कॉस
बी और दो कॉस ए कॉस बी और दो कॉस ए पाप बी तो बाएं हाथ पर हम इसे 2 साइन एƛ ɘस 100 गुना कॉस एƛ गुणा दो के ŝप मŐ 
िलख सकते हœ कॉस एƛ ɘस पचास गुना कॉस ऑफ एƛ माइनस पचास अब हम जानते हœ िक दो साइन ए कॉस बी 
ɘस बी ɘस साइन ऑफ ए माइनस बी है जो सौ िडŤी है
 इसिलए यह बाईं ओर का पहला शɨ है और िफर यहां  हम दो के िलए पैटनŊ देखते हœ और हम जानते हœ िक cos a cos b two 

Ɛा कॉस ए ɘस बी ɘस कॉस ए माइनस बी हैcos a cos b  
 इसिलए यह शɨ बन जाता है
 इसिलए इसे कॉस ए ɘस बी से गुणा िकया जाएगा Ɛोिंक दो एƛ ɘस कॉस ए माइनस बी 100 का कॉस होगा और िफर िनिʮत ŝप 
से हम सभी चार शɨ िलख सकते हœ  यहाँ बŠत अǅी तरह से ɘस साइन ऑफ़ ɘस 100 गुना कॉस ऑफ़ 100 ɘस साइन ऑफ़ सौ 
गुना कॉस ऑफ़ टू एƛ ɘस साइन ऑफ़ सौ गुना कॉस ऑफ़ सौ जब हम दािहने हाथ की ओर एक समान काम करने की कोिशश करते 
हœ तो दािहने हाथ की ओर हम  मŐ 4 था साइन एƛ ɘस 50 गुना साइन एƛ माइनस पचास गुना कॉस ऑफ एƛ ɘस सौ और यहां हम
साइन एƛ ɘस पचास के साथ साइन एƛ माइनस पचास और साइन एƛ को कॉस एƛ ɘस सौ के साथ जोड़ दŐ गे तािक यह दो 
साइन एƛ हो जाए  जमा पचास गुणा साइन घटा 50 गुना 2 Ǜा जमा सौ अब यह ŝप का है दो पाप एक पाप बी जो x x cos x 
एक ऋण बी के कोस के बराबर है एक ɘस बी के शूɊ से एक शूɊ से बी का होगा cos 
ए ɘस बी का सौ िडŤी माइनस कॉस दो एƛ होगा
 इसिलए यह ए है और यह बी है तो ए ɘू  एसबी दो एƛ को दो साइन ए कॉस बी से गुणा करने जा रहा है इस दूसरे शɨ के िलए दो पाप
ए कॉस बी साइन ए ɘस बी ɘस साइन ए माइनस बी है तो साइन ए ɘस बी हमŐ दो एƛ ɘस सौ की साइन देने जा रहा है 
और  साइन ए माइनस साइन ऑफ ए माइनस बी हमŐ माइनस सौ की साइन देने जा रहा है जो िक सौ की साइन का माइनस है और िफर 
हम िफर से उन सभी चार शɨो ंको िलखते हœ जो हमŐ िमलते हœ, हमŐ अंत मŐ दो एƛ ɘस 100 गुना कॉस 100 की साइन िमलती है।
  तो यह इस माइनस साइन 100 गुणा कॉस 100 माइनस कॉस दो एƛ साइन दो एƛ ɘस सौ ɘस कॉस टू एƛ इन साइन सौ है तो 
यह दािहने हाथ की ओर है और यह बाएं हाथ की ओर के बराबर है जो दो एƛ की साइन है ɘस सौ गुना कॉस ऑफ टू एƛ ɘस साइन
ऑफ टू एƛ ɘस सौ गुना कॉस ऑफ सौ ɘस साइन ऑफ सौ गुना कॉस टू एƛ ɘस साइन सौ कॉस सौ और हम देख सकते हœ िक 
कुछ शतŒ यहां रȞ होने जा रही हœ Ɛोिंक यह शɨ पाप करेगा  दो जमा सौ गुना Ɛोिंक सौ यहाँ और यहाँ दोनो ंहैx 
 इसिलए  रȞ कर िदया जाता है और िफर दो गुना साइन सौ भी बाएं हाथ की ओर और दािहने हाथ की तरफ होता है,x 
 इसिलए यह भी रȞ हो जाता है,
 इसिलए अंत मŐ जो रहता है वह यह है िक दो साइन दो एƛ ɘस सौ गुणा दो एƛ जो है अिनवायŊ ŝप से यह शɨ आह इसे इस तरफ 
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ला रहा है और िफर ɘस टू साइन सौ कॉस 100 बराबर 0 िजसे और अिधक सरल बनाया जा सकता है Ɛोिंक िपछली ˠाइड से हमारे 
पास 2 इन साइन टू टू एƛ ɘस सौ गुना कॉस ऑफ टू एƛ ɘस टू साइन सौ कॉस है  सौ बराबर शूɊ अब यह दो साइन ए कॉस बी के 
ŝप मŐ है,
 इसिलए हम जान सकते हœ िक दो साइन ए कॉस बी साइन ए ɘस बी ɘस साइन ए माइनस बी है
 इसिलए यह साइन हो जाता है तो ए ɘस बी आपको चार एƛ ɘस देगा  सौ और साइन एक माइनस बी हमŐ सौ ɘस की साइन देने जा 
रहा है और और अगर आप यहां पैटनŊ देखते हœ तो यह दो सौ की साइन है यह फॉमŊ टू साइन ए कॉस ए सो टू पाप ए कॉस ए साइन है  दो 

जो दो सौ एक बार 0 का Ǜा है और िफर यहाँ हम करŐ गे  मœ साइन ए ɘस साइन बी फॉमूŊला का उपयोग करने की कोिशश करता šं a 
तािक यह चीज 2 से साइन हो जाए
 इसिलए ए ɘस बी 2 से 150 िडŤी माइनस बी बाय 2 50 िडŤी होगा लेिकन 150 की साइन साइन के समान है 30 िडŤी तो जो आधा है 
तो यह आधे के बराबर है
 इसिलए दो गुणा आधे से एक है
 इसिलए हमारे पास जो है वह चार का साइन है ɘस सौ x 
50 िडŤी के कॉस के माइनस के बराबर है जो 40 िडŤी की साइन का माइनस है Ɛोिंक कॉस का  50, 40 की Ǜा के समान है।
 िजसे माइनस 40 िडŤी की साइन के ŝप मŐ भी िलखा जा सकता है,
 इसिलए िफर से हमारे पास साइन के बराबर साइन है , िजसके िलए सोल सामाɊ समाधान 4 ɘस 100 इस सेट से संबंिधत है y x x 

ɘस माइनस 1 से गुना माइनस 40 की शİƅ Ɛोिंक माइनस वेल है यहाँ हमŐ नही ंकरना चािहए Ɛोिंक हम यहाँ काn pi n y pi 
उपयोग कर रहे हœ और हम रेिडयन के संदभŊ मŐ उȅर ʩƅ कर रहे हœ, हमŐ इसे वापस रेिडयन मŐ बदलने की आवʴकता है,
 इसिलए यह नही ंहै  सही है Ɛोिंक यह िडŤी है तो िडŤी से अगर हम से याद करते हœ िपछले ʩाƥान हमŐ इसे 180 से अिधक पीआई के
साथ गुणा करने की आवʴकता है  तािक इसे वापस रेिडयंस मŐ पįरवितŊत कर िदया जा सके लेिकन िफर वही काम इस सौ के साथ भी 
िकया जाना चािहए,
 इसिलए िकसी भी मामले मŐ यह कथन सही है
 इसिलए सभी से संबंिधत हœ और  तब हम िलख सकते हœ िक चार का संबंध ɘस माइनस वन से गुना माइनस के n z x n pi n 
घात से है,
 इसिलए इस चालीस को हम इसे दो बटा नौ के ŝप मŐ सरल बना सकते हœ और िफर हमŐ यहां पर माइनस सौ डालना होगा लेिकन pi 
माइनस सौ इसमŐ है  िडŤी तो रेिडयन के संदभŊ मŐ जो िक 9 से कम से कम 5 पीआई होगा और िफर से पूणाōक से संबंिधत होगा और यह 

है4 x 
 इसिलए हमŐ यहां सब कुछ चार से िवभािजत करना होगा,
 इसिलए हमŐ जो िमल रहा है वह यह है िक समाधान सेट का है  फॉमŊ का संबंध ओवर फोर ɘस से है, हम वाˑव मŐ माइनस x n pi 
को बाहर ला सकते हœ लेिकन माइनस मŐ 18 से अिधक घटा 5 ओवर 36 के िलए सभी पूणाōको ंके सेट से संबंिधत हœ,pi pi n 
 इसिलए यह इस सम˟ा का सामाɊ समाधान है और आप वाˑव मŐ पा सकते हœ परीƗा के िलए पहले बाहर  उदाहरण के िलए यिद आप

को एक के बराबर रखते हœ तो यह समाधान बटा चार और िफर माइनस बटा अठारह माइनस 5 बटा 36 जो बटा n pi pi pi pi 
4 जमा घटा 5 बटा 36 है, जो िक िडŤी मŐ है 45 िडŤी है यह 10 िडŤी है और यह पाई 180 है तो यह 25 िडŤी हैpi 18 pi 
 इसिलए यह 30 िडŤी के बराबर है या छह बटा पाई है तो यह एक के बराबर के साथ है और िफर आप के िविभɄ मान डालते हœ n n 
तो आपको सभी सामाɊ िमलते हœ  हल इस समीकरण के सभी समाधान यहां एक और िदलच˙ आह सम˟ा है जहां हमŐ यह िदखाने के 
िलए कहा जाता है िक शूɊ से पीआई बटा दो के अंतराल मŐ सभी के िलए यह कथन सȑ है Ɛोिंक हमेशा की x sin x cos x 
Ǜा के बराबर से बड़ा होता है।
 अंतराल 0 से बटा 2 मŐ सभी ।pi x

 इसिलए इसके िलए हमŐ ऐसा लगता है िक हमŐ इस पहचान का उपयोग करने की आवʴकता है िक की Ǜा दो घटा pi x , cos 
के बराबर है और के िलए एक समान पहचान है ,x cos 

 इसिलए हम साइन से शुŝ कर सकते हœ
 इसिलए बायी ंओर के इस आह शɨ को 
पाई की Ǜा बाय टू माइनस के ŝप मŐ िलखा जा सकता है साइन एƛ Ɛोिंक कॉस थीटा दो माइनस थीटा Ȫारा पाई की साइन के बराबर
है,
 इसिलए यिद आप इसे िदखाना चाहते हœ तो यह िदखाने के बराबर है िक यह कॉस एƛ की साइन के बराबर से अिधक है 
अब याद रखŐ हम हœ यह कहा जाता है िक एƛ को संबंिधत होना है  अंतराल शूɊ से बटा दोpi 
 इसिलए जब अंतराल शूɊ से बटा दो से संबंिधत है तो आइए हम बटा दो घटा और के बीच संबंध की x pi pi sin x cos x 
जांच करŐ  तो आइए हम इन दो शɨो ंकी जांच करŐ  िक शूɊ से के िलए कब है  दो से िनिʮत ŝप से जब शूɊ से बटा दो x pi x pi 

के बीच होगा तो के बराबर शूɊ पर यह एक होगा और पर बटा दो के बराबर यह शूɊ हैcos x x x pi 
 इसिलए यह शूɊ और एक के बीच होने वाला है और  पाई बटा दो घटा पाप पर बराबर शूɊ यह बटा दो और पर x x pi x pi 
बटा दो के बराबर होगा यह बटा दो घटा एक होगाpi 
 इसिलए यह बटा दो घटा एक दो बटा होगा दो और हम देखते हœ िक यह अंतराल और साथ ही यह अंतराल दोनो ंही उदाहरण pi pi 
के िलए शूɊ से बटा दो के अंतराल के उपसमुǄय हœ  यह अंतराल शूɊ से बटा दो का एक उपसमुǄय है pi le pi ah , cos 

Ȫारा िलए गए सभी मानो ंका समुǄय भी शूɊ के बीच है और एक भी अंतराल शूɊ से बटा दो का उपसमुǄय है,x pi 
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 इसिलए यह हमŐ बताता है िक दोनो ं दो माइनस िसन एƛ और कॉस एƛ जो िक यहां तकŊ  हœ, अंतराल शूɊ से पीआई बटा टू से pi  
संबंिधत हœ,
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से हमारे पास बी के ए और साइन के ŝप मŐ कुछ है,
 इसिलए ए के बराबर है पीआई बटा टू माइनस पाप  एƛ और बी कॉस एƛ है और हमŐ यह िदखाने के िलए कहा जाता है िक साइन ए 
साइन बी के बराबर से बड़ा है और हम जानते हœ िक ए और बी दोनों
 इसिलए ए और बी दोनो ंअंतराल शूɊ से पीआई बटा दो होगें यिद आपने देखा होगा  साइन फंƕन का Ťाफ हम जानते हœ िक
 इसिलए मœ साइन फंƕन के Ťाफ को जʗी से ɘॉट कर दंूगा तािक यिद यह शूɊ है और हम कहते हœ िक यह दो से पीआई है तो यह 
एƛ है और यह वाई साइन एƛ के बराबर है
 इसिलए  पर शूɊ के बराबर Ǜा शूɊ है और िफर शूɊ और के बीच दो से यह एकरस ŝप से शूɊ से बढ़ रहा है  एक तक x x pi 
तो इसका मतलब यह है िक िकɎी ंदो मानो ंके िलए मान लŐ िक और यिद के बराबर से बड़ा है, जैसा िक इस Ťाफ मŐ a b a, b 
िदखाया गया है, तो की जो यहाँ पर यह मान हैa sine 
 इसिलए यहाँ यह मान साइन है  की वसीयत, की Ǜा के बराबर से अिधक होगी,a b 
 इसिलए की Ǜा है, तो यह मान की Ǜा है,b b 
 इसिलए के बराबर से अिधक का अथŊ का अथŊ है िक साइन के बराबर से बड़ा है,b n a, sin b 
 इसिलए यिद  हमŐ यह िदखाना होगा िक ए की साइन पाप के बराबर से बड़ी है, यह केवल यह िदखाने के िलए पयाŊɑ है िक ए इस 
अंतराल मŐ बी के बराबर से बड़ा है यिद आपको याद है िक ए पीआई से 2 घटा पाप एƛ और बी एƛ का कॉस था तो  जब तक हम इस 
कथन को िदखा सकते हœ यिद यह अंतराल मŐ शूɊ से बटा दो मŐ सȑ है, तो शूɊ से बटा दो के अंतगŊत आता है, जब तकx pi x pi 
हम यह िदखा सकते हœ िक सम˟ा का समाधान सही होगा तो आइए कोिशश करते हœ  इस िवशेष समीकरण को िफर से जांचने के िलए 
यह िदखाना यह िदखाने के बराबर है िक का और का Ǜा है अंतराल मŐ सभी के िलए बटा दो से कम और अंतराल x cos x x pi 
मŐ सभी के िलए बटा दो ,x pi 
 इसिलए हम इसे अगली ˠाइड पर िदखाने का Ůयास करते हœ,
 इसिलए ये दोनो ंिफर से समतुʞ कथन हœ अब जमा बराबर है  ŝट दो बार एक से अिधक ŝट दो साइन एƛ ɘसsin x cos x 
वन ओवर ŝट दो कोसाइन एƛ के बराबर है जो हम िफर से कर सकते हœ हम एक ओवर ŝट टू को पीआई के कॉस के ŝप मŐ चार 
और एक ओवर ŝट दो को यहां साइन पीआई के ŝप मŐ िलख सकते हœ।
 चार
 इसिलए यह पूरी बात एƛ ɘस पीआई की साइन को चार से सरल बनाती है लेिकन िफर हम जानते हœ िक यह मान
 इसिलए जब एƛ 0 से पीआई 2 एƛ ɘस के अंतगŊत आता है तो यह िनिʮत ŝप से अǅा है Ɛोिंक अब देखने के िलए कुछ भी नही ंहै
Ɛोिंक साइन का मूʞ एƛ ɘस पीआई बटा 4 िकसी भी एƛ के िलए इसे 1 के बराबर से कम होना चािहए और
 इसिलए इस समानता से साइन एƛ ɘस कॉस एƛ को ŝट दो के बराबर से कम होना चािहए Ɛोिंक ŝट दो पीआई से सƢी से कम
है दो अब यह देखना आसान है Ɛोिंक मूल दो एक दशमलव चार एक कुछ और बटा दो pi i .
 है  इन दो कथनो ंमŐ से एक िबंदु पांच सात कुछ इस Ůकार है िक साइन एƛ ɘस कॉस एƛ , पीआई बटा 2 से कम है , सभी एƛ के 
िलए अंतराल 0 से पीआई बटा 2 तक ठीक है आइए इस सम˟ा मŐ एक और सम˟ा लेते हœ, हमŐ इसका पता लगाना होगा सबसे छोटी 
धनाȏक संƥा िजसके िलए यह िũकोणिमतीय समीकरण संतुʼ है और वाˑव मŐ संƥा ऐसी होनी चािहए िक इस समीकरण का p p 
शूɊ से दो के अंतराल मŐ का हल हो,pi x 
 इसिलए यहाँ हम िफर से इस पहचान का उपयोग करते हœ िक की Ǜा है  दो माइनस थीटा तो हम इस बाएं cos of theta pi 
हाथ की ओर को पीआई बटा 2 माइनस पी साइन एƛ के बराबर पी कॉस एƛ के ŝप मŐ िलखते हœ और यह िफर से साइन एƛ के 
बराबर पाप वाई के ŝप मŐ है,
 इसिलए यह सच होने के िलए यह होना चािहए  मान लŐ िक बटा 2 घटा साइन जमा माइनस 1 के बराबर गुणा pi p x, n pi n p

के बराबर होना चािहए, िकसी पूणाōक या िकसी पूणाōक के िलए तो आइए अब इस पूणाōक के िलए िविभɄ संभावनाओ ंcos x n n n 
का Ůयास करŐ  और देखŐ िक हम Ɛा करते हœ ऐसा Ůाɑ करŐ  यिद हम उदाहरण के िलए के बराबर 0 का Ůयास करते हœ तो समीकरण n 
आयन जो हमŐ िमलता है वह है बटा 2 घटा साइन बराबर िजसे मŐ ɘस बराबर दोpi p x p cos x p sine x cos x pi 
बटा िलखा जा सकता है और िफर जमा को ŝट टू इन और िफर के ŝप मŐ सरल बनाया जा सकता है हम इसे sine x cos x p 
िफर से एक बटा मूल दो जमा एक बटा जड़ दो के ŝप मŐ िलखते हœ जो की Ǜा के बराबर है जमा बटा चार sin x cos x x pi 
बराबर बटा दो के बराबर है अब हम इस Ůʲ मŐ हœ िक इसे सबसे छोटी धनाȏक संƥा ǒात करने के िलए कहा जाता है  लेिकन pi p 

के धनाȏक होने के िलए हमŐ को ऐसे चुनना होगा िक जमा बटा 4 का िच˥ भी धनाȏक हो Ɛोिंक बटा दो धनाȏक p x x pi pi 
है और मूल दो धनाȏक है Ɛोिंक हम सबसे छोटा खोजना चाहते हœ िजसे हमŐ चुनने का Ůयास करना चािहए  एƛ के ŝप मŐ एƛ p 
ɘस पीआई बटा फोर की साइन सबसे बड़ा संभािवत सकाराȏक मूʞ है िजसे हम जानते हœ िक एक है
 इसिलए जब यह एक के बराबर होता है तो हमŐ पी का सबसे छोटा संभव मान िमलता है जो पीआई बटा टू ŝट टू ŝट के बराबर होगा 
लेिकन यह है  केवल के बराबर शूɊ के िलए हम के बराबर एक के िलए Ůयास कर सकते हœ यिद हम को एक के बराबर रखते n n n 
हœ तो हम समाɑ हो जाते हœ दो माइनस पी साइन एƛ बराबर पीआई माइनस पी कॉस एƛ और हम Ɛा करते हœ अगर हम इसे 
पुनʩŊवİ̾थत करते हœ तो हमŐ जो िमलता है वह यह है िक एएच पी गुना कॉस एƛ माइनस पाप एƛ बराबर पीआई से अिधक है और 
यहां भी हम इसे िफर से िलख सकते हœ  के ŝप मŐ दो गुणा के वगŊमूल मŐ और िफर यह होगा गुणा एक ŝट दो घटा एक p cos x 
ŝट दो िजसे के के ŝप मŐ िलखा जा सकता है चार बटा दो बटा है लेिकन यहां भी सबसे बड़ा संभव ɘसsin x x cos y pi x 

बटा फोर का अभी भी एक है औरpi cos 
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 इसिलए का सबसे छोटा धनाȏक मान अभी भी वही मान होगा और हम ऋणाȏक के िलए भी इस तरह से Ůयास कर सकते हœ p n 
और हम सामाɊ ŝप से समाɑ करŐ गे जो हम देख सकते हœ िक यह समीकरण है एक सामाɊ के िलए केवल तभी संतुʼ होगा यिद n 
ऐसा है तो इसे ɘस 1 की शİƅ के िलए माइनस 1 के ŝप मŐ िलखा जा सकता है यिद मœ इसे लाता šं या Ɨमा करŐ , इसके बजाय n 
साइन एƛ को इस तरफ लेना आसान होगा,
 इसिलए यह पी से माइनस वन हो जाता है  ɘस साइन की घात का माइनस टू बटा टू टू टू है जो िक बी.n cos x x pi n 
सी.
  इस शɨ का उपयोग माइनस वन लेिकन एक बात जो यहां महसूस की जानी है, वह यह है िक यिद हम इसे आगे िलखते हœ जैसे हम 
ŝट दो को बाहर िनकालते हœ और िफर हम ŝट दो को यहां लाते हœ और यिद हम यहां देखते हœ िक Ɛा हम िनरपेƗ मान लेते हœ बाएं 
हाथ की ओर और दािहने हाथ की तरफ जो हम देखŐगे वह यह है िक वैसे भी हम सकाराȏक होना चाहते थे
 इसिलए मॉड पी को दो के वगŊमूल मŐ अब इस चीज का पूणŊ मूʞ Űेिसज़ के अंदर इस िवशेष शɨ को सबसे बड़ा संभव है  मान अभी भी 
एक है Ɛोिंक यह िवशेष शɨ कोई फकŊ  नही ंपड़ता िक का मान Ɛा है, यह हमेशा एक के बराबर से कम होगा,n 
 इसिलए सबसे बड़ा संभव मान एक है और यह बटा दो के बराबर होना चािहए दो माइनस एक के िनरपेƗ मान मŐ pi n 
यहाँ से अब यह देखना आसान है िक बराबर शूɊ के िलए हमŐ यह चीज़ बटा दो बराबर एक के बराबर िमलती है, हमŐ यह n pi n 
चीज़ बटा दो के बराबर िमलती है लेिकन अगर हम बराबर माइनस वन की कोिशश करते हœ तो हमारे पास तीन होते हœ  यहाँ दो pi n 
से पीआई इसी तरह अगर हम बराबर की कोिशश करते हœ  से घटा दो या दो के बराबर या के बड़े मान के बाद बटा दोn l n n pi 
नही ंिमलेगा बड़ी संƥाएँ िमलŐगी लेिकन चँूिक हमŐ का सबसे छोटा धनाȏक मान ǒात करना हैp 
 इसिलए हमŐ या तो बराबर शूɊ चुनना होगा  या बराबर एक िजसके िलए सबसे छोटा धनाȏक मान बराबर बटा दो मूल n n p pi 
दो िनकलता है और जो इस सम˟ा के समाधान को समाɑ करता है
 इसिलए इसके साथ हम अगले ʩाƥान मŐ िũकोणिमतीय समीकरणो ंके िलए सम˟ाओ ंको हल करने पर इस ʩाƥान को समाɑ 
करते हœ एक नया िवषय शुŝ करने जा रहे हœ जो तब तक िũकोणिमतीय कायŘ के ʩुǿम को जानना है, धɊवाद 
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