
 ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಀคൡ ಆฆ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ කโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  
ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಃಲโ คೕൟಯ ಸ෦ೕಕರಣಗัಡ ತತ౷  ಪค๻ರಗำ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರಗಳඝ౬  කโ ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ 
ಉർಹರൕಡ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ๭ඨ ๭ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ งಪದ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಸ෥ನ฿ದ x y cos x cos y 
ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ದ ฀ತಹ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಸಹ කโ ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ, tan x tan y cos x cos

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, y 
ಆದ౪ คಂದ කโ งಪದ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ කโ ಇದ౪ ฉ ຂูೕಣ cos x 
ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಎม౵  ಪค๻ರಗಳඝ౬  ๾ഴಕฤ කโ ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಅคൡಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಈಗ ಅಧბโ ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ ಡ cos x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ෩ರคಂದ න ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಇย౵  ෩ರคಂದ න ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  y 
ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂൿ 
ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ කโ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ඦತರ ೯൤ಡ ಡ cos x cos y x 2 n pi y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಡ 2 ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ x n n pi y 
ಅඃ คೕൟ ಎม౵  ත൏ბಂಕ ಡ ඛೕโ ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ೕค ಎಂൿ කโ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ඦತರ n n 
ಎರഴ ನ ๅಚ౞  ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n pi y n pi y y cos 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ๅ ಪ౳ ౽ರದ cos x 
ಸ෦ೕಕರಣಗัಡ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ. ಅದඝ౬  ൧ೕค๯ವ ෩ಲಕ කโ ಎರഴ 

೯൤ಡ ౽๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎ಀ ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಡ n pi y n pi y n cos y
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸಹಜ฿ಜ ಇย౵  ෥ದค෷ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ಆಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಡ ಮൡ౨  b cos a  n pi b y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮ౱  ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗัಂದ ನಮಡ ൟัൽං, ಇൿ ෭ನ๺ ಡ cos a cos b sin a sin b 
ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ౽๺ ಆಜං  ಎರഴ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ಡ ಸಮn pi y n pi a n pi b y 

ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ๴ඨ ಎರഴ ෇ค ಯ ๴ඨ ಆದฉ ನಮಡ ൟัൽฆವ ෴โඃ ත൏ბಂಕದ ಸಮಯ cos y n pi y pi 
ನ ත൏ბಂಕ ಬ๾๸ಒ౲ ಯ ๒ನ౲  so s  pi ine 

ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಉัൽฆโൿ ಄ವಲ ෮ದಲ ಪದ฿ಜං ಮൡ౨  ಎರഴ ಯ ත൏ბಂಕದ ಞ൏౽ರโ ಒಂದಃౙ  pi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ನ ෴โඃ ත൏ბಂಕ ౽๺ ෴฿ಗล ಇฆತ౨ ං  ಒಂದಃౙ  ಸಮ n pi n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಜ฿ಜ෸ ಆෆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಎರഴ ෭ನ๺ ಸಮකಜฆತ౨ ං cos y n pi y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ೯൤ಡ ಎಂಬ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ cos a minus b is cos a cos b sin a sin b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಮ൤౨  ಈ ಪದโ cos two n pi in cos y sine two n pi in sin y 
කโ ෮ದฤ ඣೕലದ౪ ඝ౬  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಡ ಒಂർಜං cos two n pi n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y cos 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂൿ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ౽๺ ഖಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  න ෭ನ๺ ็ cos n pi y 
෴โඃ ත൏ბಂಕಃౙ  ౽๺ ಆෆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කโ ಈಗ คವ๺ბ ಅඝ౬  ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ, ಅൿ ನಮಡ ඛೕലದฉ y 

ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ๸ීಧವඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ನഴๅ cos x cos y xn 
ಆದ౪ คಂದ ಇದคಂದ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈಗ ಇൿ cos x minus cos y zero cos a minus cos b 
෥ದคಯย౵ ං ಮൡ౨  ನಮ౱  ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗัಂದ කโ ಅದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಬಳ๯ൟ౨ ฆವ ๰ತ౳ โ  ಯ ෭ನ๺ ౽๺ ಆಜං, කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ౽๺ ෭ನ๺ ౽๺ ෈ b 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರಡඝ౬  ෈ ෭ನ๺ ಎ ಓವฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ๴ඨ ಆෆ ෈ ೯൤ಡ ಎ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ෈ ಸ෥ನ฿ಜ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ෭ನ๺ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉ෷๋൤෻ ನ ಎರഴ cos x cos y y 
ಪഖౣ  ๴ඨ  ෭ನ๺ ෬ว ಎರಡคಂದ ೯൤ಡ ಎರಡರ ෬ว ๴චಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ෭ನ๺ x y x y x 
ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෬ยನ ๴ඨ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ೯൤ಡ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෬ยನ ๴ඨ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ y x 
๰೉๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲචಯದฌಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ  කโ ಈಗ ಪഷൽฆವ ๭౩ ൟ෷ ෭ನ๺ ౾ౙ ಂತ 0 ಡ y x 2 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ෭ನ๺ ౾ౙ ಂತ 2 ನ ๴ඨ ಁಡ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ෭ನ๺ x y 2 x sin x 
ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಫย൞ಂಶโ ඩಪ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ๒ನ౲ โ ൮ೕഓ งಪ ෇คn 

ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಅย౵  ಃಲโ ත൏ბಂಕ฿ಜං pi n 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๭౩ ൟ  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෭ನ๺ ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಡ ෇ค ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං x y n n pi nt 
ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಸರಳತั๯ವ ෩ಲಕ කโ ಪഷ෷โൿ ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಡ 2 ೯൤ಡ ಡ x n n pi y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ಷರൡ౨  ಮൡ౨  ඦತರ  ಎರಡචಯ ಷರൡ౨  ಏචಂದฉ , ಎರಡರ ෬ว ಪ౵ ๺ ನ ๴ඨ ๒ನ౲ ಃౙ  x y 
ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪค๏ೕย๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಯ ಎರഴ ෬ว ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ಪ౵ ๺ ಎರಡರ ෬ว ಃಲವคಡ ಯ x y x y pi 
ත൏ბಂಕ ಞಣಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ත൏ბಂಕ ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ಎರഴ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං n x n pi y 
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ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಃಲโ ಇโಗำ n 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ , ಈ ಎರഴ ಷರൡ౨ ಗಳย౵  ෴โർದง cos x cos y 
ಈಗ ಇං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  ಇದඝ౬  ๼ലൽಡฤ ෮ದಲ ಷರൡ౨  ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಆಜರ෎ಀ x n n pi 
ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ൟ෷ ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ งಪದย౵ ರ෎ಀ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං x n n pi y 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಆಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ඛಜ  ಃಲโ cos x x n pi cos y 
ත൏ბಂಕ ಡ ಅಥ฿ ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಡ ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ n y n n pi y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  ෴โർದง ಒಂൿ ಸಣ౧  ಉർಹರൕ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඣಂൽಡ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ෩ฆ คಂದ ෭ನ๺ ಅಧბ cos x pi ah cos 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಈಗ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅย౵  ಎರഴ ಡ ෩ฆ ಮൡ౨  cos x cos y y pi 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರവ ಎರഴ คಂದ ෩ฆ ෭ನ๺, x x n pi n pi 
ಏಃಂದฉ ඛಮಡ චನඪದ౪ ฉ කโ ಅದඝ౬  ຂัං౪ ೕๅ  ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ನ n n pi y n pi cos 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ n pi y cos y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ งಪದ ನ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗำ ත൏ბಂಕ฿ಜฆವย౵  කโ ຂಳಬ๾ൿ ಇൿ ෭ನ๺ ಡ x n cos x r 
ಸ෥ನ฿ದ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ฿ಞತ౨ ං ಉർಹರൕಡ කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ කโ n 
๒ನ౲  ಪഖౣ  ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎರഴ න ಅඝ౬  ෩ฆ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಎರഴ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಎರഴ න ෩ಲಕ ෩ฆ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎರഴ න ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ೯൤ ෩ฆ කโ ಮ൤౨  ಎರഴ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎರഴ න ೯൤ಡ ಎರഴ න ෩ฆ n 
ಮൡ౨  ಎರഴ න ෭ನ๺ කโ ಪค๻ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ಎರഴ tw  o pi by three with minus one pi
೯൤ಡ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಮൡ౨  කโ ๼ೕಡ two pi by three two pi two pi by three 
෨ಂൿವคಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇๅಲ౵ ใ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ෭ನ๺ ಡ ಪค๻ರಗะಜๅ ಅಧბ cos x x 
೉ກ౬ ฀൤෻ ಡ ಸ෥ನ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ഓ౲ ඨ งಪದ ෴โඃ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ y cos x cos y x 
ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ಪഷಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ತ౨ ං ഓ౲ ඨ ಸ෥ನ฿ಜ ಇย౵  ಮൡ౨  ಎರവ ah x x y 
ಇರ෇ರൿ  ಯ ಎม౵  ಞ൏౽ರಗಳඝ౬  ಎರಡคಂದ ಎರಡคಂದ ಯ ෍ಸ ಞ൏౽ರದ ഓ౲ ඨ ๭ೕ෦ತ฿ಜಲ౵  pi pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಞಣಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ tan x tan y x pi 
ಮ൧౨ ಂංഷ ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಛಜ කโ ಪ౵ ๺ ನ ഓ౲ ඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ n n pi y tan y 
ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඣೕഴโൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ವಲ౵  ಏಃಂದฉ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ನ ഓ౲ ඨ ಆವತბಕ฿ಜං ಎಂൿ y 
ඣೕലං౪ ೕๅ ನ ౽ಯბโ න ಪ౵ ๺ ನ ഓ౲ ඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං, ಎರഴ න ೯൤ಡ ನ ഓ౲ ඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං  ಮൡ౨  x x x 
ಇඞ౬  ෨ಂർದง කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಇඞ౬  ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ನ ഓ౲ ඨ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n pi y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ งಪದ ഓ౲ ඨ ಆಜං ಮൡ౨  ಛಜ ๰ತ౳ โ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಇൿ b tan a plus b tan

ಆಜං  ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ a plus tan b a tan b 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ ನ ഓ౲ ඨ ೯൤ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං n pi y n pi y n pi 
೯൤ಡ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  1 ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಆෆ ෇ค ನ ഓ౲ ඨ ಇย౵  ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಆಜರಬ๾ൿ y n pi y n 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಆದฉ  ෴โඃ ත൏ბಂಕ n n 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಡ ನ ഓ౲ ඨ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ನ n n pi n pi 
ഓ౲ ඨ ಯ ౽๺ ෬ว ಮൡ౨  ಎม౵  ත൏ბಂಕಗัಡ ๵ච౬ ಯ ๴ඨ n pi n pi n pi n pi 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං  ಎม౵  ත൏ბಂಕ ಛಜ ಮൡ౨  tan n pi n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ഓ౲ ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ೯൤ಡ ಎม౵  ත൏ბಂಕ ಡ ನ ഓ౲ ඨ ಡ y n pi y n y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಁಡ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ, tan x tan y x 

೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๼෨౱ ಖ ຂัಃಯඝ౬  ൧ೕค๭  ಃಲโ ත൏ბಂಕ n pi y n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಮൡ౨  คಂದ ಯ ෍ಸ ಞಣಕಗำ ಅಲ౵  x y x y 2 pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ คಂದ ಆಜฆโದคಂದ කโ ಅඝ౬  tan x sin x cos x sin x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෭ನ๺ ඛಂದ ඛಂದ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵ ಂದ කโ ෭ನ๺ cos x sin y cos y sine x cos y 

ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಮൡ౨  ಎರഴ ಅಲ౵  ಅಥ฿ ಯcos x sine y cos x cos y x y cos x pi 
ಞಣಕಗำ ಅಲ౵  ನ ๵ච౬  ಮൡ౨  ಸಹ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಮൡ౨  y cos 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ຂัಃ෷ ๴ඨ ෭ನ๺ ౽๺ ๴ඨ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಈ ෥ದคಯඝ౬  x cos y x y 
කโ ಈಛಗศ ඣೕലං౪ ೕๅ ಇൿ ෭ನ๺ งಪದย౵ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ಡ sine a cos b cos a sine b b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ൮ೕഓದ ෭ನ๺ ๴ඨ ಆෆ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ x y x 0
ನಮಡ ൟัൽං, ൮ೕഓโ නನ ಃಲโ ත൏ბಂಕದ ಞ൏౽ರದ ಃಲโ ಞಣಕಗะಜರ෎ಀ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ෭ನ๺ ಯ ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಞಣಕಗะಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಡ x y pi x n pi y 
ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ෮ತ౨  ත൏ბಂಕ ಛಜ ಈಗ ಉัದ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಃಲโ ಪคಹคಸฤ n 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ඛೕโ ಎൿคಸಬ๾ർದ ಃಲโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗัಡ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴಆ ౶ั  ah 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಆຉ ಇൿ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಉഴಬฆವ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  ಪ౳ ౽ರ฿ಜං. ಮൡ౨  ab c 
ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං a cos theta 
ಪ౵ ๺ b sin theta c 
ಆದ౪ คಂದ ಇದฌಂൽಡ ෨ಂൿವค෷ವ ෥ಗბๅಂದฉ කโ ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ವಗბ෩ಲൽಂದ 
ූಜ๯൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ෈ ೓ಕ ಮൡ౨  කโ ಪഷ෷โൿ ಇย౵  ಈಗ ಆຉ ಈ ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕโ 
ඣೕലದฉ, ඛೕโ ಒಂൿ ವಗბದ ෬ว ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ವಗბ ಮൡ౨  ෬ว ವಗბ෩ಲದ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  b b b 
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ವಗბವඝ౬  ඣೕലದฉ කโ ಏನඝ౬  ಅคൡಆಂലං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ. ಈ ಪದದ ವಗბ ಮൡ౨  ಈ ಪದದ ವಗბโ ಒಂದಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಄ಂದ౳ අಂൽಡ ಒಂൿ ಏಕ෥ನ ไತ౨ ವඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ඛඃბ๎ಂಕโ o x 
ವಗბ෩ಲದ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ವಗბದ ෈ಂൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨   ෴ರ ඛඃბ๎ಂಕโ ೓ಕದ ವಗბ෩ಲದ b y 
෬ว ಮൡ౨  ೓ಕ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಈ ෈ಂൿโ ෷ඛഡ ไತ౨ ದ ෬ว ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ช ಆභ ನ ൟฆಞเಃಯ b b 
ಆೕನโ ಪ౳ ದ౾౹ ൏౽ರ฿ಜ ಐൿ ലಜ౳ ಗะಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ව ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല  ಈಗ කඝ ಈ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನದย౵  ಈ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನದ ෬ว 
಄ಂൽ౳ ೕಕค๯൤౨ ೕච, ಆ๴ඨ ಮൡ౨  ๴ඨ ನ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ කඝ ಈಗ ಈ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನದย౵  ೉ൟ౳ ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂದฉ 
ನಮ౱ ย౵ ฆವ ಆೕ๺ ඹ ಈ ෈ಂൿเನ ಘಟಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ವಗბ෩ಲದ ෬ว  ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕ x b 
ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ವಗბದ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  sin phi y b b 
೓ಕโ ಈಗ ಈ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ನಮಡ ๭ಞโൿ cos phi 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ಆೕನವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค  ๸තಣბ฿ಜ ನಮಡ phi phi cos phi in cos theta plus sin 

ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ವಗბದ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಆದฉ phi in sin theta c b 
ඛೕโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಇย౵  ಎಡූಗದย౵  ඣೕലದฉ ಅൿ งಪದย౵ ฆತ౨ ං  ೯൤ಡ cos a cos b sin a sin b 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆෆ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ව ಸಮකಜฆತ౨ ං ವಗბ෩ಲದ ෬ว ೯൤ಡ ವಗბ ಮൡ౨  cos c c b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං, ಇದ౽ౙ ಜ කโ ಈಗ ඣೕഴൟ౨ ฆವ ൮ೕഓಡ ಪค๻ರಗಳඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಄ಳมಞತ౨ ං ಇย౵  ಎಡූಗದย౵  කโ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ඹಯ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ 
හౘඨ ನ ฿౲ ඪ౨ ෷ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ನഴๅ ಇං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಅൿ ಈ ಬಲූಗಃౙ  
ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅൿ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ. ವಗბ෩ಲದ ಮൡ౨  ವಗბโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ c b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಪค๻ರโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๭ದฉ ෥ತ౳  ಈ 
๭౩ ൟಯඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๭ದฉ ෥ತ౳  කโ ಪค๻ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಈ 
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ෴โඃ ಪค๻ರเಲ౵  , ಈ ๭౩ ൟ෷ ൣඪ౨ ತಂലං ಎಂൿ කโ ූเ๵ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಏචಂದฉ , කโ ಮ൤౨  ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ๭౩ ൟ෷ ൣඪ౨ ತಂലං ඦತರ 
කโ ෩ಲේತ฿ಜ ๼ಂൟฆಜ ಮൡ౨  ಈ ๭ ಅඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಅൿ งഡ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಅಥ฿ 
ಇൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಅൿ ಃಲโ ಆೕನ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ๼ಂൽನ y 
๲౵ ೖി ಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലං౪ ೕๅ, ಅย౵  කโ ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ n cos n pi y n 

ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං pi cos n pi y cos y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඦತಹ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cos x cos y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๸තಣბ เಷಯವඝ౬  ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸ෎ಀ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರๅಂದฉ ಇൿ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ව ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ x n pi y n 
๳คದ ಎม౵  ත൏ბಂಕಗัಡ 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ๳คದ ಎม౵  ಡ ನ ๲ഡ ත൏ბಂಕಗಳ ಞಂඩಜං ಮൡ౨  z n so z 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓಡ ಅಂൟಮ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರโ ಪ౵ ๺ 2 ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಒಂൿ phi n pi y n 
ත൏ბಂಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ฿ಜං ಆದฉ ಈ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ฿ಜං  ಈ ah cond
ಇದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ฆತ౨ ං ෥ನ౲ ฿ಜං ಅಥ฿ ಅൿ ಈಗ ๼ലൽං ition 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಚ೉ბ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಈಗ ಎರഴ ๆค෻ಬฯ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈಗ කโ ๾ഴಕฤ ಄ำ൤౨ ೕๅ 
ಆದฉ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴൟ౨ ฆโൿ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  
ຄಂൽං, ಅย౵  කโ ಒಂඃ ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ. ಆฏಭದย౵  ಇൿ ൡಂ෇ ಕണಣๅಂൿ ൧ೕฆತ౨ ං ಆದฉ 
ඦತರ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ಸ౷ ಲ౭  ಪ෴ბಯವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಪค๻ರವඝ౬  
ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ ಄ಳ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ඣೕഴൟ౨ ฆโൿ ಇย౵  ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ಎರഴ නಡ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎಂൿ y x 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ನ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದย๯൤౨ ೕๅ y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈಗ ನ ಮൡ౨  ಎರഴ ಯ ಮൡ౨  ෩ฆ ෭ನ๺ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಎರഴx cos pi cos x 

ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ಪ෴ბಯದ ಸ๻ಯൽಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಒಂൿ ๆค෻ಬฯ ನย౵  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ x 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෨ಂං ಚย๯฿ಗ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಎರഴ ౽๺ cos x pi 
ಅඝ౬  ෩ฆ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ  ෭ನ๺ ๰ತ౳  ಮൡ౨  කโ ೯൤ಡ cos a b cos two pi by three cos x sine two 

ಸ෥ನ ෩ฆ ๴ඨ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ౽๺ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  pi by three sine x x pi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ಅಧბ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ലಜ౳ ಗะಜฆತ౨ ං cos x cos x sin 2 pi by 3 120 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 3 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 2 ෇ค ๴ඨ ಸಮකಜฆತ౨ ං 3 2 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ x 
ಮತ౨ ๠ౣ  ಸರัೕಕರಣಗำ ನಮಡ ಅಧბ ೯൤ಡ ෩ಲ ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಎರഴ  ಮൡ౨  cos x sin x c r 
ಅಧბโ ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ ඛಂದ න ಆಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಅൿ න෵ಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಇൿ ๴ನ ಆෆ ൮౳ ೕ ා 
൮౳ ೕ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽๺ ಎ ౽๺ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ඨ ಎ ๭ඨ ಎಋ౺  ಎಂಬ งಪವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಡූಗವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  ౽๺ ಆෆ න ಅඝ౬  3 คಂದ ౽๺ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ งഡ 3 ౘ෦๭ ಇದರ ಬದมಜ 
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කโ ๴ඨ න ಅඝ౬  3 คಂದ ๴ඨ ಎಋ౺  ಸ෥ನಃౙ  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵ ಯವฉಡ ನಮ౱  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಆದฉ ಇൿ ౽๺ ಎ ౽๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๭ඨ ಎ ๭ඨ ෈ 
งಪದย౵ ං  ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ ಯ ౽๺ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ෩ರคಂದ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෩ฆ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ನಮಡ ൟัൽං x t 
ಆ๴ඨ ౽ಯბโ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ವฉಜನ ๔౳ ೕ൐ಡ ๭ೕ෦ತ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ෴โඃ ಆೕನโ ಎಂൽಟ ෩ರคಂದ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಞಂඪಡ ෴โඃ ಪค๻ರเಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಪค๻ರเಲ౵  ಎಂ්ൿ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ฿ಜං කโ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ ಄ಳมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ 
ඛಜ฿ಜ ඣೕലದฉ ಎಡූಗโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๭ඨ ൮ೕഓದย౵  ಚൡෙბಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ๭ඨ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಚൡෙბಜವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಸ෦ೕಕರಣ ಎರഴ z 

๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ಇย౵  ๒ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ඛಂದ ඛೕಡมಞโൿ ෩ฆ ೯൤ಡ z z z 
෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ ಒಂಬൡ౨  කฤౙ  ಎರഴ ಎರഴ ಎರഴ ಇൿ ಹൽකฆ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ಇൿ කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෩ಲಗำ ෩ฆ  ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಐದคಂದ කฤౙ  ಆದฉ කโ ಆຉ ൮౳ ೕ ಪ౵ ๺ ಐൿ ෬ว කฤౙ  ෩ฆ
೯൤ಡ ಐൿ කฤౙ  කฤౙ  ಎಂಬ ෩ಲವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಎರഴ ಆದฉ ಃಲโ ಆೕನದ ೉ກ౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං z 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಎರറಜರ෇ರൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರ  ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ದโ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪค๻ರವಲ౵  z ah 
ಆದ౪ คಂದ ಉัൽฆವ ಏಅಕ ಪค๻ರๅಂದฉ ෩ฆ ෭ನ๺ ಐൿ කಲౙ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  z 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಪค๻ರโ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๭ඨ ൮ೕഓ ಪค๻ರ฿ಜං 
ಅಧბದ๠ౣ  කโ ๭ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಞฆತඝ౬  කโ ൟัൽฆ൤౨ ೕๅ, න ಪ౵ ๺ ๴ඨ ಎ ౽๺ ෈ ೶ೕฌೕ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๴ඨ ෈ ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๴ඨ ಎಋ౺  ನ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಞฆൡ ൟัൽං  ನಮಡ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  6 คಂದ ಬದย๭ದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ 7 x pi pi
6 คಂದ 6 ಡ ಸಮನ๺ ෭ನ๺ ಆෆ ๭ಋ౺  ಮൡ౨  ๴ನ ಆෆ ๭ಋ౺  ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pi pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಅಧბ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡಬ๾ൿ ๭ඨ ൮ೕഓ ಏำ නನ ๭ಋ౺  ා ๭ಋ౺  ಎಂൿ ಬฉ෵ค, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ൮ೕഓಡ ๴ඨ න ๲ๅඨ න ๭ಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  
ಇದඝ౬  කโ ಈಛಗศ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ ຂัൿ౪   ඩಪಃౙ  
๬෥ನ౲  ಪค๻ರ ಸ෥ನ ඩಪ ಎಂದฉ ಎಂ්ൿ න ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಎಲ౵ ದ ౙಁ  x y x n n 
౽ಲದ ಯ ಶ౾౨ ಡ ಎม౵  ත൏ბಂಕಗัಡ ಃಲโ ත൏ბಂಕಗำ y n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪค๻ರ฿ಜං ಈಗ ಒಂඃ เಷಯๅಂದฉ ಇย౵  ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಏำ  ಆರคಂದ x y pi 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರๅಂದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರๅಂದฉ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකದ ൮ೕഓ n pi 
ಮൡ౨  ಸಮಯಗಳ ಶ౾౨ ಡ ಎม౵  ත൏ბಂಕಗัಡ 7 ಆಜං 6 n y pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಬಯ๯ವ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲  ಇං ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಇย౵  කโ ಇದඝ౬  ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ๲ಃಂഡ ಆෆ ഖ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ನ x 
๲ಃಂഡ ನ ಆ๴ඨ ෬ว ಒಂൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ౽๺ ഖ ൮ೕഓದ ෬ว ಒಂൿ ಆದฉ ౽๺ ഖ ൮ೕഓ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ๴ඨ 
๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಁಡ ಇย౵  ඞ౲ ಮชಟฑ ಒಂದඝ౬  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ๻ಛಜ කඝ ಈ คೕൟಯ ಪ෴ბಯವඝ౬  ෥ಡฤ ౽ರಣๆචಂದฉ ಈ ๸තಣბ ಎಡූಗโ 
ಇರ෎ಃಂൿ කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච  ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ เಷಯದย౵   කඝ ಃಲโ คೕൟಯ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච 
ಅಥ฿ කඝ ಪคಹคಸಬ๾ർದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂං ಇฆโൿ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಒಂർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಶವඝ౬  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓൽಂದ ූಜಸมಜං  ෭ನ๺ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ඦತರ ඛೕโ ඞ౲ ಮชಟฑ ಮൡ౨  ೞದ ಎರಡඞ౬  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓඅಂൽಡ ූಜ๭ದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ 
ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆຉ ಬದย෴ಜರ෎౽ದ ౽ರಣ  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ಇൿ ഓ౲ ඨ 
൮ೕഓದย౵  ಈ ๸තಣბ ಎಡූಗವඝ౬  ຄಂದ෎ಃಂൿ කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಪഷ෷โൿ
ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ඛೕโ ಎಡූಗ ಮൡ౨  ಬಲූಗ ಎರಡඞ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ 
൮ೕഓൽಂದ ಞ൐๯ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ ඛೕโ ಡഔౣ ಯඝ౬  ಆචತั๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಕഖౣ ಪഔౣ ಗಳඝ౬  ൤ฉದฉ ನಮಡ ಎಡූಗದย౵  2 ഓඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ๭ಞತ౨ ං ೯൤ಡ 1 ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ 4 
൮ೕഓ 1 ෭ನ๺ ഛෳ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇದඝ౬  ಸ౷ ಲ౭ ಮഔౣ ಡ ಮฆຄಂൽ๭ದฉ ನಮಡ 
๭ಞโൿ ഓ౲ ඨ 4  ൮ೕഓ ෭ನ๺ 3 ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಆಜ ഓඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ෩ฆ ๵ච౬ ಡ ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸ಭเಸฤ කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකದ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ಅಂದฉ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ഓ౲ ඨ ಆಜං  ൮ೕഓವඝ౬  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ದ ಸ౭ ಶბಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓโ ಎม౵  ත൏ბಂಕ ಡ න งಪ฿ಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං n n 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ීൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸ಭเಸ෎ಀ ಅಥ฿ කโ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ  ෭ನ๺ ෩ฆ ๒ನ౲  ಎಂൿ 
๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ งഡ ෩ฆ ಅಥ฿ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ งഡ ෩ฆ ಈಗ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ งഡ 
෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ งഡ ෩ฆ ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ഓ౲ ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ෩ರคಂದ න ಆಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ඛೕโ ಃಲโ ๲౵ ೖി ಗಳඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ ഓ౲ ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಅඃ ಆຉ x 
මෳბ ಅඝ౬  කโ ಚ೉ბ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ຂัൿ౪  ಏචಂದฉ ಈ คೕൟಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರๅಂದฉ x n

೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎม౵  ත൏ბಂಕಗัಡ ๳คං pi y n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದศ ๬෈ೕൡಪല๭ದ ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಸಮකದ ൮ೕഓವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, x 
൮ೕഓโ ಪ౵ ๺ ಡ 3 คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಅඃ คೕൟ ෭ನ๺ งഡ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ഓ౲ ඨ n pi pi 
൮ೕഓವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ න 3 คಂದ ഓ౲ ඨ ಆಜ ಮൡ౨  ಇದ౽ౙ ಜ ಪค๻ರ ๲ഡ ൮ೕഓ ಸಮකಜฆತ౨ ං n pi 
෭ನ๺ න ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಅಂൟಮ ಪค๻ರ ah 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ಬದย෴ಜ ಮൡ౨  ඦತರ ನಮಡ ಏඝ ๭౾ౙ ൡ ಅൿ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಆಜದ౪ ฉ ಇൿ ඛಜ฿ಜං 
ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ 0 ಆಜฆ฿ಗ ಅಥ฿ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ งഡ 3 ಆಜฆ฿ಗ ಅಥ฿ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓโ 
෭ನ๺ งഡ 3 ಆಜฆ฿ಗ ಇൿ ඛಜ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದ౽ౙ ಜ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽಸมಜං  ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ งഡ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๬෥ನ౲  
ಪค๻ರโ 3 คಂದ ಪ౵ ๺ න ಆಜൡ౨  ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ൮ೕഓಡ ෭ನ๺ งഡ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ෭ನ๺ න n pi pi 

 ಆಜං ಆದฉ ನಮ౱ ย౵  ಒಂൿ ಅಥ฿ ಇย౵  ಇฆโದคಂದ කโ ಈ ෩ฆ ๲ഡ ಗಳ ಒ ౙಁ ಟವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ಜං 3
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂൟಮ ಆຉ ಆಜං ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರๅಂದฉ ಈ ಎม౵  ෩ฆ ๲ഡ ಗಳ 
ಒ ౙಁ ಟโ ನಮಡ ಇย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ಸಮ๲౲  ಇං ಆದฉ ಇย౵  කโ ನ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ವ ෭ನ๺ x 
න ඛಂದ ಪ౵ ๺ න ನഴเನ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෥ತ౳  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං. ಇย౵  ಸರ൐ಯ ಶ౾౨ ಡ 
ಎರಡඝ౬  ຄಂൽค 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ಸರ൐ಯย౵  ෩ರචಯൿ ౲ಁ ෕ ನ ෮ೕി ಆಜฆತ౨ ං cos x 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಡ ನ ෮ೕി ನ ෮ೕി ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ನ m cos mx cos x m 
ಶ౾౨ ಯඝ౬  ກ೉౞ ๭ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಞฆತඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಎಡූಗದย౵ ฆವ ಪ൞ಂಕವඝ౬  ಸರัೕಕคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ನ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෥ി ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ನ ෮ೕി cos x x cos x 

౲ಁ ෕ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಆದฉ කโ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ಅൿ  ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಒಂൿ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯ 
೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟ෴ಜൿ౪  , ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๭ ಪ౵ ๺ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ๭ ౲ಁ ෕ ಮൡ౨  ಇ൞౲ ൽ ಮൡ౨  ಈ ಅඦತ ൽೕಘბ 
೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟ෷ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๭ ಜಂತ ಒಂൿ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൿ ಮൡ౨  ෥ഴ౲ ಲ๺ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෥ತ౳  

ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಇย౵  ಬಳ๵ೕಣ ຄೕยಃಯ ෩ಲಕ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಡ ah c cos x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ ಡ ಪ౵ ๺ ಡ ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං x pi pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෥ತ౳  ಇฆತ౨ ං  ಒಂൿ ಸ౩ ಳโ ಆಜರಬ๾ൿ ಅൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ಆದฉ c x 
ඣಂൽಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ಈ ಅඝಕ౳ ಮโ ຂಛದง ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ຂಛದง ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಪค๻ರ฿ಞโൽಲ౵  ಆದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵   x x 
๵ච౬  ಮൡ౨  ಗำ ෭ನ๺ න ඛಂದ ಪ౵ ๺ න ಡ ๳คൿ౪  , ಅඝಕ౳ ಮโ ನ ಆ๴ඨ ನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෥ഴ౲ ಲ๺ ನ x x 
෰ಲ౲ ಃౙ  ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಒಂದರ ෬ว ಒಂದರ ෭ನ๺ ෥ഴ౲ ಲ๺ ನ ಶ౾౨ ಡ 
ಎರಡฏ൤ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ನ ನ කಲౙ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ನ ನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅಧბಃౙ  x cos x cos 
ಸಮකಜರ෎ಀ ಅಂದฉ ನ ನ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ x cos 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಇย౵  ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಥ฿ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ cos x cos x 
෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರದ 
๸෽ೕಜච෴ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಅಧბ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅಧბವඝ౬  ಅರವൡ౨  cos x n pi 
ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಅൿ ෩ರคಂದ න ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං cos x cos y 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ರคಂದ ಡ cos x cos y y y pi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ ๰ൟ౳ ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಛಜ ಡ cos x cos phi 
ಸ෥ನ฿ದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರๅಂದฉ ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ n pi y 
ಆದ౪ คಂದ කโ 3 ෬ว ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ත൏ბಂಕವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ n n pi pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ๭౩ ൟ ಡ ಸಮකದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ฿ಜං ඡ ๲ഡ ಪค๻ರඅಂൽಡ ಒ ౙಁ ಟ ಇತರ cos x ah e 
๭౩ ൟ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸಮ   ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣโ ත൏ბಂಕ  ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎರഴ cos x n n pi pi 
ಆಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರๅಂದฉ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರโ ಈ ಎರഴ ๲ഡ ಗಳ ಒ ౙಁ ಟ฿ಜං 
ಆದฉ කโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ಄ಳมದൿ౪  ಅಲ౵   ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ ಆದฉ කโ ෭ನ๺ න ඛಂದ ಪ౵ ๺ න 
ನഴเನ ಛಜ ಎม౵  ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ කโ ຂัං౪ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෴ವ ಪค๻ರಗำ ෭ನ๺ න ඛಂದ ಪ౵ ๺ න ฿౲ ඪ౨ ಯย౵  ಬฆತ౨ ๅ ಎಂ්ದඝ౬  ෥ತ౳  ඣೕಡ෎ಀ ಮൡ౨  
ಅದඝ౬  ඣೕഴโൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෥ഴ൤౨ ೕච  ಇย౵  ಪค๻ರಗಳඝ౬  ඬට ಬฉ෵ค 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂൟಮ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ฿ಜං ಮൡ౨  ಇದคಂದ කโ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಇฆವ ಪค๻ರವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ෭ನ๺ න ഖ ಪ౵ ๺ න 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಉർಹರൕಡ කโ ಇย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ෮ದಲචಯದರย౵  කโ ಎರഴ n 
ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ න ෩ฆ ಎඨ ಪ౵ ๺ න ෩ฆ ಮൡ౨  ಇๅರവ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෭ನ๺ න ഖ ಪ౵ ๺ 
න ಅඝ౬  කโ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ ඦತರ කโ ಆ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ഖ ಪ౵ ๺ නಡ ຄರಜං౪ ೕๅ කโ 

ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮ൤౨  කโ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ഖ ಪ౵ ๺ ຄರಜං౪ ೕๅ n y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ ಄ವಲ ಎರഴ ಪค๻ರಗัๅ ಅൿ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ഗ ಪ౵ ๺ නನย౵  ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ 
ಎರಡඡ ಆຉ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ಇย౵  ຄಂൽ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ౘ෦๭  ಇൿ pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಡ කโ ಎರഴ ಅඝ౬  ෩ฆ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎರഴ ಅඝ౬  ෩ฆ n pi pi 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇๅರവ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಅโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ฆತ౨ ๅ ෭ನ๺ ಡ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಡ කโ pi pi n 
ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಎರഴ න ෩ಲಕ ෩ฆ ಆದฉ ಅൿ ಸಹಜ฿ಜ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නඛಂದ ಪ౵ ๺ නಡ pi 
ຄರಜฆತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ ಪค๻ರโ ಎರഴ න ෭ನ๺ ഖ න ා ൮౳ ೕ ಆಜൿ౪  ಅൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කฤౙ  න ා ෩ರಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ ຄರಜฆತ౨ ං  ೯൤ಡ ಮൡ౨  pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉ෷โൽಲ౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಎರഴ ಮൡ౨  ෨ಂං෸ ಸಹ ಇย౵  ಪค๻ರโ h n 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෭ನ๺ න ಎರഴ ಪ౵ ๺ නನย౵  ಇฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಅඃ เಷಯโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  n 
ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರๅಂದฉ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಪค๻ರಗำ  ಸ෦ೕಕರಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෭ನ๺ න ഖ ಪ౵ ๺ න ಆฑ ಈ කฤౙ  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ෭ನ๺ 
න ෩ಲಕ ෩ฆ න ෩ฆ ಎರഴ න ෩ฆ ಎඨ ෭ನ๺ ಎರഴ න ෩ฆ ෩ฆ ಬಹಳ ಆຉ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಆຉ 
ಸಮ๲౲  ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅವ౽ಶ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං  ෍ಸ ත൏ბಂಕ ಆಜದ౪ ฉ ಈ ๸ීಧโ ಎม౵  ත൏ბಂಕಗัಡ ಎม౵  ෍ಸ m 
ත൏ბಂಕಗัಡ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ಆಜರಬ๾ൿ m 1 3 5 7 9 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ීಧโ ಪ౳ ൟ ಡ ಎม౵  ෍ಸ ත൏ბಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ x b 
ಎಂൿ ಅൿ ຂำತ౨ ං  0 ಮൡ౨  ಅಂದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಎม౵  ෍ಸ ත൏ბಂಕಗัಡ ಮൡ౨  ಎม౵  ಡ b 1 m x 
ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ಕರ฿ಜ ౽൐ಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಇย౵  කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಅඝ౬  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ಅದඝ౬  ෮ದฤ เಸ౨ ค๵ೕಣ.  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๴ඨ ಒ x fmx 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ๸ಕಲನದย౵  ෮ದಲ ಪದโ ๵ච౬ ෴ಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ದ ಶ౾౨ ಡ ๒ನ౲  ๴ඨ ಆಜං ෨ಂൽನ ಪದโ ಒಂൿ ෨ಂൽನ ಪದโ ಒಂൿ ๴ඨ ඦತರ b x b x b 
ಎರഴ ඩಪ ವಗბ ಮൡ౨  ಎม౵  คೕൟಯย౵  ๴ඨ ವฉಡ  ನ ಶ౾౨ ಡ කโ ಈಗ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  x bm x m x 
ಬದย๯൤౨ ೕๅ ಎಡූಗโ ಬಲූಗದย౵  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಪದಗำ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲූಗದย౵  ಉัൽฆโൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  b 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆ ๒ನ౲ ವඝ౬  ๼ലൽഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ෈ ๵ච౬ ಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෈ ಒඨ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ ಇൿ ෴฿ಗล ಎม౵  ෍ಸ ಮൡ౨  ಎม౵  ಡ m x 
ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං ಈಗ කโ ನ ๴ඨ ෬ว ನ ๴ඨ ಅඝඩತವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಮൡ౨  ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x mx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಲූಗಃౙ  ಈ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ಬಳಸยං౪ ೕๅ b 0 0 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ನ ๴ඨ ඛಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒඨ ೯൤ಡ ಎರഴ ๴ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ ൟ౳ ೕ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎม౵  คೕൟಯย౵  b b x b x bm 
๴ඨ ෦ೕ ෭ನ๺ 1 ವฉಡ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಡ ຄೕಞತ౨ ං  ಎಡಣ ಮൡ౨  x x 0 
ಬಲූಗದย౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂറಗ කโ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಅ ූಗโ ಡ x m 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಬಲූಗದย౵  කโ ಈ ಎม౵  ಪದಗಳ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ๭ඨ ಡ x x x m 
ನ ಶ౾౨ ෵ಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞವ ෦ൟಯย౵  ಅโ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಉัൽฆโൿ ಏඝ ෈ ಒඨ ෥ತ౳  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෈ ಒඨ ෰ಲ౲ โ ෦ೕ ಮൡ౨  ෈ ๵ච౬  ๵ච౬  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಅಡൟ౨ ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಎม౵  ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಇย౵  ๾ഴಕ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ඣೕഴโൿ කโ ๴ඨ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎว౵ ഷ ๴ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෮ದಲ x x 
ಅವඌಯย౵  කโ ಚದರ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ cos x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಡ ಬದม෵๭ದฉ කโ ๴ඨ ನย౵  ಬ๾ಪದವඝ౬  ಪഷಯยං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ sin x x 

ಒಂൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜฆโದคಂದ කโ ಬರವ൐ಡಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ඩಪ ಇย౵  ඩಪ ಇย౵  ಮൡ౨  x x x x 
ඩಪ ಇย౵  ಏಃಂದฉ ඩಪ ๬෥ನ౲  ಆಜං ಎಡಣ ಮൡ౨  ಬಲූಗದ ಎರಡರล౵  x x fa ctor 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ෇ค 4 คಂದ 1 ෭ನ๺ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 ๴ඨ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಈ ಪದಃౙ  ෭ನ๺ x x x 
෩ฆ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ๴ඨ ಅඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರಡರย౵  ಬฉ෷๋൤෻ ಇฆತ౨ ං ๴ඨ ෭ನ๺ x x 
කฤౙ  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๵ච౬ ಡ ಸಮ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๵ච౬ ෴ಗ෎౽ದฉ ๵ච౬ ෴ಜರ෎ಀ ಅಥ฿ ೓ಕದ ෇౳ ಃഡ ನย౵ ฆವ ಈ ಪದโ sin x 
๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ ಆದฉ ๴ඨ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๵ච౬ ಯ x x 
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๬෥ನ౲  ಪค๻ರ฿ಜං งಪದย౵ ರ෎ಀ, ಅย౵  ಎม౵  ත൏ბಂಕಗัಡ ත൏ბಂಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ x n pi n 
ඛൽბಷౣ  ಪದದ ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯โൿ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ  ah 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎಡූಗದย౵ ฆವ ಎರಡඡ ಅಂಶಃౙ  කโ කฤౙ  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಎರഴ ๴ඨ ෭ನ๺ ಒಂൿ ah x x 
๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ๭ඨ ನย౵  ಒಂൿ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರಗำ ๭ඨ ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ කฤౙ  ಮൡ౨  ಹൽකฆ คಂದ ಎಂഖ ವಗბ෩ಲದ ෭ನ๺ x 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  
ಆದ౪ คಂದ ಇๅರവ ಎರഴ ಅຉ ಗำ  ಇย౵  ಒล౲ ಷඨ౺  ಇย౵  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ งഡ ಐൿ ෬ว කฤౙ  ಮൡ౨  
ಇඣ౬ ಂൿ ಪค๻ರโ งഡ ಐൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ කฤౙ  ෬ว ಒಂൿ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං, ඛೕโ ಹൽචಂഖ ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ 
ಅඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ ಇൿ ಹൽචಂഖ ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ಆದฉ ෎ชඞ  ಅಲ౵  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಇൿ  ಹತ౨ ರ ෬ว නನ 
๴ඨ ಆಜං ಮൡ౨  ಐವ൞౬ ฤౙ  ലಜ౳ ಗಳ ಹൡ౨  ๴ನ ෬ว ෩ฆ න ಆಜฆವ ಐವ൞౬ ฤౙ  ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ งഡ ಐൿ ಮൡ౨  
කಲౙ ౾ౙ ಂತ ಒಂൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ಇದರ ಋ൏ತ౱ ಕ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ๴ඨ ಆෆ ෭ನ๺ ൟ౳ ೕ න ಅඝ౬  ಹತ౨ คಂದ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ๼ലൽಡฤ කโ ๴ඨ ಅඝ౬  ಹൡ౨  ๴ඨ නಡ ಸಮකಜರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๭ඨ งಪವඝ౬  ๭ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರๅಂದฉ ಎඨ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 คಂದ ෇ค ෵ಂದ 10 ත൏ბಂಕ ಆಜฆತ౨ ං pi n pi n 
ಮൡ౨  ඦತರ ಇತರ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ෩ฆ คಂದ ಹൡ౨  ಇൿ ಒಂඃ งಪ฿ಜං x pi sin

ಸ෥ನ ඩಪ ಮൡ౨  x y 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ಇದಃౙ  ಪค๻ರโ න ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං, ನ ಶ౾౨ ෵ಂದ ෭ನ๺ 3 න ා 10 s  n n 
ත൏ბಂಕ ಆದฉ කโ ෩ಲ ಸಮ๲౲ ಡ ๼ಂൟฆಜದฉ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  z 
කโ ಅದඝ౬  ಈ คೕൟ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎಡූಗโ ಈ ಎರഴ ಅಂಶಗಳ ಅಂಶ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඩಪ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಈ ಅಂಶโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ඩಪ ๵ච౬ ෴ಜฆತ౨ ං ಆຉ ಇൿ ಪค๻ರ x x 
๲ഡ ಆಜං ಮൡ౨  ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ಅಂಶโ ๒ನ౲ ฿ಜರฤ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಇඣ౬ ಂൿ ಪค๻ರದ ๲ഡ ಈ ಎರഴ ๲ഡ ಗಳ 
ಒ ౙಁ ಟವಲ౵ ං ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರโ ಈ ๲ഡ ෸ඛಯඨ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ಡ ಹൡ౨  ෬ว ත൏ბಂಕಗಳ n pi n pi n 
෸ඛಯඨ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒඨ ಆಜං  ನ ಶ౾౨ ෵ಂದ ෭ನ๺ ෩ฆ ෵ಂದ ಹൡ౨  ಮ൤౨  ಆಜฆವ n pi n pi n 
ත൏ბಂಕಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ຄಂൽಸมದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ฿ಜං කโ 
ಇඞ౬  ಃಲโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಸ෦ೕಕರಣಗัಡ ಇඞ౬  ಃಲโ ಪค๻ರವඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ ah 
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