
 ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಀคൡ ಐൿ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ, කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ಪคಹค๯โದฌಂൽಡ ಆචತಂലං౪ ೕๅ , ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಅದඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಎಂಬ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯವඝ౬  ಪคಚ෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರದ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಅದඝ౬  
ಅඝಸค๯൤౨ ೕๅ. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇಂൽನ ಉಪක౲ ಸದ ෮ದಲ ಸಮ๲౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ 3 ෇ค ಆೕ๲ಋ 20 ෭ನ๺ ๲ಃಂഡ 20 ലಜ౳ ಗಳ ವಗბ෩ಲದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ, ಆೕ๲ಋ 
೉ກ౬ ಯ ෬ว ಒಂൿ ಮൡ౨  ๲ಃಂി ౽๺ ෬ว ಒಂൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ฆ ಪഖౣ  ౽๺ ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳  ෭ನ๺ ๴ඨ ಇಪ౭ ൡ౨  
ലಜ౳ ಗಳ๠ౣ  ๴ඨ 20 ലಜ౳  ౽๺ 20 ലಜ౳  ೞದನದ ವಗბ෩ಲಃౙ  කโ ಒಂൿ ෥ದคಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಎರಡರ 
೉ກ౬ ෷ ಎರഴ ෇ค ๭ඨ ಎ ౽๺ ಎ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಈ ๰ತ౳ โ ನಮಡ ൟัൽං.  sin a cos a 
ಆದ౪ คಂದ ೞದโ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂ්ൿ ಎರഴ ๴ඨ ಎಂಬ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  sine two a a cos a 
ಆದ౪ คಂದ ೞದโ ෩ฆ ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ๴ඨ 20 ലಜ౳ ಗಳ ෬ว 40 ലಜ౳ ಗಳ cos 
ಅಧბದ๠ౣ  ๴ඨ ಇං ಏಃಂದฉ ಇย౵  2 ಆຉ ಅಂಶเං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  20 ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜ 
ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಅಂಶโ 3 ෇ค 20 ലಜ౳ ಗಳ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ෭ನ๺ ๴ඨ ಇಪ౭ ൡ౨  
ലಜ౳  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ කโ ಇย౵  ൟัൽฆವ ๸ಗൟ෺ಂದฉ ಇದඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಮൡ౨  කඝ ಎರಡඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಏಃಂದฉ ಇൿ งಪದย౵ ං a in cos 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ ౽๺ ಎ ౽๺ ෈ ෭ನ๺ ๭ඨ ಎ ๴ඨ ෈ cos a plus b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ඣೕഴโඃචಂದฉ ඛೕโ ಇย౵  20 ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನವඝ౬  ๻౾ದฉ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  කโ 20 ലಜ౳ ಗಳ 
౽๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ඦತರ කโ 20 ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ๻ಜದ౪ ย౵   ඛೕโ ಈ 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค, ನಮ౱ ย౵  ෈ ౽๺ ಮൡ౨  ෈ ๴ඨ ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౷ ಲ౭  ຄೕยಃ ಇං ಅಥ฿ ಃಲโ ಇං ಈ ෥ದค෷ ಇย౵  ຄಂൽಆำ౶ ತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇಪ౭ ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ෈ ๻౾ದฉ කโ ಏನඝ౬  ಪഷಯยං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಇย౵  ಪದเಗำ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ 
ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ 20 ലಜ౳ ಗಳ ෭ನ๺ ๴ඨ 20 ലಜ౳ ಗಳ ౽๲౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇย౵  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ඛಖರ฿ಜ 
ຄಂൽಸฤ කโ ಇൿ ಮൡ౨  ඩಪವඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ๬ಧ౲ ฿ಗದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ನ cos a 
෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ರ෇ರൿ ಮൡ౨  ಇย౵  ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ ෩ರರ ವಗბ෩ಲ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದ౽ౙ ಜ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ කโ ෥ಡ෎ಀ ಅಂದฉ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎ 
ಪ౵ ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎ ෴฿ಗล ಒಂർಜฆโದคಂದ කโ ಈ ಆຉ ಎಋ౺  ද౳ ಶඨ ಅඝ౬  ಇย౵  ๬෥ನ౲ ತัಸ෎ಀ ಅಂದฉ 
කโ ಇದඝ౬  ಆೕ๺ 20 ലಜ౳  ෭ನ๺ ෈ ๴ඨ 20 ലಜ౳ ಗಳඝ౬  ෎ฉ ಃಲโ ๸ಒ౲ ෽ಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಎ  ౽๺ ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳  ෭ನ๺ ෈ ๭ඨ ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳ ಯඝ౬  ಃಲโ ๭ ෵ಂದ ಞ൐๭ർಗ කโ ಈ ಎ෈ ಮൡ౨  ๭ಎ๺ 
ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎౽ಜං ಏಃಂದฉ කโ ෇౳ ಃഡ ನ ಒಳಡ ಈ เಷಯโ ಈ ෥ದค฀൤ ඛಖರ฿ಜ ಆຉ ಆಜರ෎ಀ ಆದฉ
౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಇย౵  කโ ຄಂൽರ෎౽ದൿ౪  ಏචಂದฉ, ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ෈ ೓ಕโ a 
ಒಂർಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෈ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ෈ ೓ಕโ ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ഴโൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಆຉ ෥ഴವ ෥ಗბ  කโ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕലದฉ ಇൿ 

ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಸಹ ๸ීಧವඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං කඝ ಅඝ౬  ಒಳಡ ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ a b c c c 
කโ ෩ฆ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ෇ค ಅඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ಮൡ౨  ඛೕโ ෩ฆ ವಗბ෩ಲವඝ౬  c 
ຄಂൽฆโದคಂದ ಇย౵  ಒಂൿ ෇ค ෩ರರ ವಗბ෩ಲ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ෇ค ಒಂർಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ c c b 
කโ ෇ค ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಇย౵  ಒಂದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කโ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  c b 
ವಜೕბಕค๭ದฉ ಮൡ౨  ๳ค๭ದฉ කโ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಒഖౣ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ನಮಡ ๭ಞವ ೓ಕโ ಇൿ ෩ฆ AC bc 
ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  කฤౙ  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಇದඝ౬  ಇย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ಈ ಎಡූಗವඝ౬  ಇย౵  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ c 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅൿ කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං ಒಂൿ 
೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕโ ಆಜฆವ คೕൟಯย౵  කโ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಆคಸ෎ಀ ಮൡ౨  b o a b ne 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಆ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಅൿ ൟฆಞತ౨ ං ೓ಕโ කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂൿ ಎರഴ ಎಂൿ ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆචಯ ๲౵ ೖി ನย౵  ຄಂൽൿ౪  ಈ ෩ಲ  ലಜ౳  ෭ನ๺ ๴ඨ  ലಜ౳ ಗำ ౽๺ ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳  3 cos 20 20
෭ನ๺ ෈ ๴ඨ ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳  ෇ค ๭ ಮൡ౨  ๭ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ฃโ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෩ฆ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ෈ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഴโൿ 
ൡಂ෇ ๯ಲಭ කโ ಈಗ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ 20 ലಜ౳ ಗัಡ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ කඝ 
ಇದඝ౬  ವಜೕბಕค๭ದฉ ಮൡ౨  කඝ ಇದඝ౬  ವಗბ ෥ലದฉ ಮൡ౨  කඝ ಅโಗಳඝ౬  ๳ค๭ದฉ කඝ 3 คಂದ 4 ಮൡ౨  1 คಂದ
4 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๰೉๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈ เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ಇย౵  ಬಳಸฤ ಬಯ๭ದ ನ ಆฏ෗ಕ cos a plus b 
เಸ౨ ರൕಯඝ౬  ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ, ຄೕยಃಯ ෩ಲಕ කโ ಪഷ෷โൿ ಎಂ්ൿ ෩ರคಂದ ಎರಡರ cos a 
ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ನ ๴ඨ ಅಧბ  ಈ ಎರಡඝ౬  ಇൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං, ಎಂ්ൿ ෩ವൡ౨  ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a a 
ಅಥ฿ ಆคಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ലಜ౳  a 30 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಪഷ෷โൿ කโ งഡ 3 ౽๺ 20 ലಜ౳  ෭ನ๺ ๴ඨ 20 ലಜ౳  ಸ෥ನ ಎರഴ ෇ค 
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ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ౽๺ ಎ ౽๺ ಇಪ౭ ൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෩ವൡ౨  ౽๺ ෩ವൡ౨  ౽๺ ಇಪ౭ ൡ౨  ෭ನ๺ ๴ඨ ෩ವൡ౨  ๴ඨ  ಇಪ౭ ൡ౨  a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 30 ലಜ౳  ಮൡ౨  20 ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ౽๺ ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ เಷಯโ 50 ലಜ౳ ಗಳ 2 ಪഖౣ  ౽๲౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಆฏಭದย౵  කโ 
ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ฆವ ನಮ౱  ಸಮ๲౲ ಡ ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ. ಇย౵  ඩ౳ ฏಭ฿ಜ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಪഷ෷โඃචಂದฉ, 
ಇൿ ಎರഴ ಪഖౣ  ಅಂಶโ ಐವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ಎರഴ ಪഖౣ  ಆ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨    ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ನ ಅಧბದ๠ౣ  40
ූಜ๭ ಆದฉ ๴ඨ  ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  40 50
ಆದ౪ คಂದ  ಇๅರಡඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಜං ಮൡ౨  ಉತ౨ ರโ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಆຉ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಆຉ ಈ ಸಮ๲౲ ෷ ಸ౷ ಲ౭  ಕಷౣ ಕರ฿ಜං ಏಃಂದฉ ನಮಡ ಆೕನಗัๅ  ಎಂ්ൿ ๬෥ನ౲ ವಲ౵ , ch 
කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ๴ඨ ಆ๴ඨ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ನ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຀ದಯൽಂದ ಕย෷ವ ಆೕನಗಳಲ౵  ಆದฉ ඛೕโ 
ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಆຉ 6 ಮൡ౨  66 ಗำ 60 ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ෮ತ౨ ವඝ౬  ඣೕലದฉ  42 
ಮൡ౨  78 ಅಂದฉ 120 ലಜ౳  
ಆದ౪ คಂದ කโ 60 ಮൡ౨  120 ലಜ౳ ಗัಡ ๴ඨ ಆ๴ඨ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൟัൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ෮ದฤ ಇದඝ౬  ๸තಣბ ಬฉಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಏಃಂದฉ ನ ഓ౲ ඨ ๭ඨ ෬ว ౽๺ ಆಜං ಈ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಪದಗಳඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ x x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෮ದಲ ಪದವඝ౬  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ sin 6 by cos 6 sin 42 by cos 42 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ๴ඨ 6 ಅඝ౬  ๴ඨ 42 ๴ඨ ಆಜ ಬฉ෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ ಎಡූಗโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කඝ ಬฉ෷ൟ౨ ฆವ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಎม౵  ലಜ౳ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಬฉ෷ൟ౨ ಲ౵  ಆದฉ ಇๅಲ౵ ใ ലಜ౳ ಗำ 78. 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರಡඞ౬  ಒಂඅಂർಜ ಸರಳತั๯൤౨ ೕๅ කโ ಅಂಶൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ಆฆ ಮൡ౨  ಅರವತ౨ ඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸฤ ಬಯ๭ർಜඛಂದ ಒಂൿ ಇฆโದඝ౬  කโ 
ඣೕಡಬ๾ൿ ಆฆ ෮ದฤ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ෮ದฤ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ 66 
෭ನ๺ 6 60 ലಜ౳  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಈ ෥ದค෷ ෩ಲ൫ ಎರഴ ๴ඨ ಎ ๴ඨ ෈ ๰ತ౳ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರಡඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ  ๴ඨ ಎ ๴ඨ ෈ ම෨ბม ಇൿ ಎರഴ ๴ඨ ಎ ๴ඨ ෈ ౽๺ ನ ෭ನ๺ ෈ 
෭ನ๺ ౽๺ ಆෆ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ 
ಆದ౪ คಂದ ๭ಋ౺  ಮൡ౨  ෈ ಈಕ౷ ฯ ഖ ๭ಋ౺  ಮൡ౨  ෈ ಈಕ౷ ฯ ഖ ಅರವഔ ಆರඨ ඣಂൽಡ කโ ಇย౵  ಪഷ෷โൿ ಅಧბದ๠ౣ  
ಸಮಯಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ෈ಯ ಆ๴ඨ ෭ನ๺ ಅರವൡ౨  ಆದฉ ෭ನ๺ ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ಆ๴ඨ ಅರವತ౨ ರ 
ಆ๴ඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅರವತ౨ ರ ಆ๴ඨ ಇย౵  ಬฆತ౨ ං ಆದฉ ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಯ ಆ๴ඨ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಧბ ಛัಯඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺ ෈ಯ ෭ನ๺ ౽๺ ಅඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  ಅಂದฉ 72 ലಜ౳  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඞ౲ ಮชಟฑ ๴ඨ 42 ರย౵  ๴ඨ ಎಪ౭ ൡ౨  ಎಂഖ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳย౵  ಒಂർಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ನಲವ൤౨ ರಡඝ౬  ๴ඨ ಎಪ౭ ൡ౨  ಎಂಟಃౙ  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಮ൤౨  ಎರഴ ๴ඨ ಎ ๭ඨ ෈ 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ವ൞౨ ฆ ലಜ౳  ෭ನ๺ ಆೕನ ಆೕ๴ඨ ෭ನ๺ ෈ ಯ 
ಅಧბದ๠ౣ   ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ๴ඨ ಆದฉ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಒಂൿ ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ಆ๴ඨ ಮൡ౨  ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ಆ๴ඨ b 
කโ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ಆ๴ඨ ಆಜං ೯൤ಡ ෭ನ๺ ๴ඨ ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ಆ๴ඨ ෭ನ๺ ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං 30 ലಜ౳ ಗำ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෭ನ๺ ಅಧბವඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅಧბದ๠ౣ  ಪ౵ ๺ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඞ౲ ಮชಟฑ ๴ඨ ๭ಋ౺  ๴ඨ ๭౾౺ ౣ  ๭ಋ౺  ಆಜ ๴ඨ ನಲವ൤౨ ರഴ ๴ඨ ಎಪ౭ ൡ౨  ಎಂഖ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ലಜ౳ ಗಳ ಅಧბ ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಅಧბ ಮൡ౨  ෩ವ൞౨ ฆ ಆ๴ඨ ಮൡ౨  කโ ೞದ౽ౙ ಜ ಇඃ คೕൟಯ ಆຉ 
൮ಂ಩ ಅඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ೞದโ ಈ ಎม౵  ಆ๴ඨ ಪದಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ಮൡ౨  ಮ൤౨  කโ ಅಂಶಃౙ  
෥ലඈ൤෻ කโ 6 ರ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ  66 ರ ಆ๴ඨ ඣಂൽಡ ಮൡ౨  කโ 42 ರ ಆ๴ඨ 
ಮൡ౨  78 ലಜ౳ ಗಳ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಆ๴ನ౬  ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಎಂൿ ඣೕലದฉ කโ ಎರഴ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ. ಆഔბ ಆರರ ಆ๴ඨ ඣಂൽಡ ಅರವ൞౨ ರರ ಆ๴ඨ ಡcos a cos b 
ಮൡ౨  ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  කโ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, ಎರഴ ౽๺ ಎ ౽๺ ෈ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ಆෆ ෭ನ๺ ෈ 
ಆದ౪ คಂದ ๭ಋ౺  ಡ ಸ෥ನ ಮൡ౨  ෈ ಅರವ൞౨ คಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ෈ ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ലಜ౳  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෈ ಅರವൡ౨  ಮൡ౨  ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ಆ๴ඨ ಅಧბ ಮൡ౨  ೞದದย౵ ನ a 
ಇತರ ಉತ౭ ನ౬ โ ನಲವ൤౨ ರഴ ಆ๴ඨ ಎಪ౭ ൡ౨  ಎಂಟರ ಆ๴ඨ ಆಜൿ౪  ಅൿ ಮ൤౨  ജೕ ഗ ಅඝ౬  ಬಳ๯ತ౨ ං a  cos b 
๰ತ౳ โ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ಯ ಆ๴ඨ ಡ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಒಂൿ ಇಪ౭ ൡ౨  ಆ๴ඨ 
ಆಜං, කโ ಈಗ ඣೕലඈ൤ ಇൿ ෭ನ๺ ෈ಯ ෭ನ๺ ๻ෆ ಪ౵ ๺ ಆ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ෩ವ൞౨ ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෭ನ๺ ෈ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ ෩ವ൞౨ ರಃౙ  ಆದฉ ෭ನ๺ ෩ವ൞౨ ರರ ౽๺ ෩ವ൞౨ ರರ ౽๺ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ೞದโ ಆರರ ಆ๴ඨ ಡ ನಲವ൤౨ ರಡರ ಆ๴ඨ ಡ ಅರವ൞౨ ರರ ಆ๴ඨ ಡ ಎಪ౭ ൡ౨  ಎಂಟರ ಆ๴ඨ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಇย౵ ಂದ ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ෇ค ಅಧბದ ೯൤ಡ ಆ๴ඨ ಇൿ 36 ෭ನ๺ ಅಧბದ ಆ๴ඨ ಆಜං ಮൡ౨  ಈಗti 
කโ ೞದൽಂದ ූಜ๭ದ ಅಂಶವඝ౬  ූಜಸ෎౽ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಪഷ෷โൿ ಎಡූಗโ ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ෇ค ಅಧბ ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
36 ರ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ූಜ๭ ಮൡ౨   කโ ಈಗ ว౽ౙ ೈರ ෥ലದ ೞದโ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಪഖౣ  ಅಧბ ಮൡ౨  ಎಪ౭ ൤౨ ರಡರ 
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ಆ๴ඨ ನ ಆ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ವ൞౨ ฆ ෭ನ๺ ಅಧბದ ಆೕ๺ბ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ 
කฤౙ  ූಗโ ๬෥ನ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ඞ౲ ಮชಟฑ ಮൡ౨  ೞದವඝ౬  කโ เಸ౨ ค๵ೕಣ ಈಗ කโ ಪഷ෷โൿ 1 คಂದ 4 
ಆ๴ඨ ನ  ෭ನ๺ ಅಧბದ๠ౣ  ಆ๴ඨ ನ  ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ෩ವൡ౨  ಆರರ ಆ๴ඨ ನ ಆ๴ඨ ಡ ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ 36 72
ಆ๴ඨ ನย౵  ಅಧბದ๠ౣ  ෩ವ൞౨ ฆ ౽๺ ನ ಅಧბ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ವ൞౨ ರ ಆ๴ඨ ನ ಆ๴ඨ ಡ  
ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ෇ค ಅಧბದ๠ౣ  ಈಗ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ ಄ಳมಞತ౨ ං 
ಅಂದฉ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದโ ಒಂඃ ಮൡ౨  ಏඝ ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ ನಮಡ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං  ඣೕല ಉർಹರൕಡ ಈ ಪದโ e 
ಇย౵ ං ಮൡ౨  ಈ ಪದโ ಇย౵ ෸ ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ൧ೕคಸฤ ಬಯ๭ದฉ , ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದโ ಒಂඃ ಆಜๅ ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ ಇൿ ๬౽ಞತ౨ ං. ೞದದย౵  
ಉัൽฆವ ಪದಗัಡ ಅಂದฉ, කโ ಄ವಲ ෩ವ൞౨ ฆ ෇ค ಎಪ౭ ൤౨ ರಡคಂದ කಲౙ คಂದ ಒಂದฏ൤ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං cos 
ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ൧ೕคಸ෎౽ಜං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಸರัೕಕคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨   ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ಸ෥ನ 
ಎಂൿ ಬฉಯมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಬൽಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  ಎರഴ ෇ค ಆ๴ඨ ෩ವ൞౨ ฆ ಆ๴ඨ ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ಅಧბಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಬಯ๭ದฉ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ൧ೕคಸ෎౽ಜฆโൿ ಇದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
෩ವ൞౨ ฆ ෇คಯ ಆ๴ඨ ಎಪ౭ ൤౨ ರಡರ ಆ๴ඨ ಒಂದರ ෬ว කಲౙ ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ൧ೕคಸมಞൟ౨ ං ಈಗ ෩ವ൞౨ ರರ 
ಆ๴ඨ ಐವ൞౬ ฤౙ  ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ಮൡ౨  72ರ ಆ๴ඨ 18 ലಜ౳ ಯ ๴ඨ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಮൡ౨  ನಮ౱  ಆචಯ ees 
ಉಪක౲ ಸൽಂದ කโ 18 ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ෰ಲ౲ ವඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ , කโ 5 ෭ನ๺ 1 ರ ವಗბ෩ಲವඝ౬  4 คಂದ 
ූಜಸมಜං ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ 54 ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  
චನඪ๭ಆಂಡฉ ๴ඨ  ๴ඨ ෭ನ๺ ๴ඨ ౲ಁ ෕ 3x 3 x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಹൽචಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๻ಀ൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ඹඹౣ  ශೕฑ ಈಕ౷ ฯ ෩ฆ ෇ค ๴ඨ ಹൽචಂഖ ෭ನ๺ ๭ඨ ౲ಁ ෕ ಹൽචಂಟඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๴ඨ ಹൽචಂಟರ ಬದยಡ ಜ๺ౣ  ಆຉ ಅඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಆචತำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ งഡ 5 ಪ౵ ๺ 1 ෬ว 4 ಆಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං, ඛೕโ ಅದඝ౬  ಇನ౬ ๠ౣ  ಸರಳ฿ಜ ෥ಡฤ ಬಯ๭ದฉ 
ಸರಳ฿ದ ಀಶಲ൤෴ಜං ඦತರ ඛೕโ ಈ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ๬෥ನ౲  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඩಪ฿ಜฆತ౨ ං  ෇౳ ಃഡ ಗಳย౵  ෇ค  ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ඦತರ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ  ಅඝ౬  ಬಹಳ x 3 x 18
๯ಲಭ฿ಜ ಗ൐ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ๻ಜದ౪ ฉ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರๅಂದฉ ಇൿ ඛಜ ಮൡ౨  ಆದฉ ಇൿ ಎಂൿ කโ ൧ೕคಸ෎౽ಜං  ಇದಃౙ  ಸಮ 
ಮൡ౨  ಇൿ ಇൿ  ಉತ౭ ನ౬ โ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ งഡ 5 ෭ನ๺ 1 ෬ว 4 ෇ค ඩಪ 54 ಆಜං งഡ 5 ಪ౵ ๺ 1 ෬ว 4 ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂൟಮ เಷಯವඝ౬  කඝ ಇย౵  ඬට ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಐൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಹൽකರರ ෬ว ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කฤౙ  ಮൡ౨  ෴โದඝ౬  කโ 
൧ೕคಸ෎౽ಜൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ತ౨ ං ಎಂ්ದಃౙ  ඬฃๅಯඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ದ ಒಂൿ ഔ౳ ಋ ಏචಂದฉ, ಃಲ่෫౱  ඛೕโ 18 ലಜ౳ ಗ฼ತಹ ಃಲโ ಆೕನಗಳ ෰ಲ౲ ವඝ౬  
චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಉัಸಬ๾ൿ  ಪคೕಃ౹ ಯ ಸಮಯ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൽನ เಷಯಃౙ  ຄೕಞವ ෮ದฤ ಇඣ౬ ಂൿ ಆචಯ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಅൿ 
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಆචಯ ಸಮ๲౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  3 คಂದ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ൧ೕคಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಅಥბ෥ലಆำ౶ โൿ 5 pi 

ಆಜರಬ๾ൿ, ඛೕโ ಐൿ คಂದ ಎಂഖ ಮൡ౨  ನഴเನ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ඛಂದ ಡ by 8 pi pi pi pi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅඃ คೕൟ ಏำ ಎಂഖ ಮൡ౨  3 ನഴเನ ವ౲ ൞౲ ಸโ คಂದ 2 ಆಜං pi by pi pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅ  ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಹಲโ ෥ಗბಗำ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಎರവ คೕൟಯย౵  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඣೕലದ ෥ದค ಏචಂದฉ , ಎಂഖ නಡ ಎಂഖ ಮൡ౨  න ಎರಡคಂದ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕഴವ ಐൿ න ಎಂಟคಂದ ಎಂഖ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ඛಂದ නನ ๴ඨ ಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ඛಂದ න ೉ກ౬ ෷ ಎಋ౺  ನ ౽๺ ಆಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಇย౵  ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ ಇൿ ಎಂಟคಂದ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ න ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಇย౵  ಎಂಟคಂದ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ಏನඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸ෎ಀ ಈ เಷಯದ කฤౙ  ಈ 
เಷಯದ ๴ඨ කฤౙ  ಇದರ ౽๺ ශೕฑ ಆෆ න ಎಂഖ ා ಎಂಟคಂದ ಈ ಪದโ ෩ಲේತ฿ಜ ౽๺ ශೕฑ න ಎಂಟಃౙ
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಒಂඃ ಆೕನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಇย౵  ಎಂഖ ಎಂഖ pi by pi by 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಆຉ ಪದವඝ౬  ಇย౵  ಈ ಪದඅಂൽಡ ຂಛದง ๸෽ೕ೧ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಆຉ 
ඛೕโ ಸಹ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಏಃಂದฉ ಏำ ಎಂഖ ಡ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎಂഖ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಇย౵  ౽๺ ශೕฑ pi pi pi 
ಆෆ ൟ౳ ೕ නಡ ಎಂಟคಂದ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෇ಚ൐ಡ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ಈ ಪದඅಂൽಡ ಇൿ ಕಲ౭ ච෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಎಡಣಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౵ ๺ ಎಂഖ ೯൤ಡ ඩಪಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං เൿ౲ ൬ කฤౙ  ෩ฆ න ෩ಲಕ ಎಂഖ ೯൤ಡ ๴ඨ 
ಅඌ౽ರಃౙ  කฤౙ  ౘ෦๭ ಆೕ๺ ಪವฑ කฤౙ  ෩ฆ  ಎಂഖ คಂದ න 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎಡූಗ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෮ದฤ ಸರัೕಕคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇದඝ౬  ඦತರ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๴ඨ ශೕฑ න ා ಎಂഖ ೯൤ಡ ౽๺ ශೕฑ න ා ಎಂഖ ಈಕ౷ ฯ౺  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎ ഖ งಪದย౵ ං  ಪವฑ ශೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ ಅඝ౬  ಪವฑ ශೕฑ ಡ ಮൡ౨  කโ ಈ เಷಯವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ, 

ഖ ಪವฑ 4 ಪ౵ ๺ ෈ ഖ ದ ಪವฑ 4 ಅඝ౬  ಚದರ ಪ౵ ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಇലೕ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ಚದರ a 
෈ ಚದರ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಞฆತඝ౬  ಬಳ๭ ಏඝ  කโ ಇย౵  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ න 
ಎಂಟคಂದ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ න ಎಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಆದฉ ಇൿ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ งಪ฿ಜං ಎಂൿ කโ x x 
ತౘಣ ಅคൡಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ෭ನ๺ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಈ เಷಯವඝ౬  ಁಡ ಅಧბಃౙ  2 ๴ඨ න ಎಂൿ 8
෇ค ಅඝ౬  ಎಂഖ ಇലೕ ೓ಕൽಂದ ಬฉಯಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ಇย౵  ಒಂൿ ෥ದคಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎರഴ cos pi 

ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං sin a cos a a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ เಷಯโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෇ค ಎಂഖ คಂದ න ಅಂದฉ කฤౙ  ๼ೕಡ ಅಂൟಮ฿ಜ pi 
කโ ಈ ಆຉ ಈ ಪದವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈ ಪದโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ න ඛಂದ ශೕฑ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಈಗ ๴ನ ಆෆ ශೕฑ ා ශೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඩಪ  ๲ౙ ౷ ೕฑ න ශೕฑ ශೕฑ ๻ෆ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅಧბ ಪഖౣ  ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෩ರคಂದ කฤౙ  ಆಜං, කโ ಈಗ ಇย౵ ฆವ 
ಇඣ౬ ಂൿ ಎಋ౺  ද౳ ಶඨ ඣಂൽಡ ಅඃ ಃಲಸವඝ౬  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇඣ౬ ಂൿ ಎಋ౺  ද౳ ಶඨ ๴ඨ ශೕฑ ൟ౳ ೕ න ා ಎಂഡ ಪ౵ ๺ ಆ๴ඨ ශೕฑ න ා  ಎಂഖ ಆದฉ කโ ಇದඝ౬  
ಆචಯವฉಟ ෥ഴವ ಅಗತ౲ เಲ౵ ದ ಒಂൿ ಀൢಹಲ౽ค เಷಯเං ಏಃಂದฉ කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๴ඨ ಆෆ ൟ౳ ೕ න ಅඝ౬
ಎಂಟคಂದ ಈಗ ෩ฆ න ಎಂഖ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ කฤౙ  න ಎಂഖ ෭ನ๺ න ಎಂഖ ಮൡ౨  කฤౙ   ಎಂഖ pi by 
ಎಂದฉ ා ഖ ಆಜං pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ න ෈෵ಂದ න ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಎಂഖ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ y x 
ඛಂದ නನ ๴ඨ ಸಹ ನ ಆ๴ඨ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ නನ ಆ๴ඨ ಎಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಪವฑ ශೕฑ ൟ౳ ೕ න ා ಎಂಟಃౙ  ๴ඨ ಪವฑ ශೕฑ නಡ ಆ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎಂಟคಂದ ಮൡ౨  ಅඃ 
คೕൟ ඛೕโ ಆ๴ඨ කฤౙ  ෩ฆ නನ ಎಂഖ ಪವฑ ಡ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಎಂഖ ා 
ಎಂಟರ ಪವฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರಡඝ౬  ๳ค๯โൿ ಈ ಎರಡඝ౬  ๳ค๯๋൤෻ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ เಷಯ ಪವฑ ශೕฑ ඛಂದ ౽๺ ಆෆ නಡ ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಈ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ශೕฑ නಡ ಎಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಆದฉ ಇದච౬ ೕ කโ ಈಗ 
ว౽ౙ ೈರ ෥ലฆโൿ ಇย౵  ඣೕലದฉ ಇದච౬ ೕ කโ ಈಗ ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕๅ  ಇൿ ෩ರคಂದ කಲౙ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜൡ౨ , 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ರคಂದ කฤౙ  ಮൡ౨  ಇൿ ෩ರคಂದ කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ෩ರคಂದ කฤౙ  ಮൡ౨  ෩ರคಂದ කฤౙ  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෩ರคಂದ කฤౙ  
ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ කโ ຄಸ เಷಯವඝ౬  ඩ౳ ฏ෗ಸยං౪ ೕๅ  ಈಗ ಇದඝ౬  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ 
ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ෩ಲේತ฿ಜ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ 
౽ಯბಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಅ൵ბ๯ತ౨ ๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಃಲโ ๆค෻ಬฯ ಗಳඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലದ ಎม౵  ౽ಯბಗำ ಇย౵  ಉർಹರൕ෴ಜං sin

ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉಪක౲ ಸ ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ನಮ౱  ಗಮನโ ಅಂತಹ ಸ෦ೕಕರಣಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯ತ౨ ං ಇย౵  
කโ ๴ඨ හౘඨ ಮൡ౨  ഓ౲ ಂ೬ಂഡ හౘඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵  ๆค෻ಬฯ ಆಜฆโದඝ౬  කโ x 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ກೈ౞ ಜ කโ ಏಕ ๆคಯಬฯ ಸ෦ೕಕರಣಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂತಹ ಸ෦ೕಕರಣಗัಡ ಪค๻ರದ 
෩ಲಕ ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ನಮ౱  ಞค෴ಜං ಅಂದฉ ನ ෰ಲ౲ ಗำ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಡ ಈ ಎಡූಗโ x 
ಬಲූಗಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಎರഴ ಸಹಜ฿ಜ ಮನ๭౺ ನย౵  ಬฆವ ಸಹಜ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ಪค๻ರโ ෴฿ಗล 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ ಮൡ౨  ಸ౭ ಷౣ ฿ದ ಉತ౨ ರ ಇಲ౵  ಎಂൿ කඝ ຂำโർದฉ, ಇದಃౙ  ಎม౵  ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಉഴಆ ౶ั   
ಸ෦ೕಕರಣ ๴ඨ ಈಗ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಏಃಂದฉ ๴ඨ ನ ෰ಲ౲  ಅಥ฿ ๴ඨ හౘඨ ನ ๔౳ ೕ൐෷ ෭ನ๺ ಒඨ x x 
ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ನഴๅ ಇං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ౽౲ ඨ ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ เಲ౵   ಎರഴ ಮൡ౨  x ign x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ෴โඃ ಪค๻ರเಲ౵  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ಪค๻ರ ಅನನ౲ ฿ಜං ෴฿ಗล 
ಅನನ౲  ಪค๻ರเං෻ ಮ൤౨  ಸ౭ ಷౣ  ಉತ౨ ರ ಇಲ౵  ಏಃಂದฉ ಈ ಎม౵  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ౽ಯბಗำ ಆವತბಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ 
කඝ ಆವತბಕൽಂದ ಅ൵ბ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච ಉർಹರൕಡ ๴ඨ 
ಆದ౪ คಂದ  ಎರഴ නಗಳ ಮಧ౲ ಂತರದ ඦತರ ඩಪದ ෰ಲ౲ โ ඬನฃವತბච෴ಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ๭ඨ ಪ౵ ๺ ഖ නನ ๴ඨ ಆෆ ಆ๴ඨ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ಅඃ คೕൟ ನ ಆ๴ඨ ಪ౵ ๺ ഖ නನ ಆ๴ඨ ಮൡ౨  x x x x 

ನ ഓ౲ ඨ ನ ഓ౲ ඨ ಆಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಪ౵ ๺ x x pi 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౭ ಶბಕโ ೯൤ ඬನฃವತბච෴ಞತ౨ ං pi ah 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗำ ಆವತბಕ฿ಜฆโದคಂದ ಅൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಪค๻ರเದ౪ ฉ ඦತರ කโ 
ๆค෻ಬฯ ನย౵  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ , ಉർಹರൕಡ කโ ನ ๴ඨ ಮൡ౨  ನ ഓ౲ ඨ ಎರഴ x ah x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ  ಈ ಸಮ๲౲ ಡ කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಡ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಃಲโx 
෰ಲ౲ ದ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ , ൮ೕഓದ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಆෆ ൮ೕഓ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಇದඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಆದฉ ൮ೕഓ ಅನನ౲  ಪค๻ರವಲ౵  ಏಃಂದฉ කඝ  ๆึ ಬದยಡ ൮ೕഓಃౙ  fi x 
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ಸಮකಜฆತ౨ ං කඝ ಸಮකದ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ഖ න ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ಆಗ ನಮಡ ๭ಞโൿ ๴ඨ ಆෆ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ 2 න ಪ౵ ๺ x 
൮ೕഓ ಪ౵ ๺ 2 න ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ๴ඨ ಆෆ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ 2 න ๴ඨ ಆෆ ൮ೕഓ ಆಜං  ೯൤ಡ 2 ಎಂ්ൿ ൮ೕഓದ pi 
๴ඨ ಆಜං ಏಃಂದฉ ๭ඨ ൮ೕഓ ಎರഴ නಗಳ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඬನฃವತბච෴ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ෮ದಲ ಪದโ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಆෆ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ഖ න ಁಡ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಆಜං ಆದฉ ൮ೕഓ ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯โದคಂದ ๴ඨ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ  ಎರഴ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಁಡ ൮ೕഓಡ ಮൡ౨  ಎರഴ න ಁಡ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಎಂൿ කโx x 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ഖ න ಁಡ ಒಂൿ ಪค๻ರ฿ಜං ಮൡ౨  ಅඃ x x 
คೕൟ ඛೕโ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ශೕฑ න ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ๭ಋ౺  න ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ಎರഴ න ෇ค ෴โඃ 
ත൏ბಂಕ ಸಹ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಪค๻ರ฿ಜං ಮൡ౨  ah 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತ ಅඡಕ ಪค๻ರಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರโ ಅನನ౲ ฿ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸರಳ฿ದ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨   ඹඨ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ d out ah 
ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๯ವ ನ ෰ಲ౲ ಗำ xx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಪค๻ರโ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං, ඛೕโ ಆຉ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ๴ඨ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, කඝ ಅದඝ౬  ඛಮಛಜ ತ౷ คತ฿ಜ ෽ೕ೧๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ න ഖ න ಮൡ౨  ෭ನ๺ න ෭ನ๺ ഖ න 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಎರಡคಂದ න ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඩ౵ ഡ ෥ഴൟ౨ ฆโൿ ಸಮತಲ ಅౘದ ෬ว ಮൡ౨  อಬ ಅౘದ ෬ว ๭ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ න ಆಜං ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕ 
ಬൽಯย౵  ಈ คೕൟ ඬನฃವತბච෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ කโ ඩಪ ಅඝ౬  ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜ ಪคಹคಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಧბಃౙ  ชಒಯඝ౬  ಎึ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಇย౵ ං  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಧბ ชಒಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ โ ಈ ಆຉ ಈ ඛඃბ๎ಂಕ ಅಥ฿ ಈ ಸ౩ ะಂತರโ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಧბ ಅಧბ ಮൡ౨  ඦತರ ಸಹಜ฿ಜ ಸ೉ತ౳ ฿ಜ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಪค๻ರๅಂದฉ ಈ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗำ ಈ 
ಃಂඬ ชಒ ಇฆವ ಸ౩ ಳಗำ ඩಪ౽ౙ ಜ ೋಃౙ ಗಳ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ೞൽಸยං ಉർಹರൕಡ ಇย౵  ಮൡ౨  ඦತರ ಇย౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಒಂൿ ෰ಲ౲ ฿ಜං ಅൿ ඛಮಡ ඩಪ ಅඝ౬  ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ಇൿ ಇย౵  ಮ൧౨ ಂൿ x x 
෰ಲ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ෰ಲ౲ ฿ಜං ಋ൏ತ౱ ಕ ಬൽಯย౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಚ೉ბ๭ඈ൤ ಅඦತ ಅඡಕ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಆದฉ ಃಲโ ಪค๻ರಗำ ๒ನ౲ ൽಂದ 
ಎರഴ නಡ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಇฆತ౨ ๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ൽಂದ ಎರഴ නಡ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං , ಈ ๸ದಭბದย౵  ๒ನ౲ ൽಂದ ಎರഴ නಗಳ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎರഴ
ಪค๻ರಗัๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ನย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆರคಂದ ಇൿ ෩ವൡ౨  ലಜ౳ , ಇൿ ಇย౵  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ඞರ x pi x 
ಐವൡ౨  ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಐൿ ಆฆ ಆฆ, ಈ ງತโ ಇย౵  ಈಗ ๒ನ౲ ൽಂದ ಎರഴ ಡ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  pi pi 
ຄಂൽฆವ ಅಂತಹ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ඪ౳ ඛ౺ ඩฯ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಪค๻ರಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ฏ෗ಸฤ ಃಲโ ಸರಳ฿ದ ಸ෦ೕಕರಣಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಛಗศ ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಉർಹರൕಡ ඩಪ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರๅಂದฉ ಯ x x pi 
ත൏ბಂಕ ಞಣಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ๳คං n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜං  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ t 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಛಜ ಯ ත൏ბಂಕ ಞಣಕ฿ಜං ಇย౵  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๬෥ನ౲  x cos x pi cos x 
ಪค๻ರ฿ಜං කโ ಈಛಗศ ಚ೉ბ๭ඈ൤ ೯൤ಡ ಅಧბ ಪഖౣ  ಅย౵  ಮ൤౨  ත൏ბಂಕ฿ಜං n pi n 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರಗಳ ಈ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ๬෥ඛ౲ ೕಕคಸฤ ನಮಡ ಃಲโ ಪคಕರಗำ 
ಅಥ฿ ಃಲโ ಫย൞ಂಶಗำ ನಮಡ ෎౽ಞತ౨ ං කโ ๴ඨ හౘඨ ඣಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  ಒಂದರย౵  කโ ಆຉ ಅඝ౬  ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๴ඨ ෥ಡฤ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຂಡ 
ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๼ೕಜං  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ನ ಅඝ౬  ๭ಋ౺  ඛಂದ නಡ ಸ෥ನ฿ಜ ຄಂൽං౪ ೕๅ, x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆರคಂದ නಡ ็ ಸಮ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಎม౵  ๬෥ನ౲  
ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ຂಡ ෥ಡ෎ಃಂൿ ಚ೉ბಸฤ ຄೕಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  คಯฯ ಛಜ ๭ඨ ೉ກ౬x y x 

ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ, කโ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಃಲโ y x n pi n 
ත൏ბಂಕ ಡ ෇ค n n y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ൣඪ౨ ತಂಡฉ ಅൿ ෎ಀ  ಮൡ౨  ฉม ಆಜರ෎ಀ ಎಂ්ൿ ඛಜ ಈ คೕൟ෴ಜ ಃಲโ x y n 
ත൏ბಂಕ ಆಜฆโದคಂದ ಒಂൿ ත൏ბಂಕ฿ಜರ෎ಀ ಇඣ౬ ಂൿ ಕഷ කโ ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಅඝ౬  n n 
൤ಡൿಆಂಡฉ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂದರ ೉ກ౬ ෷ ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  n pi n y y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಹ ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ຂัಃಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆ ೉ກ౬  ಅඝ౬  ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಈ ಎರಡඝ౬  කโ ຂಡ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ x 
ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච ಆ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರಗำ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, sin x 
ಆದ౪ คಂದ ඩಪಃౙ  ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಡ ಸಮකದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಡ 6 คಂದ 6 ಡ x pi y pi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ෩ವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ๞ౣ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ຄೕದฉ ಆಜං  ๼ಂං කโ x sin yy pi 
ಇย౵  ಏನඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ , ෴โඃ ಛಜ ෴โඃ ත൏ბಂಕ ๴ඨ ಡ න ೯൤ಡ  ෭ನ๺  ಡ ෇ค n n n 1 1 n y
ಯ ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ 6 คಂದ ๻౾ದฉ ನ   โ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಆ ๴ඨ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  y pi n pi n
෇ค ಆರರ ಪವฑ ಡ ๴ನ๺ ๭ಋ౺  ා ๭ಋ౺  ಆಜං ಅൿ ಅಧბ ಮൡ౨  pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅವඝ ඩಪಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං t  x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ මෳ ბನ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವವฉಡ ๴ඨ ෴฿ಗล ಅಧბ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಎม౵  කโ ಅದඝ౬  ಬฉ෷ವ คೕൟಯย౵ ෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ೉൞౳ ತ౱ ಕ฿ಜ ಇย౵  ൧ೕคಸฤ x 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච  ಇൿ ಆຉ ಇൿ ಅಧბ฿ಜൡ౨  ಮൡ౨  කโ ಈ คೕൟಯ ชಒಯඝ౬  ಎึൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಈ 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಪವฑ ಡ ಆฆ คಂದ කโ ನ ಎม౵  n pi n pi n 
ත൏ბಂಕ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ๻ಕ෎ಀ ಮൡ౨  කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಜನರฯ ಗำ ಈ ಎม౵  ಪค๻ರಗำ ಅඝ౬  x 
ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ n n 
๻౾ದฉ ๒ನ౲  ෇ค ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಪವฑ ๵ච౬  ෇ค ಡ ಆฆ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಆರคಂದ pi pi pi 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෮ದಲචಯൿ  ಆຉ ಪค๻ರโ ෮ದಲ ತತ౷  ಪค๻ರವඝ౬  ඛೕโ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ n 
කโ 1 ෇ค ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ಪ౵ ๺ 1 ರ ಶ౾౨ ಡ 1 ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ಇൿ pi pi n 
෭ನ๺ 1 ෇ค คಂದ 6 ಆಜං pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ คಂದ ಆฆ  ಇൿ ಆರคಂದ ಐൿ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pi pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ෈ಂൿ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ න ා ๭ಋ౺  
ಆದ౪ คಂದ න ಆฆ ಮൡ౨  ඡ  ಇದඝ౬  ಆರคಂದ ಐൿ න ಎಂൿ ຂั ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಎರഴ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ಈen ah 
ಎರഴ ಅย౵  ෨ಖ౲  ಪค๻ರโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  ඛೕโ ಅඝ౬  ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಎರഴ ah n 

೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಪವฑ ഖ ಡ ಎರഴ ಒಂൿ pi 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಪ౵ ๺ න ๭ಋ౺  ා ๭ಋ౺  pi  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ න ಪ౵ ๺ න ๭ಋ౺  ಈ ඩ෵ಂഡ ಇย౵  ಇൿ ಈ ඩ෵ಂഡ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ න ಪ౵ ๺ න ๭ಋ౺  ಎඨ ා ๭ಋ౺  ಎඨ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං කโ 3 න ෭ನ๺ න ා 6 
ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ෵ಂഡ ಇൿ ಇൿ  ಇย౵  ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲ โ 6 คಂದ 3 න ෭ನ๺ න ಆಜං ಮൡ౨  කโ කฤౙ  ಐൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಛಜ ๼ೕಡ n 
ຄೕಗಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಋ൏ತ౱ ಕ ಬൽಯย౵ ෸ ಸಹ ಉർಹರൕಡ කโ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  n 
൤ಡൿಆಂಡฉ ನಮಡ ಏඝ ๭ಞತ౨ ං ෭ನ๺ න ෭ನ๺ න ಆರคಂದ ಇย౵  ෨ಜൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ෵ಂഡ ෭ನ๺ න ෭ನ๺ න ๭ಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ෭ನ๺ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ 
ಎඨ ಡ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ຂಡ ಬฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๼ೕಡ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 คಂದ คಂದ ත൏ბಂಕಗಳ ಞಂඪಡn pi x n pi 6 n 
๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎม౵  ಪค๻ರಗಳ ಞಂಪඝ౬  ๼ೕಡ ಬฉಯมಜං, ಅದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂัൿ౪  ಏචಂದฉ, ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಡ ಸಮಯದ ಡ 1 ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n n y y 
ಆದ౪ คಂದ  කโ ಆ ຂัಃಯඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ ෈ งಪದ ๴ඨ ಆಜං ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽං ಪ౵ ๺ ෈ ๴ඨ ಎ ౽๺ ෈ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๴ඨ ෈ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ เಷಯ ๴ඨ ಎ ౽๺ ෈ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಆದฉ ෴โඃ ත൏ბಂಕ ಡ cos a sine b n n pi 
ಯ ೉ກ౬ ෷ ෴฿ಗล ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ ಪದโ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಉัൽฆโൿ ෇คಯ ๴ඨ ಆෆ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ෇ค ಯ ಶ౾౨  ಆದฉ ಏඝ  n pi n y cos of n pi 
ಅඝ౬  ඛೕโ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ವಸბ๺ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ, ಆಜฆ฿ಗ ನಮ౱ ย౵  ౽๺ ಒಂದಃౙ  x x n n pi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆಜฆ฿ಗ නನ ෍ಸ ౽๺ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಒಂൿ ෭ನ๺ ಮൡ౨  n n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಈ เಷಯൽಂದ කโ ຂಳಬ๾ൿ ನ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ದ ಶ౾౨ ಡ n pi cos n beca 
ಸ෥ನ฿ಜං ඛೕโ ๭ ෭ನ๺ ಒಂದರย౵  ඣೕലದฉ ನ ಶ౾౨ ಡ ಸಮ ෭ನ๺ ಒಂൿ ನ ಶ౾౨ ಡ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෴฿ಗ n n n n 
෍ಸ ෭ನ๺ 1 ನ ಶ౾౨ ಡ ෭ನ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං. n 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ಇย౵  ಬಳ๭ ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಇൿ ෭ನ๺ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ಶ౾౨ ಡ ನ ๴ඨ ಆෆ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ನ ಶ౾౨  ಡ ಮ൤౨n n n y 
කโ ත൏ბಂಕಗಳ ๸තಣბ ಞಂಪඝ౬  ಸಮ ಮൡ౨  ෍ಸ ಎಂൿ เಭ೧๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಎ๠ౣ  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜๅ n 
ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಸಮ฿ಜർ౪ ಗ ಈ ๸තಣბ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಁಡ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ೉ກ౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෍ಸ฿ಜർ౪ ಗ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ y n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಆಜං ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ಆದฉ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ෭ನ๺ ඩಪ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  y y y 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ เಷಯโ ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ ಅಥ฿ ෍ಸ ಎಂ්ದඝ౬  ว౾ౙ ಸං ಈ ๸තಣბ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  n y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ನ ๴ඨ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ෇ค ಶ౾౨ ෷ ಎม౵  ත൏ბಂಕ ಮൡ౨  ൽ  කโ n pi n y n n 
๼ಂං෻ ຂัฆವ คವ๺ბ ๲ౣ ೕഡ ෫ಂഡ ಅඝ౬  ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಃಲโ ಮൡ౨  ಡ ඩಪ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ x y sin x y x

ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಶ౾౨ ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಜರ෎ಀ ಎಂ්ൿ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ  ಃಲโ ත൏ბಂಕಗัಡ n pi n n 
ಃಲโ ත൏ბಂಕಗัಡ ಃಲโ ත൏ბಂಕಗัಡ n n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൧ೕคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ඣಂൽಡ ๭ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ x y 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ෭ನ๺ ๭ඨ ๒ನ౲  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෩ಲ൫ ಆຉ ಇย౵  ෥ದค෴ಜං ๼ಂൽನ x y 
วಕ౞ ฑ ಗಳย౵  ಒಂದคಂದ ಎರഴ ౽๺ ಎ ෭ನ๺ ๴ඨ ಆෆ ෈, ๴ನ๺ ಎ ෭ನ๺ ෈ ා ഖ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎಡූಗವඝ౬  ಎರಡರ ෬ว ಪ౵ ๺ ็ ಆ๴ඨ ನ ಎರഴ ෇ค ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x 
ಎರಡರ ෬ว ෭ನ๺ ಯ ๴ඨ ಆಜ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಆದฉ ಇൿ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಗ෎౽ದฉ කโ ನ ಅඝ౬  x y x cos 
ຄಂൽರ෎ಀ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಎರಡคಂದ ಎರഴ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ y x y 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ  ಎರಡರ ෬ว ಪ౵ ๺ ಎಂ්ൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಆದฉ ಇൿ ඛಜ฿ಗฤ ಪ౵ ๺ ಎರಡರ x y x y 
෬ว ෍ಸ ಬ๾ ಆಜರ෎ಀ  ಎರಡคಂದ ರ๠ౣ  pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ , ಎರಡರ ෬ว ನ ಮൡ౨  ಎರಡರ ෬ว ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಇದರಥბ ಪ౵ ๺ x cos y x y
ಎರಡರ ෬ว  ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಡ ೯൤ಡ ಅಧბ ಪഖౣ  ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛಜ฿ಜರ෎ಀ m m pi m 
ಆದฉ ಇย౵ ಂದ කโ ಏನඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෇ค ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x y m pi 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෇ค ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ කඝ ಇದඝ౬  x m m pi y 
๼ೕಡ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಸ෥ನ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෇ค ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෇ค x m pi m y
ಏಃಂದฉ ෴โඃ ත൏ბಂಕಃౙ  ಏಃಂದฉ කโ ಈ ຂัಃ෷ ಃಲโ ත൏ბಂಕ ඛಂದ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ m 
ಆದ౪ คಂದ ත൏ბಂಕ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜฆโದคಂದ  ෍ಸ ෰ಲ౲ ದ ත൏ბಂಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෍ಸ ත൏ბಂಕದ m m 
ಶ౾౨ ಡ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ඩಪ ಆಜರ෎ಀ ಅಥ฿ ಈ ຂัಃಯඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ ಅൿ ಎರഴ ෦ೕ ೯൤ಡ x y x 
ಒಂൿ ෇ค න ೯൤ಡ ඛ෦ಷಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ  ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಛಜ ನಮಡ ಒಂൿ ಎರഴ ನ ಶ౾౨ ಡ ಒಂൿ ෇ค m m y 
ಅಥ฿ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ಕರಣๅಂದฉ ෭ನ๺ ඛಂದ ಎರಡರ ๴ඨ ๵ච౬ ෴ಜರ෎ಀ ಅಂದฉ ෭ನ๺ ඛಂದ ಎರഴ x y x y 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ๼ೕಜರ෎ಀ  ඛಜ฿ಜ කโ ൟัൽฆโದคಂದ ๴ඨ ಆෆ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๴ඨ 
൮ೕഓโ ൮ೕഓ ഛෳ౺  න งಪದย౵ ฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಅย౵  ಒಂൿ ත൏ბಂಕ฿ಜං m m 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಡ ෇ค ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅย౵ ಂದ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  m m pi x 
ත൏ბಂಕ฿ಜฆವ ಃಲโ ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඦತರ ಎರഴ ೯൤ಡ m m pi y m pi 
෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಎರഴ ಸಮ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದರ ಶ౾౨   ಸಮ m y m 
๸ಒ౲ ෷ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅರവ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ಈ งಪಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಈ งಪದย౵ ರ෎ಀ ಆದฉ x x 
ಎರവ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ ඣೕഴโൿ ಒಂඅೕ කโ ಇย౵  ඣೕഴವ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದರ ಶ౾౨ ಯย౵ ನ 
๸ಒ౲ ෷ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇย౵  කโ ಎರഴ ෦ೕ ಪ౵ ๺ ಒಂದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅย౵  කโ ಎರഴ 
ຄಂൽං౪ ೕๅ  ෦ೕ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಇย౵ ෸ ಸಹ කโ ಎರഴ ෦ೕ ಮൡ౨  ಅඃ ๸ಒ౲ ෷ ෭ನ๺ ಒಂದರ ಶ౾౨ ಯย౵  
ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಎม౵  ಸಮ ත൏ბಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಎರഴ ෦ೕ ಸಮ ත൏ბಂಕ฿ಜං ಮൡ౨  
ಇย౵  කโ ෍ಸ ත൏ბಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರവ ๸ದಭბಗಳย౵  ಅൿ ಇರ෎ಀ  ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಡ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ n x n pi 
ಎಂ්ൿ ඛಜ,  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಈ ඬฃๅ෽ಂൽಡ තಣბತั๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ๴ඨ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ౽ಯბಗัಛಜ ಅඃ คೕൟ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ದ ඦತಹ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ cos x cos y tan x tan y 
๬෥ನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂ්ದඝ౬  ൧ೕค๯ತ౨ ං ಧನ౲ ฿ದಗำ Pru
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