
  છેճલા յયા՚યાનમાં િԋકોણિમિત િવધેયો પર પાંચ յયા՚યાન માટે આપનું չવાગત છે જ ેઅમે કેટલીક સમչયાઓ ઉકેલવા સાથે સમાՃ
કયુӭ હતંુ અમે આ յયા՚યાનમાં તેમ કરવાનું ચાલુ રાખીશું અને આ յયા՚યાનમાં િԋકોણિમિત સમીકરણો નામનો બીજો િવષય રજૂ 
કરીશું અને પછીના յયા՚યાનમાં પણ તેને અનુસરીશું.

 તેથી આજના લે՘ચરની આ પહેલી સમչયા છે
 તેથી આપણે 3 ગુէռા કોસેક 20 ઓછા સેકլટ 20 િડԆીના વગӪમૂળની િકંમત શોધવાની જԁર છે આપણે ӽણીએ છીએ કે કોસેક એક 
સાઇન પર છે અને સેકլડ કોસ પર એક છે
 તેથી તેનો ઉપયોગ કરીને આપણે મેળવીએ છીએ જ ેબરાબર છે.
 ԋણ ગણા વીસ િડԆી ઓછા સાઈન વીસ િડԆી પર સાઈન 20 િડԆીમાં િડԆીના વગӪમૂળમાં આપણે જોઈએ છીએ કે cos cos 20 
એક પેટનӪ છે કારણ કે આપણે આ સૂԋ ӽણીએ છીએ કે બે નું િચՏ બે ગણંુ પાપ છેa cos a 
 તેથી આપણી પાસ ેછે  sin a cos a
 તેથી છેદ બને છે
 તેથી આપણે સાઈન ટુ એ બે સાઈન સԋૂનો ઉપયોગ કરી રՑા છીએ અનેa cos a 
 તેથી છેદ ԋણ વીસ િડԆીના વગӪમૂળ બરાબર છે  40 િડԆીના અડધા ગુէռા સાઈન પર માઈનસ સાઈન 20 િડԆી કારણ કે અહીંcos 
2 આહનો અવયવ છે
 તેથી અહી ંનથી અને પછી આપણે આ સૂԋનો ઉપયોગ 20 િડԆીની બરાબર સાથે કરીએ છીએ અને આપણને આ મળે છે કે અંશ 3 
ગુէռા િડԆીનું વગӪમૂળ હતું માઈનસ સાઈન વીસ િડԆીcos 20 
 તેથી આ સમչયાને ઉકેલવા માટે આપણે અહી ંજ ેઅનુભવીએ છીએ તે એ છે કે આને બે વખત તરીકે લખી શકાય છે અને હકીકત એ 
છે કે હંુ બેનો ઉપયોગ કરી રՑો છંુ કારણ કે આ ફોમӪ ઈન કોસનું છેa 
 તેથી જો તમને આ સԋૂ યાદ છે માઈનસ છે તો આપણે અહી ંજ ેcos a plus b cos a cos b sin a sine b 
જોઈએ છીએ તે એ છે કે જો તમે અહી ં20 ડીԆીની બરાબર મુકો કારણ કે આ સમીકરણમાં આપણી પાસે 20 ડીԆીની છે અને cos 
તેના પર માઈનસ પછી આપણી પાસે 20 ડીԆીની સાઈન છે
 તેથી અને જો  તમે આ અિભյયિԝ પણ જુઓ અમારી પાસે ની અને ની સાઈન છેb cos b 
 તેથી થોડી સમાનતા છે અથવા થોડીક આ છે એવું લાગે છે કે આ પેટનӪ અહી ંિફટ થઈ જશે
 તેથી જ આપણે આ સમીકરણ યાદ કરીએ છીએ
 તેથી જો આપણે બરાબર વીસ મૂકીએ  અહી ંઆપણે શું મેળવવા જઈ રՑા છીએ એક વԱા વીસ િડԆીની બરાબર છે b cos cos 
20 િડԆી ઓછા પણ પછી આ અિભյયિԝને અહી ંઆ સાથ ેબરાબર મેચ sine of a times sine of 20 degrees 
કરવા માટે આપણી પાસે આ અને એકની સમાન બનો જ ેશԞ નથી કારણ કે એ cos a to be sin a to be cos a 

નું મોեયુલસ એક કરતાં વધુ ન હોઈ શકે અને આપણી પાસે અહી ંԋણનું વગӪમૂળ છેcos a 
 તેથી આપણે તેના માટે શું કરીએ છીએ તે બીӾ બાબત એ છે કે આપણે જોઈએ મારો મતલબ પસંદ કરો કારણ કે չՄેર એ cos 
વԱા չՄેર એ હંમેશા એક હોય છે આપણે આ એહ અિભյયિԝને અહી ંકંઈક એવી રીતે સામાլય બનાવવાની જԁર છે કે sin 
આપણી પાસે આ િડԆી માઈનસ િડԆી કોઈ અլય સં՚યા સાથે ગુણાકારમાં હોવું જોઈએ જથેી cos 20 b sine 20 c a  

વીસ ડીԆી માઈનસ પાપ વીસ ડીԆી અમુક વડે ગુણાકાર થાય છેcos b c 
 તેથી આપણે આ અને ને એવી રીતે પસંદ કરવાની જԁર છે કારણ કે આપણે ઈ՞છીએ છીએ કે કૌસંની અંદરની આ વչતુ ab cs 
આ પેટનӪની બરાબર આહ હોય પરંતુ કારણ કે ચોરસ વԱા ચોરસ છે અહી ંઆપણી પાસ ેજ ેહોવું જોઈએ તે એ છે cos a sin a 
કે એક ચોરસ વԱા ચોરસ એક હોવો જોઈએb 
 તેથી આપણે અને ને એવી રીતે પસંદ કરવું જોઈએ કે ચોરસ વԱા ચોરસ એક છે તો આપણે કેવી રીતે કરવું તે એકદમ સરળ a b b 
છે.
 તે અમે છીએ કારણ કે જો તમે અહી ંઆ અને અને જોશો તો સંબંધ પણ સંતોષે છે જો હંુ ખોલું તો અંદર લઈએ તો a b c c 
આપણી પાસે ԋણના વગӪમૂળની બરાબર ગુણાંક હોવો જોઈએ અને કારણ કે તમારી પાસે ԋણના વગӪમૂળ છે અહીંc 
 તેથી એક ગુէռા એ ԋણનું વગӪમૂળ હોવું જોઈએ અને પછી ગէુռા એક હોવું જોઈએ કારણ કે આપણી પાસે ગુէռા છે c c b c b 
અને આપણી પાસે અըયાર ેએક છે જો આપણે આ અને આનો વગӪ કરીએ અને ઉમેરીએ તો આપણે આખા ચોરસ વԱા ac bc 
આખા કરીએ  ચોરસ આપણે જ ેમેળવીએ છીએ તે ԋણ છે અને આ એક છે
 તેથી અહી ંચાર મળે છે પરંતુ પછી આને લખી શકાય છે કારણ કે આ ડાબી બાજુ અહી ં ચોરસમાં ચોરસ વԱા ચોરસ જ ેચાર c b 
બરાબર છે તે રીતે લખી શકાય છે પરંતુ આપણે પહેલાથી જ ӽણીએ છીએ  કે આપણે આ અને ને એવી રીતે પસંદ કરીએ કે a b 
ચોરસ વԱા ચોરસ હોવો જોઈએ અનેb o ne 
 તેથી તે વળે છે જો આપણે અહી ંઆ સમીકરણમાં તે હકીકતનો ઉપયોગ કરીએ તો આપણને મળે છે કે ચોરસ બરાબર ચાર છેc 
 તેથી આપણે ને બરાબર બે માટે પસંદ કરી શકીએ છીએc 
 તેથી છેճલી չલાઇડમાં આપણી પાસે જ ેહતું તે આ મૂળ 3 િડԆી હતું માઈનસ સાઈન 20 ડીԆી એ વીસ ડીԆી cos 20 cos 
માઈનસ સાઈન વીસ ડીԆી વખત અને આપણે જોયંુ કે બે બરાબર છે અનેb c c 
 તેથી હવે એ જોવંુ ખૂબ જ સરળ છે કે એ ԋણ ઉપર બે ના વગӪમૂળ બરાબર છે અને બરાબર છે અડધુ તો હવે આપણી પાસે છેra b 
કે આ અિભյયિԝ બે બાય 20 િડԆીની બરાબર છે અને હવે જો તમે જુઓ કે જો હંુ આનો વગӪ કԀં અને હંુ આનો ચોરસ કԀં અને i 
જો હંુ તેને ઉમેરીશ તો મને 3 બાય 4 વԱા 1 બાય 4 બરાબર 1 મળશ.ે
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 તેથી અમે સૂચવીએ છીએ અને અમે પણ જો તમને ના Ԑારંિભક િવչતરણ યાદ છે કે અમે અહી ંઆ િવչતરણનો cos a plus b 
ઉપયોગ કરવા માગીએ છીએ, 
તો સરખામણી કરીએ તો આપણે જ ેમેળવીએ છીએ તે એ ԋણ બાય બેનું વગӪમૂળ છે અને ની સાઈન આમાંથી અડધી છે.cos a a 
  આ બે તે અનુસર ેછે કે બરાબર ԋીસ િડԆી અથવા બાય છa pi 
 તેથી િડԆી છેa 30 
 તેથી છેવટે આપણને જ ેમળે છે તે એ છે કે આપણે ԁટ 3 િડԆી માઈનસ સાઈન 20 િડԆી બરાબર બે વખત લખી શકીએ cos 20 
છીએ
 તેથી આ છેcos a cos 20 
 તેથી છે એટલે વીસ એટલે કે 30 િડԆી વԱા 20 િડԆીનીa 30 cos thirty cos 20 minus sine thirty sine  

બરાબર છે જ ેવાչતવમા ંcos 
50 િડԆીના 2 ગણા બરાબર છે અને પછી અમે અમારી સમչયા પર પાછા જઈએ છીએ કે અમે શԁઆતમાં જ ેઉકેલવાનો cos 
Ԑયાસ કરતા હતા
 તેથી અહીથંી શԁ થયંુ કે આખર ેઆપણને જ ેમળે છે તે એ છે કે આ અંશ બે ગુէռા બરાબર છે 
પચાસ િડԆીના બે ગુէռા કોસાઈનને 40 િડԆીના સાઈનના અડધા વડે ભા՛યા છે પણ આપણે ӽણીએ છીએ કે સાઈન 40 એ 50 
િડԆીના બરાબર છે અનેcos 
 તેથી  આ બે કેլસલ આઉટ થાય છે અને અને જવાબ બરાબર છે 2 ને અડધા ભા՛યા જ ેચાર થાય છે
 તેથી આ ચાર બરાબર છે ચાલો હવે બીӾ આહ સમչયા લઈએ તો ફરીથી આહ આ સમչયા થોડી મુնકેલ લાગે છે કારણ કે આપણી 
પાસે કોણ છે  એ સામાլય નથી તે ખૂણા નથી જનેા માટે આપણે સામાլય રીતે સાઈન કોસાઈન અને ટેનના ંમૂճયો Ԃદયથી ch 
શીખીએ છીએ પરંતુ આપણે જોઈએ છીએ કે આહ 6 અને 66 જો તમે તફાવત લો તો તે 60 િડԆી બરાબર છે અને જો તમે સરવાળો 
જુઓ  42 અને 78 એટલે કે 120 ડીԆી છે
 તેથી આપણે 60 અને 120 ડીԆી માટે સાઈન કોસાઈન અને ટેન વճેયુ ӽણીએ છીએ 
તેથી આપણે શું કરવાનો ԐયԴ કરીશું તે આપણે સૌ Ԑથમ તેને આખું લખવાનો ԐયԴ કરીશું કારણ કે નું ટેન પર x cos x sin 

છે.x 
 આ દરકે પદો લખીશું
 તેથી આપણે આ Ԑથમ પદને બાય તરીકે લખીશું તેવી જ રીતે આપણને જ ેમળે છે તે sin 6 cos 6 sin 42 by cos 42 
સાઈન 6 મા ંસાઈન 42 માં સાઈન છે
 તેથી આ આખી ડાબી બાજુ બરાબર છે  આ અિભյયિԝ જનેા પર હંુ લખી રՑો છંુ
 તેથી આ બધી િડԆી છે
 તેથી હંુ તે નથી લખી રՑો પણ આ બધી 78 િડԆી છે .
 તો હવે આપણે અંશ અને છેદ બંનેને એક પછી એક સરળ બનાવીશું આપણે અંશથી શԁ કરીએ છીએ અને આપણે શું કરીશું આહ 
આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે ըયા ંએક છે કારણ કે આપણે છ અને સાઠને જોડવા માંગીએ છીએ છ Ԑથમ તો આપણે શું કરીશું તે 
આપણે સૌ Ԑથમ આની ગણતરી કરીશું કારણ કે આપણે ӽણીએ છીએ કે 66 ઓછા 6 એ 60 િડԆી છે જનેી િકંમત આપણને ӽણીતી
છે અને આ પેટનӪ મૂળભૂત રીતે બે સાઈન એ સાઈન બી ફોձયુӪલા છે
 તેથી જો તમને બે યાદ હોય તો સાઈન એ સાઈન બી ફોձયુӪલા તે બે સાઈન એ સાઈન એ વԱા ના ઓછા ઓછા b b b cos 
બરાબર છે
 તેથી છ ની બરાબર અને બરાબર છԬી સાથે આપણે અહી ંજ ેમેળવીએ છીએ તે એ છે કે આ અડધા ગુէռા બરાબર છે માઈનસ b b
નો કોસાઈન જ ેમાઈનસ સાઠ છે પણ માઈનસ સાઈઠ ડીԆી નો કોસાઈન સાઠ ના કોસાઈન જવેો છે
 તેથી સાઠ ડીԆી નો કોસાઈન અહી આવે છે પણ સાઠ ડીԆી નો કોસાઈન અડધા બરાબર છે
 તેથી આપણે અડધી હવા લખીએ અને પછી વԱા ની માઈનસ કોસ લખીએ.b 
  તે 72 િડԆી છે
 તેથી આ અંશ સાઈન 42 માંથી સાઈન િસԱેર આઠમા ંએક Ԑોડ՘ટ છે
 તેથી આપણી પાસ ેસાઈન બેતાલીસ માં સાઈન િસԱેર આઠ છે અને આપણે ફરીથી બે સાઈન ફોձયુӪલાનો ઉપયોગ a sin b 
કરીએ છીએ
 તેથી આપણને જ ેમળે છે તે આ બરાબર છે માઈનસ ના નો અડધો ભાગ જ ેછԋીસ ડીԆી ઓછા નો કોસાઈન છે  b cos cos a 
વԱા નો સાઈન પણ વԱા નો કોસાઈન એ એક વીસ ડીԆી નો કોસાઈન છે અને એક વીસ ડીԆી નો કોસાઈન છે જો આપણે b a b 
આ સૂԋ યાદ રાખીએ તો કોસ નેવંુ ડીԆી વԱા એ માઈનસ સાઈન છે અનેx x 
 તેથી એક વીસ ડીԆી નો કોસાઈન માઈનસ સાઈન હશે 30 ડીԆી જ ેમાઈનસ અડધા બરાબર છે
 તેથી આપણે અહી ંમાઈનસ અડધો મુકીએ છીએ
 તેથી તે વԱા અડધો બને છે 
અને
 તેથી અંશ છે સાઈન છ સાઈન સાઈઠ છ મા ંસાઈન બેતાલીસ માં સાઈન િસԱેર આઠ બરાબર એક ઓન ચાર ઈન હાફ માઈનસ 
કોસાઈન બԱેર ડીԆી છԋીસનો અડધો વԱા કોસાઇન અને અમે છેદ માટે સમાન આહ વչતુ કરીએ છીએ
 તેથી જો તમને યાદ હોય કે છેદ આ તમામ કોસાઇન શરતોનું ઉըપાદન હતું અને ફરીથી જમે આપણે અંશ માટે કયુӭ તેમ અમે 6 ના 
કોસાઇનને જોડવાનો Ԑયાસ કરીશું.
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 66 ના કોસાઈન સાથ ેઅને આપણે 42 ના કોસાઈન અને 78 ડીԆીના કોસાઈનના ઉըપાદનની અલગથી ગણતરી કરીશું અને અહી ંજો
આપણે જોઈએ કે આપણી પાસે કોસાઈનનું ઉըપાદન છે
 તેથી આપણે બે ફોձયુӪલાનો ઉપયોગ કરીશુંcos a cos b 
 તેથી આપણે sta.

છના કોસાઈન સાથે સાઠ છના કોસાઈન સાથે અને આપણે આ સૂԋ યાદ રાખીએ છીએ કે બે એ խલસ   rt cos a cos b b 
નું કોસાઈન છે અને ઓછા નું સાઈન છેb 
 તેથી એક બરાબર છ અને બરાબર સાઠ છ સાથ ેઆપણે અહી ંજ ેમેળવીએ છીએ તે છેb 

વԱા નો અડધો કોસ બԱેર ડીԆી છે અને એક બાદબાકી સાઠ છે અને સાઠ ડીԆીનો કોસાઈન અડધો છે અને છેદમાં  so a b b 
બીજો ગુણાંક બેતાલીસનો કોસાઈન અને િસԱેર આઠના કોસાઈન હતો જ ેફરીથી ટો બે કોસ નો ઉપયોગ કરીને  નું સԋૂ a cos b 
આપણે મેળવીએ છીએ કે એક વԱા ના કોસાઈન એ એક વીસ નું કોસાઈન છે જ ેઆપણે હમણા ંજ જોયંુ તે ઓછા ના અડધા b b 
વԱા કોસાઈન બરાબર છે જ ેછԋીસ છે
 તેથી અહી ંએક ઓછા બરાબર છે  માઈનસ છԋીસ થી પણ ઓછા છԋીસ નો કોસ એ છԋીસ ના કોસ જટેલો છેb 
 તેથી છેճલે છેદ છ ના કોસાઈન માં બેતાલીસ ના કોસાઈન માં છ ના કોસાઈન માં િસԱેર ના કોસાઈન જ ેએક બાય ચાર બરાબર છે 
અહીથંી બԱેરનો અડધો વԱા કોસાઇન આ 36 ઓછા અડધાનો કોસાઇન છે અને હવે આપણે માԋ છેદ વડે ભા՛યા ti  mes 
અંશને ભાગાકાર કરવાની જԁર છે
 તેથી આખર ેઆપણને જ ેમળે છે તે એ છે કે ડાબી બાજુનો 
ભાગ િસԱેરના અડધા ઓછા કોસાઇન બરાબર છે બે ગુէռા અડધા વԱા 36નો કોસાઇન ભા՛યા અને  આપણે હમણાં જ ેછેદની 
ગણતરી કરી છે તે એક બાય ચાર ગુէռા અડધા વԱા િસԱેર ગુէռા કોસાઇન બરાબર છે અને છԋીસના કોસાઇન ઓછા અડધા 
અલબԱ એક બાય ચાર અને એક બાય ચાર એ અંશ અને અંશમાં સામાլય છે ચાલો આપણે અંશ અને છેદને િવչતૃત કરીએ હવે 
આપણને મળે છે 1 બાય 4 વԱા કોસાઇનનો અડધો ભાગ 36 ઓછા કોસાઇનનો અડધો 72 ઓછા કોસાઇનનો અડધો ભાગ છԋીસનો

કોસાઇન અને િસԱેરનો કોસાઇન અને છԋીસના કોસાઇનનો અડધો ભાગ ઓછા એક બાય ચાર વԱા છԋીસનો કોસાઇન  બԱેર 
ગુէռા અધӪના િસԱેર બે ઓછા કોસાઇન હવે આપણને બતાવવા માટે કહેવામાં આવે છે કે આ એક બરાબર છે જનેો અથӪ એ થાય છે કે
આપણે બતાવવા માટે સમથӪ હોવા જોઈએ કે અંશ અને છેદ સમાન છે અને શું જુઓ કે ઉદાહરણ તરીકે આ પદ અહી ંછે અને w  e 
આ પદ પણ અહી ંહાજર છે
 તેથી જો તમે બતાવવા માંગતા હોવ કે આપણે અંશ અને છેદ સમાન છે તે બતાવવા માટે તે પૂરતું છે કે અંશમા ંબાકીના શկદો સમાન 
છે.
  છેદમાં બાકી રહેલા પદો માટે જનેો અથӪ છે કે આપણે માԋ એ બતાવવાનું છે કે અંશમા ંબાકીના પદો બરાબર છԋીસ ગુէռા બԱેર 
ઓછા એક બાય ચાર છે,
 તેથી આ આપણે બતાવવાનું છે અને આને સરળ બનાવી શકાય છે અને િસԱેર બે બરાબર તરીકે લખવામાં આવે છે
 તેથી જો આપણે આ બાજુ લઈએ અને બે થઈએ અને
 તેથી બે ગુէռા કોસાઈન છԋીસ કોસાઈન િસԱેર બկબે બરાબર અડધા થાય
 તેથી જો તમાર ેઆ સમչયા હલ કરવી હોય તો આપણે આખર ેઆ બતાવવું પડશે જથેી તે સમકԟની સમકԟ છે દશાӪવે છે કે િસԱેરના 
છԋીસ ગુէռા કોસાઇનનો કોસાઇન ચાર પર એક સમાન છે હવ ેઆપણે ӽણીએ છીએ કે છԋીસનો કોસાઇન ચોપન િડԆીની સાઇન 
સમાન છે અને 72નો કોસાઇન 18 િડԆીની સાઇન સમાન છે.

અને જો આપણે અમારા છેճલા લે՘ચરમાંથી યાદ કરીએ તો 18 િડԆીની સાઈનનું મճૂય જ ેઆપણે ગէռું હતંુ તે 5 ઓછા 1નું   ees 
વગӪમૂળ હતું 
4 વડે ભા՛યા અને અહીથંી આપણે 54 િડԆીની સાઈનનું મճૂય શોધી શકીએ કારણ કે જો તમને આ સԋૂ યાદ હોય તો સાઈન  એ 3x 
3 સાઈન માઈનસ સાઈન Ԟુબ છેx x 
 તેથી આપણે બરાબર અઢાર મૂકીએ એટલે આપણને સાઈન ચોપન બરાબર ԋણ ગુէռા સાઈન અઢાર ઓછા સાઈન Ԟુબ અઢાર x 
મળે અને પછી આપણે સાઈન અઢારને બદલે માԋ આહ કરીએ છીએ અને આપણે શું કરીશું.
 અંત મેળવવો એ છે
 તેથી આપણે તેનો Ԑયાસ કરી શકીએ જથેી આ ԁટ 5 વԱા 1 બાય 4 તરીકે બહાર આવશે 
તે સરળ મેનીխયુલેશન છે જો તમે તેને વધુ સરળ કરવા માગંતા હોવ તો તમે આ િચՏ સામાլય લઈ શકો છોx 
 તેથી આ પાપ થશે  કૌસંમાં વખત 3 ઓછા ચોરસ અને પછીx sin x 
 તેથી ચોરસ 18 ખૂબ જ સરળતાથી ગણી શકાય છેsin 
 તેથી તમને આ મળી જશે અને
 તેથી હવે જો તમે એમ હોય તો અંિતમ જવાબ અમાર ેબતાવવાની જԁર છે કે આ સાચું છે અને આ છે  આના સમાન અને આ આ છે 
ઉըપાદન બરાબર છે
 તેથી આ Ԁટ 5 ઓછા 1 બાય 4 ગુէռા છે મૂળ 5 વԱા 1 બાય 4 જ ેબરાબર છેsin 54 
 તેથી આ અંિતમ વչતુ હંુ તેને અહી ંફરીથી લખું છંુ
 તેથી આ પાંચ ઓછા એક બાય સોળ બરાબર છે જ ેએક બાય એક છે ચાર અને જ ેઅમાર ેબતાવવાનું હતું
 તેથી આ સમչયાનું િનરાકરણ પણ સાિબત કર ેછે
 તેથી એક યુિԝ શું હતી જ ેઉપયોગી હતી કે કેટલીકવાર તમાર ે18 િડԆી જવેા કેટલાક ખૂણાઓની િકંમત યાદ રાખવાની હોય છે જથેી 
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તે બચાવી શકે  પરીԟાનો સમય છે
 તેથી આપણે આગળના િવષય પર જતા પહેલા એક વધુ છેճલી સમչયાની ચચાӪ કરીએ જ ેિԋકોણિમિત સમીકરણો છે
 તેથી અહી ંછેճલી સમչયા છે
 તેથી આપણે બતાવવું પડશે કે આ અિભյયિԝ 3 બાય 2 ની બરાબર છે અને અહી ંઆપણે જ ેઅનુભવીએ છીએ તે છે 5 પાઇ બાય 8
વાչતવમા ંહોઈ શકે જો તમે પાંચ બાય આઠ અને પાઇ બાય આઠ વ՞ચેનો તફાવત જુઓ તો તે પાઇ બાય બે બાય બે સમાન છે તેવી 
જ રીતે સાત પાઇ બાય આઠ અને ԋણ પાઇ બાય આઠ વ՞ચેનો તફાવત પણ પાઇ બાય બે છે
 તેથી ըયા ંછે  આ સમչયા હલ કરવાની ઘણી રીતો તમે તેને કોઈપણ રીતે કરી શકો છો
 તેથી મӱ જ ેપેટનӪ જોયંુ તે શું હતંુ કે પાંચ પાઇ બાય આઠ બરાબર પાઇ બાય આઠ વԱા પાઇ બાય બે અને
 તેથી પાંચ પાઇ બાય આઠની સાઇન જ ેતમે અહી ંજુઓ છો તે તમે જુઓ છો તેની ચોથી ઘાત છે.
 બે વԱા Հારા ની સાઈન બરાબર અને આપણે ӽણીએ છીએ કે ની સાઈન બાય બે વԱા એ ની છેpi pi x x cos 
 તેથી તે પિરણામનો ઉપયોગ કરીને આપણે અહી ંજ ેમેળવીએ છીએ તે એ છે કે આ ની આઠ બાય આઠ છેpi cos by 
 તેથી આપણને અંતે મેળવવામા ંઆવે છે.pi 
  અહી ંઆઠ બાય આઠ અને
 તેથી આપણે એટલો આવնયકપણે ભેગું કરવંુ જોઈએ કે આપણી પાસે જ ેછે તે સાઈન ચાર છે આ વչતુનો સાઈન ચાર છે ચારનોcos 

બાય આઠ છેpi 
 તેથી આ શկદ અહી ંઆવնયકપણે ચાર બાય આઠ બરાબર છે અને આપણી પાસે સમાન ખૂણો છે  અહી ં બાય આઠ cos pi pi 
પાઇ બાય આઠ
 તેથી આપણે અહી ંઆ આહ શկદને અહી ંઆ શկદ સાથે જોડવાનો Ԑયાસ કરીશું અને તે જ રીતે આહ તમે પણ જોશું કે 
સાત પાઇ બાય આઠ એ બાય બે વԱા ԋણ પાઇ બાય આઠ આ ટમӪ બરાબર છે.pi 
  અહી ં ચાર માંથી ԋણ બાય આઠ હશે અને પછી આપણે કાંસકો કરીશું  આમાં આ શկદ સાથે તે િવચાર છેcos pi 
 તેથી આપણી પાસ ેઆખર ેડાબી બાજુ છે જ ેઆ વԱા બાય આઠ વԱા ટુ ધ પાવર ચાર ԋણ પાઇ બાય આઠ વԱા સાઈન ટુ ધ sin 
પાવર ફોર સોરી કોસ ફોર ધ પાવર ફોર ԋણ  બાય આઠpi 
 તેથી આ ડાબી બાજુ છે
 તેથી આપણે પહેલા તેને સરળ બનાવવાનો ԐયԴ કરીએ છીએ અને પછી આપણે આને પછીથી લઈશું
 તેથી આ સાઈન ચાર બાય આઠ વԱા ચાર પાઈ બાય આઠ બરાબર છેpi 
 તેથી આ નું չવԁપ છે  પાવર ફોર વԱા ઘાત ચાર માટે અને આપણે આ વչતુનો ઉપયોગ કરી શકીએ છીએ કે ની ઘાત a to b a 
4 વԱા ઘાત 4 ને ચોરસ વԱા ચોરસ આખો ચોરસ માઈનસ બે ચોરસ ચોરસ લખી શકાય છેb b a b 
 તેથી આ ઓળખનો ઉપયોગ કરીને શું કરવું  આપણે અહી ંમેળવીએ છીએ કે આ આખા ચોરસ ઓછા બે પાપ ચોરસ પાઇ બાય 
આઠમાં કોસ չՄેર પાઇ બાય આઠ છે પરંતુ અમને તરત જ સમӽયું કે આ չՄેર વԱા չՄેર છે અનેsin x cos x 
 તેથી આ એક અને એક ચોરસ બરાબર છે  એક છે
 તેથી આ 1 માઈનસ બને છે અને આપણે તે અહી ંજોઈએ છીએ  આ વչતુને પણ અડધામાં 2 સાઈન પાઈ બાય 8 ગુէռા cos pi 
બાય આઠ આખા ચોરસ તરીકે લખી શકાય પણ આપણી પાસ ેઅહી ંબે અને આ બે ની સાઈન બરાબર છેsin a cos a a 
 તેથી આ આખી વչતુ બરાબર છે બે ગુէռા બાય આઠની સાઈન જ ેપાઈ બાય ચાર છેpi 
 તેથી આખર ેઆપણી પાસે આ શկદ છે જ ેએક બાદબાકી અડધા ઘન સાઈન ચોરસ પાઈ બાય ચાર જટેલો છે જ ેહવે પાઈ બાય 
ચારની સાઈન એક ઓવર ԁટ બે છે
 તેથી પાપ  ચોરસ બાય ચાર એ અડધો છેpi 
 તેથી આ એક બાદબાકી અડધા ગુէռા અડધો બરાબર છે જ ેԋણ બાય ચાર છે આપણે હવે અહી ંબીӾ અિભյયિԝ સાથે તે જ 
કરવાનો Ԑયાસ કરીએ છીએ
 તેથી બીӾ અિભյયિԝ સાઈન ચાર ԋણ પાઈ બાય આઠ વԱા કોસાઈન ચાર પાઈ બાય હતી  આઠ પરંતુ એક રસԐદ બાબત છે કે 
આપણે આ બધી રીતે અંત સુધી કરવાની જԁર નથી કારણ કે આપણે ખરખેર ԋણ પાઈ બાય આઈની સાઈન લખી શકીએ છીએ 
કારણ કે હવે ԋણ પાઈ બાય આઠ એટલે ચાર પાઈ બાય આઠ માઈનસ પાઈ બાય આઈ અને ફોર  બાય આઠ એ બાય બે છેpi pi 
 તેથી આપણે તેને બાય બે ઓછા તરીકે લખી શકીએ  આઠ અને આ આપણે ӽણીએ છીએ કે ની સાઈન બાય pi pi b y pi 
બે ઓછા પણ ની કોસાઈન છેx x 
 તેથી આ પાઈ બાય આઠના કોસાઈન બરાબર છે અને
 તેથી ઘાત ચાર ԋણ પાઈ બાય આઠની ઘાત ચાર પાઈની કોસાઈન બરાબર છે આઠ બાય આઠ અને તે જ રીતે તમે એ પણ બતાવી 
શકો છો કે ચાર ԋણ પાઇ બાય આઠની ઘાતનો કોસાઇન એ જ રીતે ચાર પાઇ બાય આઠની ઘાતની સાઇન બરાબર છે અને
 તેથી આ બે ઉમેરવા એ આ બે ઉમેરવા સમાન છે
 તેથી આ સમԆ બાબત પાઈ બાય ફોર પાવર ની કોસ બરાબર છે
 તેથી આ આના બરાબર છે અને આ બરાબર આ խલસ સાઈન ફોર પાઈ બાય આઠ પણ આ તે છે જ ેઆપણે હમણાં જ ગણતરી કરી 
હતી જો તમે અહી ંજુઓ તો આ તે છે જ ેઆપણે હમણા ંજ ગણીએ છીએ  જ ેԋણ બાય ચાર બરાબર હતું
 તેથી આ ԋણ બાય ચાર છે અને આ પણ ԋણ બાય ચાર છે અને
 તેથી અંતે આપણને ԋણ બાય ચાર વԱા ԋણ બાય ચાર એટલે ԋણ બાય બે મળે છે જથેી સમչયાનું િનરાકરણ થાય અમે નવો િવષય 
શԁ કરવા જઈ રՑા છીએ હવે જનેે િԋકોણિમિત સમીકરણો કહેવાય છે અને િԋકોણિમિત સમીકરણો અિનવાયӪપણે સમીકરણોનો 
અથӪ થાય છે જમેાં િԋકોણિમિત કાયӷનો સમાવેશ થાય છે
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 તેથી તે તમામ કાયӷ કે જનેો આપણે અըયાર સધુી કેટલાક ચલોનો અհયાસ કયӷ છે
 તેથી અહી ંએક ઉદાહરણ છે બરાબર બેsin x plus tan x 
 તેથી આ લે՘ચરમાં અને આગામી લે՘ચરમાં આપણું իયાન આવા સમીકરણો સાથે કામ કરશે.
 
 તેથી અહી ંઆપણે જોઈએ છીએ કે આપણી પાસે સાઈન ફં՘શન અને ટેլજլેટ ફં՘શન છે અને અહી ંવેરીએબલ છેx 
 તેથી મોટાભાગે આપણે િસંગલ વેરીએબલ સમીકરણો સાથે કામ કરીશું અને અમારો իયેય આવા સમીકરણોનો ઉકેલ ઉકેલ Հારા 
શોધવાનો હશે એટલે કે ની િકંમતો  જનેા માટે આ અિભյયિԝ આ ડાબી બાજુની બાજુ જમણી બાજુની બરાબર છે જ ેબે અલબԱx 
એક કુદરતી ԐՇ છે જ ેમનમાં આવે છે કે શું ઉકેલ હંમેશા અિչતըવમાં છે અને չપՋ જવાબ ના છે ઉદાહરણ તરીકે જો હંુ કહંુ કે તમામ 
ઉકેલો શોધો 
સાઈન સમીકરણ હવે બે બરાબર છે કારણ કે આપણે ӽણીએ છીએ કે સાઈન ની િકંમત અથવા સાઈન ફં՘શનની Ԛેણી x x 
માઈનસ વન અને વԱા એક વ՞ચે છે કારણ કે ની કોઈ િકંમત કરી શકતી નથી  બે હોઈ શકે છે અનેx s ign x 
 તેથી આ સમીકરણનો કોઈ ઉકેલ નથી 
બીજો ԐՇ એ છે કે ઉકેલ અનլય છે શું ըયા ંહંમેશા અનլય ઉકેલ અિչતըવમાં છે તેનો չપՋ જવાબ ના છે કારણ કે આ બધા 
િԋકોણિમિત કાયӷ સામિયક છે જનેો અથӪ સામિયક Հારા થાય છે તે ઉદાહરણ તરીકે િચՏ છે
 તેથી  આપણે ӽણીએ છીએ કે પાપનું મճૂય બે ના અંતરાલ પછી પુનરાવિતӪત થાય છેpi 
 તેથી એ વԱા બે ની સાઈન છે તે જ રીતે કોસાઈન ફં՘શન માટે આપણે ӽણીએ છીએ કે નો કોસાઈન એ sin x x pi x x 
વԱા બે પાઈનો કોસાઈન છે અને નું ટેન નું ટેન છે  વԱા x x pi
 તેથી չપશӪક એ ને સાથે પુનરાવિતӪત કર ેછેah pi 
 તેથી આ િԋકોણિમિત િવધેયો સામિયક છે તે չપՋ છે કે જો ըયા ંકોઈ ઉકેલ હોય તો ધારો કે જો આપણી પાસ ેચલ મા ંસમીકરણ x 

છે ઉદાહરણ તરીકે ચાલો કહીએ કે ની સાઈન խલસ ટેન બે બરાબર છેah x 
 તેથી  ધારો કે આ આપણી પાસ ેઆ સમչયાનો ઉકેલ છે જનેી િકંમત િથટા સાથ ે સમાન છે તેનો અથӪ એ છે કે થીટાની સાઈન વԱા x 
થીટાનો ટેન બે છે
 તેથી થીટા આને સંતોષશે પરંતુ થીટા એ અનլય ઉકેલ નથી કારણ કે હંુ  જો હંુ થીટા વԱા બે પાઈ માટે બરાબર મુકંુ તો પણ fi x 
આપણે થીટાનો સાઈન વԱા 2 વԱા થીટાનો સાઈન વԱા 2 બરાબર હવે થીટાનો સાઈન વԱા 2 બરાબર છે.pi pi pi 
 વԱા 2 પાઇ એ થીટાની સાઈન છે કારણ કે િસન થીટા બે પાઈના અંતરાલથી પુનરાવિતӪત થાય છે
 તેથી અહી ંઆ Ԑથમ પદ થીટાનો સાઈન છે વԱા થીટાનો ટેન વԱા બે પાઈ એ પણ ટેન થીટા છે પણ થીટા આ સમીકરણને સંતોષે છે
 તેથી સાઈન થીટા વԱા ટેન થીટા છે  બે અને
 તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે આ સમીકરણમાં પણ થીટા વԱા બે પાઈની સમાનતા પણ આ સમીકરણને સંતોષે છે અનેx 
 તેથી જો બરાબર થીટા એ ઉકેલ છે તો બરાબર થીટા વԱા બે પાઈ એ પણ ઉકેલ છે અને તે જ રીતે તમે બતાવી શકો છો.x x 
  કે થીટા વԱા ચાર પાઇ થીટા વԱા છ પાઇ હકીકતમાં થીટા વԱા બે પાઇ ગુէռા કોઈપણ પૂણાӭક આહ પણ આ સમીકરણનો ઉકેલ 
હશે અને
 તેથી ըયા ંઅનંત ઘણા ઉકેલો છે
 તેથી ઉકેલ અનોખો નથી
 તેથી ચાલો એક ખૂબ જ સરળ િԋકોણિમિત સમીકરણ લઈએ અને  િફન કરવાનો Ԑયાસ કરો આહ ની િકંમતો બહાર કાઢો જ ેd xx 
આ સમીકરણને ઉકેલે છે
 તેથી આ સમીકરણનો ઉકેલ હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે સાઈન માટે આહ અડધા બરાબર છે જો તમે આહને જોશો તો ચાલો હંુ x 
તેને તમારા માટે ખૂબ જ ઝડપથી કાવતԀં કԀં તો આ શૂլય થશે આ પાઇ બે પાઇ છે અને
 તેથી ઓછા પાઇ ઓછા બે પાઇ છે
 તેથી આપણી પાસ ેઅહી ંԞાંક પાઇ બાય બે છે
 તેથી હંુ જ ેકાવતԀં ઘડી રՑો છંુ તે આડી અԟ પર છે અને ઊભી ધરી પર બરાબર છેx y sin x 
 તેથી આ ԋણ પાઇ બાય છે બે
 તેથી આ મહԱમ મճૂય એક છે અને લઘԱુમ મճૂય માઇનસ એક છે અને પછી તે આ જ રીતે નકારાԵક બાજુ પર પણ પુનરાવતӪન થાય 
છે, હવે આપણે અડધા સમાન હલ કરવા માંગીએ છીએsin x 
 તેથી ચાલો અડધા પર એક રખેા દોરીએ જથેી અહી ંજ ેછે 
 તેથી આપણે અડધી રખેા દોરીએ છીએ
 તેથી આ મճૂય આ આ કોઓિડӪનેટ અથવા આ િડչխલેસમլેટ અડધા બરાબર છેah y 
 તેથી આ અડધો અડધો છે અને પછી અલબԱ Ԇાિફકલી આ સમીકરણનો ઉકેલ એ તમામ મճૂયો છે ԧાં આ લાલ રખેા છે પાપ માટે 
ડોટેડ વળાંકને છેદશે  ex
 તેથી ઉદાહરણ તરીકે અહી ંઅને પછી અહીં
 તેથી આ નું એક મճૂય છે જ ેતમને અડધા જટેલું પાપ આપે છે પછી આ અહી ંબીӾ િકંમત છે અને પછી અહી ંબીӾ િકંમત છે તેx x 
જ રીતે નકારાԵક બાજુએ છે જથેી આપણે પહેલા ચચાӪ કરીએ તેમ અસ՚ંય ઉકેલો હશે.
 પરંતુ એવા કેટલાક ઉકેલો છે જ ેઅંતરાલ શૂլયથી ટુ પાઇમાં હશે
 તેથી આ અંતરાલ શૂլયથી ટુ પાઇ છે આ િકչસામાં આપણે જોઈએ છીએ કે ըયા ંબે ઉકેલો છે જ ેઅંતરાલ શૂլયથી બે પાઇમા ંઆવેલા 
છે
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 તેથી એક બરાબર છે બાય છ જ ેԋીસ િડԆી છે જ ેઅહી ંએક છે અને બીજંુ બરાબર એકસો પચાસ િડԆી છે જ ેપાંચ પાઇ x pi x 
બાય છ છે જ ેઅહી ંઆ િબંદુ છે હવે આ આવા ઉકેલો કે જ ેઅંતરાલ શૂլયથી બે પાઇની રખેા કર ેછે તેને મ՚ુય કહેવામાં આવે છે 
સોճયુશլસ
 તેથી કેટલાક ખૂબ જ સરળ સમીકરણો સાથે શԁ કરવા માટે અમે પહેલાથી જ ચચાӪ કરી છે કે ઉદાહરણ તરીકે બરાબર શլૂયsin x 
માટે સામાլય ઉકેલ એ છે કે એ ના પૂણાӭક ગુણાંક જટેલો છેx pi 
 તેથી તેના માટે છેn 
 તેથી આ છે  આ સમીકરણનો સામાլય ઉકેલt 
 તેથી આ સમીકરણ માટે માટે નો પૂણાӭક ગુણાંક છે અહી ં શૂլય સમાન સામાլય ઉકેલ છે કારણ કે આપણે x cos x pi cos x 
પહેલાથી જ ચચાӪ કરી છે કે વԱા અડધા વખત છે ԧાં ફરીથી પૂણાӭક છેn pi n 
 તેથી હવે આપણે ԐયԴ કરીશું  સામાլય ઉકેલોની આ િવભાવનાને સામાլય બનાવવા માટે અમને કેટલાક સાધનો અથવા કેટલાક 
પિરણામોની જԁર છે જ ેઆપણે સાઇન ફં՘શનથી શԁ કરીએ છીએ
 તેથી અગાઉની չલાઇեસમાંની એકમાં આપણે જોયંુ કે આહ ને અડધા બરાબર સાઇન કરવા માટે ઉકેલો કેવી રીતે શોધી શકાય તે x 
આના જવેું છે 
 તેથી આપણી પાસ ેસાઈન બરાબર ની સાઈન બાય છ છેx pi 
 તેથી ચાલો કહીએ કે બરાબર ની બાય છ અને પછી આપણે આ સમીકરણના તમામ સામાլય ઉકેલો શોધવા માગંીએ છીએy pi 
 તેથી સામાլય રીતે તે કેવી રીતે કરવું તે અંગે આપણે ચચાӪ કરવા જઈ રՑાં નથી.

અને વાչતિવક માટે જો એ સાઇન ની બરાબર હોય તો અમે બતાવીશું કે એ અમુક પૂણાӭક માટે ગુէռા  x y sin x y x n n 
ની ઘાત વԱા ઓછા 1 ની બરાબર હોવી જોઈએ y n pi 

તેથી જો આ સમીકરણ સંતુՋ થઈ રՑું હોય તો તે આવնયક છે  સાચું બનો કે અને હોવા જોઈએ  આ રીતે ԧાં x y rela ted n
અમુક પૂણાӭક છે
 તેથી એ પૂણાӭક હોવો જોઈએ બીӾ તરફ આપણે એ પણ જોઈએ છીએ કે જો આપણે કોઈપણ પૂણાӭક લઈએ તો խલસ n n n pi 
માઈનસ વન ની ઘાત ગુէռા ની સાઈન બરાબર થશે.n y 
  y
 તેથી તે પણ સાચું છે
 તેથી અમારી પાસે આ બે િવધાન છે
 તેથી આ બે અમને સામાլય ઉકેલ શોધવામાં મદદ કરશે
 તેથી હંુ તે િચՏ અડધા બરાબર લઈશ અને તે જોવાનો ԐયԴ કરીશ કે આ બેનો ઉપયોગ કરીને આપણે બધાને કેવી રીતે શોધીx x 
શકીશું.
 તે સમીકરણના સામાլય ઉકેલો બરાબર અડધા માટેsin x 
 તેથી બરાબર અડધા માટે આપણી પાસે બરાબર બરાબર બાય 6 જ ેԋીસ િડԆી છેsin x pi y pi 
 તેથી આપણી પાસ ે બરાબર છે બાય છ અને પછી જો આપણે જઈએ અહી ંઆપણી પાસે જ ેહતું તે એ છે sine x sin yy pi 
કે કોઈપણ માટેn 
 તેથી કોઈપણ પૂણાӭક માટે ની સાઈન વԱા 1 ઓછા 1 ની ઘાતની ગէુռા એ ની સાઈન છે અનેn n pi n y y 
 તેથી જો આપણે ને 6 બાય બરાબર મુકીએ તો આપણે શું જોઈએ છીએ  શું ની સાઈન વԱા ઓછા એકની ઘાત y pi n pi n 
ગુէռા બાય છ એ પાઈ બાય છની સાઈન છે જ ેઅડધી છે અનેpi 
 તેથી આ છે  માટેનો સામાլય ઉકેલ અડધો બરાબર છેt sin x 
 તેથી ԧાં સધુી આ ફોમӪની કોઈપણ િકંમત લે ըયા ંસુધી સાઈન હંમેશા અડધો જ રહેશેx x 
 તેથી તે બધા જ ેરીતે આપણે લખીએ છીએ તે જ છે અને મӱ તેને ફરીથી અહી ંԆાિફકલી િચԋ બતાવવાનો Ԑયાસ કયӷ છે.x 
 આ આહ આ અડધી હતી અને અમે આ રીતે એક રખેા દોરી હતી અને પછી જો તમે આ અિભյયિԝ વԱા ઓછા એકની n pi 
ઘાત બાય છ જોવાનો ԐયԴ કરશો તો આપણે ફԝ ની બધી પૂણાӭક િકંમતો મૂકવાની છે અને આપણને બધી જ મળશે  n pi n 
સેનાપિતઓ આ તમામ ઉકેલો બરાબર અડધા સાથ ેસાઇન કર ેછે ઉદાહરણ તરીકે જો તમે બરાબર શլૂય મૂકો તો બરાબર x n n 
શૂլય એટલે શૂլય ગէુռા પાઇ વԱા ઓછા એકની ઘાત શૂլય ગէુռા પાઇ બાય િસ՘સ આપણને પાઇ બાય િસ՘સ મળે છે જથેી તે પહેલું 
હતું  આહ સોճયુશન Ԑથમ િસԺાંત સોճયુશન જો તમે એકની બરાબર મુકો તો આપણને 1 ગુէռા મળે છે જ ે વԱા ઓછા n pi pi 
1 ની ઘાત છે કારણ કે બરાબર 1 જ ેઓછા 1 ગુէռા બાય 6 છેn pi 
 તેથી તે ઓછા પાઇ બાય છ છે  જ ેપાંચ પાઇ બાય િસ՘સ બરાબર છેpi 
 તેથી તે અહી ંઆ િબંદુ છે
 તેથી આ પાઇ બાય િસ હતો
 તેથી પાઇ બાય િસ՘સ અને મી  કહો કે આ પાંચ પાઇ બાય છ છે અને પછી જો આપણે આ બે આહ મૂકીએ en 
તો આ અિભյયિԝમા ંઆહ મુ՚ય ઉકેલ છે, જો તમે બેની બરાબર મૂકો તો આપણને જ ેમળે છે તે બે પાઇ વԱા ઓછા એકની ઘાતn 
બે છે
 તેથી બે પાઇ  વԱા પાઇ બાય િસ એટલે આ બે પાઇ વԱા પાઇ બાય િસ՘સ એટલે આ બે પાઇ વԱા પાઇ બાય િસ՘સ એટલે આ િબંદુ 
અહી ંઆ િબંદુ છે તો આ િબંદુ બે પાઇ વԱા પાઇ બાય િસ՘સ બરાબર ԋણ આપણી પાસ ે3 પાઇ ઓછા પાઇ બાય 6 છે જથેી તે n 
િબંદુ આ એક છે  અહી ંએક
 તેથી આ
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 તેથી અહી ંઆ મճૂય 3 પાઇ ઓછા પાઇ બાય 6 છે અને આપણે આ રીતે બરાબર ચાર પાંચ માટે આગળ વધી શકીએ છીએ અને n 
તે જ રીતે નકારાԵક બાજુએ પણ ઉદાહરણ તરીકે જો આપણે બરાબર માઈનસ વન લઈએ તો આપણને શું મળશે માઈનસ પાઈ n 
માઈનસ પાઈ બાય િસ՘સ છે જ ેઅહી ંપર છે
 તેથી આ પોઈլટ માઈનસ પાઈ માઈનસ પાઈ બાય િસ՘સ છે અને પછી આપણે તેને બરાબર માઈનસ બે માટે કરી શકીએ છીએn 
 તેથી આ રીતે સામાլય સોճયુશન લખાય છે
 તેથી આપણે તેને આ રીતે લખીએ છીએ 
 તેથી સામાլય ઉકેલ બરાબર વԱા ઓછા 1 અને ની ઘાત 6 બાય ԧાં પૂણાӭકોના સમૂહ સાથે સંબંિધત છે x n pi n pi n n 
તો આ રીતે બધા ઉકેલોનો આ સમૂહ લખવામાં આյયો છે, ચાલો આપણે તેને સાિબત કરવાનો પણ Ԑયાસ કરીએ તો આપણે જ ેકՑું 
તે એ છે કે વԱા ઓછા 1 ની ઘાત કોઈપણ પૂણાӭક માટે ગુէռા ની સાઈન બરાબર n pi n n y y

અમે તે િવધાનને સાિબત કરવાનો ԐયԴ કરીશું so  
 તેથી અલબԱ આ વԱા ની સાઈન છે a b 
અને આપણે ӽણીએ છીએ કે વԱા ની સાઈન એ વԱા છે અનેb cos b cos a sine b 
 તેથી આ વչતુ સાઈન ની બરાબર છે વԱા પણ આપણે ӽણીએ છીએ કે કોઈપણ પૂણાӭક માટે a cos b cos a sine b n 

ની િનશાની હંમેશા શլૂય હોય છેn pi 
 તેથી આ આખો શկદ શૂլય થઈ ӽય છે
 તેથી જ ેબચે છે તે ગુէռા ની ઘાત છે પરંતુ શું છે  ની જો તમે cos of n pi sine of n times y n pi cos x 
િવԀԺ ની માટેનો Ԇાફ જોશો તો તમને ՚યાલ આવશે કે ԧાર ેપણ હોય ըયાર ે ની એક સમાન હોય છે x cos n n pi cos 
અને ԧાર ે હોય ըયાર ે ની બેકી બરાબર હોય છે માઈનસ વન અનેn n pi cos 
 તેથી આપણે આ બાબત પરથી દેખીતી રીતે કહી શકીએ કે ની એ n pi cos 

ની ઘાતના ઓછા એકની બરાબર છે જો તમે માઈનસ વન પર જુઓ તો ની ઘાત ԧાર ે ની ઘાત એક માઈનસ n beca c n n 
એક છે ըયાર ે ની ઘાત એક છે અને ԧાર ે બેકી છે માઈનસ 1 અને ની ઘાત માઈનસ 1 છે.n n n 

 તેથી આ સંબંધનો ઉપયોગ કરીને અહી ંઆ છે  બરાબર
 તેથી ફરીથી આ માઈનસ 1 ની ઘાત ની સાઈનમાં ની ઘાત ની ઘાત મા ંફરીથી આપણે પૂણાӭકોના સંપૂણӪ સમૂહને સમ n n n y n 
અને એક િવષમમાં િવભાӾત કરીએ છીએ અને જોવાનો Ԑયાસ કરીએ છીએ કે આ અિભյયિԝ չપՋપણે શું છે  ԧાર ે સમ હોય n 
ըયાર ે સમ હોય ըયાર ેઆ સમԆ અિભյયિԝ સમાન હોયn 
 તેથી આ એક છે અને આ પણ એક છે
 તેથી તે ની િનશાની સમાન છે અને ԧાર ે િવષમ હોય ըયાર ેઆ માઈનસ વન છે અને આ માઈનસ વન છેy n 
 તેથી તે માઈનસ છે બાદબાકી ની સાઈન પરંતુ ઓછા ની સાઈન એ ઓછા પાપ ની બરાબર છે અનેy y y 
 તેથી આ આખી વչતુ પણ ની સાઈન સમાન છેy 
 તેથી બેકી કે િવષમ હોવા છતાં આ સમԆ અિભյયિԝ ની સાઈન સમાન છે અનેn y 
 તેથી આપણી પાસ ેછે  બતાյયું કે વԱા ઓછા 1 ની સાઈન ગુէռા ની ઘાત એ બધા પૂણાӭક માટે ની સાઈન n pi n y n y 
બરાબર છે 
અને  આપણે િરવસӪ չટેટમેլટ પણ બતાવીશું જ ેઆપણે અગાઉ જણાյયું હતું અને જ ેએ છે કે જો એ અમુક અને n sin x x y 
માટે બરાબર હોય તો તે સાચું હોવંુ જોઈએ કે એ વԱા ઓછા એકની ઘાતની બરાબર હોવી જોઈએ.sin y x n pi 
  અમુક પૂણાӭક માટે ગէુռા અમુક પૂણાӭક માટેn y n 
 તેથી અમે તે બતાવવાનો ԐયԴ કરીશું
 તેથી આપણે સાઈન બરાબર થી શԁ કરીએ છીએ જથેી તે સૂચવે છે કે સાઈન માઈનસ શૂլય છે અને આ x sin y x sin y 
મૂળભૂત રીતે અહીની પેટનӪ છે.

ની સાઈન એ માઈનસ સાઈન જ ેઅગાઉના એક લે՘ચરમાંથી બે કોસ એ વԱા બી બાય બે માં સાઈન એ માઈનસ બી બાય બે   b 
છે
 તેથી તેનો ઉપયોગ કરીને આપણે આ ડાબી બાજુ મેળવીએ છીએ જ ે વԱા ના કોસાઈન બે ઉપરના બે ગણા બરાબર થાય છે x y x
માઈનસ ની સાઈન ની અંદર બે બરાબર શૂլય છે પરંતુ આ શլૂયની બરાબર થવા માટે આપણી પાસે કાં તો વԱા બાય બે નીy x y 
કોસ શլૂય બરાબર હોવી જોઈએ અથવા ઓછા ની સાઈન શլૂય બરાબર છેx y 
 તેથી Ԑથમ  વԱા ની બે ઉપર શլૂય બરાબર છે પણ આ માટે સાચું વԱા બે ઉપર એક િવષમ ગુણાંક હોવો જોઈએ x y cos x y 

ની બે વડેpi ple 
 તેથી તેથી તેનો અથӪ શું છે કે જો વԱા ની બે ઉપરની શૂլયની બરાબર હોય તો તેનો અથӪ એ થાય કે વԱા ઉપર બે x y cos x y 
બરાબર વԱા અડધા ગુէռા અમુક પૂણાӭક માટે અમુક પૂણાӭક આ  સાચું હોવું જોઈએ પણ અહીથંી આપણને શું મળશ ેતેm pi m m 
એ છે કે વԱા બરાબર બે વԱા એક ગુէռા અનેx y m pi 
 તેથી બરાબર છે બે વԱા એક ગુէռા ઓછા અમુક પૂણાӭક માટે પણ હંુ આને આ રીતે પણ લખી શકંુ છંુ  બરાબર x m pi y m x 
બે વԱા એક ગુէռા વԱા ઓછા એકની ઘાત બે વԱા એક ગુէռા કારણ કે કોઈપણ પૂણાӭક માટે કારણ કે આપણે જોઈએm pi m y 
આ િવધાન અમુક પૂણાӭક પરથી સાચું હોવું જોઈએm 
 તેથી પૂણાӭક બે વԱા એક છે  એક િવષમ મૂճયવાળું પૂણાӭક હશે અને એક િવષમ પૂણાӭકની ઘાતની બાદબાકી સમાન છે તે m m 
બાદબાકી એક સમાન છે
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 તેથી તેથી જ આ અને આ બે સમાન છે
 તેથી કાં તો સાઈન માટે હોવું જોઈએ કાં તો આ િવધાન  સાચું હોવું જોઈએ જ ે છે બે વԱા એક ગુէռા વԱા x sin y x m pi 
િમિનટ બરાબર હોવું જોઈએ  અમુક પૂણાӭક માટે બે વԱા એક ગુէռા ની ઘાત m m y 
અથવા અլય કેસ એ છે કે ઓછા બાય બે ની સાઈન શլૂય હોવી જોઈએ જેx y 
 તેથી ઓછા બાય બે ની સાઈન શլૂય બરાબર છે પરંતુ આ માટે  સાચું કારણ કે આપણે ӽણીએ છીએ કે સાઈન ઓફ x y r 
આપણે ӽણીએ છીએ કે શլૂયની બરાબર સાઈન થીટા સૂચવે છે કે થીટા ગુէռા չવԁપની છે ԧાં એક પૂણાӭક છેm pi m 
 તેથી આ અમુક પૂણાӭક માટે ગુէռા પાઈ બરાબર હોવું જોઈએ અને ըયાથંી આપણને તે મળે છે  અમુક માટે બે m m x m m pi 
વԱા બરાબર હોવંુ જોઈએ  જ ેપૂણાӭક છે અને આ પછી બે વԱા ઓછા એકને બે ગુէռા ની ઘાત તરીકે લખી શકાય y m pi m y 
છે કારણ કે બે એ એક સમાન સ՚ંયા છે અને ની ઘાત માટે ઓછા એક  એક સમ સ՚ંયા એક છેm 
 તેથી આ બે સમાન છે
 તેથી આખર ેઆપણી પાસે જ ેછે તે એ છે કે આ ફોમӪમાથંી કોઈ એકની બરાબર છે અથવા આ չવԁપનો હોવો જોઈએ પરંતુ x x 
બંને િકչસાઓમાં આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે કા ંતો આપણે જોઈએ છીએ કે અહી ંસ՚ંયા અને માઈનસ વનની ઘાતની સ՚ંયા 
સમાન છે કારણ કે અહી ંઆપણી પાસે બે એમ વԱા એક છે અને ըયા ંઆપણી પાસ ેબે છે  વԱા એક અને અહી ંપણ આપણી પાસ ેm 
બે છે અને તે જ સ՚ંયા અહી ંમાઈનસ વનની ઘાતમાં આવે છે અહી ંઆપણી પાસ ેબધા સમ પૂણાӭકો છે કારણ કે બે એ એક m m 
સમાન પૂણાӭક છે અને અહી ંઆપણી પાસ ેિવષમ પૂણાӭકો છે
 તેથી કોઈપણ િકչસામાં તે હોવું જોઈએ  સાચું છે કે એ અમુક પૂણાӭક માટે ગુէռા ની ઘાતની વԱા ઓછા એકની x n n y n pi 
બરાબર હોવી જોઈએ, 
 તેથી અમે આ յયા՚યાનને આ પુરાવા સાથે સમાՃ કરીએ છીએ અને આગામી લે՘ચરમાં આપણે કોસાઈન અને ટેન ફં՘શլસ માટે તે 
જ કરવાનો Ԑયાસ કરીશું જથેી કરીને આપણે સામાլય ઉકેલ શોધવાનો Ԑયાસ કરો અથવા સમાન અને cos x cos y tan x 
સમાન જવેા સમીકરણોનો સામાլય ઉકેલ કેવી રીતે શોધવો તે બતાવશે આભાર tan y 
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