
 ಉಪක౲ ಸ 3 ರย౵  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಀคൡ කฤౙ  ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ කโ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ็ ๴ඨ ෭ನ๺ ็ x x 
๴ඨ ๴ඨ ౽๺ ౽๺ ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಪഷൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  2x 3x 2x 3x 
කโ ಸ౭ ಶბ ౽ಯბವඝ౬  ಔಪೈคಕ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ. ෮ತ౨ ಃౙ  ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗำ ಎರഴ ಆೕನಗಳ ෮ತ౨ ದ ಸ౭ ಶბಕ ಮൡ౨  
ಎರഴ ಆೕನಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಒಂൿ ಆೕನದ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ಆೕನದ ಸ౭ ಶბಕ ಮൡ౨  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳ ඦತರ ನ x 
ಆೕ๲ಉഡ ಮൡ౨  ನ ಎರಡඡ฀ತಹ ಃಲโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟ ౽ಯბಗಳඝ౬  ಪคಚ෵๯ತ౨ ං. ಮൡ౨  ಯ x x tan y 
ಪคූ๣ಯย౵  ಮൡ౨  ಯ ഓ౲ ඨ ಡ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ, ಏಃಂದฉ ಎಂ්ൿ ಯ ෍ಸ x y x pi 
ಞ൏౽ರ฿ർಗ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಃಳಜನ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ ຄೕಞತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಈಗ ಯ ෍ಸ ಞ൏౽ರ฿ಜಲ౵ ൽർ౪ ಗ ෥ತ౳  ෥ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x y pi 
ಏಃಂದฉ ನ ഓ౲ ඨ ๭ඨ ා ಆಜං x x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ഓ౲ ඨ ಪ౵ ๺ ๼ಂൽನ ನ ౽๺ ෬ว ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කโ ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  x x y x x y si 
ಪഷದ ಉಪක౲ ಸಗำ  ಆෆ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ౽๺ ಆෆ ಪ౵ ๺ ne x y x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಆෆ ಪ౵ ๺ ็ ಅඝ౬  ๴ඨ ౽๺ ็ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ๴ඨ ็ ෬ว ౽๺ ಎಋ౺  ౽๺ ็ ෭ನ๺ x x 
๴ඨ ಎಋ౺  ๴ඨ ็ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಈಗ ඞ౲ ෫ชಟฑ ಮൡ౨  ೞದ ಎರಡඞ౬  ූಜ๭  කโ cos x cos y 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪದವඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ർಗ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ cos x cos y tan x cos y cos y
ඣಂൽಡ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ೯൤ಡ ඛಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅ ๴ඨ ಅඝ౬  sine x cos y cos x cos y cos x y cos x cos y 
෬ว ූಜಸมಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಈ ಪದโ ಈ ಪದโ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ෇ค ಆಜං, tan x tan y tan x tan y 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಯ x x y x tan y 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಆෆ ನ ഓඨ ಈ ಎม౵  ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಈ ෩ง ಇಲ౵ ൽർ౪ ಗ ෥ತ౳  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  y x xy x y 
෥ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං , ಏಃಂದฉ ෍ಸ ಮยౣ ಪฯ ಆಜฆ฿ಗ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞโൽಲ౵ . ಎರಡคಂದ ಅൿ x x pi 
ಅಪค෦ತ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ ಎರഴ ಆೕನಗಳ ಎಋ౺  ಎಋ౺  ෮ತ౨ ದ ಸ౭ ಶბದ ನഴเನ ๸ීಧವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಇย౵ ಂದ 
ಎರഴ ಆೕನಗಳ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಗಳ ಪ౳ ౽ರ ಇൿ ෭ನ๺ ನ ഓ౲ ඨ ಡ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷ෷โൿ ressed x y 
ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ ಅದඝ౬  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಮ൤౨  x y 
ಬಳ๯൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  කโ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ෵ಂದ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ y y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ನ ഓ౲ ඨ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಆෆ ෭ನ๺ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬y x y x 
කโ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸൽಂದ ඣೕലං౪ ೕๅ ಆෆ ಎಂ්ൿ ನ ෍ಸ ౾౳ ෺෴ಜං ෭ನ๺ ಎಂ්ൿ x x x so tan y tan 

ಯ ෭ನ๺ ಆಜൿ౪ , ಇದඝ౬  ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ෬ว ಒඨ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ y x y x tan y 
කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಈಗ කโ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ඣೕലದ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ඛಂದ ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರx tan two x 
෥ഺೕಣ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ෬ว ഓ౲ ඨ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං y x tan y x tan y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ ಮൡ౨  ඣಂൽಡ ಅඝ౬  ಬದย๭ದฉ කโ ಪഷ෷โൿ ನ ഓ౲ ඨ ಆಜං ಪ౵ ๺ x y x x x
ಇൿ ಎರഴ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ x tan x tan x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಚದರ ෬ว ತඨ ಆದฉ ಮ൤౨  ಇದඝ౬  ಆಗ ෥ತ౳  ೎ක౬ ಜ x x tw 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞತ౨ ං  ಆಋ౺   ಎರಡคಂದ නಯ ෍ಸ ಞಣಕವಲ౵  ಮൡ౨  ಏಃಂದฉ ಎರಡคಂದ නಯ ෍ಸ ಞ൐๭ದฉ ಇย౵  ಈ x x 
ഓ౲ ඨ ಮൡ౨  ಇย౵  ಈ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಇඃ คೕൟಯย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  ಪ౵ ๺ ನ ഓ౲ ඨ ಡ ෩ฆ ಮ൧౨ ෫౱  x x x y x 
ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಬಳ๭ർಗ කโ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ කโ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ඛಂದ ඣೕലං౪ ೕๅ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ x y x
ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ y x tan y 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಎರഴ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಸಮකಜฆತ౨ ං y x x x x 
ഓ౲ ඨ ೯൤ಡ ഓ౲ ඨ ಎರഴ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ഓ౲ ඨ ಎರഴ ಡ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๼ಂൽನ x x x x 
๲౵ ೖി ඛಂದ ഓ౲ ඨ ಎರഴ ನ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಅದඝ౬  ඛಮ౱  ಅඝಁಲ౽ౙ ಜ කඝ ಅದඝ౬  ಮ൤౨  x 
ඬನฆ൞౭ ൽ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ  ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෬ว ಎರഴ ഓ౲ ඨ x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಆ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ කโ ಪഷ෷โൿ ഓ౲ ඨ ಪ౵ ๺ 2 ഓ౲ ඨ ෬ว 1 ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ x x x 
෬ว 1 ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ෇ค 2 ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ ഛෳ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ඦತರ ಞ൐๯โൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ x x 1 x 
ಚದರ ຄಂൽฆವ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರവ කโ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ คೕ ഓ౲ ඨ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ෇ค x x x 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಎರഴ ഓ౲ ඨ ෬ว ಅൿ ಅಂಶ฿ಜං ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ x x x 
ಎರഴ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಆຉ ಈ ෍౳ ೕ๺ ಗಳඝ౬  කโ ಇย౵  ൤ฉ෷൤౨ ೕๅ. ತඨ ෩ฆ x 

෩ฆ ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ౲ಁ ෕ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ഓ౲ ඨ ಚದರ ಮ൤౨  ෩ฆ ಎರಡ౾ౙ ಂತ x x x x x n n
෍ಸ ಞ൏౽ರ฿ಜಲ౵ ൽർ౪ ಗ ෥ತ౳  ಇದඝ౬  ೎ක౬ ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං කโ හౘඨ ಅඝ౬  cotant cot x 
ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅඝ౬  ഓ౲ ඨ ෬ว ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං cot x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๲౵ ೖി ನย౵  කโ ಮൡ౨  ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಪ౵ ๺ ನ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷಯฤ cot x cot y cot of x y 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ ಇൿ ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಅඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಪ౵ ๺ ನ ಒಂൿ ෬ว ഓ౲ ඨ ಮൡ౨  ನಮಡ x + y x y tan

ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ൟัൽං, ಅൿ ಆಜං ෬ว 1 ෭ನ๺ x plus y tan x y tan x y is tan x plus tan y tan x 
ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ ಇย౵  ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಒಂൿ ෭ನ๺ tan y cot x plus y 

ഓ౲ ඨ ഓ౲ ඨ ෬ว ഓ౲ ඨ ೯൤ಡ 10 ಈಗ ലเ ഓ౲ ඨ ඣಂൽಡ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರಡඞ౬  කโ x y x y x tan y 
ഓ౲ ඨ ෬ว ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x tan y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಪದโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ඛಮಡ ඛಂದ ූಜ๭ tan x tan y tan x tan y tan x tan

೯൤ಡ ඛೕഴತ౨ ං x tan y tan y on tan x tan y 
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ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಇൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಸಮಯโ ರൿ౪ ತಳ౶ ยං ಈ ඛൽბಷౣ  ಪದโ ಇย౵  ಒಂൿ ഓ౲ ඨ ෬ว y x
෇ค ಒಂൿ ഓ౲ ඨ ෬ว ಒಂൿ ಆಜං ಒಂൿ ಆಜං y tan x cot x tan y cot y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಪದโ ෇ค ಮൡ౨  ಒಂൿ ෬ว ಇย౵  ಡ ๭౾ౙ ൡ cot x cot y tan y cot y one tan x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ෭ನ๺ ಒಂದರ ෬ว ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ cot x cot y cot x cot y cot x cot y
ಈಗ ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಒಂൿ ಆಜฆโದคಂದ ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ನ ನ ෬ว ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಆಜൿ౪ , x tan x x x x x 
ನ ನ ๴ඨ ๵ච౬ ಡ ຄೕർಗ ಅඦತ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅඦತ฿ಞತ౨ ං, ಇൿ ಯ ಬ๾๸ಒ౲ ෴ർಗ x x x pi 
๸ಭเ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ನ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ ಪ౵ ๺ ಬ๾๸ಒ౲ ಯಲ౵ ൽർ౪ ಗ ෥ತ౳  ಉತ౨ ಮ฿ಜ x y x y 
฿౲ ಌ౲ ඛಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ඛಂದ ೯൤ಡ ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ನ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  කโ ෭ನ๺ pi ah x y x 

ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ನ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ, කโ ಈಗ ಇย౵  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಅඝ౬  ෭ನ๺ ෵ಂದ y y y 
ಬದม෵ಸ෎౽ಜං ಏಃಂದฉ ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ഓ౲ ඨ ෬ว ಒಂർಜං ಮൡ౨   ಒಂൿ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං x x tan x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಁಡ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ౽ി ಅඝ౬  ಇย౵  ಅඝ౬  ෭ನ๺ ෵ಂದ ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ ನ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 x y y x cot y 
ಡ ೯൤ಡ ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෭ನ๺ ಯ ෭ನ๺ ಯ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಏಃಂದฉ ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ cot x cotangent y y x 
෭ನ๺ ನ ಸ౭ ಶბಕಃౙ  ෍ಸ ౾౳ ෺෴ಜං, ಇൿ ನ ಆೕಟ౬  ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං y y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಆಞತ౨ ං  ಮൡ౨  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಮ൤౨  ೎ක౬ ಜං cot y cot x cot x cot y x 
෭ನ๺ ಯ ಬ๾๸ಒ౲ ಯಲ౵ ൽർ౪ ಗ ෥ತ౳  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං, y pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ನ ഓ౲ ඨ ಮൡ౨  ෩ฆ ನ ഓ౲ ඨ ಡ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಪഷඈ൤෻ කโ ಎರഴ ನ ಆೕഡ ನ x x x 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ನ ಆೕഡ ನ ಪคූ๣ಯย౵  ಪഷಯಬ๾ൿ ಪ౵ ๺ ಎಂ්ൿ ನ ಆೕഡ ನ ಪഖౣ  ಯ ಆೕഡ ನ x x y x x y 
෭ನ๺ ಒಂൿ ಆೕഡ ನ ೯൤ಡ ನ ಮൡ౨  x y cot 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං y x 
ಆದ౪ คಂದ ෽ಂൽಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬದย๭ದฉ කโ ಪഷ෷ವย౵  ಆචತำ౶ ತ౨ ං ಎರഴ ಡ y x x cot x cot

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಎರഴ ෇ค ූಜ๭ x x cot x x cot x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಡ ಎರഴ ನ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ನ ನ x cot x x cot 
ಪคූ๣ಯย౵  ෩ฆ ನ ಡ ಒಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ಸಹ ಪഷಯಬ๾ൿ. ನ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಅಂದฉ ෩ฆ x cot x x x x 
౽ഡ ಆෆ ಅඝ౬  ಎರഴ ನ ಆೕഡ ಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಆೕഡ ෬ว ಮൡ౨  ಎರഴ ನ ූಗಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x x x x 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ඛಂದ ಎರഴ ನ ಆೕഡ ಡ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಆೕഡ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಎರഴ ನ ಆೕഡ ಡ ಆೕഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಒಂದರ ෬ว ಎರഴ x x x 
ಆೕഡ x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಆೕഡ ඣಂൽಡ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದವඝ౬  ಞ൐๭ർಗ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๼ಂൽನ x 
๲౵ ೖി ಗಳย౵  ಒಂದರย౵  ෩ฆ න ಯ ಬ๾๸ಒ౲ ಯಲ౵ ൽർ౪ ಗ ෥ತ౳  ಇದඝ౬  ಮ൤౨  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞತ౨ ං කโ ഓ౲ ඨ x 
౽ಯბದ ෬ว ಆೕഓಂ೬ಂഡ ౽ಯბವඝ౬  ಒಂൿ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽฆ๋൤෻  ಇದඝ౬  ෥ಡฤ කโ හౘඨ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಇඣ౬ ಂൿ cosecant 
౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ౾౳ ෺ಯ ກಸฆ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ಆದฉ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  cosec 
ಇದඝ౬  ನ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං 1 ๴ඨ ෬ว ಸಮකಜฆತ౨ ං x cosec x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಇൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ഺ෬ඨ  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ 
ಆಜฆವ ๴ඨ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං, ෴โඃ คಯฯ ෮ೕി ๴ඨ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං x x 
ಆದฉ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ๭ඨ ෬ว ಒಂർಜං ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ  ಈ ๸ීಧ ಮൡ౨  ಈ ๸ಗൟ෵ಂದ ಇൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ෴โඃ ජಜಃౙ  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ನ ෮ೕി x x 
෴฿ಗล ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಸಮකಜฆತ౨ ං , ಇದคಂದ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෷ ಎರഴ ಮಧ౲ ಂತರಗಳย౵ ನ 
ಒ ౙಁ ಟ฿ಜං ಎಂൿ කโ ຂಳಬ๾ൿ .  ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ෵ಂದ ෭ನ๺ ಒඨ ෸ඛಯඨ ೯൤ಡ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒಂದರ ෰ಲ౲ โ ๲ഡ ෸ඛಯඨ ನย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಮಧ౲ ಂತರඅಂൽಡ ಇฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ฿ ඦತಹ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜං කโ ಮ൧౨ ಂൿ ಜನඪ౳ ಯ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ y 
౽ಯბವඝ౬  ಆ๲౽౲ ಂഡ ౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ๲ಃಂഡ හౘඨ ກಸฆ ๲ಃಂഡ ಆಜං ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ කโ ಅದඝ౬  
ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ನ ๲ಃಂി ಅඝ౬  ౽๺ ෬ว 1 ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ๲ಃಂഡ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං  හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಇൿ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ಞಂඩಜං cos 
ಮൡ౨  ಮ൤౨  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ඦ൤෻ ಮൡ౨  ౽๺ ನ ෴โඃ ජಜ ෮ೕി ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸತ౲  ಮൡ౨  ಈ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ ಅൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං  ๲ಃಂഡ ನ ෴โඃ ජಜ ෮ೕി 1 ಡ x x 
ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๲ಃಂഡ හౘඨ ನ ๔౳ ೕ൐෷ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ನ ๔౳ ೕ൐฀൤෻ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅൿ 
ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔಯ ಒ ౙಁ ಟ฿ಜං ෭ನ๺ ಒಂൿ ෸ඛಯඨ ಒಂದคಂದ ಅඦತಃౙ  ಈಗ කโ เเಧ 
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ನഴเನ ๬ಕ๠ౣ  ಞฆൡಗำ ಮൡ౨  ๸ීಧಗಳඝ౬  ಕยൟං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಸ౭ ಶბಕಗำ ಮൡ౨  ๴ඨ 
ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ನ ෮ತ౨  ಮൡ౨  ವ౲ ൞౲ ಸಗಳ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಸಹ ಕยൟං౪ ೕๅ  ෮ತ౨  ಮൡ౨  ಆೕನಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸಗำ ಃಲโ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಎಡಣಯย౵ ನ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಎರഴ ನ ಆೕങ౛  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ ಄ಳมಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವ ෨ಖ౲  ಉඩಯๅಂದฉ ෥ದคಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಮൡ౨  ಪ౳ ಯൟ౬ ๯โൿ  
ಪ౳ ๔౬ ಯย౵ ನ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳย౵  ඛೕโ ಉഴಆำ౶ ವ ෥ದคಗัಡ කโ ಕยತ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗำ ಮൡ౨  ಞฆൡಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸฤ  
ಇย౵  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ಉർಹರൕಡ ಎಡූಗದย౵  කโ ಎರഴ ಆ๴ඨ ಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඛೕโ 
චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ ಈ ಞฆತඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ.  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෬ว ಎರಡರ ౽๺ ಡ ಎರഴ ෇ค a plus cos of b b 
෭ನ๺ ෬ว ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b 
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ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ಒಂದರย౵  ಕยಸมಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಞฆತඝ౬  ൧ೕค๭ฆವ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದ ๲౵ ೖി ಆಜං  ౽๺ ಎ ಪ౵ ๺ ౽๺ ෈ ಎರഴ ෇ค ౽๺ ಎ 
ಪ౵ ๺ ෈ ಎರഴ ෇ค ౽๺ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෭ನ๺ ෈ ಎರഴ ෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಈ ෥ದคಯඝ౬  
ಪഷ෷ൟ౨ ฆโದคಂದ ಇൿ ಎಎ ๲ๅඨ ಎಋ౺  ෈ ෩ฆ ಎಋ౺  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಎ ๻ಀವ ෩ಲಕ  ಏำ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ෈  ෩ฆ ಡ කโ ಪഷ෷โൿ ಏำ ಮൡ౨  ෩ฆ ನ ౽๺ x x x x 
ಎರഴ ಪഖౣ  
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಹൡ౨  ನ ಹൡ౨  ಮൡ౨  ಎರಡคಂದ ූಜ๭ർಗ ಐൿ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෈ කฤౙ  ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං x x x 
ಎರഴ ಎರഴ x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ೞದದย౵  කโ ๴ඨ ಎ ෭ನ๺ ೉ກ౬  ෈ งಪದ ෥ದคಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ x 
ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಉಪක౲ ಸ ෩ರರย౵  ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ಚ೉ბಸมಜං ಅದඝ౬  කඝ ಈಗ ඛಮ౱  ෨ಂං 
ඬನฆ൞౭ ൽ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಎ ෭ನ๺ ๭ඨ ෈ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷಯมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬಳಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ๻ಛಜ ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಡ ಎರഴ ෇ค ౽๺ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಎರഴ b 
ಪഖౣ  ෈ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ෈ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෭ನ๺ ෈ ๴ඨ ಆಜ ಮ൤౨  ಬฉ෽ೕಣ  ಏำ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ෩ฆ ಡ x b x 
ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ කโ ಏำ ෭ನ๺ ๴ඨ ෩ฆ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರಡರ ෬ว x x x b 
ಎರഴ ෇ค ಐൿ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡರ ෬ว ෭ನ๺ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං x b x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๼ೕಡ  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಅಂಶ౽ౙ ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಅಂಶ౽ౙ ಜ ಮൡ౨  ಇൿ ah 
ೞದ౽ౙ ಜ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಎರಡඝ౬  ූಜ๭ർಗ ಇದඝ౬  ූಜ๭ർಗ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಇย౵  ಎಡූಗโ ಅಂಶಃౙ  a  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ೞದโ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇย౵  ಅ෗ವ౲ ౾౨  cos 5 x cos 2 x 
ಇย౵  2 ಐൿ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ cos x x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರഴ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಐൿ ಮൡ౨  ರർ౪ ෵ൡ ಉัൽฆโൿ ඩಪದ ෬ว cos x cos five x 
ಎರഴ ಎರഴ ಇൿ ಎರഴ ನ ಆೕങ౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಬಲූಗ฿ಜං  ಇย౵  ಮൡ౨  ಇൿ ಇದಃౙ  x x x x 
ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂಬ ಅಂಶದ ඬฃๅಯඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಕยತൿ౪  ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ಅಥ฿ ಇฆವ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳย౵ ನ ෥ದคಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಮൡ౨  කโ 
๼ಂං ಕยತ ෴โඃ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ඃ ಎಂൿ ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯โൿ ಇย౵  ಪ౳ ๔౬ ಡ ಉർಹರൕಡ ಈ 
๸ದಭბದย౵  කโ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಅඝ౬  ಞฆൟ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  cos a plus cos b sin a b 

ಮൡ౨  ನ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ ವ౲ ಕ౨ ಪല๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ರൿ౪ ತั๯เಃಡ ౽ರಣ฿෵ൡ ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂൟಮ cos sine 
ಉತ౨ ರವඝ౬  කโ ಇย౵  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ෩ฆ ಆ๴ඨ ಗಳ ෮ತ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ෮ದฤ ๳ค๯โದฌಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಎರಡರ 
෮ತ౨ ಃౙ  ಇದඝ౬  ๳คಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ කโ ෮ದฤ ෩ฆ ಮൡ౨  ಐൿ ಅඝ౬  ๳คಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  cos x cos x 
ඦತರ ಅඝ౬  ๳คಸಬ๾ൿ cos four x 
ಆದ౪ คಂದ ෴ವ คೕൟಯย౵   කโ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ೯൤ಡ cos a plus cos b cos three x cos four x 
ಅඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ෻ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ෻ ಎಂ්ൿ ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ කโ ෩ฆ ಮൡ౨  cos five x cos x 

ಅඝ౬  ๳ค๭ದฉ ෮ದฤ ම෨ბมವඝ౬  ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ಇൿ ಎರഴ cos four x cos a plus cos b cos 
ಆಜฆತ౨ ං කโ ಪഷ෷ವ ඛಯಮಗำ ౽๺ ๲ๅඨ ා ഖ ಆಜං a plus b by two in cos x 

ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  ಅඝ౬  කฤౙ  ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ  x b x 
කโ ಎರഴ ෇ค ౽๺ ಏำ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ෇ค ಮൡ౨  ౽๺ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ෇ค ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x x 
ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ, ಈ ಎರഴ ಪದಗำ ౽๺ වํ ඣಂൽಡ ෴โඃ ๬ಮ౲ ൤ ຄಂൽಲ౵ , x 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ฿ದದ౪ ඝ౬  ಞฆൟ๯โൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ಕರ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛೕโ ಏನඝ౬  ඣೕലದฉ  
ನಮಡ ಇย౵  ಬಲූಗದย౵  කฤౙ  ಅಗತ౲ เං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ๳คಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯โದඝ౬  ಆค๭ಆำ౶ โൿ ಮൡ౨  ಇൿ ෮ದಲචಯൿ  ಸค෴ದ ൪ತ౳ ವಲ౵  ಇൿ 
ಪคೕಃ౹ ಯย౵  ಸಮಯವඝ౬  ವ౲ ಥბ ෥ಡฤ ౽ರಣ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಐൿ ಅඝ౬  ๳ค๯โൿ ಇඣ౬ ಂൿ ಆ෺ౙ ෴ಜං ಮൡ౨  ಅൿ ಉತ౨ ಮ฿ಜං ಏಃಂದฉ ඛೕโ x x 
෩ฆ ಅඝ౬  ๳ค๭ർಗ ඛೕโ ෩ฆ ಮൡ౨  ಐൿ ನ ಅඝ౬  ಬฉ෷฿ಗ ඛೕโ ಪഷ෷โൿ කฤౙ  ನ x x x cos x x 
ಎರഴ ಪഖౣ  ౽๺ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 3 ౽๺ 5 ಆಜං, ಈಗ ඛೕโ ౽๺ 4 ಅඝ౬  ಁಡ ๳คಸ෎౽ಜං ಆದฉ ಈಗ ಒ ౶ึ ಯൿ ಎಂದฉ ಇൿ x x x x 
ಈಛಗศ ಈ ౽๺ 4 ಅඝ౬  ຄಂൽං  ಅಂಶ x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದವඝ౬  ಮൡ౨  ಇൿ 4 ಅඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ๸෽ೕ೧ಸฤ ๯ಲಭ฿ಞತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ x 
ಬಲූಗโ 4 ಅඝ౬  ຄಂൽං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ಅඝ౬  ๳ค๯ವ ಬದฤ ಈ ෩ಲವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ ෮ದฤ කโ ෩ฆ x x 

ಅඝ౬  ๳คಸ෎ಀ  ಮൡ౨  ಐൿ ෮ದฤ x x 
ಆದ౪ คಂದ ඦತರ ಎಡූಗದ ಅಂಶವඝ౬  ಎರഴ ౽๺ කฤౙ  ෇ค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅൿ ෩ฆ x cos x cos x 
ಮൡ౨  ಮൡ౨  ඦತರ ೯൤ಡ cos five x cos four x 
ಆದ౪ คಂದ  ಅඝ౬  ಅಪವತბನತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ cos four x cos four x cos x
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಅඃ ౽ರಣ౽ౙ ಜ ೞದದ ෬ว කโ ๭ඨ ൟ౳ ೕ ಅඝ౬  ๴ඨ වํ ೯൤ಡ ๳คಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅx x 

ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๴ඨ ಎ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ෈ ම෨ბมವඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಇದඝ౬  ಎರഴ ๴ඨ 
ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಓವฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷಯมಜං ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈  ౾ౙ ಂತ ಎರഴ ಪഖౣ  ກೋ౞  2
ಆದ౪ คಂದ  ಐൿ ನ ๴ඨ 3 ಪ౵ ๺ ๴ඨ කฤౙ  ನ ಎರഴ ಪഖౣ  ๴ඨ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෩ฆ ಮൡ౨  x x x a x 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಎಂഖ ಎರಡರ ෬ว ಅൿ කฤౙ  ಆಞತ౨ ං  ෭ನ๺ ෈ ಎರಡคಂದ ౽๺ a b x x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎಋ౺  
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ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎಋ౺  ෬ว ಎರಡರ ౽๺ ෭ನ๺ ಎಋ౺  ನ ౽๺ ಆದฉ ෭ನ๺ ಎಋ౺  ನ ౽๺ ಎಋ౺  ನ ౽๺ ඦ൤෻ 
ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂൟಮ  ಎಡූಗದย౵ ฆವ ೞದದ ಅ෗ವ౲ ౾౨  කโ කฤౙ  ಅඝ౬  ಸ๼ x 
෥ಡฤ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ඩಪ කฤౙ  ಮ൤౨  ๬෥ನ౲ ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ๴ඨ කฤౙ  ෇ค ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞದ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ೞದ฿ಜං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ූಜ๭ർಗ ೞದൽಂದ කโ ඣೕഴವ 
ಅಂಶๅಂದฉ ಈ ಪದโ 1 ಪ౵ ๺ 2 ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರಡರล౵  ಇං, cos x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ූಜ๭ർಗ ಅൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ඛಂದ ූಜ๭ർಗ sin 4 x cos 

ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅ ಬൽ෷ ಆಜං, 4 x 4x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕಯ ෩ಲಕ කโ ෴ವ ಅಂಶಗಳඝ౬  ෮ದฤ ๳คಸ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಧბค๯โൿ ಬಹಳ 
෨ಖ౲  ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅൿ ಸಮಯದ ನಷౣ ಃౙ  ౽ರಣ฿ಗಬ๾ൿ ಮ൧౨ ಂൿ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಸಮ๲౲  ಈ 
ಃಳಜඦൟං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ำൟ౨ ං 18 ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ಈಗ කโ ಇย౵  
ಅಥბ෥ലಆಂലฆโൿ ಏචಂದฉ , ನ ๴ඨ ౽๺ ಆෆ නಡ 2 ෭ನ๺ ಆಜฆโದคಂದ කโ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  x x 
ಚ೉ბ๭ದ ಮ൧౨ ಂൿ ಞฆൡ ಇൿ 36 ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ 54 ರ ಆ๴ච౛  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ. කโ 36 ಮൡ౨  
54 ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലಆಂലฆโದಃౙ  ౽ರಣๅಂದฉ, ෮ದಲචಯർಜ ಅโ 90 ലಜ౳ ಗัಡ ๳ค๯ತ౨ ๅ, ಇඣ౬ ಂൿ 
౽ರಣๅಂದฉ ಅๅರവ 18 ലಜ౳ ಗಳ ಞಣಕಗำ, 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ 2 ൮ೕഓ ಮൡ౨  ౽๺ 3 ൮ೕഓ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯โൿ ಕಲ౭ ච෴ಜං. ഔ ൮ೕഓโ 18 ലಜ౳ ಗัಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ൮ೕഓ 18 ലಜ౳  2 ൮ೕഓ 36 ലಜ౳  ಮൡ౨  3 ൮ೕഓ 54 ലಜ౳ ಗำ ಈಗ ๴ඨ 2 ൮ೕഓ 2 ๴ඨ ൮ೕഓ ౽๺ 
൮ೕഓ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ෩ฆ ൮ೕഓದ ౽๺ කฤౙ  ಆೕ๺ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ౲ಁ ෕ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ൟ౳ ೕ 
ಆೕ๺ ൮ೕഓ ಈ ಎರവ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  කโ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ , ൮ೕഓൽಂದ ಹൽචಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
ಎಂൿ කโ ಬฉಯಬ๾ൿ 2 ๴ඨ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓ ෭ನ๺ 4 ౽๺ ౲ಁ ෕ ൮ೕഓ ෭ನ๺ 3  ౽๺ ൮ೕഓ ๵ච౬ ಡ ಸಮ 
ಏಃಂದฉ ಇൿ ๴ඨ ഗ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಇൿ ౽๺ ൟ౳ ೕ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಹൽචಂഖ ലಜ౳ ಗัಡ ಸಮකಜฆವ ൮ೕഓಡ ಅโ 
ಸ෥ನ฿ಜๅ ಈಗ කโ ಈ ಎม౵  ಪದಗಳย౵  ౽๺ ൮ೕഓ ๬෥ನ౲  ಅಂಶ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ౽๺ ൮ೕഓ ಎಂൿ 2 ರย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ  ๴ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ 4 ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ෩ฆ 
๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇย౵  ๸ಭವඛೕಯ ಪค๻ರๅಂದฉ ಈ ಪದโ ๒ನ౲  ಅಥ฿ ಈ ಪದโ 0 ಆದฉ 18 ലಜ౳ ಗัಡ
ಸ෥ನ฿ದ ൮ೕഓಃౙ  18 ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ 0 ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ವ ಏಅಕ ෥ಗბๅಂದฉ ಈ ಪದโ ๵ච౬ ಡ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ൮ೕഓಃౙ  ಹൽචಂഖ 
ലಜ౳ ಗัಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ කฤౙ  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಎರഴ ๭ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ෩ฆ ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಒಂൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓಡ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 4 ෭ನ๺ 4 ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෭ನ๺ 2 ๴ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ 3 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  
ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽಡ ಆಂഺಯ౲ ಬ๾ൿ ಅದඝ౬  4 ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ಎರഴ ๴ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಹൽචಂഖ ലಜ౳ ಗัಡ ಸಮකದ ൮ೕഓ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಈಗ ಇൿ ෩ಲ൫ ಆຉ ಇย౵  ಎಡූಗโ 
๭ඨ ൮ೕഓದย౵  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ කโ ಅದඝ౬  ๭ඨ ൮ೕഓ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ z 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ๭ಞโൿ කฤౙ  ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ z z 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಎರഴ ๸ಭವඛೕಯ ಪค๻ರಗัๅ ಮൡ౨  ಪค๻ರಗำ ಸಮ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡz 
ಇಪ౭ ತ౨ คಂದ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಹൽචಂഖ ലಜ౳ ಗಳ ೉ກ౬ ෷ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං  ๸ಭವඛೕಯ ෥ಗბโ ಇย౵  ಪ౵ ๺ 
೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ಸ෱ಜಸ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ  ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ෭ನ๺  ಪ౵ ๺ งഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಇದඝ౬  18 2 20 
෬ว 8 ರ ವಗბ෩ಲ฿ಜ෸ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಇದඝ౬  ಐൿ ෭ನ๺ ಒಂದರ ෬ว කಲౙ ಃౙ  ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗำ 
ಚย๯ತ౨ ๅ  ෨ಂං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಎಡಣಯย౵ ನ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಮൡ౨  ಬಲූಗದย౵ ฆವ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಎರവ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ 
ಮ൧౨ ෫౱  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಄ಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಲූಗದย౵ ฆವ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ನ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ಒಂൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟั෷ತ౨ ං ๴ඨ x x 
ಮൡ౨  ನ ౽ച೴ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ഓ౲ ඨ ෬ว ಒಂൿ ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ෬ว ನ ಆ๴ඨ ಎಂൿ x x x x 
ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಡ ඛಂದ ನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ඣೕഴൟ౨ ฆโൿ ಈ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆ๴ඨ  ಆෆ ಇย౵  ಮൡ౨  ಇย౵  ಬฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಅಂಶಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ ඛೕโ ಬಯ๭ದฉ ಆದฉ ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ಇย౵  ಒಂൿ ෭ನ๺ cos x 
ವಗბ෩ಲದ ಒಳಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲದ ຄರಜฆโൿ ಅದඝ౬  ෥ಡฤ ಒಂൿ ෥ಗბ฿ಜං කโ ಎಡූಗವඝ౬cos x 
ಞ൐๯൤౨ ೕๅ 1 ෭ನ๺ ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರവ cos x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಡූಗದ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರಡඞ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ನ ವಗბ෩ಲൽಂದ ෇ค ಞ൐๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಯ๭ඈ൤ ಈಗ ಅಂಶโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ೞದโ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෬ว ಒಂದರ cos x x 
෩ಲ฿ಞತ౨ ං ಆದฉ ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ඦತರ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ෩ಲโ ๭ඨ x x x x 
ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 

Pru
tor
@
IIT
K



ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵  ಬಲූಗವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಇൿ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಇඞ౬  ಃಲโ ഔ౳ ౾ ಸಮ๲౲ ಗัಡ 
ඬฃๅಯඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  40 ലಜ౳  ෭ನ๺ ಆ๴ඨ 20 ലಜ౳  ಮൡ౨  80 ലಜ౳  ಆ๴ඨ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ 
಄ಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದยಡ ಇൿ ൡಂ෇ ಕണಣ ಸಮ๲౲ ෴ಜ ౽൐ಸಬ๾ൿ ಈ ಎม౵  ಆೕನಗำ ನಮಡ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ 
ൟัൽಲ౵ ದ ಆೕನಗะಜๅ ಏಃಂದฉ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ 45 ലಜ౳  ಅಥ฿ 30 ലಜ౳  ಅಥ฿ 60 ലಜ౳ ಗಳඝ౬  
චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ ಬ๾๛ කโ ಅದඝ౬  15 ಮൡ౨  75 ലಜ౳ ಗัಡ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ. คೕ๺ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ౷ ಲ౭  ෍ದค๯๋ൟರಬ๾ൿ ಆದฉ ಇย౵  ඣೕಡ෎౽ದ ഔ౳ ಋ ಏචಂದฉ, කโ ಆ๴ඨ ಗಳඝ౬  ๳ค๯โൿ 
ಮൡ౨  ಕึ෷โದඝ౬  කโ ಮ൤౨  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ತౘಣๆ කโ ๰ತ౳ ವඝ౬  චನඪ๭ಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಅൿ cos a plus cos b cos a plus cos b 
ಎರഴ ౽๺ ೯൤ಡ ෈ ಎರಡರ ෬ว ౽๺ ෭ನ๺ ෈ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ౷ ಲ౭  ಭರವ๲ ඛೕഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ಈ ෩ฆ ಪದಗัಂದ ಎ ಮൡ౨  ෈ ಅඝ౬  ಸค෴ಜ ಆค๭ದฉ , ಬ๾๛
ಈ ౽๺ ಆೕನಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಎರಡคಂದ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ෈ ಎರಡคಂದ ಆಜರಬ๾ൿ කโ ಆ๴ඨ ನ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ൟัൽฆವ ಆೕನ฿ಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈಗ ಈ ෩ฆ ಆೕನಗಳඝ౬  ඣೕഴ฿ಗ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ 
ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ಡಬ๾ൿ.  80 ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜ๯โൿ 120 ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜ๯โൿ ಅಂದฉ 60 ലಜ౳  ಮൡ౨  60 
ലಜ౳ ಯ ಆ๴ඨ ಅಧბ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ งഡ ಅඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ 40 ലಜ౳  ಮൡ౨  80 ರ ౽๺ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  2 ෇ค ಬಳ๯ൟ౨ ං 60 ലಜ౳  ෇ค 80 ෭ನ๺ 40 ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ෭ನ๺ ಆಜං  

ಅಂದฉ 40 ෬ว 2 ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ 20 ലಜ౳  ಆಜฆತ౨ ං s 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈಗ 60 ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං,

ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ಇย౵  ๻౾ದฉ කโ ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ౽๲౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ  ಅಂൟಮ ಅ෗ವ౲ ౾౨  
ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ 0 ಆಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ౽๺ 40 ಮൡ౨  ౽๺ 80 ನ ෮ತ౨ โ ౽๺ 20 ಆಜං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ౽๺ 20 ಅඝ౬  
ಕึ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರโ 0 ಆಜං. ಇൿ ೬ ಪคೕಃ౹ ಗಳย౵  ಒಂದคಂದ ಸಮ๲౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ಈ ಸಮ๲౲ ෽ಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗ಸฤ ౽൒ತ౨ ං  ൡಂ෇ ಭ෴ನಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ൮ೕഓൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๭
8 ൮ೕഓದವฉಡ ຄೕಞൟ౨ ೕค ಆದฉ කโ ෴฿ಗล ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵ ನ ෥ದคಗಳඝ౬  ඣೕഴโൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෥ದค෷ ෮ದಲ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෵ಂದ ಎರಡචಯದಃౙ  ෮ದಲ ಪದൽಂದ ಎರಡචಯವฉಡ ಇฆತ౨ ං ಸ౭ ಶბದ 
ಒಳಜನ ಆೕನโ ൽ౷ ಞಣತำ౶ ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಮ൤౨  ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ൽ౷ ಞಣತำ౶ ൟ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇย౵ ಡ ಇย౵ ಡ ൽ౷ ಞಣತำ౶ ൟ౨ ං

ಆದ౪ คಂದ ಬ๾๛ ಅย౵  ಎರഴ ನ ഓඨ ๰ತ౳ โ ๰ಕ౨ ฿ಜರಬ๾ൿ ಎಂൿ ൧ೕฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ ಎರഴ ഓ౲ ඨ ಡ ಸಮ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಚದರ ඛಂದ x x x 
ූಜ๭ ಈಗ කโ ಎಡූಗൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ಎಡූಗದ ಆචಯ ಪದโ 8 ൮ೕഓದ 8 ಪഖౣ  ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಆಜൿ౪ , 
ಇದඝ౬  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎಂഖ ൮ೕഓದ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ഓ౲ ඨ ಎಂഖ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  කฤౙ  ൮ೕഓಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ൤ಡൿಆำ౶ โൿ ನಮ౱ ย౵  ಎಂഖ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಇං, 1 ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ x 
๲ౙ ౷ ೕฑ 4 ൮ೕഓದ ෬ว 4 ൮ೕഓದ ಎರഴ ഓ౲ ඨ ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದವඝ౬  ಪഷಯฤ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ತวಃಳಞ ෥ಡ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ 8 ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ 4 ಮൡ౨  ಆຉ ಈ ౽ഡ ಎಂഖ ൮ೕഓ ಅ෗ವ౲ ౾౨  කฤౙ  ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ cot 8  
ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ಪದโ කฤౙ  ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಅคൡಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದฌಂൽಡ ๸෽ೕ೧ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂഖ ౽ഡ ಎಂഖ ൮ೕഓ ಮൡ౨  කฤౙ  ഓ౲ ඨ කฤౙ  ൮ೕഓ ಎಂಟคಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഛෳ ๲ౙ ౷ ೕฑ කฤౙ  
൮ೕഓ ා ഖ ഓඨ ශೕฑ ൮ೕഓ ಮൡ౨  කฤౙ  ൮ೕഓದ කฤౙ  ಪഖౣ  ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කฤౙ  ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 4 ෇คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ನಮ౱ ย౵  4 ಮൡ౨  ಇย౵ ෸ ಸಹ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಸರಳತั๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈  කฤౙ  ൮ೕഓ౾ౙ ಂತ 1 ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ഓ౲ ඨ කฤౙ  ൮ೕഓ ෇ค ഓ౲ ඨ කฤౙ  ൮ೕഓ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ 
ශೕฑ ൮ೕഓ ಆಜൿ౪  ಅൿ ಇย౵  ಈ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ කฤౙ  ൮ೕഓඅಂൽಡ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಎಡූಗโ ಈಗ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಡ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺  n 
ಹತ౨ คಂದ කฤౙ  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅඃ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯඝ౬  ඬನฃವൟბ๯൤౨ ೕๅ කโ ഓ౲ ඨ ශೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  ಎರഴ ෇คಡ
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈಗ ಈ ಪದದ ๼ಂൽನ ඦತರದ ෨ಂൽನ ಪದโ ഓ౲ ඨ 2 ൮ೕഓ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ഓ౲ ඨ 4 ൮ೕഓವඝ౬  ಸಮಯ 2 ൮ೕഓದย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಬ๾๛ කโ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಈ ಪದವඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ർಗ කโ ಃಲโ ඛಯಮಗಳඝ౬  ರൿ౪ ತัಸฤ 
๬ಧ౲ ฿ಗಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಕಲ౭ ච෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෮ತ౨ ವඝ౬  ඣೕലർಗ ನಮಡ ๭ಞโൿ 4 ෬ว ഓ౲ ඨ 4 ൮ೕഓ ೯൤ಡ 2 ෇ค ഓ౲ ඨ 2 ൮ೕഓ 4 คಂದ 1 
෭ನ๺ ಸಮಯದ ೓ಕಃౙ  2 ൮ೕഓ ෬ว 2 ഓ౲ ඨ 2 ൮ೕഓ ೯൤ಡ 2 10 คಂದ ൮ೕഓ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಎರഴ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಸರಳತั๭ದฉ ඛೕโ ಎರഴ ෬ว ഓ౲ ඨ ಎರഴ ൮ೕഓವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ 
ಅಂൟಮ฿ಜ ಎಡූಗದย౵  ๼ೕಡ ಎಡಣ 
ಆದ౪ คಂದ ൽ  ಅಂൟಮ฿ಜ ಎಡූಗโ  ഓ౲ ඨ 2 ൮ೕഓದ ෬ว ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ഖ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ಮ൧౨ ෫౱  කโ 
ഓ౲ ඨ ൮ೕഓದ ಪคූ๣ಯย౵  ഓ౲ ඨ 2 ൮ೕഓವඝ౬  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸ෎౽ಜං 
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ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಃಲโ ඛಯಮಗಳ ಃಲโ ರದ౪ ൟ෴ಗಬ๾ൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 2 ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ 2 ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෬ว 1 
෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಇൿ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ೯൤ಡ 2 ಇಂೋ 1 ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ 
๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ා 2 ഓඨ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං  ಈ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ා ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಉั෷โൿ 1 ා ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಅൿ ඛಜ฿ಜ ౽ഡ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಬಲූಗ฿ಜൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൧ೕคಃಯย౵  ൡಂ෇ ಕಷౣ ಕರ฿ದ ಸಮ๲౲ ಯ ඬฃๅಯඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಇย౵  ಚ೉ბ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಈ ಎಡූಗโ ಈ ಬಲූಗಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಇย౵ ෸ ಸಹ කโ 
ಒಂൿ ಆೕನವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಎರഴ ಮൡ౨  ඦತರ කฤౙ  ಮൡ౨  ඦತರ ಎಂഖ ಆೕನเං ಎಂൿ a a a 
කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ.  ಒಂൿ ಎಂഖ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಅൿ ತౘಣๆ ඛಮ౱  ಮನ๭౺ ನย౵  ಎಚ౞ คಃಯ si  gn a a cos four a 
ಧങಯඝ౬  ෇คಸ෎ಀ, 2 ൮ೕഓದ ๴ඨ 2 ๴ඨ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൮ೕഓವඝ౬  කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜ ๻౾ದฉ ಇย౵  ๭ಞโൿ ಎಂഖ ๴ඨ  ಎರഴ ๴ඨ කฤౙ  a a cos four a

ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ಆ๎ർಯಕ฿ಜ ಈ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸ෎ಀ cos 4 a cos 4 a 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಬಲූಗವඝ౬  ඣೕലದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ ๴ඨ 8 ෬ว ಎಂഖ ೉ກ౬  ಸರಳ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ๴ඨ a a 
කฤౙ  ಎ ಆಜ ౽๺ කฤౙ  ಎ ෬ว ಎಂഖ ඩಪ ಎ 
ಆದ౪ คಂದ ಕඛಷ౤  ಈಗ කโ ಒಂൿ ಪದವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಅൿ ಎฯಎೖ ಎ๺ ನย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎౽ಜං ౽๺ ಎ ಆಜ ౽๺ ഖ ಎ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಅඃ คೕൟ 
෥ಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ๴ඨ ශೕฑ ಎ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಈ ౽๺ ಅඝ౬  ಮ൤౨  ಒಂൿ ಪದಃౙ  ຄಂൽฆತ౨ ං ಎಂൿ
ನಮಡ ൟัൽං ಆದฉ ൮ೕഓඅಂൽಡ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಪഷ෷โൿ ๴ඨ ශೕฑ ಎ ಸಮನ ಎರഴ ๴ඨ ഖ ಎ 
ಒಳಡ cos two a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ๴ඨ කฤౙ  ෬ว ಎಂഖ ๴ඨ ಸಮ ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎ಀ a a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൧ೕคಸ෎౽ದൿ౪  ಇದච౬ ೕ ಮൡ౨  ಇൽೕಗ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ 4 ಎ ಸ෥ನ ೉ກ౬ ಯඝ౬  කโ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൧ೕคಸ෎౽ದൿ౪  ಇದච౬ ೕ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ 
ಬฉൽං౪ ೕๅ කฤౙ  ಎ ೉ກ౬ ෷ ಎರഴ ෇ค ඩಪ ಎರഴ ෇ค ౽๺ ಎರഴ ಎ 
ಆದ౪ คಂದ  ಈಗ ಆຉ ಈ ๭ඨ ශೕฑ ಅඝ౬  ಇದฌಂൽಡ ಇย౵  ๻ಀโದคಂದ ನಮಡ ๭ಞโൿ ๴ඨ ഗ ಎ ಇಂഡ ౽๺ ഖ ಎ 
ಅඩඨ ഖ ๴ඨ ಎ 
ಆದ౪ คಂದ ๻ಜದ౪ ฉ ಈ เಷಯโ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಈ ౽๺ ಅඝ౬  ಸಹ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ 
ඣೕಡಬ๾ൿ ಇย౵  ಎರഴ ಮൡ౨  ಈಗ ಇൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ ๴ඨ ഗ ಎ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈಗ ಈ ಪದವඝ౬  ඣೕലದฉ ಆ ಪದโ ಎರഴ ๴ඨ ಎ ౽๺ ಎ ๴ඨ ಎ ഖ ಎ ๴ඨ ಎ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ರർ౪ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ  ಇൿ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cos a cos two a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cos a times cos 2a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕಗัಂದ ಅคൡಆಳ౶ ෎౽ದൿ౪  කโ ෴฿ಗล ෥ದคಗಳඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಮൡ౨  
෥ಗბದ เಷಯದย౵  ಸค෴ದ ඛಣბಯವඝ౬  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ඬฃๅಛಜ ಅඝಸคಸ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಇโಗಳย౵  
ກ೉౞ ನโ ಸ౭ උბತ౱ ಕ฿ಜๅ  ಇ ಪคೕಃ౹ ಗำ ಸಮಯಃౙ  ಬದ౫ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಇඞ౬  ಃಲโ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯โದඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ ಆຉ ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  
ඛಮಡ ಆฃಮർಯಕ฿ಜ๯ತ౨ ං ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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