
 ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಀค൞ದ ෩ರඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ කโ ෭ನ๺ ็ ಮൡ౨  ౽๺ x 
ಆෆ ಪ౵ ๺ ็ ౽๺ ౽๺ ็ ๴ඨ ಮൡ౨  ๴ඨ ಡ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷ෷โದฌಂൽಡ ಆචತಂലං౪ ೕๅ x x x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൿವค෷൤౨ ೕๅ  ಅದฌಂൽಡ ಮൡ౨  ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ๴ඨ ഖ ๭ඨ ൟ౳ ೕ ౽๺ ഖ ౽๺ x x x 
ൟ౳ ೕ ಎಋ౺  ಅඝ౬  ๴ඨ ౽๺ ಎಋ౺  ಮൡ౨  ಇತರ ಃಲโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗಳ ಪದಗಳ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಪഷಯยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಆචಯ x 
ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಆචಯย౵  ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ  ෭ನ๺ ಎಂ්ൿ ಪ౵ ๺ ೉ກ౬  ๴ඨ ಡ x y cos x cos phi x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಅඝ౬  ಇย౵  ಅඝ౬  ෭ನ๺ ඣಂൽಡ ಬದย๯ವ ෩ಲಕ ಪ౵ ๺ ah y y cos x y cos x 
cos phi minus sin x sin y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ  ಇದඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಈ ಎರഴ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಪ౳ ๭ದ౫  
ಆೕನಗಳ ຄರ൞ಜ ෎ฉ ಆೕನದ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಳಸಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ කโ ಈಛಗศ ಆ๴ඨ 
ಮൡ౨  ๴ඨ ಅඝ౬  45 ലಜ౳  ಮൡ౨  30 ലಜ౳ ಗัಡ ൟัൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ 15 ರ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಳಸಬ๾ൿ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ലಜ౳ ಗำ ಮൡ౨  ಅඝ౬  45 ಃౙ  x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං  ലಜ౳  ಮൡ౨  ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 30 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  45 ෭ನ๺ 30 ಎಂൿ ಬฉಯมಜං ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಇย౵  ಬಳ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಇൿ ೯൤ಡ ๴ඨ 45 ಇย౵  ๴ඨ 30. cos x cos 45 cos y 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅಲ౵ ใ  ലಜ౳ ಗำ ಸค ಮൡ౨  ಇൿ ಸಹಜ฿ಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 ෩ಲൽಂದ 1 ಡ cos 45 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෬ว 2 ರ ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ๴ඨ 45 ಸಹ 1 ෬ว งഡ 2 ಮൡ౨  ๴ඨ 30 cos 30 3 
ಅಧბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ຂಡ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ඛೕโ ಹൽජൿ ലಜ౳ ಗಳ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲโ ෩ฆ cos 
ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ෇ค ෩ಲ ಎರഴ ಈಗ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಡ ಈ ಎರഴ ෩ಲේತ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  cos x y x y 
ಬಳ๭ಆಂഴ ೯൤ಡ ಇತರ ಸರัೕಕರಣಗಳඝ౬  ಸಹ කโ ඛೕലದฉ ಇย౵  ಪഷಯಬ๾ൿ ಈ ಪ౳ ౽ರದ ಅ෗ವ౲ ౾౨  2 x y cos x 

ඦತರ ಅದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ cos y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕค๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಎಡූಗದย౵  ๳ค๭ದฉ කโ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಅඝ౬  cos x y cos x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ೯൤ಡ ಮൡ౨  ಬಲූಗದย౵  ඩಪ ඩಪ ರൿ౪ ತಳ౶ ยං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಪ౵ ๺ ಆಜ කඝ  ෭ನ๺ y x y sa 
ಇย౵  ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಎರಡඝ౬  ๳คಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಎರഴ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  cos x cos y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ cos x cos y x y x cos 

෭ನ๺ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ  ಪ౵ ๺ ඦತರ ಈ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵ ನ ಈ ಪದโ cos x y cos x y 
ರർ౪ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಎರഴ ඩಪಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x sin y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ඩಪ ඩಪ ౽๺ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ౽๺ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y x y x y 
ಆದ౪ คಂದ ඦತರ කโ ಬಹಳ๠ౣ  ෥ലർಗ ಈ คೕൟಯ ๰ತ౳ ಗำ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ๅಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඛೕโ 
ಅದඝ౬  චನඪഖౣ ಆಳ౶ ฤ ๬ಧ౲ ฿ದฉ ಅൿ ಒ ౶ึ ಯൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵   ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ ಅඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ. ౽๺ 15 15 
ലಜ౳ ಗಳඝ౬  ಉත౲ ഡ ෥ലං౪ ೕๅ කโ 15 ലಜ౳ ಗಳ ಅಧბದ๠ౣ  ౽๺ ಅඝ౬  7.5 ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ ಎಂൿ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ຆൿ ಅದඝ౬  ෥ಡฤ කโ ෮ದฤ ಎರഴ ನ ಆ๴ඨ ಡ ಎಋ౺  ನ ಆ๴ඨ ಡ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷ෽ೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ x 
ಏඝ  කโ ಅඝ౬  ಹൽජൿ ലಜ౳ ಗಳ ಅಧბದ๠ౣ  ಹൽජൿ ലಜ౳ ಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಇഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨   ඦತರ කโ ಏำ x 
ඩ෵ಂഡ ಐൿ ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ ಅඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಎರഴ ನ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵  ౽๺ ಆෆ x cos x x x
ಪ౵ ๺ ಡ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ  ಸ෥ನ y y x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ඛೕโ ಡ ಸಮකದ ಅඝ౬  ๻౾ർಗ ඛೕโ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಅඝ౬y x cos x cos x x sin x 

ಡ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค sin x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෭ನ๺ ಆಞತ౨ ං ಆದฉ ೯൤ಡ cos square x sin square x sin square x cos square x 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಎม౵  ಡ ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  කโ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  x x 
ಅൿ ನಮಡ ๭ಞವ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎರഴ ನ ಎರഴ ෇ค ನ ಆ๴ඨ ನ ಎರഴ ಪഖౣ  ವಗბ฿ಜං  ෭ನ๺ ಒඨ x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ನ ಆ๴ඨ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಎರഴ ನ ಆ๴ඨ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಮൡ౨  x x 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಅൿ ൡಂ෇ x 
ಸರಳ฿ಜං  ඛೕโ ಄ವಲ ಎರഴ ກ೬ౠ  ๼ಂದಃౙ  ຄೕಗ෎౽ಜං ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ඛೕโ ಈ ಅඝ౬  cos squ 
ಬದม෵ಸ෎౽ಜං  ಪದโ 1 ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ඛೕโ ಇย౵  ಈ ಪದವඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಈ x x 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಈಗ කโ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ඛಂದ  ലಜ౳ ಗಳ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ කโ ಏำ ඩ෵ಂഡ ಐൿ cos 15 cos 
ലಜ౳ ಗಳඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ.  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  cos x x 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಬಡ౛  ಅಸ౭ ಷౣ ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಈಗ කโ cos x x 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಮൡ౨  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಡ ನ ෰ಲ౲ โ ಏำ ඩ෵ಂഡ ಐದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಅඝ౬  ಏำ ඩ෵ಂഡ ಐದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಏำ ඩ෵ಂഡ ಐൿ x 
ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಅಥ฿ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ෥ತ౳  ൤ಡൿಆ ౶ั  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 7.5 ലಜ౳ ಗಳ ౽ಸ౬  ෰ಲ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲූಗದย౵  ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං කโ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖಡ౬ ย౵  කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ലದ ലಜ౳ ಗಳ ෰ಲ౲ ವඝ౬cos 15 
൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಇย౵  ಮൡ౨  ඦತರ ಬದยಸ෎ಀ  ಉත౲ ഡ  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯ ವಗბ෩ಲವඝ౬  e cos x 
෭ನ๺ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅඡಕ ಇತರ ಸರัೕಕರಣಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ කโ 2 คಂದ ෭ನ๺ y x 
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නನ ಏචಂൿ ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ cos 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ cos x cos y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛಮ౱  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ න ೯൤ಡ ๭ඨ ๴ඨ කโ ಎರಡคಂದ ౽๺ y x y 
ಆෆ න ๵ච౬  ಮൡ౨  ๴ನ ๴ನ ಎರಡคಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ಕಲನದย౵  ಇย౵  ෮ದಲ ಪದโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡඡ ಪದโ ෥ತ౳  ຄೕಞತ౨ ං  ಆഴಡ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ನ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ౽๺ ಆಜං x x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ౽๺ ನ ౽๺ ನ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ෽ಂൽಡ නಡ ಸಮකಜฆವ ౽๺ ౽๺ ็ ෭ನ๺ ๭ඨ ๭ඨ x y y x x 
็ ಅඝ౬  ಮ൤౨  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ  ಇย౵  ౽๺ ಆෆ ഖ ೶ೕฌೕ ಆಜฆโದคಂದ ಈ ෮ದಲ ಪದโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ಆಜං ಅඃ คೕൟ කโ ๴ನ๺ ๭ඨ ಮൡ౨  ็ ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ x x 
ಮൡ౨  ๴ನ๺ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ ඛೕโ ಆಜರಬ๾ൿ ಬ๾๛ කโ ನ ๴ඨ ಆෆ ಪ౵ ๺ x x 

ಮൡ౨  ඛ෦ಷದ ඩಪದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಒಳತಂലಲ౵  ಎಂൿ ಆಶ౞ ಯბ ಪಡಬ๾ൿ  ನಮಡ ಆದฉ ಅದฌಂൽಡ y x y 
කโ ෨ಂൽನ ಃಲโ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  ෥ಡยං౪ ೕๅ ಆದฉ ಇย౵ ෸ ಸಹ ಇಲ౵ ඃ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๼ಂൟฆಜ ຄೕದฉ ಇย౵
කโ ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං. ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಈಗ කโ ಈ ಅඝ౬  y x x x 
ಇย౵  ಬದม෵๭ದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಪ౵ ๺ ಡ 2 คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ, ಆಗ ನಮಡ ๭ಞโൿ x y pi 

ಪ౵ ๺ න 2 คಂದ 2 ಇൿ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಆದฉ ಸ෥ನ฿ಜ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ y x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ಪ෴ბಯವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡರ ๴ඨ ౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಬದยಡ කโ ็ ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ඦತರ y x 
෭ನ๺ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಇย౵  ๻ಀ൤౨ ೕๅ.  ಸರಳ฿ಜ ನ ಅඃ คೕൟ 2 คಂದ ෭ನ๺ නನ ෴ವ ೉ກ౬ ಯඝ౬  y cos y 
කโ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ කโ ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ, කโ ಈಗ ಪഷൽฆವ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๼ಂൟฆಜ x 
ಮൡ౨  2 คಂದ 2 ෭ನ๺ ๭ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  කโ ಪ෴ბಯ฿ಜ ಅඝ౬  ෭ನ๺ නಡ 2 คಂದ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ๴ඨ ෭ನ๺ නನ ෭ನ๺ 2 คಂದ ಆಜං  ಈಗ ಬದยಡ කโ y eq ual to cos x y 
෭ನ๺ න ಅඝ౬  2 คಂದ ๻ಕ෎ಀ. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಇย౵  ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಇං ಮൡ౨  ಇย౵  ನಮಡ ෭ನ๺ ೉ກ౬  
ಇಲ౵ ൽฆโದคಂದ කโ ๻ಕ෎౽ಜං  ಇย౵  ෭ನ๺ ೉ກ౬ ෷ ನ ෭ನ๺ ಆ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං yy 
ಆದ౪ คಂದ ಈ කฤౙ  ಞฆൡಗำ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜๅ ಮൡ౨  ಈ ๲౵ ೖി ನย౵  කโ ඦತರ ಃಲโ ಉർಹರൕ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ലർಗ කโ ಈಗ ಛಜ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ฀൤෻ ಪഷಯยං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ. cos of x cos 

೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಡ x cos y sin x sin yi y , cos x cos y sine x sine y 
๸ීඌ๭ඈ൤ ෭ನ๺ ಛಜ ಒಂൿ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷಯยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದ౽ౙ ಜ කโ ๼ಂൽನ ඬಟದย౵  x y 
ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ  ඛೕโ [ಚඩ౭ ึ ತഔౣ ದฉ] ನ ෴โඃ ಆೕನಃౙ  ನ ๴ඨ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ z z 
൧ೕค๭ං౪ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๴ඨ ෭ನ๺ නನ ಆ๴ඨ ಡ  คಂದ ಸಮකಜฆತ౨ ං . x x 2
ಆದ౪ คಂದ ನ ๴ඨ ෭ನ๺ නನ 2 ಆ๴ඨ ෩ಲಕ 2. ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಇದඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ z z pi z 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಞฆತඝ౬  ಬಳ๯ವ ෩ಲಕ කโ ಪഷ෷โൿ ನ ๴ඨ ಆಜං ಆෆ ෭ನ๺ න 2 คಂದ ಆದฉ z cos z z x 
෭ನ๺ y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ න ಎರಡರ ಆ๴ඨ ಆಜൿ౪  ಇದඝ౬  කඝ ෭ನ๺ ็ ಪ౵ ๺ න 2 ರ ಆ๴ඨ ಎಂൿ z x 
ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಇย౵  ඣೕലದฉ මෳბ ಆಜං  ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ನ cos x y cos
ಅඝ౬  කඝ ຄಸ ಎಂൿ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං cos x cos nu y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ຄಸ y 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ಈಗ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ඛಂದ cos x cos y cos x cos nu i x sine of nu y y 
ಪ౵ ๺ 2 ಎರഴ ౽๺ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ౽๺ ෭ನ๺ ๭ඨ cos y y plus pi y pi y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๯ಮ౱ ච  ಈ ಅඝ౬  ಇย౵  ෵ಂದ ಬದม෵ಸยං౪ ೕๅ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ ಇย౵  ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಒಂൿ ෭ನ๺ ೉ກ౬  ೯൤ಡ ๴ඨ ಮൡ౨  ඦತರ ಮ൤౨  ๼ಂൽನ cos x y x 
๲౵ ೖി ඛಂದ කโ ಪ౵ ๺ ಯ ๴ඨ ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ  ನ ඦ൤ කโ ೯൤ಡ  คಂದ y pi y cos y pi 2
๴ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ಅಂൟಮ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෴ಜං ಅಂದฉ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ๴ඨ ಡ x y x cos ym 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಈಗ ๴ඨ ಆෆ ಪ౵ ๺ ಛಜ inus cos x sin y x y 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಪഷಯಬ๾ൿ  ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ඛಂದ ෭ನ๺ ನ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  කโ ຄಂൽದ౪  x y y 
฀൤෻ ಇං, ෭ನ๺ ็ ๴ඨ ౽๺ ็ ෭ನ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ๴ඨ ็ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ็ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ็ ඣಂൽಡ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ็ ෭ನ๺  ౽๺ ๴ඨ ಆෆ ෭ನ๺ ็ x 
෭ನ๺ ็ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ๴ඨ ෍ಸ ౽ಯბ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ็ ನ ಆ๴ඨ ౽๺ ็ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ็ ๴ඨ  ෭ನ๺ ๴ඨ ็ ಈ ಎರഴ ๸ಗൟಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ 
๴ඨ ಪ౵ ๺ ็ ಅಂൟಮ฿ಜ ๴ඨ ౽๺ ็ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ๴ඨ ็ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಎರഴ ಆೕನಗಳ ෮ತ౨  ಮൡ౨  ವ౲ ൞౲ ಸದ ೉ກ౬ ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಸಹ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ. ๼ಂൽನ 
ಎರഴ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  ෥ലං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಎರഴ ಈ౽౷ ವඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ತั๭ං౪ ೕච ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  කโ ಇย౵  
ಮൡ౨  ಈ ಪದವඝ౬  ಇย౵  ๳ค๭ದฉ ಈಗ ಇย౵ ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಪದದ ಎರഴ ෇ค ರർ౪ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෇ค ඩಪ ඩಪ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ೉ກ౬  ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇඃ x cos y x y x y a  
คೕൟಯย౵  කโ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ็ ෭ನ๺ ๭ඨ ෭ನ๺ ็ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ ಈ ಎರഴ ಪದಗำ ರർ౪ ಞತ౨ ๅ x x 
ಮൡ౨  ౽๺ ๴ඨ ಯ ಎರഴ ෇ค ๭ಞತ౨ ං x y 
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ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ౽๺ ಎಋ౺  ๴ඨ ඩಪ ಪ౵ ๺ ็ ෭ನ๺ ೉ກ౬  ෭ನ๺ ็ ಆಞತ౨ ං  ಈ ಆೕನದ ನ ೉ກ౬  ಮൡ౨  y x x x 
ಆ๴ඨ ನಮಡ ಸರಳ฿ಜ ൟัൽದ౪ ฉ, ಆೕನದ ൽ౷ ಞಣದ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ຂಡ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ಎಂൿ ಈಗ ඣೕല x 
ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං කโ ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಡ ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈ ಅඝ౬  ඣಂൽಡ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ sin x y y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಎರഴ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಈಗ ನ ನ ๴ඨ  ಆಜං  ෮ದฤ කโ ಃಲโ ಆೕನದ ಅಧბದ ಆ๴ඨx x x x 
ಅඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ຂಡ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎ಃಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ කโ ಄ವಲ ಹൽජൿ ലಜ౳ ಗಳ ಆ๴ඨ ನ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ൟัർಗ ಹൽජൿ ಎರഴ ലಜ౳ ಗಳ๠ౣ , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಆೕನ ನ ಅಧბದ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕ෎ಃಂൿ ඛಮಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๰ತ౳ අಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಸಮකಜൿ౪  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๴ඨ  ಚದರ ಅඝ౬  cos two x x 
කโ ಈಛಗศ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  ಒಂದರย౵  ಪഷൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ ಀಶಲ൤ಯඝ౬  ෥ഴโದคಂದ ನಮಡ ๭ಞโൿ ඩಪ ಚದರ ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ಎರഴ x x 
ಎರറಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๭ඨ ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ഖ ನ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ งഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜ ಇย౵  ಮ൧౨ ෫౱x x 
ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಆ෺ౙ ෷ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං , ಉർಹರൕಡ කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ 7.5 x 
ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ದฉ ಇย౵  කโ 7.5 ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං.  7.5 
ലಜ౳ ಗำ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಧකತ౱ ಕ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ෥ತ౳  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ౾ౙ ಂತ 15 ലಜ౳ ಗಳ 1 ෭ನ๺ ౽ಸ౬  ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  කโ ಈಛಗศ 15 ലಜ౳ ಗಳ ಆ๴ඨ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ ౽ರಣ ಇದඝ౬  කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ. ಇದඝ౬  ൟั෵ค ನ ಪ౵ ๺ x x y 
೯൤ಡ ෭ನ๺ ನ ಎರഴ ಆಜฆವ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈಗ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎರഴ เ෗ನ౬  ಆೕನಗಳ x y cos cos x cos y x 
෮ತ౨ ದ ಅಧბದ ෮ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಆຉ ಅಧბದ ෮ತ౨ ದ ಅಧბ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ಈ ಎರഴy 
ಒಂඃ ಆೕನಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಮൡ౨  a b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಅඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෵ಂದ ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ಡ ෭ನ๺ ෵ಂದ ಎರಡคಂದ x b y b 
ಪ෴ბಯ฿ಜ ಬಳ๭ದฉ කโ ಪഷ෷โൿ ಆචಡ ಎರഴ ಎರಡคಂದ ෭ನ๺ ෈ ಎರಡคಂದ cos a plus b cos a  
ಈಗ ౽๺ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ็ಡ ಸಮ ಆದฉ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ็ ಎರಡರ ෬ว ಪ౵ ๺ ෈ ಮൡ౨  ಎರಡರ ෬ว ෭ನ๺ ෈ ಎ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽๺ ಎ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ็ ෈ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ็ ౽๺ ಆಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๰ತ౳ โ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඛಮಡ ಎರഴ ಆ๴ඨ ಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ෮ತ౨ ದ ಎರഴ ಆ๴ඨ ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ 
ಪคವൟბ๯ವ ෥ಗბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ෮ತ౨  ಮൡ౨  ವ౲ ൞౲ ಸಗಳ ෮ತ౨ ದ ಅಧბದ๠ౣ  ವ౲ ൞౲ ಸಗಳඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಆೕನಃౙ  ಮൡ౨  ಇൿ ෮ತ౨ ฿ಜං  ಆೕನಗಳ ಆ๴ඨ ಎರഴ ಪഖౣ  a b cos a plus cos b 
ಆ๴ඨ ಎ ಪ౵ ๺ ല ಮൡ౨  ಎರഴ ෇ค ಆ๴ඨ ಎ ෭ನ๺ ෈ ಎರറಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ಎರഴ 
๴ඨ ๴ඨ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ౽๺ ಆෆ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಮ൤౨  ಅඃ ಪ෴ბಯವඝ౬  ಇย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಪ౵ ๺ x y x y x y x 
෈ ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෭ನ๺ ෈ ಎರಡคಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ කโ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ  ಇย౵  y 
ಆචತำ౶ โൿ 2 ౾ౙ ಂತ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಯ ๴ඨ ಆಜ 2 ౾ౙ ಂತ 2 ಡ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ಆಜ ಎರഴ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ b b x y

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಆ๴ඨ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ನ ಆ๴ඨ b x y a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๰ತ౳ โ ಮ൧౨ ෫౱  ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං  ෮ತ౨ ದ ಅಧბದ ๴ඨ ನ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ ಎರഴ ಆೕನಗಳ ಆ๴ඨ ನ 
ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ವ౲ ಕ౨ ಪല๯ವ เඋನ ಮൡ౨  ಆ ಎರഴ ಆೕನಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಅඃ คೕൟ ನ ๴ඨ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ෭ನ๺x x y x 

ನ ๴ඨ ಎರഴ ඩಪ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං.  ನ ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಮ൤౨  ಅඃ ಪ෴ბಯವඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ಎy x cos y x 
ಪ౵ ๺ ෈ ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ಡ ಸಮකದ ෭ನ๺ ෈ ಎರಡคಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಎರಡರ ෬ว ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಯ ಎರഴ ෇ค ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං.  ಸ෥ನ ಪ౵ ๺ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಆಜං ෭ನ๺ x y bx y b 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ x y b 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ನ ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಪคವൟბಸฤ ಇൿ ಮ൧౨ ಂൿ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෴ಜං, ๻ಡ෻ x
ಪ౵ ๺ ನ ๴ඨ ෭ನ๺ ็ ෭ನ๺ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ็ ๴ඨ ౽๺ ็ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ๴ඨ ็ y x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  කโ ಇದඝ౬  ಆ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෽ಂൽಡ ಬದม෵๭ർಗ ಮൡ౨  ๴ඨ ಆෆ x
ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಡ ಇඃ คೕൟಯ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ನಮಡ ๭ಞತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ๴ඨ ಪ౵ ๺ ็ ๴ඨ ౽๺ ็ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ๴ඨ ็ ಮൡ౨  ๴ඨ ಎಋ౺  x x 
෭ನ๺ ็ sine x cos y minus cos x sin y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෵ಂದ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಕึ෷โർದฉ ಅඝ౬  2 ෇ค sin x x y sine x y x y cos x sin y 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಇย౵  ಮൡ౨  ಮ൤౨  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  කโ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ඣಂൽಡ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಎರಡคಂದ x b 
ಮൡ౨  ෵ಂದ ෭ನ๺ ෈ ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  කโ ಪഷ෷ವย౵  ಆචತำ౶ โൿ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ಯ ಎರഴ ಪഖౣ  ಆ๴ඨ y 
ಅඝ౬  ಎ ෭ನ๺ ෈ ಎರಡคಂದ ๴ನ๺ ಆಜ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಪ౵ ๺ ็ ෈ ಯ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ෴ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಆೕನಗಳ ഔ ೉ກ౬ ಯ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಪคವൟბ๯ವ เඋನ౽ౙ ಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ಮ൤౨  o 
๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ನ ಞಣಲಬ౫ ವඝ౬  ಈಗ කโ ෩ฆ ಆೕನದ ಆ๴ඨ ಮൡ౨  ๴ඨ ಅඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕ෎ಃಂൿ 
ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ನ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ನ ಆ๴ඨ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಆದฉ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಯ x x x 
ಆ๴ඨ ಆ๴ඨ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ෭ನ๺ ๴ඨ ಈಗ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಇย౵  ಎರഴ ಡ a cos of b a sine b x 
ಸ෥ನ฿ಜ ಬಳ๯โದคಂದ ಇൿ ಇದඝ౬  ಎರഴ ಮൡ౨  ಎಂൿ ಆ෺ౙ  ෥ഴತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜ කโ ෩ฆ a x b x x
ನ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෭ನ๺ ๴ඨ ಎರഴ ಪഖౣ  ಇൿ ಈಗ cos x cos x x x 
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ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , ಎರഴ ನ ಆ๴ඨ ಎರഴ ಪഖౣ  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๼ಂൽನ ෇ค ෭ನ๺ ಪഷದ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಸಹ ಪഷൽං౪ ೕๅ ಎರഴ ನ cos x x 
๴ඨ ಎರഴ ಪഖౣ  ๴ඨ ౽๺ x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඩಪಃౙ  ಎರഴ ಇย౵  ෇ค ๴ඨ ಅඝ౬  ಬಳಸยං౪ ೕๅ ಅൿ ನ ෭ನ๺ ಎರഴ ಆ๴ඨ ಡ x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ඛൽბಷౣ  ಪದ฿ಜං ಎರഴ ෇ค ಆ๴ඨ ෇ค ๴ඨ  ಚದರ ಆದฉ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ෭ನ๺ x x x 
౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆದฉ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಎರഴ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  x cos cube x minus cos x minus two cos x plus 

ಇൿ 2 ౲ಁ ෕ ಇย౵  ಮൡ౨  2 ಇย౵  4 ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ 3 ಆಞತ౨ ං two cos cube x cos x cos x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๰ತ౳ โ ඛಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ನ ಆ๴ඨ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಆ๴ඨ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෩ฆ ಪഖౣ  ಅඝ౬  ಬಹಳ x x 
๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಅඃ คೕൟ කโ ಈಗ ෩ฆ ಪഖౣ  ๴ඨ ನ ෩ฆ ನ ๴ඨ ಅඝ౬  ಆෆ ๴ඨ x x x 
ಪคූ๣ಯย౵  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಮ൧౨ ಂൿ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ๴ඨ  ෩ฆ ನ කโ ನ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸยං౪ ೕๅ ๴ඨ ೯൤ಡ x a plus b a cos b cos a sin

ಮൡ౨  කโ ಬಳಸยං౪ ೕๅ කโ ಎ ಎರഴ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಎಂൿ ๻ಀ൤౨ ೕๅ b x b x 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗำ ๳ค๭ർಗ  කโ ෩ฆ ನ ๴ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ฆ ನ ๴ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಎರഴ x a x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෇ค ನ ๴ඨ ಆದฉ x b b x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ౽๺ ಮൡ౨  ನ ಎರഴ ෇ค ನ ౽๺ කโ  ಎರഴ ನ ๴ඨ ಎರഴ ๴ඨ ౽๺ ಮൡ౨  ಎರഴ x x x x x x x x 

ನ ಆ๴ඨ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ඩಪ ಚದರ ಎಂൿ ൟั෵ค x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅඝ౬  ಬಳಸยං౪ ೕๅ  ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗำ ಇย౵  ඩಪ ಎರഴ ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෴ಜං tw o x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೯൤ಡ ౽๺ ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ඩಪ ಚದರ cos x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ๴ඨ ෇ค ಚದರ ಆದฉ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ෭ನ๺ ඩಪ ವಗბ ಮൡ౨  ෴฿ಗ කโ ಈ x cos x x x 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ൤ฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๭ඨ ෭ನ๺ ಎರഴ ๭ඨ ౲ಁ ෕ ಆಞತ౨ ං, ඛೕโ ಮತ౨ ๠ౣ  ಸರಳತั๭ದฉ ಅൿ ෩ฆ ๴ඨ ෭ನ๺ x x x 
කฤౙ  ๴ඨ ౲ಁ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ඛಮ౱  ෩ฆ ನ ೉ກ౬ ෴ಜං ನ ๴ඨ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕโ ൟัൽದ౪ ฉ ඛೕโ ನ ๴ඨ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  x x 3x 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ඛೕโ ಪ౳ ൟ෴ಜ෸ ෥ಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ ඛಜ฿ಜ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ 
ූಗโ ๴ඨ เಷಯದย౵  ಘನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ฆ ನ ๴ඨ ನ ෰ಲ౲ โ ඛಮಡ ൟัൽದ౪ ฉ, ಘನ ಸ෦ೕಕರಣದ ෎ฆಗಳඝ౬  x x 
ಉഴ๼ല෷ವ ෩ಲಕ ඛೕโ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ , ಈ ಉಪක౲ ಸದ ಬ๾ඩฤ කโ ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ x 
ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕๅ.  ๴ඨ ಆෆ 

ಪ౵ ๺ ็ ๴ඨ ಆෆ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ็ ౽๺ ಆෆ ಎಋ౺  ඬ౵  ෭ನ๺ ನ ౽๺ ಮൡ౨  ඦತರ ෩ฆ ನ ಎರഴ x x y sy x x 
๴ඨ ಆෆ ൟ౳ ೕ ౽ಸ౬  ಎರഴ ෩ฆ ౽๺ ಆದฉ ඦತರ කโ ಈ ಇತರ ౽ಯბವඝ౬  ಪคಚ෵ಸยං౪ ೕๅ ಆෆ x x x x 
ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಎಂൿ ඛೕโ ಈಛಗศ ඛಮ౱  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಅඝඩತಗัಂದ ൟัൽರಬ๾ൿ ಆದฉ කโ  ಈಗ ಅದඝ౬  ກೋ౞  
ಔಪೈคಕ฿ಜ ಇย౵  ಪคಚ෵๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಇย౵  ෸ඛഡ ൟ౳ ಜ౲ ದ ෷ඛഡ ไತ౨ ವඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಅದರ ಄ಂದ౳  ಈ ງತದย౵  ಮൡ౨o o 
ಇൿ ಸಮತಲ ಅౘ฿ಜං ಅౘโ อಬ ಅౘโ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಈ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ x y p 
ූเ๵ೕಣ ಇย౵  ไತ౨ ದ ෬ว ಮൡ౨  ಅದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ඛඃბ๎ಂಕ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕ a x a y b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  a b 
ಆದ౪ คಂದ ൟฆಞเಃಯ ಆೕನದ ಸ౭ ಶბಕ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಈ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ඩ౳ ฏಭದย౵  ಇย౵ ං  ಆฏಭದย౵op 

ನย౵  ob 
ಆದ౪ คಂದ ౾ರಣโ ಆฏಭದย౵  ಇย౵  ౾ರಣವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ತฤಪฤ ಈ ౾ರಣವඝ౬  ಈ b p 
಄ಂದ౳ ದ ๯ತ౨ ล ಆೕನൽಂದ ൟฆಜಸ෎ಀ o x 
ಆದ౪ คಂದ ൟฆಞเಃಯ ಪ౳ ෥ಣโ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ౭ ಶბಕโ ಈಗ  ඛೕโ ಇದඝ౬  ಸค෴ಜ ඣೕല  ൟ౳ ಆೕನ ಇย౵  ಏಃಂದฉ ಇൿ อಬ฿ಜฆತ౨ ං gle 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ಆೕನದ ಸ౭ ಶბಕโ ಎൿฆ ಬൽಯ ಉದ౪ ದ เฆದ౫ ದ ෰ಲ౲ ಃౙ
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನದ ಎൿฆ ූಗโ ಇದರ ಉದ౪ โ ಈ ಬൽ෴ಜං  ಪಕౙ ದ ಬൽಯ ಉದ౪ ದ ෬ว x b 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನ ಡ ಪಕౙ ದ ಬൽ෷ ಈ ಬൽಯ ಆಜං, ಇದರ ಉದ౪ โ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ෨ಂංx oa a so tan x b 
ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಬ๾๛ ಉಪක౲ ಸ ಒಂದರย౵  ಅಥ฿ ຆൿ ಉಪක౲ ಸ ಒಂದರย౵  කโ ನ ๴ඨ ಅඝ౬  ಎൿฆ x 
ූಗದ ಉದ౪ ವඝ౬  ຃඲ങඞ౲ ๺ ನ ಉದ౪ ൽಂದ ූಜ๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ಆದฉ ಇൿ ෷ඛഡ 
ไತ౨ ฿ಜฆโದคಂದ ಈ ຃඲ങඞ౲ ๺ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෷ඛഡ ಉದ౪ ದ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಄ವಲ ඛඃბ๎ಂಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಈ ෈ಂൿเನ ಮൡ౨  ನ ಆ๴ඨ ಈ อಬಆೕನ x y p x 
ൟ౳ ಆೕನದ ಪಕౙ ದ ಬൽಯ ಉದ౪ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಈ ෈ಂൿเನ ನ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ p x 
ಅಲ౵ , ಮൡ౨  ඦತರ කโ ತౘಣๆ ಅคൡಆಂഷโ ඛಂದ ಎಂ්ൿ ಇಲ౵   เಷಯ ಆದฉ ๴ඨ ಅඝ౬  ನ a b x x 
ಆ๴ඨ ඛಂದ ූಜಸมಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴โඃ ಆೕನ ಡ ನ ಸ౭ ಶბಕโ ನ ಆ๴ඨ ನ ෬ว ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂಬ x x x x 
๸ීಧವඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಈಗ කโ ಅౘದ เฆದ౫  ನ ෬ว ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ෽ೕ೧ಸฤ y x tan x 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  ಇย౵  ಸಮತಲ ಅౘದ ෬ว ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ෥ಡฤ කโ ಇย౵  ಄ಂದ౳ අಂൽಡ ಈ ಘಟಕದ ไತ౨ ದ o 
ಸ๻ಯವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൟฆಞವ ಆೕನൽಂದ ๒ನ౲  ലಜ౳ ಗัಡ ಸಮකಜರ෎ಀ x 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ๒ನ౲ ದย౵  ಎส౵ ೕ ಇං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ.  ലಜ౳ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ലಜ౳ ಯย౵ ർ౪ ಗ කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ງತದย౵  ಎส౵ ೕ ಇං౪ ೕๅ x 0 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ൟฆಞเಃ ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆභ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇย౵  ෨ಜൽං ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕโ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ಅඝඩತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ඛඃბ๎ಂಕದ ಉದ౪ ಃౙ  ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕದ ಉದ౪ ಃౙ  x y y x 
ඛඃბ๎ಂಕದ ෰ಲ౲ ಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ කโ ಇย౵ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಈ ಅඝඩತವඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ಅඝඩತโ 0 ಡ x 0 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ງತದย౵  ඛඃბ๎ಂಕ ๒ನ౲  y  
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ ನย౵   ನ ೶ೕฌೕ ഓ౲ ඨ ๵ච౬  x t o x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಛ౳ ෆ ನย౵  ನย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅඝ౬  ກ೉౞ ๭ർಗ කโ ಇದರ x x 
ಅಥბๆචಂದฉ ಈ ౾ರಣವඝ౬  කโ ಅಪ౳ ದ౾౹ ൏౽ರ฿ಜ ൟฆಜಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ຄೕಞತ౨ ං  ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ກ೉౞ ๭ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ກ೉౞ ๭ർಗ ಏකಗฤ ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಆฏಭದย౵  0 ಆಜದ౪  ඛඃბ๎ಂಕโ x y 
ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ฤ ඩ౳ ฏ෗๯ತ౨ ං ಉർಹರൕಡ 45 ലಜ౳ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  කโ ಬಲ ಸಮൽ౷ ෇๾ x 
ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇದ౽ౙ ಜ ඛඃბ๎ಂಕ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕ ಎರവ ಸ෥ನ ಬಲ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  y x 
ಆದ౪ คಂದ  ലಜ౳  ഓ౲ ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಎರവ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ෩ಲ ಎರಡರ x 45 x 
෬ว ಒಂർಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෈ಂൿโ ಎส౵ ೕ ಇย౵ ฆ฿ಗ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කಲౙ คಂದ ಡ ಇൿ ಒಂൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ x pi 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ൽಂದ ಒಂದಃౙ  ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ຄೕർಗ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಅൿ ౾ರಣโtan x x 
ಮತ౨ ๠ౣ  ൟฆಜർಗ ಅದರ ෰ಲ౲ โ ನย౵   ಆಂഔ౽౵ ಋ ็ ๺ ൽಀౙ  ಮൡ౨  ౾ರಣโ ಈಗ ಇย౵  ෨ಜൽං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ t 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಆೕನโ කโ ຂำโದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಲವ൤౨ ೖൿ ലಜ౳ ಗะಜದ౪ ฉ ಆೕನโ ಈಗ ನಲವ൤౨ ೖൿ ലಜ౳ ಜಂತ ກ೉౞ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎส౵ ೕ නಡ ಎರಡคಂದ ಹൟ౨ ರದย౵ ං౪ ೕๅ ಆೕನโ ಡ ಎರಡคಂದ ಹൟ౨ ರ ຄೕඈ൤ ඛೕโ ຄೕಞൟ౨ ೕค pi 
ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕโ ಕല෫෴ಗฤ ඩ౳ ฏ෗๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ൡಂ෇ x 
ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಆದฉ ඛඃბ๎ಂಕโ ಇඞ౬  ಇฆತ౨ ං ಒಂದಃౙ  ಹൟ౨ ರ a y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ නಡ ಎರഴ ಹൟ౨ ರ ຄೕർಗ ಅൿ ಎส౵ ೕ ಸค๯෥ฆ ಒಂർಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๭ೕ෦ತ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ಈ ಆೕನ ನ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಹൟ౨ ರ ຄೕඈ൤ ಮൡ౨  x x 
නಡ ಹൟ౨ ರ ಎರഴ ຄೕಞโದඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯ತ౨ ං  ಅඦತ ಏಃಂದฉ ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂದฏ൤ ಅൿ ๼ೕಡ ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ಅದඝ౬  ๲ึಯಬ๾ൿ ಅຉ ಋ൏ತ౱ ಕ ಬൽಡ ಅඃ 
เಷಯವඝ౬  ಎึ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵ ಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ ಮൡ౨  ඛೕโ ಪ౳ ದ౾౹ ൏౽ರ฿ಜ ຄೕದฉ ๼ೕಡ ಈಗ කโ ൟัൽฆ๋൤ ಕല෫෴ಜං 
ಓຉ ಪ౳ ದ౾౹ ൏౽ರ฿ಜ ຄೕಞโൿ ඛಮಡ ಈ ൟฆಞเಃಯ ಆೕನದ ಋ൏ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಉർಹರൕಡ කโ ಇย౵ ฆ฿ಗ ಈ ಆೕನโ ෭ನ๺ ನಲವ൤౨ ೖൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಛ౳ ಫ౬ ย౵  ಡ ෭ನ๺ නಡ කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ  කโ ಈ ಕഷ ಇฆ฿ಗ ෴โඃ ෈ಂൿเನ x x 
ඛඃბ๎ಂಕโ ಈ කಲౙ ඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵  ຂูೕಣ ඛඃბ๎ಂಕโ ಇඞ౬  ඛඃბ๎ಂಕ ಇඞ౬  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ංx x a 
ಆದฉ ඛඃბ๎ಂಕโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಚൡෙბಜದย౵  ಇย౵  ෰ಲ౲  ನ ಸ౭ ಶბಕโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇದඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ x 
ಉർಹರൕಡ ಈ ಆೕನโ 45 ലಜ౳  ಆಜದ౪ ฉ කโ ඣೕഴโൿ ෭ನ๺ 45 ರ ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ 
ඛೕโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ඣೕലದฉ ಇย౵  ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ  ඩ෵ಂഡ ඛඃბ๎ಂಕโ งഡ 2 คಂದ 1 ಆಜฆತ౨ ං q x 
ಆದฉ ඛඃბ๎ಂಕโ ෭ನ๺ 1 คಂದ งഡ 2 ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ කಲౙ ඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ෭ನ๺ 1 คಂದ งഡ 2 ನย౵y 
ಆඨ ಆಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ 1 ರ ಅඝඩತವඝ౬  งഡ 2 คಂದ ූಜ๭ർಗ  ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෩ಲൽಂದ  ඛೕโ ෭ನ๺ 
ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅಂದฉ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ຂูೕಣ ಇൿ ෭ನ๺ ಒඨ 
ಆದ౪ คಂದ ಎส౵ ೕ ಇย౵  ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ෭ನ๺ නඛಂದ කฤౙ  ಪ౳ ದ౾౹ ൏౽ರ฿ಜ ෭ನ๺ න ಕഷಡ 2 คಂದ ಮ൤౨  
ಆກ౛  ຄೕർಗ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ඛඃბ๎ಂಕ 0 ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಆದฉ ඛඃბ๎ಂಕದ ෰ಲ౲ โ x y 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆโದคಂದ ಈ ಅඝඩತโ ಈ คೕൟಯ ෭ನ๺ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇඃ คೕൟಯย౵  ಈ ๸තಣბ 
ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಎರഴ ෩ಲಕ ෵ಂದ ಆ೎ಡ ൟฆಜ๯โದඝ౬  ෨ಂൿವค๯ವ ෩ಲಕ ಭൟბ ෥ಡಬ๾ൿ pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๴ඨ ಡ ຄೕย๭ದฉ තಣბತัಸಬ๾ൿ  ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಗำ x cos xc sin x cos x 
ිಂഷി හౘඨ ಗะಜದ౪ โ ಎಂದฉ කඝ ීඌತ ಎಂದಥბ, ෴โඃ ಡ ෰ಲ౲ โ ෴฿ಗล ෭ನ๺ ಒඨ x sin x 
ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಆದฉ ಅൿ cos x x 
ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ඣಂൽಡ ๻ಗಲ౵  , ෰ಲ౲ โ ඛಜ฿ಜ෸ ಆೕನ ಡ ಅಪค෦ತ฿ಜ ຄೕಗಬ๾ൿ, ಅൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ x x 2 
คಂದ ನ ෍ಸ ಞಣಕಗัಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ഓ౲ ඨ ಆದฉ ๴ඨ ඛಂದ ಏඞ ಅಲ౵   ನpi x x 
ಆ๴ඨ x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಆ๴ඨ ๵ච౬ ಡ ຄೕಞವ ಎม౵  ಡ ನ ഓ౲ ඨ ಅඛಯ෦ತ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ൡಂ෇ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං x x x 
ಮൡ౨  ನ ಆ๴ඨ ๵ච౬ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ෵ಂದ ಎರഴ ෍ಸ ಞ൐๭ർಗ ෥ತ౳  ಎರഴ ഓ౲ ඨ x x pi x 

ඛಂದ නನ ෍ಸ ಞ൏౽ರโ ಅඥ౯ ಂി ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಅಥ฿ ಪ౵ ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ನ ౽๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ෭ನ๺ ನ ಸಮಯವඝ౬  วಕౙ  x x x 
๻ಕಬ๾ൿ ಆದฉ ನ ഓ౲ ඨ คಂದ  ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ౽๺ ഓ౲ ඨ ඛಂದ ෭ನ๺ ನ ๴ನ๺ ಅඝ౬  ෭ನ๺ x x x x x x x 
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ನ ಆ๴ඨ ඛಂದ ූಜಸมಜං ಎಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ෎ฉ ಃಲโ ๆคಯಬฯ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ನ y y 
ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ౽๺ ඛಂದ ූಜ๭  ಆದฉ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ಎಂ්ൿ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜฆโದคಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ಡ y x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ನ ಆ๴ඨ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ౽๺ ಸಮ ౽ಯბ฿ಜൿ౪  ಅൿ ನ ಆ๴ඨ ಡ x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ඦತರ ๭ඨ ಆඨ ౽๺ ಎಋ౺  ಆಜං  ಆෆ ഓ౲ ඨ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโൿ ಆෆ ഓ౲ ඨ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ෭ನ๺ x t  x 
ഓ౲ ඨ ಆಜං, කโ ಇದඝ౬  ๴ඨ ಆෆ ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  ಮ൤౨  ౽ಣಬ๾ൿ   ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ x x pi 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಪ౵ ๺ ಛಜ ಮ൤౨  ಬಳಸಬ๾ൿ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๴ඨ ಡ ೯൤ಡ ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං x cos y cos x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ನ ౽๺ ඛಂದ ූಜ๭ ಆಜං ౽๺ ็ ෭ನ๺ ๭ඨ ๴ඨ ็ ಈಗ x pi x x + y cos x  x 
ನಮಡ ൟัൽං ๴ನ න ๵ච౬  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ ๵ච౬ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵ ෸ ಸಹ ಈ ಪದโ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ๴ನ න 
ಆದ౪ คಂದ ಉัൽฆโൿ ๴ඨ ಎಋ౺  ౽๺ න ಅඝ౬  ౽๺ ಎಋ౺  ౽๭౬ ಂದ ූಜಸมಜං  ಇൿ ඛಂದ ಡ pi cos x cos x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ನ ഓ౲ ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโൿ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ౽ಯბโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෽ಂൽಡ ಆವತბಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಪ౵ ๺ ನ pi x pi 
෴โඃ ಆೕನ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ನ ಸ౭ ಶბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ෭ನ๺ නನ ಸ౭ ಶბಕโ ನ x x x x 
ಸ౭ ಶბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಸಹ ൧ೕคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๭ෳ ಅඝ౬  ຄಂൽฆโದคಂದ 2 ෭ನ๺ ඛಂದ නನ ಸ౭ ಶბಕ ෴โൿ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ  ಈಗ කโ x 
ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ದฉ ๴ನ ๴ನ 2 ෭ನ๺ ಮൡ౨  ౽๺ ಆෆ නಡ ಐมฑ ම෨ბมಗำ 2 ෭ನ๺ ಆಜದ౪ ฉ, y x x 
็ಯ ഓ౲ ඨ ๭ඨ ็ ා ౽๺ ็ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ න ಆෆ ౽๺ ෬ว  ෭ನ๺ ಎಋ౺  ಆಜං ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ಲಕ ಆದฉ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ಗัಂದ කโ ๴ನ 2 x 
๴ನ ಎರഴ ෭ನ๺ ನ ౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ౽๺ ಆෆ න ಎರഴ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ x x x 
൧ೕค๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ නನ ๴ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಆಜං  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ನ เสೕಮಃౙ  x x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇದඝ౬  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ಇย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ൟ౨ ฆವ ຄಸ ౽ಯბ฿ಜං, ಇದඝ౬  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 
ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಆೕഓ౲ ೬ಂഡ ಎಂൿ ಬฉಯมಜං ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ౽ഡ ಎಂൿ ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಆೕഡ ಆಜං ಎರഴ ෭ನ๺ ඛಂದ න ಆෆ ഓ౲ ඨ ಄ವಲ ഓ౲ ඨ ಆෆ ನ เสೕಮ฿ಜං ಇದඝ౬x x x 

ನ ಆೕഡ ಎಂൿ ಸಹ ಬฉಯมಜං ಮൡ౨  ಈ ತರಗൟಯย౵  ಇಂൿ ෩ರඡ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ౽๺ ಆෆ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ x y 
ಮൡ౨  ౽๺ ಆෆ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ y cos two x cos three x sin 

ಮൡ౨  කโ ಹಲ฿ฆ เ෗ನ౬  ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಅຉ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಆຉ හౘඨ two x sin three x 
ಅඝ౬  කโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ හౘඨ ಆಜ ಔಪೈคಕತั๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  නಡ  ഓ౲ ඨ ಎರഴ ෭ನ๺ ಛಜ ಃಲโ ಸರಳ x 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಉർಹರൕಡ ಇย౵  කโ ഓ౲ ඨ ෬ว ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ කโ x 
೉ൟ౳ ๭ං౪ ೕๅ  ಛಜ ಛ౳ ෆ ಮൡ౨  ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ౽ಯბโ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ෽ಂൽಡ ಆವತბಕ฿ಜං tan x tan ah pi 
ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ කโ ಈ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಮൡ౨  ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ cotangent 
කโ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ හౘඨ ಡ ๼ಂൟฆಗยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದฏ൤෻ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ಛಜ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ 
෮ತ౨ ಃౙ  ಮൡ౨  ෮ತ౨  ಮൡ౨  ಆೕನಗಳ ವ౲ ൞౲ ಸದ ഓ౲ ඨ ಛಜ කโ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಪഷಯಬ๾ඃ ಎಂൿ ඣೕಡยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ ನ ಪคූ๣ಯย౵  ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ඃ ಎಂൿ ඣೕಡยං౪ ೕๅ  ಮൡ౨  ಮൡ౨  x y x tan y 
ಅඃ คೕൟ ෭ನ๺ ಛಜ ಮൡ౨  ನ ഓ౲ ඨ ಡ ಮൡ౨  ನ ഓ౲ ඨ ಡ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗำ ನ ഓ౲ ඨ เಷಯದย౵  tan x y 2 x 3 x x 
ಧನ౲ ฿ದ 
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