
  િԋકોણિમિત િવધેયો પરના ԋીӽ յયા՚યાનમાં આપનું չવાગત છે છેճલા લે՘ચરમાં અમે માઈનસ અને cos of x y cos of 
માટે અને માટે અિભյયિԝ મેળવીને સમાՃ કયુӭ છેx plus y cos x cos y sine x sine y 

 તેથી અમે ચાલુ રાખીશું  તેની સાથ ેઅને આ લે՘ચરમાં આપણે સાઈન ટુ Ԍી ટુ Ԍી માટે સાઈન x sin x cos x cos x x 
અને અլય કેટલાક յયըુપિԱઓ માટે પણ અિભյયિԝઓ મેળવવા જઈ રՑા છીએcos x 

 તેથી છેճલા લે՘ચરમાં અમે સાિબત કયુӭ કે ઓછા એ વԱા સાઇન ની cos of  x y cos x cos phi x sine y 
બરાબર છે અને પછી આ ને અહી ંમાઈનસ થી બદલીને ને બદલીને આપણને બીӾ અિભյયિԝ મળી છે કે y y ah cos x 

એ માઈનસ બરાબર છેplus y cos x cos phi sin x sin y 
 તેથી  આનો ઉપયોગ કરી શકાય છે આ બે સૂԋોનો ઉપયોગ ӽણીતા ખૂણાઓ િસવાય અլય કોઈ ખૂણાના કોસાઈન શોધવા માટે થઈ
શકે છે ઉદાહરણ તરીકે આપણે પહેલાથી જ 45 િડԆી અને 30 િડԆી માટે કોસાઈન અને સાઈન ӽણીએ છીએ જથેી તેનો ઉપયોગ 15 
ની કોસાઈન શોધવા માટે થઈ શકે.
 આ સԋૂનો ઉપયોગ કરીને અને ની બરાબર હોવા Հારા િડԆી  િડԆી અને બરાબર 30 િડԆી જથેી તે અહી ંલખેલ છેx 45 y 
 તેથી ઓછા 30 અને પછી અલબԱ હંુ અહી ંઆ સૂԋનો ઉપયોગ કԀં છંુcos 45 
 તેથી આપણને જ ેમળે છે તે છે જ ે વԱા સાઈન 45 અહી ંસાઈન 30 છે.cos x cos 45 cos y 

 તેથી આ બધા છે  િડԆી બરાબર છે અને આ અલબԱ બરાબર છે 1 બાય Ԁટ 2 અને બરાબર છે 3 ઓવર 2 cos 45 cos 30 
ના Ԁટની બરાબર  તમે મેળવો છો પંદર િડԆીનો એ એક વԱા વગӪમૂળ બરાબર ԋણ કરતાં બે ગુէռા મૂળ બે હવે cos cos x 
ઓછા અને વԱા વԱા માટેના આ બે મૂળભૂત સૂԋોનો ઉપયોગ કરીને અլય અլય સરળીકરણો પણ મેળવી શકાય છે y x y 
ઉદાહરણ તરીકે અહી ંજો આપણને આપવામાં આવે તો  આ Ԑકાર 2 ની અિભյયિԝ પછી તે લખી શકાય છેcos x cos y 
 તેથી ચાલો આપણે અહી ંઆ બે સમીકરણો પર իયાન કેિլԍત કરીએ
 તેથી જો આપણે આ બે સમીકરણો ડાબી બાજુએ ઉમેરીશું તો આપણને ઓછા વԱા મળશે  વԱા અને cos x y cos x y 
જમણી બાજુએ રદ થવાનું છે કારણ કે વԱા તરીકે અહી ંહંુ  સા માઈનસ અહી ંઅને પછી આ બે ઉમેરાઈ જશે અને sin x sin y 
આપણને બે મળશે અનેcos x cos y 
 તેથી બે બરાબર છે ઓછા વԱા વԱા ની અને તે જ રીતે જો આપણે cos x cos y cos of x y x y cos cos x 
ઓછા માઈનસની ગણતરી કરીએ તો  પછી આ બંને સમીકરણોમાંનો આ શկદ રદ થઈ જશે અને આપણને y cos x plus y 
બે પાપ પાપ મળશેx y 
 તેથી બે પાપ પાપ બરાબર છે ઓછા ઓછા x y cos x y cos x plus y
 તેથી પછીથી ԧાર ેઆપણે ઘણંુ બધું કરીશું  ઉદાહરણો તમે જોશો કે આ Ԑકારના આ Ԑકારના સԋૂો ખૂબ જ સરળ રહેશે અને જો તમે
તેને યાદ રાખી શકો તો તે સાԀં રહેશે,
 તેથી આપણે અગાઉની չલાઇડમાં જોયું કે આપણે 15 િડԆીના કોસની ગણતરી કેવી રીતે કરી શકીએ છીએ, કોઈકને એવું લાગશે કે 
હવે આપણે કોસ 15 ડીԆીની ગણતરી કરી છે શું આપણે 15 ડીԆીના અડધા કોસની ગણતરી કરીએ છીએ જ ે7.
5 ડીԆીના કોસ છે અને હા તે શԞ છે
 તેથી તે કરવા માટે ચાલો આપણે પહેલા ના કોસાઇનના સદંભӪમા ંબે ના કોસાઇન માટે અિભյયિԝ મેળવીએ અને પછી શું  x x 
આપણે કરીશું આપણે ને પંદર ડીԆીના અડધા પંદર ડીԆી બરાબર મુકીશું અને  પછી આપણે જોઈશું કે આપણે સાત પોઈլટ પાંચ x 
ડીԆીની ઉકેલી શકીએ છીએ અને શોધી શકીએ છીએcos 
 તેથી હવે બે ની ને խલસ ની તરીકે લખી શકાય છે x cos x x cos 
અને પછી આપણે 

ની માટે અગાઉની չલાઈડ પરના સԋૂનો ઉપયોગ કરીએ છીએ.x plus y cos 
બરાબર છે y x 

 તેથી ԧાર ેતમે આ સમીકરણમાં ની બરાબર મૂકો છો ըયાર ેતમને મા ં ઓછા માં મળે છેx y cos x cos x sin x sin x 
જથેી કરીને ચોરસ ઓછા પાપ ચોરસ બને પરંતુ આપણે ӽણીએ છીએ કે પાપ ચોરસ વԱા ચોરસ છે  બધા cos x x x cos x 

માટે એક સમાન અનેx 
 તેથી આ સમીકરણમા ંઆપણે સાઈન ચોરસ ને એક બાદબાકી ચોરસ વડે બદલી શકીએ છીએ અને તે અિભյયિԝ છે x cos x 
જ ેઆપણને મળે છે
 તેથી હવે આપણે જોઈએ છીએ કે બે ની બરાબર x cos 

ના કોસાઈનના બે ગણા ચોરસ છે  માઈનસ વનx 
 તેથી જો તમને ના કોસાઈનનું મճૂય ӽણવા મળે તો તમે બે ના કોસાઈનની િકંમતની ગણતરી કરી શકો છો અને હકીકતમાં તમે x x
બતાવી શકો છો કે આ પણ એક બાદબાકી બે ગણા પાપ ચોરસ બરાબર છે તે મેળવવા માટે તે ખૂબ જ સરળ છે.x 
 તમાર ેફԝ બે પગલાં પાછળ જવાની જԁર છે અને અહી ંઆ સમીકરણમાં તમાર ેઆ ને બદલવાની જԁર છે  છે ટમӪ cos squ x 
બાય 1 ઓછા પાપ ચોરસ અને આ રીતે તમને આ શկદ અહી ંમળે છે આ અિભյયિԝ હવે ચાલો જોઈએ કે આપણે સાત x cos 
પૉઇլટ પાંચ િડԆીની ગણતરી કેવી રીતે કરી શકીએ તે જોતાં આપણે અગાઉની չલાઇડમાંથી િડԆીનું મૂճય ӽણીએ છીએ.cos 15 
 
સમીકરણ બીӾ રીતે પણ લખી શકાય
 તેથી આપણે બે ચોરસ એ એક વԱા બે બરાબર લખી શકીએ અનેcos x cos x 
 તેથી એ વԱા અને ઓછા િવશેની અչપՋતા સમાન છે ની િકંમત પર આધાર રાખે છે હવે ચાલો ԐયԴ કરીએ અને cos x x 
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ગણતરી કરીએ માટે ની ની િકંમત સાત પોઈլટ પાંચ ની બરાબર છેx x cos 
 તેથી આપણે આ સમીકરણમાં બરાબર સાત પોઈլટ પાંચ મુકીએ છીએ પણ આપણે ӽણીએ છીએ કે સાત પોઈլટ પાંચ ડીԆીની x 

એ ધન સ՚ંયા અથવા ધન વાչતિવક સ՚ંયા છે અનેcos 
 તેથી આપણે જઈ રՑા છીએ  માԋ ધન વગӪમૂળ લો
 તેથી આ 7.
5 િડԆીની ની િકંમત છેcos 
 તેથી જમણી બાજુએ ખૂબ જ સરળ છે આપણે ફԝ િડԆીનું મૂճય લેવાની જԁર છે જ ેઆપણે અગાઉની չલાઇડમાં ગણી cos 15 
હતી અને તેને અહી ંઅને પછી બદલીએ  કોձխયુટ  આ અિભյયિԝનું વગӪમૂળ ઓછા સԋૂનો ઉપયોગ કરીને અլય e cos x y 
ઘણી સરળીકરણો કરી શકાય છે ઉદાહરણ તરીકે આપણે એ જોવાનો ԐયԴ કરીશું કે ઓછા બાય 2 ની શું છેx pi cos 
 તેથી આ છેcos x cos y 
 તેથી અહી ંતમાԀં બરાબર છે  બાય બે નેવું ડીԆી વԱા આપણે ӽણીએ છીએ કે ની બે y pi sin x sine y pi cos by 
એ શլૂય છે અને ની સાઈન બાય બે એ એક સમાન છે અનેpi 
 તેથી આ સમીકરણમા ંઅહી ંԐથમ પદ શլૂય હશે અને માԋ બીӾ અવિધ થશ ે ફાળો આપો
 તેથી આ ની સાઈન બરાબર છે તે જ રીતે ની વԱા બાય બે છેx x cos pi 
 તેથી આપણે હવે વԱા ની ની સાથે બરાબર માટેનું સԋૂ વાપરીશું જ ે માઈનસ x y cos y pi by two cos x cos y 

ફરીથી છે  અહી ંકારણ કે ની એ શլૂય છે આ Ԑથમ પદ શլૂયની બરાબર છે અનેsin x sin y pi cos of two 
 તેથી આપણને જ ેમળે છે તે માઈનસ છે તેવી જ રીતે આપણે વԱા બાય બે અને માઈનસ બાય બેની સાઈનsin x y pi y pi 
માટે સમીકરણોની ગણતરી કરી શકીએ છીએ પરંતુ તમે કદાચ આՆયӪ થાય છે કે અમે խલસ ના સાઈન અને િમિનટના પાપ x y x 
માટેના અિભյયિԝઓ આવરી લીધા નથી  પરંતુ તેની સાથે કંઈક એવું છે જ ેઆપણે આગળની કેટલીક չલાઈեસમાં કરીશું us y 
પણ અહી ંતે િવના પણ આપણે વԱા ની સાઈન બે બાય બે ગણી શકીશું જો તમે અહી ંઆ સમીકરણ પર પાછા ӽઓ છો y pi 
ԧાં અમે તે લખી હતી.cos of 

ઓછા પાઇ બાય બે એ ની સાઇન છે હવે જો આપણે આ ને અહી ંબદલીએ તો આપણે કહીએ કે વાչતવમા ં વԱા   x x x x y 
બાય 2 બરાબર છે તો આપણને જ ેમળે છે તે વԱા બાય 2 ની સાઈન છે જ ેઆ બરાબર છે અિભյયિԝ પરંતુ બરાબરpi y pi x 

વԱા બાય બે સાથેy pi 
 તેથી આપણે અહી ંઆ અવӾેનો ઉપયોગ કરી રՑા છીએ
 તેથી વԱા બાય બે ની સાઈન y pi 

ની જ՛યાએ ની બરાબર છે આપણે વԱા બાય બે અને પછી માઈનસ બાય બે મૂકીએ છીએx cos y pi pi 
 તેથી તે  ની માԋ છે તેવી જ રીતે આપણે શોધી શકીએ છીએ કે માઈનસ બાય 2 નું શું િચՏ છે શું આપણે આ y cos y pi 
સમીકરણ પર પાછા જઈએ છીએ જ ેઆપણે હમણાં જ મેળյયું હતું હવે խલસ બાય 2 ની ની બરાબર છેx pi cos sin x 
 તેથી અહી ંઆપણે શું કરીએ છીએ તે છે  આપણે 2 Հારા માઈનસ પાઈની અવӾેમા ં બરાબર કરવાનો Ԑયાસ y x 
કરીએ છીએ તો પછી આપણને જ ેમળે છે તે સાઈન માઈનસ પાઈ બાય 2 છે  થી હવે ને બદલે આપણે y eq ual cos x y 
માઈનસ ને 2 વડે મુકવો પડશે.pi 

 તેથી આપણે મેળવીએ છીએ કે અહી ંવԱા બાય બે છે પણ અહી ંમાઈનસ િચՏ છે અને આપણી પાસે અહી માઈનસ િચՏ ન pi 
હોવાથી આપણે એક મુકવાની જԁર છે.
  અહી માઈનસ સાઈન કરો જથેી આ ના માઈનસ કોસાઈન સમાન બને yy 
 તેથી આ ચાર ઓળખ ખૂબ જ ઉપયોગી છે અને આપણે જોઈશું કે ԧાર ેઆપણે આ չલાઈડમાં પછીથી કેટલીક ઉદાહરણ સમչયાઓ
કરીશું ըયાર ેઆપણે હવે 

ના માટે આ અિભյયિԝની સમાનતા મેળવીશું.x cos 
  માઈનસ વાય બરાબર વԱા હંુ અને ના સંદભӪમાંcos x cos y sin x sin yi cos x cos y sine x sine y 

ઓછા ની સાઈન માટે અિભյયિԝ મેળવવા જઈ રՑો છંુ અને તેના માટે આપણે પાછલા પૃՌ પરના પિરણામનો ઉપયોગ કરીશું x y 
ԧાં  અમે બતાյયું હતું કે કોઈપણ કોણ માટે ની સાઈન ની સાઈન બરાબર છે જો તમે તો ની સાઈન બરાબર માઈનસ z z x x 

ના કોસાઈનની સાઈન બાય 2.pi 

 તેથી ની સાઈન એ માઈનસ ની કોસાઈન બાય માઈનસના 2 કોસાઈન છે Հારા.z z pi z pi 2 
 અને અહી ંઆપણે તેને ની બરાબર ગણીશુંz 
 તેથી આ ઓળખનો ઉપયોગ કરીને આપણને જ ેમળે છે તે ની સાઈન છે.z 

માઈનસ બાય 2 નો છે પણ એ ઓછા છે z pi cos z x y 
 તેથી આ માઈનસ બાય બે નો કોસાઈન છે જનેે હંુ માઈનસ વԱા બાય 2 ના કોસાઈન તરીકે લખી શકંુ છંુ તો હવ ેz pi x y pi 
જો તમે આ અિભյયિԝ જુઓ તો અહી ં չવԁપ છે  એક બાદબાકી અથવા ઓછા ના ԧાં હંુ આને નવા cos b x y cos y 
તરીકે ગણીશ અને પછી આપણે આ સૂԋનો ઉપયોગ કરીશું
 તેથી આપણે આ ની બરાબર મેળવીશુંcos x cos nu y 
 તેથી આ નવું છેy 
 તેથી અને પછી વԱા સાઇન ગէુռા હવે અગાઉની չલાઇડમાંથી આપણે cos x cos y cos x cos nu i x nu y 
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ӽણીએ છીએ કે ની խલસ બે વԱા બાય બે વԱા બાય બે એટલે માઈનસ y cos cos of y pi cos of y pi sin y
 તેથી હંુ માԋ છંુ  આ ને અહી વડે બદલવા જઈ રՑા છીએ x y 
તેથી આ વչતુ અહી આ શկદ બને છે અને પછી ըયા ંમાઈનસ િચՏ વԱા સાઈન છે અને પછી ફરી પાછલી cos x y x 
չલાઈડમાંથી આપણે મેળյયું હતું કે વԱા બાય બે ની સાઈન સમાન છે  ની તરીકેy pi y cos 
 તેથી તેનો ઉપયોગ કરીને આપણી પાસ ે વԱા બાય 2 ની સાઈન છે અને તે અંિતમ અિભյયિԝ છે જ ેએ છે કે ઓછા નીy pi x y 
સાઈન બરાબર છે  આ સૂԋનો ઉપયોગ કરીને હવે આપણે સરળતાથી խલસ ની x cos ym inus cos x sin y x y 
સાઈન માટે અિભյયિԝ મેળવી શકીએ છીએ, આપણે ફԝ આ ને સાઈન વԱા માટે ઓછા સાથે બદલવાની જԁર છે y x y y 
અગાઉની չલાઇડમાંથી માઇનસ ની સાઇન માટેની અિભյયિԝમા ંજ ે હતી તે વાય જવેું છે, આપણે ӽણીએ છીએ કે x y y x 
ઓછા ની સાઇન એ સાઇન ઓછા છે અનેy x cos y cos x sine y 
 તેથી અહી ંફԝ આ ને માઇનસ િવલ સાથે બદલીએ છીએ y y 

խલસ ની સાઈન મેળવો , બાદબાકી ની સાઈન ની બરાબર ઓછા હવે આપણે ӽણીએ x y y x cos y cos x x sine 
છીએ કે કોસાઈન એક સમ કાયӪ છે અને સાઈન એક િવષમ કાયӪ છે
 તેથી ઓછા નો કોસાઈન છે અને ઓછા નો સાઈન છે આ બે તթયોનો ઉપયોગ કરીને માઈનસ સાઈન આપણે y cos y y y 
આગળ મેળવીએ છીએ કે સાઈન વԱા આખર ેસાઈન વԱા બરાબર છેx y x cos y cos x sine y 
 તેથી હવે આપણે બે ખૂણાઓના સરવાળા અને તફાવતની િનશાની માટેના સમીકરણો પણ મેળյયા છે જ ેઆપણે  અગાઉની બે 
չલાઇեસમાં કયુӭ હતંુ અને મӱ બે સમાનનો સારાંશ આխયો છે જો આપણે અહી ંઆ શկદ અને આ શկદ અહી ંઆ બે સમીકરણો 
ઉમેરીશું તો તે રદ થઈ જશે અને આ પદના બે વખત મળશ ેઅને
 તેથી બે વખત બરાબર છે વԱા વԱા િચՏ ઓછા માં  તેવી જ રીતે જો આપણે સાઈન sin x cos y sin x y x y a x 
વԱા માઈનસ માઈનસ ની ગણતરી કરીએ તો આ શરતો આ બે પદો રદ થઈ જશે અને ના y sin x y cos x sine y 
બમણા મળશે
 તેથી બે બરાબર વԱા ઓછા િચՏ ઓછા થશે  હવે જુઓ કે એક ખૂણાના બમણાના િચՏનીcos x sine y sin x y x y 
ગણતરી કેવી રીતે કરવી જો આપણે ફԝ આ કોણ ની િનશાની અને કોસાઈન ӽણીએ છીએ તે ખૂબ જ સરળ છે આપણે પાપ x x 
વԱા ની અિભյયિԝ પર પાછા જઈએ છીએ અને આપણે આ ને સાથે બદલીએ છીએy y x 
 તેથી આપણને સાઈન બે મળે છે.

એ խલસ ની સાઈન છે હવે આ સૂԋમા ંઆપણી પાસ ે બરાબર એટલે ની બરાબર અહી ં અને બરાબર   x x x y x x y x y 
અહીંx 

 તેથી આપણને વԱા મળે છે જ ેબે ગુէռા બરાબર છે  અગાઉ આપણે sin x cos x cos x sin x sin x cos x 
અમુક ખૂણાના અડધા ભાગની કોસાઈન કેવી રીતે શોધી શકાય તે જોયંુ હતંુ
 તેથી આપણે કોસાઈનની ગણતરી કેવી રીતે કરવી તે જોયંુ પંદર બાય બે િડԆી ԧાર ેઆપણે ફԝ પંદર િડԆીના માԋ કોસાઇનનું મճૂય
ӽણતા હતા, તો તે જ રીતે અમે તમને બતાવીશું કે અમુક ખૂણા ના અડધા ભાગની િચՏની ગણતરી કેવી રીતે કરવીx
 તેથી અમે આ સԋૂથી શԁઆત કરીએ છીએ કારણ કે બે એક ઓછા બે સાઇનની બરાબર છે.x 
  ચોરસ જ ેઆપણે પહેલાની չલાઇեસમાંથી એક પર પહેલેથી જ મેળવી લીધો છેx 
 તેથી અહીથંી મેનીխયુલેશન કરીને આપણને જ ેમળે છે તે છે ચોરસ એ એક બાદબાકી કોસ બે બે પર છે અનેsin x x 
 તેથી એ sin x 
એક બાદબાકી બે ના વԱા ઓછા મૂળ સમાન છે  બે ઉપરcos x
 તેથી ફરીથી અહી ંવԱા અને બાદબાકીની પસંદગી ની િકંમત પર િનભӪર રહેશેx 
 તેથી ઉદાહરણ તરીકે જો આપણે આ સૂԋનો ઉપયોગ કરીને 7.
5 િડԆીની સાઈન શોધીએ તો અહી ંઆપણને 7.
5 િડԆીની સાઈન બરાબર મળે છે હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે ની સાઈન  7.
5 િડԆી એ ધન વાչતિવક સ՚ંયા છે અને
 તેથી આપણે અહી ંમાԋ હકારાԵક િચՏ લઈએ છીએ
 તેથી તે 1 ઓછા ના વગӪમૂળ 15 અંશ 2 કરતા વધાર ેછે અને આ આપણે ગણતરી કરી શકીએ છીએ કારણ કે આપણે પહેલેથી cos 
જ 15 િડԆીના કોસાઈનનું મճૂય ӽણીએ છીએ.
  આ ӽણો  સમીકરણ કે ની એ બે છે હવે ધારો કે x cos plus y plus cos of x minus y cos x cos y x 
એ ખરખેર બે જુદા જુદા ખૂણાઓના સરવાળાના અડધા ભાગના સરવાળા સમાન છે અને એ આહ અડધાના સરવાળાનો અડધો y 
ભાગ છે  આ બે સમાન ખૂણા અને ના તફાવત માટે જો આપણે આ સમીકરણમા ં ને એક વԱા વડે બે અને ને ઓછા a b x b y b
સાથે બદલીએ તો આ સમીકરણમાં આપણને જ ેમળે છે તે એ છે કે બે વԱા બાય બે માં  માઈનસ બાય બે cos a b cos a b 
બરાબર હવે વԱા પણ વԱા એ વԱા છે બે વԱા ઓછા ઉપર બે જ ે છેcos x y x y b b a 
 તેથી આપણને મળે છે અને તેવી જ રીતે ઓછા એ છેcos a x y b 
 તેથી ઓછા ની છે x y cos b
 તેથી આ સԋૂ વાչતવમા ંતમને બે કોસાઇનના સરવાળાને સરવાળાના બે કોસાઇનના ગુણાંકમાં ԁપાંતિરત કરવાની રીત આપે છે અને
સરવાળો અને તફાવતોના સરવાળાના અડધા ભાગનો તફાવત છે જથેી કોઇપણ કોણ અને જ ેa b cos a plus cos b 
સરવાળો છે  ખૂણાઓનો કોસાઇન એ વԱા ના બે ગણો કોસાઇન બાય ઓછા ના બે ગુէռા કોસાઇન છે અને તે જ રીતે જો d b 
આપણે પણ યાદ રાખીએ અમે એ પણ મેળյયું હતું કે બે સાઈન સાઈન બરાબર ઓછા માઈનસ ની વԱા x y x y cos x y 
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અને ફરીથી એ જ અવӾે અહી ં બરાબર વԱા બાય બે અને બરાબર ઓછા બાય બે સાથે કરીએ છીએ.x a b y a b 
  અંતે અહી ંમેળવવામાં 2 છે 

խલસ ની સાઈન 2 ઉપર 2 મા ં બાદબાકી ની સાઈન બે બરાબર ઓછા બરાબર છેa b a b x y b 
 તેથી ઓછા խલસ ની કોસાઈન ની કોસાઈન છેb x y a 
 તેથી આ સԋૂ તમને ફરીથી આપે છે  સરવાળાના અડધા ભાગની સાઈનના ગુણાંક તરીકે બે ખૂણાના કોસાઈનના તફાવતને յયԝ 
કરવાની રીત અને તે જ રીતે તે બે ખૂણાના તફાવતને આપણે ӽણીએ છીએ કે વԱા વԱા ઓછા ની સાઈન એ બે પાપ x y x y x

છે  નું અને આપણે તે જ અવેӾ અહી ંફરીથી કરીએ છીએ બરાબર વԱા બાય બે અને બરાબર એક બાદબાકી cos y x a b y 
બાય બેb 

 તેથી આપણને જ ેમળે છે તે 
એક વԱા ની બે ગણી સાઈન અને b 
ઓછા ના કોસાઈન પર બે છે બરાબર વԱા એ એક વԱા ઓછા છે એટલે ઓછા છે એટલે ઓછા b x y x y bx y b x y 
ની સાઈન ની સાઈન હશેb 
 તેથી આ સાઇનના સરવાળાને સાઇન અને કોસાઇનના ઉըપાદનમાં ԁપાંતિરત કરવા માટેની બીӾ અિભյયિԝ છે તેવી જ રીતે 
આપણે એ પણ ӽણીએ છીએ કે વԱા ની સાઇન ઓછા બરાબર છે કારણ કે વԱા ની સાઇન એ સાઇન x y x y x y x cos 

વԱા y cos x sine y 
છે  ԧાર ેઆપણે આને તે અિભյયિԝ સાથે બદલીએ છીએ અને વԱા ઓછા ની સાઈન માટે સમાન અિભյયિԝ પણ x x y 
આપણને શું મળે છે
 તેથી આપણે તેને અહી ંલખી શકીએ છીએ સાઈન વԱા એ સાઈન વԱા અને સાઈન x y x cos y cos x sine y x 
ઓછા છે માઈનસ y sine x cos y cos x sin y
 તેથી જો આપણે વԱા માથંી સાઈન ઓછા બાદ કરીએ તો આપણને જ ેમળે છે તે 2 ગણું છેsin x y x y cos x sin y 
 તેથી આ અિભյયિԝ અહી ંઅને ફરીથી આ અિભյયિԝમા ંઆપણે ને વԱા વડે બદલી શકીએ છીએ  બાય બે અને એ એકx b y 
બાદબાકી બાય બે સાથે અને આપણે જ ેમેળવીશું તે b 
એ વԱા ની બે ગણી કોસાઇન છે અને એ ઓછા ની સાઇન બાય બે બરાબર છે કારણ કે વԱા એ ની બાદબાકીનું િચՏb b x y b 
છે
 તેથી આ તમને બે ખૂણા ના િચՏના તફાવતને કլવટӪ  કરવાની રીત માટે અિભյયિԝ આપે છે ફરીથી સાઈન અને કોસાઈનનું t o 
ઉըપાદન હવે ચાલો જોઈએ કે એક ખૂણાના ԋણ વખતના કોસાઈન અને સાઈનની ગણતરી કેવી રીતે કરવી જથેી ԋણ ના x 
કોસાઈનને બે વԱા ના કોસાઈન તરીકે લખી શકાય પણ આપણે ӽણીએ છીએ કે વԱા નો કોસાઈન કોસાઈન છે.x x b 
  b 
માઈનસ સાઈન ના હવે અહી ંઆ સૂԋનો ઉપયોગ કરીને બે ની બરાબર સાથ ેકરીએ છીએa sine b cos x 
 તેથી આ તેને બે અને બરાબર તરીકે પસંદ કરશે, આપણને a x b x 

બે ગુէռા તરીકે ԋણ નો કોસાઈન મળશે  માઈનસ સાઈન ની બે ગુણી સાઈન જ ેબરાબર છે હવે આપણે cos x cos x x x x 
ӽણીએ છીએ કે બે ની કોસાઈન બે ગણા ચોરસ માઈનસ એકની બરાબર છેx cos x 
 તેથી આપણે તે પિરણામનો ઉપયોગ કરીએ છીએ જ ેઆપણે અગાઉના વખત માઈનસ મેળյયા હતા અને આપણે પણ cos x 
મેળյયા હતા.
  તે બે ની સાઈન એ બે ગુણી સાઈન છેx x cos x 
 તેથી આ તે છે જ ેઆપણે બે માટે વાપરીશું અહી ંગુէռા સાઈન જ ે ના ઓછા બે કોસાઈન બરાબર છે તો આ ચોԜસ sin x x x 
શկદ છે બે ગુէռા કોસાઈન ગુէռા સાઈન  ચોરસ પરંતુ સાઈન ચોરસ એ બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ એક બાદબાકી કોસ ચોરસ x x x x
 તેથી અંતે આપણને બે મળે છે Ԟુબ ઓછા ઓછા બે વԱા બે Ԟુબ જ ેબરાબર છેcos x cos x cos x cos x 
 તેથી 2 Ԟુબ અહી ંઅને 2 અહી ંજથેી તે 4 Ԟુબ ઓછા 3 બનેcos x cos x cos x 
 તેથી તે કોસાઇન છે
 તેથી આ સԋૂ તમને મદદ કર ેછે 
 તેથી જો તમે ના કોસાઇનનું મճૂય ӽણતા હોવ તો તમે ના ԋણ ગુէռા ના કોસાઇનના મճૂયની ખૂબ જ સરળતાથી ગણતરી x x x 
કરી શકો છો તેવી જ રીતે હવે આપણે ની સાઇનના સંદભӪમા ંԋણ ના ԋણ ગુէռા સાઇનની સાઇનની ગણતરી કરવા માટે x x x 
બીӾ અિભյયિԝ મેળવીએ છીએ
 તેથી ફરીથી સાઇન  ԋણ માથંી આપણે વԱા બરાબર સાઈન વԱા ના સԋૂનો ઉપયોગ x a b a cos b cos a sin b 
કરવા જઈ રՑા છીએ અને આપણે વાપરવા જઈ રՑા છીએ આપણે બે અને ને તરીકે મુકીશું જથેી ԧાર ેતેઓ ઉમેરાય a x b x 
ըયાર ે આપણને ԋણ ની સાઈન મળે છેx 
 તેથી આપણને ԋણ ની સાઈન ની સાઈન મળે છે પરંતુ એ બે છેx a a x 
 તેથી ની બે ગુણી પરંતુ એ b x cos b x
 તેથી ની વԱા ની બે ગુણી સાઈન છે  ӽણો કે બે ની સાઈન બે સાઈન છે અને બે ની કોસાઈન x cos x x x x cos x x 
એક ઓછા બે પાપ વગӪ છેx 
 તેથી આપણે આ નો ઉપયોગ કરીશું  અહી ંઅિભյયિԝ છેtw o 
 તેથી આ પાપ બે માટે અિભյયિԝ છેx 
 તેથી આપણે ગુણાકાર કરવા જઈ રՑા છીએ કે વԱા બે સાથે એક બાદબાકી બે પાપ ચોરસ cos x cos x x
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 તેથી બે સાઈન ગુէռા ચોરસ પરંતુ ચોરસ એક ઓછા પાપ વગӪ છે અને ԧાર ેપછી આપણે આ x cos x cos x x 
અિભյયિԝ ખોલી શકીએ જથેી તે ઓછા બે પાપ ઘન બને જનેે જો તમે વધુ સરળ બનાવશો તો તે ના ԋણ સાઈન sin x x x x
ઓછા ચાર સાઈન બરાબર થશે જથેી તે તમારી ԋણ ની િનશાની છેq x 
 તેથી ફરીથી  તમે જોઈ શકો છો કે જો તમે માԋ ની સાઈનનું મճૂય ӽણતા હોવ તો તમે ની સાઈનનું મճૂય શોધી શકો છો અને x 3x 
અલબԱ તમે તેનાથી ઊલટંુ પણ કરી શકો છો કારણ કે આ ખરખેર એક છે જો તમે જોશો કે આ ભાગ સાઈન ની ԍિՋએ ઘન છેx
 તેથી  જો તમે ԋણ ની સાઈનનું મճૂય ӽણતા હોવ તો તમે ઘન સમીકરણના મૂળ શોધી કાઢીને ની િનશાની શોધી શકો છો x x 
આ મોટા ભાગના յયા՚યાનમાં આપણે વાત કરી રՑા છીએ અને અગાઉના յયા՚યાનમાં પણ આપણે સાઈન અને કોસાઈન િવશે 
વાત કરી રՑા છીએ અને તેના માટે અિભյયિԝઓ આપીએ છીએ.

խલસની સાઈન, խલુના ઓછા ની સાઈન ઓછા ની અને પછી ԋણ ની બે ની   x x x y cos x y sy cos x x sine 
સાઈન બે ની ԋણ પણ પછી અમે ની չપશӪક તરીકે ઓળખાતી અլય ફં՘શન રજૂ કરવા જઈ રՑા છીએ કારણ કેx cos x cos x 
તમે તમારા િԋકોણિમિત ગુણોԱરથી પહેલાથી જ ӽણતા હશો 
પણ અમે  હવે તેને અહી ંવધુ ઔપચાિરક રીતે રજૂ કરીએ છીએ
 તેથી ફરીથી આપણે અહી ંએકમ િԋԧાના એક એકમ વતુӪળને իયાનમાં લઈએ છીએ જનંુે કેլԍ આ િબંદુ પર છે અને આ આડી o o 
અԟ છે અԟ છે ઊભી અԟ અԟ છે અને ધારો કે આપણી પાસે આ િબંદુ છે.x y p 
 
અહી ંવતુӪળ પર છે અને જનેા કોઓિડӪનેգસ છે એ કોઓિડӪનેટ એ છે અને કોઓિડӪનેટ છેx y b 
 તેથી આ છે અને આ છે અનેa b 
 તેથી પિરԔમણના કોણની չપશӪક છે કારણ કે જો તમે આ િԋԧા જુઓ છો તો શԁઆતમાં તે અહી ંછે  શԁઆતમાં પરop ob 
 તેથી િકરણ આપણી પાસે શԁઆતમાં અહી ંએક િકરણ છે અને આ િબંદુ સુધી પહોચંવા માટે આપણે આ િકરણને આ કેլԍની b p 
આસપાસ ના ખૂણાથી ફેરવવું પડશે જથેી પિરԔમણની માԋા છે અનેx x 
 તેથી આ չપશӪક હવે જો  તમે આ બરાબર જુઓ  અહી ં િԋકોણ કારણ કે આ એક લંબ છેgle 
 તેથી જો તમે અહી ંજમણા ખૂણાના િԋકોણને જોશો તો આ કોણની չપશӪક િવԀԺ બાજુની લંબાઈની િવԀԺની લંબાઈના મૂճય જટેલી
છે
 તેથી આ ખૂણા ની િવԀԺ બાજુ આ બાજુ છે જનેી લંબાઈ છે  બાજુની બાજુની લંબાઈ પર x b

ની બરાબર છે so b 
 તેથી આ ખૂણા ની બાજુની બાજુ એ આ બાજુ છે જનેી લંબાઈ એક એટલી ટેન છે એ પર છે અને જો તમે કદાચ x oa x b a 
લે՘ચરમાં વધુ જોવાનો Ԑયાસ કરો તો એક અથવા હા લે՘ચર વન આપણે ની સાઈનને િવԀԺ બાજુ તરીકે յયા՚યાિયત કરી હતી x 
અને િવԀԺ બાજુની 
લંબાઈને કણӷની લંબાઈ વડે ભાગવામાં આવે છે પરંતુ આ એક એકમ વતુӪળ હોવાથી આ કણӷ વાչતવમા ંએકમ લંબાઈની િԋԧા છે 
અને
 તેથી સાઈન ફԝ સંકલન સમાન હતો.x y 
  આ િબંદુના અને નો કોસાઈન આ કાટકોણ િԋકોણની બાજુની બાજુની લંબાઈ જટેલો હતો જ ેઆ િબંદુ ના સંકલન p x p x 
િસવાય બીજંુ કંઈ નથી જ ે છે અને પછી અમને તરત જ સમӽયું કે એ Հારા સ՚ંયા છે  વչતુ પરંતુ સાઈન એ ના a b a x x 
કોસાઈન વડે િવભાિજત થાય છે અને
 તેથી આપણને સંબંધ મળે છે કે કોઈપણ ખૂણા માટે ની չપશӪક ના x x x 
કોસાઈન પર સાઈન બરાબર છે, ચાલો હવે x 

િવԀԺ અԟ પર નો Ԇાફ રચવાનો Ԑયાસ કરીએ  અહી ંઆડી અԟ પર અને તે કરવા માટે આપણે ફરીથી આ એકમ x y tan x 
વતુӪળની મદદ લઈશું કેլԍ પર છેo 
 તેથી ચાલો કહીએ કે આપણે પિરԔમણ ના કોણથી x 
શૂլય િડԆી બરાબર હોઈએ છીએ
 તેથી આપણે અહી ંԞાંક શૂլય પર છીએ  િડԆી
 તેથી ԧાર ે િડԆી પર હોય ըયાર ેઆપણે ખરખેર આ િબંદુએ Ԟાંક છીએx 0 
 તેથી કોઈ પિરԔમણ નથી
 તેથી આ ખરખેર અહી ંછે અને આ િબંદુનું સંકલન એક અճપિવરામ શլૂય છે અનેop 
 તેથી ગુણોԱર સમાન છે કોઓિડӪનેટની લંબાઈ આ િબંદુના કોઓિડӪનેટની લંબાઈ સાથ ે કોઓિડӪનેટની િકંમત છેtan x y y x 
 તેથી ԧાર ે ની બરાબર હોય ըયાર ેઆપણે અહી ંછીએ અને પછી જો તમે જોશો કે આ ગુણોԱર ફԝ 0 ની બરાબર છે કારણ કે x 0 
આ િબંદુએ સંકલન શૂլય છેy  
 તેથી બરાબર પર  નું શૂլય ટેન શլૂય છેx t o x 
 તેથી આ તે છે ԧાં આપણે Ԇાફ પર બરાબર શૂլય પર છીએ અને પછી જમે જમે આપણે વધારીએ છીએx x 
 તેથી આપણે તેનો અથӪ શું થાય છે કે આ િકરણને આપણે ઘձુમટની િવԀԺ િદશામાં ફેરવવાનો Ԑયાસ કરીએ છીએ.

ની િકંમત વધારો  x 
 તેથી ԧાર ેઆપણે ની િકંમત વધારીએ ըયાર ેશું થવાનું શԁ થાય છે કે કોઓિડӪનેટ જ ેશԁઆતમાં 0 હતું તે હકારાԵક મճૂયો x y 
લેવાનું શԁ કરશે ઉદાહરણ તરીકે બરાબર 45 િડԆી પર આપણી પાસ ેઅહી ંએક જમણો સમિՀબાજુ િԋકોણ છે જનેા માટે x y 
કોઓિડӪનેટ અને કોઓિડӪનેટ બંને સમાન અિધકાર હશે અનેx 
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 તેથી ԧાર ે ની 45 િડԆી ટેન બરાબર હશે ըયાર ેએક સમાન હશે કારણ કે બંને કોઓિડӪનેգસ મૂળ બે પર એક છેx 
 તેથી તે િબંદુ અહી ંԞાંક છે
 તેથી ԧાર ે બરાબર છે  ચાલો કહીએ કે આ એક છેx pi to pi to four, 
 તેથી ની િકંમત શૂլયથી વધીને એક જવેી થશે અને પછી ԧાર ે આગળ વધે છે ըયાર ેશું થાય છે કેtan x x 
 તેથી ની િકંમત ઉદાહરણ તરીકે ԧાર ેતે ԧાર ેિકરણમાં વધુ ફર ેછે  ટી મા ં તે ઘિડયાળની િવԀԺ િદશામાં છે અને ધારો કે િકરણ હવે 
અહી ંસમાՃ થઈ ગયું છે, તો હવે કોણ આપણે કહીએ તેના કરતાં વધુ છે,
 તેથી ધારો કે જો આ િપչતાળીસ િડԆી હતું તો કોણ હવે િપչતાળીસ િડԆીથી વધુ છે,
 તેથી કદાચ આપણે Ԟાંક પાઇની બે બાય નӾક છીએ  તમે જમે જમે ખૂણો ની બે નӾક ӽય છે તેમ તેમ શું થાય છે તે થાય છે pi 
કે િબંદુનો કોઓિડӪનેટ ઓછો થવા લાગે છે અને તે શլૂયની ખૂબ નӾક બની ӽય છેx 
 તેથી આવնયકપણે શլૂય પર ӽય છે જથેી શլૂય પર ӽય પરંતુ સંકલન હજુ પણ છે એકની નӾક છેa a y 
 તેથી તે Ԟાંક લગભગ એક હશે કારણ કે તમે બે બાય ની નӾક જશોpi 
 તેથી આ મયાӪિદત હશે પરંતુ આ આ ખૂણા ની չપશӪક શլૂય પર જશે કારણ કે નӾક જશે અને બે બાય ની નӾક જશે  x x pi 
અનંતતા કારણ કે શૂլય Հારા એક પછી એક
 તેથી તે આ રીતે જશે
 તેથી તે અનંત તરફ જશે અને તે જ રીતે આપણે તેને દોરી શકીએ છીએ આહ નકારાԵક બાજુ માટે સમાન વչતુ દોરો
 તેથી જો તમે અહીથંી શԁ કરો છો અને જો તમે ઘિડયાળની િદશામાં જશો તો  હવે આપણે ઘԪા છીએ જથેી આપણે ӽણીએ છીએ 

ઘિડયાળની િદશામાં જવાથી તમને આ પિરԔમણ કોણના નકારાԵક મճૂયો મળશેow 
 તેથી આ આટલું જ છે ઉદાહરણ તરીકે ԧાર ેઆપણે અહી ંહોઈએ ըયાર ેઆ ખૂણો માઈનસ પચાલીસ કહીએ જથેી આ આલેખ પર x
બરાબર માઈનસ પાઈ બાય ચારને અનԁુપ હોય પરંતુ  ԧાર ેઆપણે આ બાજુએ હોઈએ ըયાર ેકોઈપણ િબંદુનો કોઓિડӪનેટ ચાલોx 
આપણે કહીએ કે આ ચોથા ચતુથાӭશમા ં કોઓિડӪનેટ હજુ પણ કોઓિડӪનેટ છે હજુ પણ હકારાԵક હશે પરંતુ સંકલન x x a y 
નકારાԵક બનશે અને
 તેથી આ ચતુથાӭશમા ંઅહી ંમૂճય ની չપશӪક નકારાԵક હશે અને જો તમે તેનો Ԑયાસ કરો ઉદાહરણ તરીકે જો આ ખૂણો 45 અંશ x 
છે તો આપણે શું જોશું કે ઓછા 45 નું ટેન માઈનસ 1 ની બરાબર હશે કારણ કે જો તમે આ િબંદુ જોશો તો અહી ંઆના q 
કોઓિડӪનેգસ હશે.
  પોઈլટ હશે કોઓિડӪનેટ Ԁટ 2 Հારા 1 હશે પરંતુ કોઓિડӪનેટ મૂળ 2 Հારા ઓછા 1 હશે કારણ કે તે ચોથા ચતુથાӭશમા ંઓછા 1 x y 
બાય Ԁટ 2 પર છે.

 તેથી ԧાર ેતમે ઓછા 1 નો ગુણોԱર લો છો ըયાર ેԀટ 2 Հારા િવભાિજત કરો છો  મૂળ બે Հારા એક Հારા તમને માઈનસ વન મળે છે 
જ ેઆપણે કહીએ કે અહી ંԞાંક માઈનસ વન છે તો Ԟાંક અહી ંઅને પછી એ જ રીતે ԧાર ેઆપણે ઘિડયાળની િદશામાં માઈનસ 
પાઈથી વધુ ચાર બાય 2 બાય માઈનસ પાઈ તરફ ફરીએ ըયાર ેશું થાય છે કે કોઓિડӪનેટ 0 પર ӽય છે પરંતુ કોઓિડӪનેટનું મճૂય x y 
નકારાԵક હોવાથી આ ગુણોԱર આ રીતે માઈનસ અનંત સુધી જશે અને તે જ રીતે આ આખો આલેખ થી આગળ બે આગળ pi 
ફેરવવાનું ચાલુ રાખીને ભરી શકાય છે આ Ԇાફ પૂણӪ કરી શકાય છે
 તેથી સાઈન ની સરખામણીમાં  અને અને બાઉլડેડ ફં՘શլસ હતા મારો બોլડેડનો અથӪ એ છે કે x cos xc sin x cos x 
કોઈપણ માટે ની િકંમત હંમેશા માઈનસ વન અને խલસ વન વ՞ચે હોય છે અને ની િકંમત પણ માઈનસ વન અનેx sin x cos x 
խલસ વન વ՞ચે હોય છે પરંતુ તે ની չપશӪક સાથે એવંુ નથી કે મճૂય ખરખેર કોણ માટે અિનવાયӪપણે અમયાӪિદત થઈ શકે છે x x x 
ԧાર ેતે વાչતવમા ં ના 2 બાયના િવષમ ગુણાંકની બરાબર હોય તો શું કારણ કે જો તમે જોશો તો આ બીજંુ કંઈ નથી પરંતુ pi tan

એ સાઈન બાય બીજંુ કંઈ નથી  ના કોસાઇન x x x
 તેથી તે ખૂબ જ չપՋ છે કે નું તન તે બધા માટે અનબાઉլડેડ હશે જનેા માટે નું કોસાઇન શլૂય પર ӽય છે અને આપણે x x x 
ӽણીએ છીએ કે નો કોસાઇન ըયાર ેજ શૂլય પર ӽય છે ԧાર ે એ નો બે બાયનો એક િવષમ ગુણાંક હોયx x pi 
 તેથી ԧાર ેપણ બે ટૅન Հારા નો એક િવષમ ગુણાંક છે તે અનબાઉլડેડ હશે તે માઈનસ અનંત અથવા વԱા અનંત હશેx x pi 
 તેથી જમે આપણી પાસે ઓછા ની સાઈન અને ઓછા ની ની ગણતરી કરવામાં આવી હતી તેમ આપણે ઓછા ના x x cos x 
સમયની પણ ગણતરી કરી શકીએ છીએ પરંતુ ની ટૅન હોવાથી  શું સાઈન કોસ ટાન છે તે બાદબાકી ની સાઈન બરાબર x x x x 
થશે 
અને બાદબાકી ના કોસાઈન વડે ભા՛યા એટલે આપણે આને કોઈ અլય ચલ તરીકે ગણી શકીએ અને પછી નું એ xi y y tan y 
ની સાઈન છે જ ેકોસના કોસ Հારા ભા՛યા  પરંતુ આપણે ӽણીએ છીએ કે માઈનસ ની સાઈન છે કારણ કે સાઈન એ એક િવષમy x 
કાયӪ છે જ ેમાઈનસ ની બરાબર છે અને માઈનસ નું કોસાઈન છે કારણ કે એ સમ કાયӪ છે તે ના કોસાઈન sin x x cos x 
બરાબર છે પણ પછી પર છે  નું ટેનsin x cos x x 
 તેથી આ ના બાદબાકી ટેન બરાબર છેx 
 તેથી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે છે કે નું ટેન ખરખેર એક િવિચԋ કાયӪ છે કારણ કે માઈનસ ની એ ટૅન ની બાદબાકી x t x a x 
છે વԱા ની સાઈન આપણે ફરીથી શોધી શકીએ છીએ આને નું એ Հારા સાઈન છેx pi y y tan cos y y 
 તેથી તે વԱા ની સાઈન બાય વԱા હવે խલસની સાઈન છે બરાબર છે અને તમે ફરીથી વԱા ની સાઈન x pi x pi x pi x y 
માટે આ સԋૂનો ઉપયોગ કરી શકો છો
 તેથી તે સાઈન માં વԱા હશેx cos y cos x sine y 
 તેથી આ વԱા ની સાઈન છે ની વડે ભા՛યા છે  માઈનસ હવે આપણે x pi x cos y cos x cos y sin x sine y 
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ӽણીએ છીએ કે ની સાઈન શլૂય છેpi 
 તેથી આ પદ શૂլય પર જશે અને અહી ંપણ આ શկદ શૂլય પર જશે કારણ કે ની સાઈન છેpi 
 તેથી જ ેબાકી રહે છે તે સાઈન ભા՛યા છે  જ ે Հારા ની બરાબર છે જ ે ના x cos pi cos x cos pi cos x sine x x 

બરાબર છેtan 
 તેથી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે չપશӪક કાયӪ વાչતવમા ં સાથે સામિયક છે કારણ કે વԱા ના કોઈપણ ખૂણા માટે pi x pi 

չપશӪક ની չપશӪક સમાન છે અને તે જ રીતે આપણે  એ પણ બતાવી શકે છે કે ઓછા ની չપશӪક ની չપશӪક સમાન x x x pi x 
હશે તો ચાલો જોઈએ કે 2 ઓછા Հારા ની չપશӪકનો ટેન શું છે કારણ કે અમારી પાસે િસમ છે  ઇલર ફોձયુӪલા માટે ની x pi pi 
સાઈન બાય 2 ઓછા અને ની બાય 2 ઓછા હવે જો આપણે આને તરીકે ગણીએ તો નું એ x pi cos x y y tan cos y 
Հારા છેsin y 
 તેથી આ ની પર 2 ઓછા બાય ની સાઈન છે  બે ઓછા Հારા પરંતુ અગાઉની չલાઇեસમાંથી આપણે બતાյયું pi cos x pi x 
હતું કે પાઇની સાઈન બાય બે ઓછા એ ના બરાબર છે અને ની બાય બે ઓછા ની સાઈન બરાબર છેx x cos pi cos x x 
 તેથી ની ટાન બે ઓછા જટેલી છે  વાչતવમા ંpi x 

ના ના յયըુԃમ સમાન જનેે સામાլય રીતે કહેવામાં આવે છે જ ેવાչતવમા ંએક નવું કાયӪ છે જ ેઆપણે અહી ંյયા՚યાિયત કરી x tan 
રՑા છીએ તેને વાչતવમા ંકોટેլજլેટ કોટેլજլેટ કહેવાય છે
 તેથી તે સહ չપશӪક તરીકે લખાયેલ છે પણ આપણે તેને ટંૂકમાં તરીકે લખીએ છીએcot 
 તેથી આ ની કોટ છે બે ઓછા Հારા નું એ ના નું માԋ յયչત છે જ ે ના તરીકે પણ લખાય છે અને x x pi tan x tan x cot 
અહી ંઆજ ેԋીӽ લે՘ચરમાં આ વગӪમા ંઆપણે ની અને ઓછા માટેના સમીકરણોથી શԁઆતx cos plus y cos of x y 
કરી છે.
 અને અમે ટુ Ԍી ટુ Ԍી માટે ઘણા બધા જુદા જુદા ફોձયુӪલા મેળյયા છે અને અમે  આહ ટેլજլેટ cos x cos x sin x sin x 
આહ ફં՘શનની પણ ચચાӪ કરી, અમે તેને િԋકોણિમિત ફં՘શન તરીકે ઔપચાિરક  બનાવીએ છીએ અને અમે  ટૅન ઓફ બે ઓછા pi 

માટે કેટલાક સરળ અિભյયિԝઓ સાથ ેશԁઆત કરી છે, ઉદાહરણ તરીકે અહી ંઅમે બતાવીએ છીએ કે તે ટૅન પર એક સમાનx x 
છે અમે પણ દોયુӭ છે.

માટેનો આલેખ અને આપણે જોયંુ કે ટેլજլેટ ફં՘શન એ સાથે સામિયક છે આગલા વગӪમા ંઆપણે આ   tan x tan ah pi 
કોટેլજլેટ ફં՘શનના ડોમેન અને રլેજને յયા՚યાિયત કરવા જઈશું અને પછી આપણે ટેլજլેટ ફં՘શન પર પાછા આવીશું અને જમે 
આપણે સાઈન અને કોસાઈન માટે શું કયુӭ તે આપણે જોવા જઈ રՑા છીએ કે શું આપણે આ સરવાળા માટે અને સરવાળાના ટેન અને 
ખૂણાઓના તફાવત માટે સԋૂો મેળવી શકીએ છીએ,
 તેથી આપણે જોઈશું કે શું આપણે ટેનની ԍિՋએ વԱા નું ટેન લખી શકીએ છીએ.x y 

અને અને એ જ રીતે માઈનસ માટે અને ના ના સંદભӪમા ં2 ના અને 3 ના માટે  x tan y tan x y x tan x tan x tan 
પણ અિભյયિԝઓ 
આભાર 
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