
  ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದย౵  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಀค൞ದ ಈ ಎರಡඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ  , ඛೕโ ಹತ౨ ඡ ತರಗൟಯย౵  
ಅಧ౲ ಯನ ෥ലದ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ๼ච౬ วಯඝ౬  කโ ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ, කโ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ 
౽ಯბಗะದ ๴ඨ ಮൡ౨  ನ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅದರ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಚ೉ბಸฤ x 
ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಅದඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൽನ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಉತ౨ คಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ, ಅൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನ ಆ๴ඨ ෴โൿ ಎಂൿ ඛೕโ x 
චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ ෷ඛഡ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  කโ ಪคಗ൐๵ೕಣ. ಘಟಕ ไತ౨ โ o a
ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ เූಗದ ชಒಯ เූಗದ ಉದ౪  oa 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿ ಇย౵  ಮൡ౨  ಇൿ ಉದ౪  ಆಜං ಮൡ౨  ಈ ൟฆಞเಃಯ ಆೕನದ ಆ ൟฆಞเಃಯ ಆೕನದ a b cos 
ಆ๴ඨ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆೕನವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ದ౪ ฉ, ನ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ನ x x cos x cos
ಆ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කโ ෩ಲේತ฿ಜ ๾ഴಀൟ౨ ฆโൿ ನ ಆ ಆೕನಗಳඝ౬  x r 
ൟฆಞเಃಯ ඦತರದ ಅಂൟಮ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ไತ౨ ದย౵  ಎರഴ ෈ಂൿಗัๅ ಇದ౽ౙ ಜ ඛඃბ๎ಂಕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒಂൿ ಈ ෈ಂൿ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ  ಅౘ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತದย౵  ඛඃბ๎ಂಕโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿโ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಒಂർಜฆತ౨ ංx 

ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಎರഴ ෈ಂൿಗะಜๅ, ಇย౵  ඛඃბ๎ಂಕโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಈ ෈ಂൿโ ൟฆಞเಃಯ ಆೕನಃౙ  x 
ಅඝงಪ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ  කโ ಇย౵  ಈ ౾ರಣൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಈ ౾ರಣವඝ౬  ಇย౵ ಡ ತฤඬ൤౨ ೕๅ 
කโ ಅದඝ౬   ലಜ౳  ಅಥ฿ න ಅඝ౬   ชലಯඨ ಗಳ ෩ಲಕ කโ ಒಂൿ ౽౳ ಂൟಯ ౽ฤ ූಗൽಂದ ൟฆಜ๭ದฉ ಇย౵ ಡ 90 2
ತฤඬತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪค๻ರๅಂದฉ ಎರഴ ชലಯඨ ಗัಂದ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ඛೕโ ಈ ງತವඝ౬  x 
ತฤඪർಗ ಪค๻ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ງತโ ౽౳ ಂൟಯ ෨౽ౙ ฤ ූಗಃౙ  ಅඝงಪ฿ಜං ಮൡ౨  ౽౳ ಂൟಯ ෨౽ౙ ฤ ූಗโ 3 න ා 2 ชലಯඨ 
ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇತರ ಪค๻ರ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ඣೕലඈ൤ ನ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ಎರಡඞ౬  ඬನฃವൟბ๭ ಎರഴ x pi
ಯ ಪ౳ ൟ ත൏ბಂಕದ ಞ൏౽ರದ ඦತರ  ◌್ದคಂದ ನ ನ ನ ಗ   alues x cos x c s cos x x x k x 2 pi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರโ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ಮൡ౨  ಅಧბ ಪഖౣ  ಅย౵  cos x n    n pi n 
ත൏ბಂಕ ಆಜฆತ౨ ං , කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಉഴಬฆವ ಃಲโ ಆೕನಗಳ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ, ಇย౵  ಈ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕค๵ೕಣ ಈ ಆೕನโ 90 ലಜ౳  ಮൡ౨  ಈ ಆೕನโ ൮ೕഓ abc 
ಆಜං  ಆೕ๺ბ ಈ ෩ರඡ ಆೕನโ ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓൽಂದ න ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ, ౽๺ ಆෆ ൮ೕഓโ ಎ๭ ෩ಲಕ ಎ෈ เූಗದ ಉದ౪ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  නನ ๴ඨ ා 2 ෭ನ๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಈಗ ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ  ಇඣ౬ ಂൿ ಆೕನದย౵  
ಈ ಆೕನದ න ಅඝ౬  2 ෭ನ๺ ൮ೕഓൽಂದ ಈಗ ಆೕನದ ๴ඨ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಈ ಆೕನದ ๴ඨ ಈ ಆೕನದ เฆದ౫ ฿ಜ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನದ เฆದ౫ โ ಈ ಬൽಯඝ౬  ඛಂದ ූಜಸมಜං  ຃඲ങඞ౲ ๺ ಎ๭ ಆಜฆโದคಂದ කโ ಇย౵  ab 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈ ಎರഴ ಅඝඩತಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ಆෆ ൮ೕഓ ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓൽಂದ ๴ನ ๴ඛಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෴โඃ ಆೕನದ ๴ඨ ൟัൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಆೕನದ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ ඛೕโ 
ൟัൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಆೕನದ ಈ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ൟัൿಆ ౶ั  
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ෩ಲේತ฿ಜ ಅโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಅโಗಳ ನഴเನ ๸ීಧ฿ಜං ಮൡ౨  
කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಉഴಬฆವ ಃಲโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಃಲโ ಆೕನಗัಡ ಸ๼ ಮൡ౨  ಸ๼ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෽ೕ೉๵ೕಣ ಸಮൽ౷ ෇๾ ಬಲ ൟ౳ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ ಅย౵  ಇൿ 90 ലಜ౳  ಮൡ౨  ಇൿ abc 
ಸಮൽ౷ ෇๾ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಘಟಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಸಮൽ౷ ෇๾ ಈ ಬൽ ಮൡ౨  ಈ ಬൽ෷ ab bc 
ಸ෥ನ ಉದ౪ ದ ಈ ಆೕನ ಮൡ౨  ಈ ಆೕನ฿ಜං ಸಹ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇๅರവ ತม  ലಜ౳ ಗะಜฆತ౨ ං , ಇๅರവ  ชലಯඨ ಗัಂದ න ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  න൭ಗರ๺ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ45 4
ಈ ຃඲ೕങඞ౲ ๺ ನ ಉದ౪ โ ನ ವಗბ෩ಲ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ಘಟಕಗಳ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆವ ಚದರ ಮൡ౨  ab bc 
ವಗბ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನದ න ಅඝ౬  කಲౙ คಂದ ූಜ๭ದ ಪಕౙ ದ ූಗಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒಂದඝ౬  ಎರಡರ ವಗბ෩ಲൽಂದ 
ූಜ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ๴ನ  คಂದ ຃඲ങඞ౲ ๺ ඛಂದ ූಜಸมದ เฆದ౫  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 4
ಆದ౪ คಂದ ಆೕನโ නಡ 4 ಅಥ฿ 45 ലಜ౳ ಗัಂದ ಸ෥ನ฿ർಗ ಆ ಆೕನದ ಆ๴ඨ ಮൡ౨  ๴ඨ ಎರവ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ 
ಮൡ౨  ಅโ ಎರഴ วഡ ಗಳ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಇඣ౬ ಂൿ ೉ಕౙ  ಉർಹರൕಯඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, ಅย౵  කโ  ชലಯඨ ಗัಂದ නನ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ಅඝ౬   ലಜ౳ ಗัಂದ ಉഴ๼ലಯฤ 6 30
ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ൟ౳ ಆೕನ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅย౵  ಈ ಆೕನโ 6 ชലಯඨ౺  ಅಥ฿ 30 ലಜ౳ ಗัಂದ
න ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ  ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಈ ชಒಯඝ౬  ಸರಳ ชಒಯ cb 
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ಅඝ౬  ಈ คೕൟ เಸ౨ ค๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಆೕನವඝ౬  ෥ഺೕಣ ಅൿ ෭ನ๺ නಡ ಆರคಂದ cb 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ౾ರಣವඝ౬  ඛ෦ბ๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಈ ಆೕನโ ಪค෥ಣ฿ಜං  ಈ ಆೕನโ ಆರคಂದ න 
ಆಜං ಸค ಈಗ ಈ ౾ರಣ ಮൡ౨  ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ಈ ງತದย౵  ೞൽಸยං ಅದඝ౬  කโ ല ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ಈಗ 
කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಎ๭ല ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕค๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಅದ ౙಁ  ෮ದฤ කโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ කโ ඣೕഴൟ౨ ದ౪ ฉ 
ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗಳย౵  ൟ౳ ಆೕನಗಳย౵  ಒಂർಜං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ൟ౳ ಆೕನโ ಆಜฆತ౨ ං abc adb 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಮൡ౨  ಈ ಎರവ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಸವბಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಅคൡಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಅโಗำ 
๬෥ನ౲  ಬൽಯඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ ಆೕನโ 90 ಆಜං ಮൡ౨  ಈ ชಒ෷ ඡರ ชಒ෴ಜං ಆೕನโ 90 cd 
ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛ෥ბಣൽಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಈ ಆೕನ ಮൡ౨  ಈ ಆೕನโ ಸಹ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಆೕನ ಮൡ౨  ൟ౳ ಆೕನ abc abd 
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಆೕನ ಮൡ౨  ൟ౳ ಆೕನ ಸವბಸ෥ನ฿ಜං ಅಥ฿ ඛಖರ฿ಜ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  abc abd 
ಆದ౪ คಂದ ಬൽಗಳ ಉದ౪ ใ ಸಹ ಇฆತ౨ ං ಈ ಎ๭ ಒಂൿ ෸ඛഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ೦๼ೕฃൡ ಁಡ ಒಂൿ ෸ඛഡ 
ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಸವბಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ๅ ෨ಂං කโ අಡ౥  ൟ౳ ಆೕನ ෬ว adc 
಄ಂൽ౳ ೕಕค๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಗ කඝ ಆಜං౪ ೕච  ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಈ ඛൽბಷౣ  ൟ౳ ಆೕನದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൞౨  කโ ಈ ಎರഴ adc 
ൟ౳ ಆೕನಗಳ ಸ෥ನ൤෵ಂದ ಈ ಆೕನ ಮൡ౨  ಈ ಆೕನโ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನದ ಅಳ൤෷ ൮ೕഓ ಆಜದ౪ ฉ, ಈ ಆೕನโ ൮ೕഓ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಈ ಒഖౣ  ಆೕನโ ಇย౵  න ಆಜං  ෩ฆ 
ಅಥ฿ ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ๠ౣ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ඣೕഴൟ౨ ฆโൿ ಏචಂದฉ , ඛೕโ ಈ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ඣೕലದฉ, ಅದರ ಸಮൽ౷ ෇๾ ൟ౳ ಆೕನโ 
ඩ౳ ฏಭ฿ಗ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಈ ಆೕನ ಮൡ౨  ಈ ಆೕನโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಆೕನದ ಎม౵  ಆಂತคಕ ಆೕನಗಳ ෮ತ౨ โ 180 ലಜ౳ ෴ಜං. ಈ 60 ലಜ౳ ಗำ ಅಂದฉ න ා 3 ಪ౵ ๺ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ 
൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ න ා 3 ಪ౵ ๺ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ൮ೕഓ න ชലಯඨ౺  ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ൮ೕഓ ෩ฆ 
ชലಯඨ ಗัಂದ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൮ೕഓ ෩ರคಂದ න ಆಜං ಈ ಆೕನใ ಸಹ  ෩ರคಂದ න ಮൡ౨  ಇൿ ෩ರคಂದ න ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಒಂൿ ಸಮ෇๾ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං ಇൿ ಸಮ෇๾ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಎม౵  ෩ฆ adc 
ಆೕನಗำ 3 ชലಯඨ౺  ಅಥ฿ 60 ലಜ౳ ಗัಂದ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ  ಈ ๬ยನ เූಗದ ಯ ಉದ౪ โ ಇತರ ಎರഴ ಬൽಗಳ ಇತರ ಉದ౪ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಒಂൿ cd 
ಘಟಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಹ ಒಂൿ ಘಟಕದ ಉದ౪ ฿ಜං, cd 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ಯ ಉದ౪ โ ಒಂൿ ಘಟಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ  ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಮൡ౨  cd abc 

ಈ ಎರഴ ಬൽಗಳ ಉದ౪ โ ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං abd bc bd 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉದ౪  ಮൡ౨  ಈ ಉದ౪ โ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇലೕ ಉದ౪ ದ ಒಂൿ ಘಟಕ฿ಜದ౪ ฉ , ಈ ಉದ౪ โ ಅಧბ ෸ඛഡ ಆಜರ෎ಀ ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං ಅಧბ ෸ඛഡ cd 
ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ಆೕನದ නನ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಆರคಂದ ౘ෦๭, ಈ ಆೕನದ ಈ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ౘ෦๭, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನದ න ಆರರ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๴ನ ๴ನ ා ๭ಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಈ ಆೕನದ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕค๵ೕಣ ಇದರ ຃඲ೕങඞ౲ ๺ ಉದ౪  ಒಂൿ ಘಟಕ ಮൡ౨  ಅಧბ abc cb 
ಘಟಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๴ನ ಆರคಂದ ຃඲ೕങඞ౲ ๺ เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಅಧბದ๠ౣ  ූಜ๭ർಗ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಈ 
ಸರಳ ರಚචಯ ෩ಲಕ  ๭ಋ౺  ඛಂದ නನ ๴ඨ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ๼ಂൽನ 
ತರಗൟಯย౵  කโ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ಎಂൿ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ๸ීಧವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛೕโ ಏನඝ౬  ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಎಂದฉ න ಆರคಂದ ౽๺ ಆಜฆತ౨ ං งഡ ൮౳ ೕ ා 
ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ๔౬ ෷ ಮನ๭౺ ಡ ಬฆವ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ, ๴ඨ ಆෆ ಮൡ౨  ๴ඨ ಆෆ ෭ನ๺ ನഴๅ x x 
ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ෭ನ๺ ಎಋ౺  ನ ౽๺ ನഴๅ ෴โඃ ๸ීಧเං෻ xn 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮ൤౨  ಇย౵  ಄ಂದ౳ අಂൽಡ ಒಂൿ ಘಟಕ ไತ౨ ವඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ං౪ ೕๅ ಇൿ ಅౘ ಇൿ ಇൿ ಅౘ ಇൿ ಅౘo x x y 
ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅದರ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಕ౳ ಮ฿ಜ ಮൡ౨  ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ p x y e b 
ൟฆಞเಃಯ ಆೕನ ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದคಂದ อಬ฿ಜ ಅ෈ಟౣ ฉ ಈ ງತದย౵  ಅౘದ ෬ว ඩ෵ಂഡ ඦತರ ಈ ಉದ౪  ಡ x p a oa 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಉದ౪ โ ಇย౵  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ಈ ಆೕನದ ෭ನ๺ ನย౵  oa a b x 
ಆಸ౾౨  ຄಂൽฆโದคಂದ ൟฆತೕಣ ඦತರ කโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷಯ෎ಀ කโ ಡ ಅಗತ౲ เං ಈ ඛൽბಷౣ  x r 
ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ಪ౳ ದ౾౹ ൏౽ರ฿ಜ කโ ಈ ಆೕನ ಛಜ ෥ലದ ಅඃ ಪ౳ ෥ಣದ ൟฆಞเಃ෵ಂದ ಓചഡ ෥ല x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಅඃ ಪ౳ ෥ಣದย౵  ൟฆಜ๭ർಗ ಈ ಆೕನโ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಪ౳ ದ౾౹ ൏౽ರ฿ಜ x 
ൟฆಜർಗ ಇย౵ ಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ ൟฆಜർಗ ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ຄೕಞ฿ಗ කโ ෥ലದ ಅඃ ಪ౳ ෥ಣದ ൟฆಞเಃಯඝ౬  කโ 
෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ෈ಂൿವඝ౬  ತฤඬ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ෭ನ๺ ನ ෭ನ๺ ඩಪದ x q x x x 
೉ກ౬ ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಊ๼ಸฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඩ෵ಂഡ ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ q c d x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ เಷಯ฿ಜං ෭ನ๺ ನ ๴ඨ x b x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ඩ෵ಂഡ ನ ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜං ಅඝ౬  ຃඲ೕങඞ౲ ๺ ನ ಉದ౪ ൽಂದ ූಜ๭ ಅൿ ಒಂದಃౙ  ah q y d 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං s d 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ಮൡ౨  ನഴๅ ෴โඃ ๸ීಧเං෻ ಎಂൿ කโ ඣೕಡ෎౽ಜං ಈಗ කโ ಈ d b 
ಆຉ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ කโ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗಳඝ౬  ಇย౵  ඣೕലದฉ a 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ൟ౳ ಆೕನโ ಓ෕ ಆಜං , ಅൿ ಇย౵  ಈ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ൟ౳ ಆೕನโ ಓಋ ಆಜං ඦತರ කโ 
ඣೕഴโൿ ౘ෦๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗಳ ನഴๅ ಅโ ಸವბಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ൟ౳ ಆೕನ ಓභ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ൟ౳ ಆೕನ ಓಃ౛  
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದಃౙ  ౽ರಣ  ಸಹಜ฿ಜ ಈ ಬൽ෷ ಇๅರಡ ౙಁ  ๬෥ನ౲ ฿ಜං ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಓಪ౬  ಈ ๴ി ಆභ 
ൟ౳ ಆೕನ ಓಕ౬  ಉದ౪  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅๅರവ ಈ ಘಟಕದ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං oq 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಎರഴ ಬൽಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ඦತರ  ಇย౵  ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಆೕನ ಈ ಆೕನಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಏಃಂದฉ ಅๅರവ ಪ౳ ෥ಣದย౵  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಈಗ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ർಗ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  කโ ಅ෈ഔౣ ං౪ ೕๅ ಈ 
෈ಂൿเඛಂದ ඛಂದ ಅౘಃౙ  อಬ฿ಜ ಇൿ ಈಗ 90 ലಜ౳ ෴ಜං ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ p x 
ಸವბಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ಈ ಆೕನโ ಈ ಆೕನಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅൿ 90 ലಜ౳ ಗะಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโඃචಂದฉ, ಈ ඩ౲ ಋ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඡರ ชಒ෴ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ಆೕನโ 90 ಮൡ౨  ಇൿ 90 
ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒഖౣ  ಆೕನโ 180 ലಜ౳ ಗะಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ౲ ಋ ಒಂൿ ಸರಳ ชಒ෴ಜൿ౪  ಅൿ ೞൽ๯ವ ෩ಲಕ ೞൽ๯ತ౨ ං.  90 ലಜ౳ ಗಳย౵  ಅౘ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං x q 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಈ ๸තಣბ ชಒ෷ ඡರ ชಒ෴ಜං ಮൡ౨  ಇൿ 90 ലಜ౳ ಗಳย౵  ಅౘඅಂൽಡ ೞൽ๯ൟ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ชಒಯ เූಗโ ಈ ඛඃბ๎ಂಕ ಅౘದ ඛඃბ๎ಂಕ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ๅ ಈ ඛൽბಷౣ  ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ ಇย౵  ಸಮකಜರ෎ಀ  ಇย౵  c a 
ಇย౵  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಈಗ ಬಡ౛  ಏඝ ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಸವბಸ෥ನ฿ಜං c d 
ಏಃಂದฉ ෮ದಲ ൟ౳ ಆೕನದ ಈ ಬൽಯ ಉದ౪ โ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅವನൿ ಓಋ ൟ౳ ಆೕನದ ಈ ಬൽಯ ಉದ౪ ಃౙ  t 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉದ౪ ದ ಪ౳ ෥ಣโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ කಲౙ ඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ฆโದคಂದ ಇൿ ಅౘದ b ah x 
ಃಳಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇย౵ ಂದ ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ൟೕ෥ბඛ๯൤౨ ೕๅ d  b 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ๴ඨ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಎಂ්ൿ ๴ඨx b x b 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ಅಂಶൽಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං  ඩ౳ ฏ෗๭ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ , ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ෭ನ๺ ಆෆ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಅತ౲ ಂತ x x 
෩ಲේತ ๸ීಧ฿ಜං ಮൡ౨  ಈಗ ಈ คೕൟಯ ౽ಯბಗำ ෭ನ๺ ನ ෭ನ๺ ಎෆಎಋ౺  ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ เ๕ಷ x 
ກಸರඝ౬  ຄಂൽๅ ಮൡ౨  ಅโಗำ ෍ಸ හౘඨ ಗำ ಎಂൿ ಕฉ෷൞౨ ฉ , කโ ಇย౵  ಅඃ ಅಂ౾ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ 
ಅโಗಳඝ౬  ෍ಸ ౽ಯბಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ඦತರ කโ ඣೕಡಬ๾ർದൿ౪  ನ ඛೕโ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಓභ x cos 
ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ඦತರ ನ ౽๺ ಈ ಉದ౪ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಒಂದคಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಮൡ౨   ෭ನ๺ x x 
ನ ಏඝ ෭ನ๺ ಛಜ කโ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಓಋ ಅඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ನ ౽๺ ಅඝ౬  ಅඃ cos x x 
຃඲ೕങඞ౲ ๺ ඛಂದ ූಜ๯โದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಉದ౪  ಒಂർಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಹ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  a 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ನ ౽๺ ෴฿ಗล ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಂತಹ හౘඨ ಗำ ಎෆ ನ ಎෆ ಡ ಎෆ ಡ x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಎෆ හౘඨ ಇದ౪ ย౵  ಎෆ, ಎม౵  ಎಋ౺  ಡ ෭ನ๺ ಎಋ౺  ನ ಎෆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಄ವಲ ನ ಒಂൿ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಅಲ౵  ಆದฉ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗัಡ  ನ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಁಡ ಇದඝ౬  ෍ಸ ౾౳ ෺ ಎಂൿ ಕฉಯ෎౽ದฉ ౽ಯბโ ನ ಒಂൿ ෰ಲ౲ ಃౙ  ෥ತ౳ ವಲ౵ ං ಅದರ x 
ഺ෬ඨ ನย౵ ฆವ ನ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗัಡ ಈ ๸ීಧವඝ౬  තซಸ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ජಜ ๸ಒ౲ ಡ ๳คದ ನ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗัಡ ෭ನ๺ ಡ cos x x x 
౽๺ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಆಜฆವ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ, 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ౽ಯბಗಳඝ౬  ಸಮ ౽ಯბಗำ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಅโಗಳඝ౬  ಸಮ ౽ಯბಗำ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൽನದඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෰ಲ౲ ಗಳ ๔౳ ೕ൐ಯย౵  ಸ౷ ಲ౭  ಆಳ฿ಜ sin x cos x 
ಅಥ฿ ಸ౷ ಲ౭  ಆಳ฿ಜ ಅಡ෵ค කโ ಅඝ౬  ๵ච౬ ෵ಂದ ಎರഴ ಡ ກ೉౞ ๭ඈ൤ කโ ಚย๯൤౨ ೕๅ x pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಆೕನ ൟฆಞเಃಯ ಆೕನ ๵ච౬ ಯ ನഴๅ ಇฆ฿ಗ ಮൡ౨  0 ඛೕโ ಇย౵ ฆ฿ಗ ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ x x 
෈ಂൿವඝ౬  කโ ಆಂഔ౽౵ ಋ ็ ๺ ನย౵  ไತ౨ ದ ෬ว ಚย๯฿ಗ ಈ ງತವඝ౬  ತฤඬವವฉಡ කๅಲ౵ ง ෴฿ಗล 
෮ದಲ ಚൡෙბಜದย౵ ฆ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ  ಮൡ౨   ชലಯඨ ಗಳ ನഴๅ ಇർ౪ ಗ ෈ಂൿโ ෮ದಲ ಚൡෙბಜದย౵ ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඩಪ ಡ x 0 pi 2 p x b 
ಸಮකಜฆವ ౽ರಣ ඛඃბ๎ಂಕ  ඩ෵ಂഡ ಮൡ౨  ಈಗ ෮ದಲ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ฆವ ෈ಂൿเನ y cos x x 
ඛඃბ๎ಂಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇย౵  ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ ඛඃბ๎ಂಕโ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ๒ನ౲ ൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಇฆತ౨ ං cos x 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಆದฉ ಈ ෈ಂൿเನ cos x ah y 
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ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜฆವ ๴ඨ ಸಹ ๒ನ౲ ಃౙ  ಒಂದರ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಇฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಕยბ ෇౳ ಃഡ ಅඝ౬  ๻౾ං౪ ೕච ಏಃಂದฉ කඝ ෮ದಲ ಚൡෙბಜವඝ౬  ಕല෫ ಎಂൿ x 
฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕච  ಎರಡคಂದ ಜಂತ pi 
ಆದ౪ คಂದ ඩಪ ಆಜರ෎ಀ  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಏಃಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ෥ತ౳  ಒಂದಃౙ  x l ess x pi x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಎಂൽಟ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷โൽಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒಂൿ ๯ൟ౨ ನ ෇౳ ಃഡ ಇං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ಈ ಆೕಷౣ ಕದ ಇತರ ನ෩ൿಗಳඝ౬  ಭൟბ ෥ಡಬ๾ൿ 
ไತ౨ ದ ಉದ౪ ౙಁ  ಚย๯฿ಗ කโ ಈ ෈ಂൿเඛಂದ ಆಂഔ౽౵ ಃ౷ ೖ๺ ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๭ದฉ කโ ಎರಡඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ൟฆಞವ ಆೕನโ න ಎರಡคಂದ න ನഴๅ ಇർ౪ ಗ න ಎರಡคಂದ න ವฉಡ ಇฆತ౨ ං  ಅಧბ ಭ౳ ಮಣ฿ಜං pi 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ಚൡෙბಜದย౵  ๴ඨ ෩ಲ൫ ඛೕโ ඣೕലದฉ ඛඃბ๎ಂಕ ಬಲ x sin x y 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಮ൤౨  ಅದರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ನ ಧකತ౱ ಕ ಬൽಯย౵ ං ಅದರ ಈ ಸಮತಲ ಅౘದ ෬ม౰ ಗದย౵ ං x ah x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ನ ෴โඃ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕโ ෴฿ಗล ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ y 
ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಹ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಆದฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅൿ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಆದฉ ಎರಡඡ 
౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ฆವ ಆ๴ඨ ಛಜ ಡ ಏකಞತ౨ ං ಆ ෈ಂൿ  ಈ ಅౘದ ಇඣ౬ ಂൿ ಬൽಯย౵ ං cos x t y 
ಆದ౪ คಂದ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ඛඃბ๎ಂಕโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಆೕನದ ๴ඨ ไತ౨ ದ ෬ยನ ಅඝಞಣ฿ದx cos 
෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෰ಲ౲ โ  ಎರಡඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ඛಂದ ຄೕಞತ౨ ං x cos x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ฆ฿ಗ ಈ නನ ಆ๴ඨ ಎರಡคಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈ ງತವඝ౬  
ತฤඪർಗ ಇൿ ಈ ງತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ෈ಂൿเನ ಈ ඛඃბ๎ಂಕโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛඃბ๎ಂಕโ ෭ನ๺ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ං  ඞರ ಎಂಭൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ಆ๴ඨ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಎರಡඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ಆ๴ඨ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಯ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ಇತರ x 
ನ෩ൿಗಳඝ౬  ಭൟბ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ಅಪ౳ ದ౾౹ ൏౽ರ฿ಜ ಚยಸ෎౽ಞತ౨ ං ൽಀౙ  ಇย౵ ಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಜ කโ ෨ಂං 
๬ಜർಗ ಈ ງತದವฉಡ කโ ෩ರඡ ಚൡෙბಜದย౵ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ງತൽಂದ ෨ಂං ຄೕർಗ ಅย౵ ಂದ 
ඩ౳ ฏ෗๭ದ ಕഷಡ කโ කಲౙ ඡ ಚൡෙბಜದย౵ ං౪ ೕๅ ಈಗ කโ ๴ඨ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  งඪಸฤ ಅౘದ tr  y x 
෬ว කโ ൟฆಞเಃಯ ಆೕನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅౘದ ෬ว කโ ൟฆಞเಃಯ ಆೕನದ ๴ඨ ෰ಲ౲ ವඝ౬  x y 
ຄಂൽං౪ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨   ಈಗ කඝ ಇย౵  ෷ඛഡ ൟ౳ ಜ౲ ದ ah 
ಸ౷ ಲ౭  ไತ౨ ವඝ౬  ಈ ງತದย౵  ಄ಂದ౳ අಂൽಡ ೉ൟ౳ ๭ං౪ ೕච ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  කโ ಈ ෈ಂൿเඛಂದ o 
ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಇย౵  ಈ ງತൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ ಮൡ౨  ಈಗ ಈ ງತದย౵  ಆಂഔ౽౵ ಃ౷ ೖ๺ ൽ౾ౙ ನย౵  
ಚยಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ಗัಂದ ෮ದมಜ ನಮಡ ൟัൽං , ෴โඃ ෈ಂൿเನ ನ ๴ඨ ಈ ෈ಂൿเನ x y 
ඛඃბ๎ಂಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಈ ງತದย౵  ಈ ງತದย౵  ൟฆಞเಃಯ ಆೕನเಲ౵ ൽർ౪ ಗ x 
ൟฆಞเಃ ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ൟฆಞเಃಯ ಆೕನโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘದ ෬ว කโ ಇย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ไತ౨ ದ ෬ว ಇฆವ ౽ರಣ x x y 
ඛඃბ๎ಂಕโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನ ๴ඨ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ๼ೕಡ ๲ึ෷൤౨ ೕๅ  කโ ಆಂഔ౽౵ ಋ ็ ๺ ഹฉಋ ನย౵  ෨ಂං ๬ಞ฿ಗ කโ ಈ ๬౩ ನ ಮൡ౨
ಇย౵ ฆವ ಈ ๬౩ ನದ ನഴๅ ಅಧბർคಯඝ౬  ತฤඬ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎส౵ ೕ ಅย౵ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 90 ലಜ౳ ಗಳ ಅಧბದ๠ౣ  ಇರ෎ಀ, ಅಂದฉ න කฤౙ  ಅಥ฿ ನಲವ൤౨ ೖൿ ലಜ౳ ಗಳ๠ౣ  ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಡ ತฤඪർಗ ಈ ಆೕನದ ೉ກ౬   ಆຉ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ෩ಲ y 
ಎರಡคಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಸค๯෥ฆ ๒ನ౲  ෈ಂൿ ಏำ ๒ನ౲  ಏำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಇൿ 4 คಂದ න ಮൡ౨  4 คಂದ ๭ඨ න ෰ಲ౲ โ 0.707 ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ  ಇൿ 1 ಮൡ౨  ಅದರ ಅಧბದ๠ౣ  ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0.5 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸค๯෥ฆ ಏನක౬ ದง ຂูೕಣ ౘ෦๭ ಇൿ 2 คಂದ 3 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 0.66 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ คೕൟ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉದ౪ โ ෴โർದง ಇฆತ౨ ං ಇย౵ ಡ ಇย౵ ಡ ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಒಂದඝ౬  ෩ฆ ೉ಕౙ  ೓ಕಗะಜ ൧ೕคಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ๭ඨ න කಲౙ คಂದ ಸค๯෥ฆ ಒಂൿ ಆຉ ๒ನ౲  ඩ෵ಂഡ ಏำ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๵ච౬ ෵ಂದ නಡ කಲౙ คಂದ ຄೕർಗ ඛೕโ ๴ඨ ನ ಈ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ෽ೕ೧๭ർಗ ಅൿ ಈ คೕൟ x 
౽൒ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෨ಂං ෥ലർಗ ಇඣ౬ ಂൿ ನಲವ൤౨ ೖൿ ലಜ౳ ಗಳ๠ౣ  ಆಂഔ౽౵ ಃ౷ ೖ๺ ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕಜ කโ 
ಈ ງತವඝ౬  ತฤඬ൤౨ ೕๅ, ಅದರ ඛඃბ๎ಂಕโ ಅದರ ඛඃბ๎ಂಕโ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ൟฆಞเಃಯ y 
ಆೕನโ ಈಗ 2 คಂದ ಆಜං pi 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ න 2 คಂದ 1 ಆಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಈ ງತವඝ౬  ತฤඬ൤౨ ೕๅ කโ ಈ คೕൟಯ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๸ಪ౾ბ๯൤౨ ೕๅ ඦತರ ಈ ງತൽಂದ 
ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ಪ౳ ದ౾౹ ൏౽ರದ เฆದ౫ ದ ൽ౾ౙ ನย౵  කโ [๸ಜೕತ ] ಎರಡඡ ಚൡෙბಜದย౵ ං౪ ೕๅ ಆದฉ ಈಗ ಎರಡඡ 
ಚൡෙბಜದ ෴โඃ ෈ಂൿเನ ෬ว ඛඃბ๎ಂಕದ ෰ಲ౲ โ ಕല෫෴ಜರ෎ಀ  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜ කโ ಇย౵ ಡ y 
ಬฆൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಮ൤౨  ಒಂದคಂದ ಕല෫෴ಗฤ ඩ౳ ฏ෗๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಈ ງತವඝ౬  ತฤඬವವฉಡ ಇย౵  x 
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ಒഖౣ  ൟฆಞವ ಆೕನโ 180 ലಜ౳  ಅಥ฿ න ชലಯඨ౺  ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕದ ඡರ ชಒ෴ಜං  ಇย౵  ෭ನ๺ 
ಒಂൿ ๵ච౬ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಎಂಬൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵  කโ ಈ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ෽ೕ೧ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ කඝ ๻ಡ ඣೕഴ൤౨ ೕච wi  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ෈ಂൿโ ಇย౵  න ನ ಛ౳ ෆ ನย౵  ಈ ງತಃౙ  ಅඝงಪ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෨ಂං ๬ಗಬ๾ൿ 
ಮൡ౨  කโ ෨ಂං ຄೕಗಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇย౵  ෴โඃ ෈ಂൿเಛಜ කโ ෥ಡ෎ಀ ಉർಹರൕಡ ಇย౵  කโ ಈ 
ಅಂಶವඝ౬  ಇย౵  ຂูೕಣ  කโ ಇย౵ ಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ൟฆಞเಃಯ ಒഖౣ  ಆೕನವඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ ಮൡ౨  ಆ 
ൟฆಞเಃಯ ಆೕನಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ෈ಂൿเನ y 
ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ಅದರ ෬ว ෽ೕ೧ಸ෎ಀ  ಅౘโ ಇย౵  කโ ಈ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  y y 
ຂಡ තಣბತั๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ෩ฆ න ා ഖ ನย౵  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಈ ງತದย౵  ෩ฆ න ා ഖ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ  ಅದඝ౬  ๸ಪ౾ბಸฤ ඛೕโ ಈ คೕൟಯ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෩ರඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ฆ฿ಗ නඛಂದ  නಡ  ಡ ຄೕಞโൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ຄೕದฉ ඛೕโ 3 2
කಲౙ ඡ ಚൡෙბಜದย౵ ൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ඛಮ౱  ವಕ౳ ชಒ෷ ౽൒ತ౨ ං  ಅಂತಹ ಏඣೕ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ඛೕโ ನ ಆ๴ඨ ನ ಅඝ౬  ຂಡ งඪಸಬ๾ൿ ಎಂದฉ ಅඃ คೕൟಯย౵  ಈ ෈ಂൿಗಳ x x ah ah y 
ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ඣೕഴವ ಬದฤ ඛೕโ ಈ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ෈ಂൿಗಳ ඛඃბ๎ಂಕದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಇย౵  ನย౵  x y 
෽ೕ೧ಸ෎ಀ  ಆ౾౺ ๺ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ನ ಆ๴ඨ ಛಜ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค, කโ ನಮ౱  ಬัಡ ຄೕಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඛೕโx 

ಮൡ౨  ಎರഴ ಆೕನಗಳඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ๴ඨ ๴ඨ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ඛೕโ ൟัൽൽ౪ ೕค x y x y cos x cos y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ  ಈ ಆೕನದ ෭ನ๺ ඛೕโ ෭ನ๺ ನ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  x y x y 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಬ๾๛ ಪ౵ ๺ ನ ಆ๴ඨ ಅಥ฿ ನ ಆ๴ඨ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ๴ඨ x y x x y x 
ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಅಥ฿ ಎರഴ ෇ค ನ ๴ඨ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂං ൟัಸยං౪ ೕๅ  ಪคූ๣ಯย౵  ವ౲ ൞౲ ಸದ ಆ๴ඨ ಮൡ౨  ಆೕನಗಳ cos x sine x cos y sin y 
෮ತ౨ ವඝ౬  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸฤ කโ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಪഷಯยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಘಟಕ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಇย౵  ෈ಂൿವඝ౬  ಪคಗ൐๭ o q 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛೕย ಬಣ౧ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච  දඨ ಁಡ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟฆಞเಃಯ ಆೕನ ಆಜರย ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅವ౽ಶ ಈ x p 
෈ಂൿ ಡ ൟฆಞವ ಆೕನโ ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ p y 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ ඛඃბ๎ಂಕโ ನ x y q x x cos 
ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕโ ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಈ ෈ಂൿเಡ ඛඃბ๎ಂಕโ ನ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  y p x y cos y 
ඛඃბ๎ಂಕโ ನ ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇย౵  ಈ ಆೕನโ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ y x yx y 
කโ ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಇย౵ ಂದ ಡ ಪഷಯฤ ൟฆಞವ ಆೕನโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r 
ಆದ౪ คಂದ ಃಂඬ ಬಣ౧ ದ ಈ ಆೕನโ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಆಜං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵  ಈ ෈ಂൿโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ವඝ౬  ඛඃბ๏๯ತ౨ ං ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ r 
ಈ ಆຉ ඩ෵ಂഡ ಡ ൟฆಞเಃಯ ಆೕನโ ಃಂඬ ಬಣ౧ ದย౵  ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං r x y 
ಆದ౪ คಂದ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ෭ನ๺ ನ ಆಜฆತ౨ ං ඛඃბ๎ಂಕ  ඛඃბ๎ಂಕโ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ಆಜං x y cos x y x y 
ಈಗ කโ ಎರಡರ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕค๵ೕಣ ൟ౳ ಆೕನಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸಹ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ opq 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಈ ಹ๭ฆ ೋಃౙ ಗಳ ชಒ෽ಂൽಡ ಮൡ౨  ಡ ๳ฆ൤౨ ೕච p q 
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಆೕನಗಳย౵  ಒಂൿ ൟ౳ ಆೕನ ಆಜದ౪ ฉ ಪคಗ൐ಸ෎౽ದ ಇඣ౬ ಂൿ ൟ౳ ಆೕನโ ಓฑ opq 
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಆೕನ ಓฑ 
ಆದ౪ คಂದ  කโ ಒഔౣ ಡ ๳ರ෎౽ಜං ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ඦತರ කโ ඣೕഴโൿ 
ಏචಂದฉ , ൟ౳ ಆೕನ ನย౵  ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಈ ಬൽಯ ಬൽಡ ಅಥ฿ ൟ౳ ಆೕನ ಓฑ ನ ಉದ౪ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ opq oq 

ಮൡ౨  ಅಥ฿ ൟ౳ ಜ౲  ಎರവ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ನ ಈ ไತ౨ ದ ෨ಂൽನ ූಗದ ෷ඛഡ ಉದ౪ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಅൿ oq opq opq 
ಮ൧౨ ಂൿ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಈ ಎม౵  ෷ ෷ඛഡ ಉದ౪ ฿ಜං, ಇൿ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಓฑ ඛಂർಜ ಡ opq op oa 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಮൡ౨  ඦತರ o aa r 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಹ ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං oa 
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಆೕನದ ൟ౳ ಆೕನದ ಓฑ ನ ඩಶ౷ ბ ಮൡ౨  ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಮತ౨ ๠ౣ  ಆೕನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං op opq oa poq o

ಎಂ්ൿ ൟ౳ ಆೕನದ ಓฌೕฑ ನ ಆೕನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ಎರവ ಆೕನಗำ ෭ನ๺ ಡ  pq aor x y 
ಸ෥ನ฿ಜๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಸವბಸ෥ನ฿ಜๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಸವბಸ෥ನ฿ಜๅ, ಏಃಂದฉ ಅโಗำ ತಮ౱  ಎม౵  ಬൽಗಳ ಉದ౪ ವඝ౬  
ຄಂൽಃ෴ಜฆโದคಂದ ಅโಗำ ಸವბಸ෥ನ฿ಜๅ ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๯ತ౨ ๅ. ಬൽಗำ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ನ ಹ๭ฆ ೋಃౙ ಗಳ ชಒ෵ಂದ ൧ೕคಸมದ ಈ ಬൽಯ ಉದ౪ โ ൟ౳ ಆೕನದ ಓฑ ನ ඩಶ౷ ბದ opq qp 
ನ ಉದ౪ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಸವბಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ කโ ಈಗ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಈ ar 

ಸತ౲ ವඝ౬  ಬಳಸฤ ಈಗ ಈ ๬ฤ ಆຉ ಈ ಉದ౪  ෈ಂൿಗำ ಮൡ౨  ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ qp q p 
ಅಲ౵ , ಅย౵  ෈ಂൿโ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ෈ಂൿโ ಮൡ౨  ಎಂದฉ q cos x sin x q cos y sin yi qp
ಅඝ౬  ಬฉ෷โൿ  ಈಕ౷ ฯ ഖ ಬฉ෷โൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ar qp 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಉದ౪ ಗำ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಅโಗಳ ವಗბದ ಉದ౪ ಗำ ಸಹ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ೓ಕโ ಡ qp cos xm 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๸තಣბ ೓ಕ inus cos y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೓ಕโ ෭ನ๺ ಇലೕ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ๴ඨ ෭ನ๺ ๭ඨ qp cos x cos phi x y 
๸තಣბ ಚದರ ಬಲ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಚದರ ಮൡ౨  ಅൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಈಗ කโ ೓ಕ ෴โൿ  ෈ಂൿเನ qp ar ar a 
ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ൟั෵ค ಮൡ౨  ෈ಂൿ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಒಂൿ ๒ನ౲ ฿ಜං ෈ಂൿ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ r r 

෭ನ๺ ಮൡ౨  ෭ನ๺ cos x y sin x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬ยನ เූಗದ ವಗბದ ಸಮ൧ೕಲನದ ಉದ౪ โ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ ಒಂൿ ar cos x y 
๸තಣბ ಚದರ ೯൤ಡ ๴ඨ ෭ನ๺ ็ ෭ನ๺ ๵ච౬  ಇൿ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜฆತ౨ ං x x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵  ෮ದಲ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಅโಗಳඝ౬  ಇನ౬ ๠ౣ  ಸರಳತัಸฤ cos x minus cos y whole 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ෭ನ๺ ๭ඨ ็ තൟბ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸಮ x 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ೓ಕโ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ็ ෭ನ๺ ಎರഴ ౽๺ ಎಋ౺  ౽๺ ็ ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺ x 
ಎರಡඡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸಮකಜฆತ౨ ං ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ็ ෭ನ๺ 2 ಎರഴ ๴ඨ ๴ඨ ็ ಆದฉ  ඦತರ x x 
ಡ෋౵ ౲   ෴โඃ ಆೕನಃౙ  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟั෵ค x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಁല ಒಂൿ ೯൤ಡ ಇๅರവ ಁല ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ๴ඨ cos x cos y x 
ඩಪ ಮൡ౨   ಇൿ ෮ದಲ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯ ಸರัೕಕರಣಃౙ  ಸಮකಜൡ౨  ಮൡ౨  ಇൿ ಈ ඛൽბಷౣ  ಪದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಆຉ ಈ y 
ඛൽბಷౣ  ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಎರಡඡ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  เಸ౨ ค๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ ຂัංโ ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ๸තಣბ ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺cos x y x 

ನ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ౽๺ ෭ನ๺ ็ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆෆ y x y x x
෭ನ๺ ็ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ็ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ ಈಗ ಈ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං  ෭ನ๺ ็ ಮൡ౨  ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ x x x 
෭ನ๺ ็ ಒಂದඝ౬  ๳ค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෭ನ๺ ಎರഴ ౽๺ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ็ಡ ಸರಳತั๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಮൡ౨  ಇโಗำ 
ಸ෥ನ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಸ෦ೕಕค๭ർಗ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಸ෦ೕಕค๭ർಗ ನಮಡ ๭ಞโൿ ෭ನ๺ ನ ಡ x y cos c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ๴ඨ ๴ඨ ಮൡ౨  ಇൿ ಅತ౲ ಂತ ෩ಲේತ ಫย൞ಂಶ฿ಜං, ಇದඝ౬  කโ os x cos y x y 
ඦತರ ನಮ౱  ಆຉ ಇತರ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴โඃ ಎರഴ ಆೕನಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ౽๺ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  x y x y cos x cos 

౽๺ ಆෆ ಪ౵ ๺ ຂಡ කโ ෭ನ๺ ಛಜ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಛಜ ಈ y plus sin x sin y x y cos x y cos x y 
ಃಳಜඦ൤ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಪഷಯฤ ಬಳಸಬ๾ൿ ෭ನ๺ ಆෆ ෭ನ๺ ಮൡ౨   ඦತರ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ ಇൿ ౽๺ ෭ನ๺ ็ ಮൡ౨  ๴ඨ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ็ ಆෆ ෭ನ๺ ็ ಆಜ x 
ಆಞತ౨ ං, ಇൿ ౽๺ ಎಋ౺  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಈಗ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ౽๺ ಒಂൿ ಸಮ ౽ಯბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ෭ನ๺ ็  ಡ ಸಮ cos y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆದฉ ನ ๴ඨ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  cos y y r 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ෭ನ๺ ๴ඨ ಆಜං ಮൡ౨  y y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ෭ನ๺ ๴ඨ ಆಞತ౨ ං sin x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෨ಜ๯൤౨ ೕๅ  ಎರಡඡ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  කโ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ನഴเನ ກ೉౞ ನ 
๸ීಧಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ๴ඨ හౘඨ ಒಂൿ ෍ಸ ౾౳ ෺෴ಜං, ಆ๴ඨ හౘඨ ಒಂൿ ಸಮ ౽ಯბ฿ಜං, 
කโ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ಛಜ ಛ౳ ෆ ಗಳඝ౬  ຂಡ งඪಸ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  ಸಹ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ 
ವ౲ ൞౲ ಸದ เ෗ನ౬  ಆ๴ඨ ಮൡ౨  ಎರഴ ಆೕನಗಳ ෮ತ౨ ౽ౙ ಜ ಇย౵  ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ෨ಂൽನ 
ತರಗൟಯย౵  කโ ಆຉ ಅඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗัಂದศ ඩ౳ ฏ෗๭ 
කโ ವ౲ ൞౲ ಸದ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಮൡ౨  ಎರഴ ಆೕನಗಳ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ಆೕನಗಳ ಮൡ౨  ಇತರ 
ಃಲโ ๸ීಧಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ Pru
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