
  िũकोणिमतीय कायŘ पर पहले ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है, हम उस पृʿभूिम की थोड़ी चचाŊ के साथ शुŝ करŐ गे िजसका आपने पहले 
ही अपने 10 वी ंकƗा मŐ अȯयन िकया होगा, यह मूल ŝप से एक Ťीक शɨ है जो िũकोण और मेटŌ ोन से बना है,
 इसिलए िũकोणिमतीय िũभुज मेटŌ ोनोम का अथŊ है माप
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से िũभुजो ंकी भुजाओ ंको मापने और िũभुजो ंके कोणो ंऔर भुजाओ ंके बीच संबंध का पता लगाने का अȯयन , 
उदाहरण के िलए, आइए हम इस समकोण िũभुज को लŐ,abc 
 इसिलए यह 90 िडŤी है, इस कोण को थीटा होने दŐ  िजसका आपने अȯयन िकया होगा  आपका Ŝझान मानक है िक जहां आपने अपने 
िũकोणिमतीय अनुपात को पįरभािषत िकया होगा उदाहरण के िलए थीटा पाप थीटा और थीटा की ˙शŊरेखा
 इसिलए इस कोण थीटा के िलए हम इस पƗ को आसɄ पƗ के ŝप मŐ कहते हœ और यह पƗ एसी जो दाएं कोण के िवपरीत है कोण 
िũभुज को कणŊ कहा जाता है और इस कोण थीटा के िलए यह भुजा को आसɄ भुजा और भुजा कहा जाता है।ab 
  ई इस कोण के िवपरीत थीटा को ˙ʼ ŝप से िवपरीत पƗ कहा जाएगा और यिद आप थीटा के कोसाइन को याद करते हœ िजसे आप 
कॉस थीटा के ŝप मŐ िलखते हœ तो कोस वाˑव मŐ कोसाइन के िलए एक Ůकार का संिƗɑ ŝप है,
 इसिलए इसे वाˑव मŐ कोसाइन के ŝप मŐ िलखा जाता है और कॉस संिƗɑ ŝप है  इसके िलए आप पहले से ही यह पढ़ चुके हœ िक यह 
वाˑव मŐ आसɄ पƗ की लंबाई के बराबर है जो िक खंड की लंबाई है जो कणŊ की लंबाई पर है जो िक एसी साइन थीटा की लंबाई है िफर
से पाप साइन के िलए एक छोटा ŝप है साइन पाप थीटा िवपरीत पƗ की लंबाई के बराबर है जो इस मामले मŐ रेखा खंड बीसी है जो कणŊ 
की लंबाई से िवभािजत है जो िक एसी है और िफर अंत मŐ टैन थीटा जो इस कोण की ˙शŊरेखा है थीटा की लंबाई के बराबर है  िवपरीत 
पƗ जो आसɄ पƗ 
की लंबाई पर बीसी है,
 इसिलए यह पहले से ही आपके Ȫारा अȯयन िकया गया है, बस इन िũकोणिमतीय अनुपातो ंको िविभɄ सम˟ाओ ंको हल करने के िलए 
आपके Ȫारा उपयोग िकया गया है  एमएस
 इसिलए उनमŐ से एक बढ़ी Šई दूरी से संबंिधत सम˟ाएं हœ उदाहरण के िलए यह िवशेष सम˟ा यहाँ आह जहाँ आपके यहाँ एक ऊँची 
इमारत है िजसकी ऊँचाई आपके िलए अǒात है मान लीिजए िक ऊँचाई मीटर है और जब आप यहाँ इस िबंदु पर खड़े होते हœ और  h 
भवन के शीषŊ को देखŐ, जब आप भवन की ओर बढ़ते हœ, तो आप जमीन के संबंध मŐ िजस ऊंचाई कोण को मापते हœ, वह 30 िडŤी होता है,
जब आप भवन की ओर 10 मीटर की दूरी पर जाते हœ, तो यह दूरी मीटर होती है और िफर से ऊपर की ओर देखŐ इमारत की ac 10 
ऊंचाई ˙ʼ ŝप से बढ़कर 60 िडŤी हो जाती है और िफर आपको िनिʮत ŝप से ऊंचाई का पता लगाने के िलए कहा जाता है 
या इन ऊंचाई कोणो ंके इस माप के आधार पर इमारत की ऊंचाई का अनुमान लगाया जाता है, 
इसिलए िजस तरह से आप इसे करते हœ, एच को िनŝिपत करने दŐ।
  यहां ऊंचाई बीसीबी के बराबर है, मान लŐ िक एस मीटर है और िफर आप ˙शŊरेखा सूũ का उपयोग करते हœ,
 इसिलए यिद आप इस कोण के िलए ˙शŊरेखा सूũ का उपयोग करते हœ जो िक 30 िडŤी है जो आपको िमलता है तो वह तन है  30 िडŤी 
एच बटा एस ɘस 10 के बराबर है Ɛोिंक एच इसके िलए 30 िडŤी कोण एच िवपरीत पƗ है और एस ɘस 10 यहां आसɄ है और िनिʮत
ŝप से आप जानते हœ िक टैन तीस एक बटा ŝट तीन के बराबर है और िफर आप  दूसरे िũभुज को देखŐ यह िũभुज और आप िफरcdb 
से कोण की ˙शŊरेखा को 60 िडŤी का उɄयन कोण िलखते हœ और उसी सूũ का उपयोग करके आप इसे से से िवभािजत करने के s s 
िलए Ůाɑ करते हœ इस मामले मŐ साठ का तन मूल तीन के बराबर है
 इसिलए  अब आपको दो समीकरण और दो अǒात िमल गए हœ, आपको और दोनो ंको खोजने मŐ सƗम होना चािहए, यहाँ एक h s 
छोटा सा Ůʲ है,
 इसिलए िपछले पृʿ मŐ जब हम इस कणŊ के िवपरीत और आसɄ पƗ पर चचाŊ कर रहे थे , तो िकस पƗ के िवपरीत की पįरभाषा बŠत 
˙ʼ है  Ɛोिंक यह वह पƗ है जो इस कोण थीटा के िवपरीत आह के िलए है, उदाहरण के िलए यिद मुझे िवचार करना है तो एक ही 
समकोण िũभुज को िफर से कहŐ, लेिकन इस कोण पर िवचार करने के बजाय यिद थीटा को होना चािहए था  अɊ कोण कोण e acb 
यिद यह थीटा हो तो पįरभाषा अǅी तरह से कणŊ की पįरभाषा अभी भी वही रहेगी Ɛोिंक कणŊ वह पƗ है जो समकोण के िवपरीत है
 इसिलए यह अभी भी कणŊ रहेगा लेिकन आसɄ और िवपरीत  पƗ अब बदल जाएगा अब यह पƗ बीसी होगा
 इसिलए यह पƗ बीसी आसɄ पƗ होगा और यह पƗ एबी िवपरीत पƗ होगा Ɛोिंक अब यह पƗ वह पƗ है जो वाˑव मŐ इस कोण के 
िवपरीत है अब इसका कारण यह है िक यिद आप  आह कोण या कुछ ऐसा देखा होगा जो आपको हर जगह िमलेगा,
 इसिलए एक ˢाभािवक Ůʲ जो मन मŐ आता है िक इन कोणो ंको कैसे मापŐ,
 इसिलए एक सामाɊ उपाय िजसे हम जानते हœ वह है िडŤी लेिकन इससे पहले आइए हम पįरभािषत करŐ  िक हमारा कोण अब Ɛा है 
इस िकरण पर िवचार करŐ  तो यह एक िकरण है और हम कहते हœ िक हम इस िबंदु के बारे मŐ इस िकरण को घुमाते हœ तो यह इस िबंदु o 

को İ̾थर रखेगा और िफर हम इसे छाँटŐगेo 
 इसिलए हम इस िबंदु को रखŐगे  और िफर हम इस तरह से आगे बढ़Ő गेf ixed 
 इसिलए इस िनिʮत िबंदु को शीषŊ कहा जाएगा और मान लीिजए िक हम इसे वामावतŊ घुमाते हœ और कहते हœ िक ऐसा है तो यह िटप यहां 
से चलती है आइए इस िबंदु को इस नए िबंदु बी पर कहŐ तो यह लंबाई  और यह लंबाई समान है और हम इसे इस तरह घुमाते हœ ठीक है 
अब इस पƗ को आमतौर पर कोण का Ůारंिभक पƗ कहा जाता है, 
इसिलए जब आप इसे घुमाते हœ तो यह कोण और कुछ नही ंबİʋ यह माप है िक आप इसे िकतना घुमाते हœ जब आप इस İ̾थित से इस 
İ̾थित मŐ जाते हœ तो िकतना घुमाव िकया जाता है, इसका एक माप है,
 इसिलए इस तरफ को कोण का Ůारंिभक पƗ कहा जाता है, इस तरफ के ओब को टिमŊनल पƗ कहा जाता है जब रोटेशन o 
एंटी-Ƒॉकवाइज होता है जैसा िक इस उदाहरण मŐ यहां िदया गया है।
  कोण को धनाȏक कहा जाता है और यिद घुमाव तो ऐसा है तो हम उदाहरण के िलए कहते हœ िक मœ इस को दिƗणावतŊ घुमाने के o 
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बजाय अब यहाँ एक और आकिषŊत करता šँ 
यिद हम इसे दिƗणावतŊ घुमाते हœ तो हम कहते हœ िक हम यहाँ से यहाँ जाते हœ 
 इसिलए  यह Ůारंिभक पƗ है यह टिमŊनल पƗ है
 इसिलए हम इसे अब दिƗणावतŊ घुमा रहे हœ,
 इसिलए उस İ̾थित मŐ आमतौर पर यह है िक कोणो ंको मापने के िलए यह कोण ऋणाȏक होगा, कोणो ंके दो लोकिŮय उपाय हœ िजɎŐ 
एक कहा जाता है, आमतौर पर एक ही राˑा होता है  इसे मापने के िलए िडŤी के संदभŊ मŐ है, इसे मापने का दूसरा तरीका चमक के 
संदभŊ मŐ है
 इसिलए हम पहले िडŤी पर चचाŊ करŐ गे Ɛोिंक यह कुछ ऐसा है जो आप पहले से ही अȯयन कर चुके होगें
 इसिलए यिद आप एक पूणŊ Ţांित के साथ शुŝ करते हœ तो  िफर से हम इस िकरण को ओ मानते हœ और मान लेते हœ िक हम इसे इस 
तरह घुमाते हœ तो हम इसे पूरे राˑे ले जाते हœ और िफर हम इसे वापस लाते हœ
 इसिलए एक पूणŊ Ţांित
 इसिलए एक पूणŊ Ţांित को 360 िडŤी कहा जाता है िक अब आपके पीछे कोई गिणत नही ंहै, जािनए Ɛो ं इसे कहा जाता है 360 को 
450 या 800 या 720 कारण कहा जा सकता था 
Ɛोिंक हम जानते हœ िक अब मुƥ ŝप से ऐितहािसक हœ
 इसिलए हम तीन साठ से िचपके रहŐगे और िफर िनिʮत ŝप से एक पूणŊ Ţांित 360 िडŤी है  ईई और िनिʮत ŝप से 1 िडŤी एक पूणŊ 
Ţांित के 1 बटा 360 वŐ भाग के बराबर होगा 
ठीक है िक इस तरह एक िडŤी पįरभािषत की जाती है
 इसिलए एक िडŤी अिनवायŊ ŝप से एक पूणŊ Ţांित के 360 वŐ भाग से एक है अब आइए उस िकरण को िफर से देखŐ।
 अब यिद आप देखते हœ िक यिद एक पूणŊ Ţांित को 360 िडŤी कहा जा रहा है तो यिद हम केवल एक चौथाई Ţांित करते हœ तो उदाहरण 
के िलए यिद हम इस ओए से जाते हœ जो वाˑव मŐ Ɨैितज ŝप से झठू बोल रहा है तो कहŐ िक ओब जो खड़ा है  सीधा खड़ा है जो सीधा 
खड़ा है और अगर आप इस कोण को यहां देखते हœ तो यिद आप देखते हœ िक आप इस ओब को दोबारा घुमाते हœ तो हम कहते हœ िक यह 
कोण थीटा के बराबर है
 इसिलए हम इसे ओब से शुŝ करते हœ यिद हम इसे िफर से घुमाते हœ एक और थीटा Ȫारा वामावतŊ िदशा मŐ िकरण तो हमŐ ठीक िफर से 
लेट जाना चािहए, लेिकन ओ की तुलना मŐ िवपरीत िदशा मŐ,
 इसिलए यह कुछ इस तरह िदखाई देगा चलो सी कहते हœ तो यह भी थीटा होना चािहए और िफर  एक और पंजा एंटीƑॉकवाइज टनŊ 
ओसी से शुŝ होकर िफर से थीटा हमŐ यहां ले जाना चािहए तािक यह एक और थीटा हो और िफर उसी एंगल थीटा Ȫारा एक और 
एंटीƑॉकवाइज टमŊ हमŐ वापस ले जाएगा जहां से हमने मूल ŝप से शुŝ िकया था जो िक ओए है लेिकन िफर हम जो देखते हœ वह है  वह
चौथी बार Ɛोिंक यिद आप इन सभी कोणो ंको जोड़ते हœ तो चार गुना थीटा एक पूणŊ Ţांित के बराबर है िजसे हमने अंितम पृʿ देखा है यह
360 िडŤी के बराबर होना चािहए और
 इसिलए यह कोण थीटा 360 का एक चौथाई है जो 90 िडŤी है और यही कारण है िक यिद आप लेटने की İ̾थित से सीधे ऊपर की ओर 
बदलते हœ, तो इस िकरण को िजतने घूणŊन की माũा का सामना करना पड़ता है वह 90 िडŤी है, इसी तरह से अɊ आह आप अɊ सभी 
कोणो ंको पįरभािषत कर सकते हœ जैसे 180 िडŤी तो 180 िडŤी होगी यिद आप आह पर वापस जाते हœ तो हम अंितम ˠाइड पर वापस 
जाते हœ यिद आप ओए से शुŝ करते हœ और यिद आप 2 90 िडŤी रोटेशन लेते हœ तो उदाहरण के िलए यिद आप ओए से ओब तक जाते हœ
तो यह टी है  एक बार 90 िडŤी घुमाना और िफर एक और 90 िडŤी घुमाव ओब से समाज मŐ और आप जो देखते हœ वह यह है िक यह 
महासागर िबʋुल वैसा ही है जैसा िबʋुल नीचे लेटा Šआ है और इस ओए के िबʋुल िवपरीत है
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से यह सीए एक सीधी रेखा है
 इसिलए सीओए एक सीधी रेखा है और रोटेशन का कोण यह 90 जोड़ यह 90 है और वह 180 िडŤी है
 इसिलए हम आमतौर पर कहते हœ िक एक सीधी रेखा 180 िडŤी है कोणो ंकी एक और माप को रेिडयन कहा जाता है और यह इसके 
िलए नया हो सकता है  आप मŐ से कुछ तो िजस तरह से इसे पįरभािषत िकया गया है, आइए हम यहां वृȅ को देखŐ या िजसका कŐ ū इस 
िबंदु पर है और िजसकी िũǛा एक इकाई है
 इसिलए यह एक इकाई वृȅ है ठीक है और िफर इस िकरण पर िवचार करŐ  तो यह एक है  िũǛा ओए की लंबाई अब एक इकाई है जब 
आप मानते हœ िक हम इसे वामावतŊ िदशा मŐ घुमाना शुŝ करते हœ और यहां इस िटप Ȫारा चली गई दूरी की माũा पर ȯान कŐ िūत करते हœ,

उदाहरण के िलए यिद आप इसे थोड़ा सा ̾थानांतįरत करते हœ तो यह िकरण कुछ ली िदखाई देगी  के यह और िटप यहाँ आती है
 इसिलए यह अभी तय की गई दूरी है यिद आप रोटेशन कोण को बढ़ाना जारी रखते हœ तो इस चाप की लंबाई सही बढ़ जाएगी,
 इसिलए यिद हम िबंदु तक बढ़ते रहŐ तो हम कहते हœ िक हमने िटप के साथ शुŜआत की  िबंदु ए पर हम एक िबंदु बी पर जाते हœ जैसे िक 
इस चाप एबी की लंबाई भी एक इकाई है जो इस इकाई सकŊ ल के िũǛा के बराबर है,
 इसिलए जब ऐसा होता है तो रोटेशन का कोण होता है तो इसे एक रेिडयन कहा जाता है एक छाũ के मन मŐ ˢाभािवक Ůʲ उठता है िक 
Ɛा होगा यिद मान लीिजए िक मेरे यहाँ एक िũǛा है और अब मœ इसे दो रेिडयन के कोण से से तक घुमाता šँ और इस चाप oc od 
की लंबाई िकतनी है बेशक यह यह है  ऐसा Ůतीत होता है िक िनिʮत ŝप से यह एक इकाई नही ंहोगी, शायद एक इकाई से अिधक 
होगी, लेिकन वाˑव मŐ यह देखना बŠत मुİʭल नही ंहै Ɛोिंक यह कोण दो रेिडयन कुछ भी नही ंहै, लेिकन इसमŐ एक रेिडयन Ȫारा 
िकरण को घुमाते Šए घूणŊन के दो Ţिमक दोहराव होते हœ।
 दो बार तो मान लीिजए िक हम शुŜआत मŐ इस िबंदु पर िकरण की नोक से शुŝ करते हœ और हम कहते हœ िक हम पहले एक रेिडयन से 
घूमते हœ तािक आप इस िबंदु पर पŠंच सकŐ , मान लŐ िक बी और पįरभाषा के अनुसार हमने जो देखा है वह यह है Ɛोिंक यह रोटेशन का 
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कोण एक रेिडयन है और जािहर तौर पर इस चाप की लंबाई यहाँ पर यह चाप यह लंबाई यहाँ से शुŝ होकर इस िबंदु तक भी ab b 
एक इकाई है, लेिकन हम चाप की लंबाई का पता लगाना चाह रहे हœ जब कोण कŐ ū पर घटाया जाता है  वह चाप दो रेिडयन है तो हम Ɛा
करते हœ िक हम िफर बी से आगे बढ़ते हœ और हम एक दूसरे रेिडयन Ȫारा आगे बढ़ते हœ
 इसिलए हम इस तरह से शुŝ करते हœ और िफर हम िफर से एक और रेिडयन से घूमते हœ तािक हम अंत मŐ कुछ िबंदु सी कहŐ।
  यहाँ पर तो यह िबʋुल एक रेिडयन के ŝप मŐ नही ंिदख रहा है, लेिकन हम ऐसा मान लेते हœ िक जब आप इस िबंदु पर पŠँचते हœ तो 
यहाँ से शुŝ करŐ  तो इस िबंदु से िबंदु तक शुŝ करŐ  यिद आप इस िवशेष Ɨेũ को देखते हœ और यिद आप देखते हœ  सेƃर b c obc 
ओ  तो जो यह िũǛखंड है वे िबʋुल समान हœ औरab 
 इसिलए यह लंबाई भी एक इकाई के बराबर होनी चािहए Ɛोिंक िफर से से तक जाने वाला घूणŊन कोण एक रेिडयन हैbc ob oc 
 इसिलए इस चाप की लंबाई होनी चािहए  एक रेिडयन भी हो और िफर हमŐ िनिʮत ŝप से उȅर िमल जाता है Ɛोिंक यिद आप अबbc 
इस Ůʲ का उȅर ढंूढते हœ, जहां हम आपको इस चाप सीडी की लंबाई का पता लगाने के िलए कह रहे थे 
, जो वृȅ के कŐ ū मŐ दो रेिडयन के कोण को घटाता है।
 यहां हमारे पास एक चाप एसी है,
 इसिलए मœ इस चाप एसी के बारे मŐ बात कर रहा šं जहां कŐ ū मŐ अंतįरत कोण 1 रेिडयन ɘस 1 रेिडयन है जो 2 रेिडयन है और आप 
देखते हœ िक चाप की लंबाई यह एक रेिडयन है और इसके िलए खेद है  एक इकाई ɘस यह एक इकाई तो इसकी कुल एक इकाई जमा 
एक इकाई दो इकाई है और
 इसिलए यिद कŐ ū पर िकसी चाप Ȫारा अंतįरत कोण दो रेिडयन है तो उस चाप की लंबाई दो इकाई सही होगी तो ऐसा Ůतीत होता है िक 
यिद  आप  वृİȠ करŐ  यिद आप रोटेशन के कोण को दोगुना करते हœ तो संबंिधत चाप की लंबाई भी दोगुनी हो जाएगी
 इसिलए इसमŐ एक छोटी सी तािलका है यिद चाप की लंबाई अगर आह मान लŐ िक चाप की लंबाई एक इकाई है तो कŐ ū मŐ अंतर कोण है 
एक रेिडयन या इसके िवपरीत यिद आप कŐ ū मŐ अंतįरत कोण को दो रेिडयन तक बढ़ाते हœ और जैसा िक हमने िपछली ˠाइड मŐ देखा 
था , चाप की लंबाई एक इकाई से दो इकाई तक दोगुनी हो जाएगी यिद कŐ ū मŐ अंतįरत कोण उदाहरण के िलए है कोई िभɄ या दशमलव 
संƥा कोई भी वाˑिवक संƥा जैसे तीन िबंदु एक सात रेिडयन तो चाप की लंबाई तीन िबंदु एक सात इकाइयाँ होगी अब हम जानते हœ 
िक यहाँ एक वृȅ के िलए हम िũǛा एक इकाई कहते हœ यिद मœ इस िबंदु से शुŝ करता šँ तो एक नज़र डालŐ यह ओए और मœ एक पूणŊ 
Ţांित करते हœ जो िक इस तरह से जाता है और िफर वापस आ जाता है यिद आप एक पूणŊ Ţांित करते हœ तो चाप की लंबाई दो गुना ii 
पीआई इकाइयो ंके बराबर होगी और
 इसिलए इस पहलू से जा रहा है  िक चाप की लंबाई और अंतįरत कोण बराबर हœ मेरा मतलब यह है िक यिद चाप की लंबाई एक t 
इकाई है तो कŐ ū पर अंतįरत कोण एक रेिडयन है और यिद आप इसे दोगुना करते हœ तो कŐ ū पर अंतįरत कोण भी दोगुना हो जाता है  
इसके Ȫारा यिद चाप की लंबाई एक इकाई से बढ़कर दो पाई इकाई हो जाती है तो यह ˙ʼ होना चािहए िक इस पूणŊ पįरŢमण Ȫारा कŐ ū
पर अंतįरत कोण 
दो पाई रेिडयन के बराबर होना चािहए और
 इसिलए यह दशाŊता है िक एक पूणŊ Ţांित दो पाई के बराबर है रेिडयन तो यह याद रखने वाली बात है िक एक पूणŊ Ţांित पाई रेिडयन के 
बराबर होती है, िनिʮत ŝप से पाई जैसा िक आप सभी जानते हœ िक यह एक İ̾थरांक है यह एक सावŊभौिमक İ̾थरांक है और यह 
एक वृȅ की पįरिध के अनुपात के बराबर है ।
  वृȅ का ʩास
 इसिलए आप इस Ű˦ांड मŐ कोई भी वृȅ िकतना छोटा या िकतना भी बड़ा लŐ, यिद उसी वृȅ के िलए यिद आप पįरिध की गणना करते हœ 
तो आप उसी वृȅ का ʩास ǒात करते हœ यिद आप पįरिध को एक ʩास से िवभािजत करते हœ, चाहे आप िकतना भी बड़ा या छोटा या d 
जो भी वृȅ खीचंते हœ , अनुपात हमेशा एक İ̾थर होता है और उस İ̾थरांक को पाई कहा जाता है, एक और संबंिधत Ůʲ जो मन मŐ आ 
सकता है, वह यह है िक हम कहते हœ िक यह आंतįरक वृȅ है  यहाँ तो मेरे पास वही है जो आप इस आकृित मŐ देखते हœ, दो संकŐ िūत वृȅ 
हœ,
 इसिलए एक यह छोटा िũǛा वाला आह वृȅ है और दूसरा बाहरी वृȅ का एक बड़ा िũǛा है और दोनो ंका इस िबंदु पर एक ही कŐ ū है।
 और हम कहते हœ िक हमारे यहाँ यह िवशेष िकरण है और हम इसे एक रेिडयन Ȫारा वामावतŊ िदशा मŐ घुमाते हœ तािक िकरण अब यहाँ 
आ जाए तो आंतįरक वृȅ के िलए िजसकी िũǛा एक इकाई है हम जानते हœ िक इस चाप की लंबाई िũǛा के बराबर भी होगा जो एक 
इकाई सही है लेिकन हम कहते हœ िक इस बाहरी सकŊ ल मŐ इकाइयो ंकी िũǛा हैr 
 इसिलए मœ यही बात कर रहा šं और यह भी घूमता है हम इस िवशेष िकरण को एक रेिडयन और से घुमाते हœ  ई बाहरी सकŊ ल पर w 
चाप की लंबाई देखना चाहते हœ जो िक यह लंबाई िनिʮत ŝप से एक इकाई नही ंहोगी Ɛोिंक एक इकाई आंतįरक सकŊ ल मŐ चाप की x 
लंबाई थी और जैसा िक आप देख सकते हœ ऐसा Ůतीत होता है िक यह िनिʮत ŝप से है एक से अिधक इकाई लेिकन यह िकतना है यिद 
आप बाहरी सकŊ ल के िलए इस तािलका मŐ देखते हœ तो हम कहते हœ िक हम इस चाप की लंबाई नही ंजानते हœ
 इसिलए बाहरी सकŊ ल के िलए यिद यह चाप लंबाई इकाइयो ंके बराबर है तो जैसा िक हमने खीचंा है  यहाँ कŐ ū पर अंतįरत कोण एक x 
रेिडयन ठीक है और िपछली ˠाइड से हम जानते हœ िक एक पूणŊ Ţांित िकतने रेिडयन के बराबर होती है एक पूणŊ Ţांित दो पाई रेिडयन 
के बराबर होती है, 
इसिलए यह एक पूणŊ Ţांित है
 इसिलए  यिद आप कŐ ū पर एक चाप Ȫारा अंतįरत कोण दो पाई रेिडयन है जो एक Ţांित से मेल खाता है,
 इसिलए यिद आप चाप Ȫारा अंतįरत कोण को एक रेिडयन से दो पाई रेिडयन तक बढ़ाते हœ जो एक पूणŊ Ţांित है तो चाप लŐग  वŐ को भी 
उसी अनुपात मŐ बढ़ाना चािहए जो यह है िक यिद यहाँ से आप कोण को दो गुना बढ़ा रहे हœ तो चाप की लंबाई से दो तक pi x pi x 
बढ़नी चािहए, यह से दो तक बढ़नी चािहए लेिकन तब हम जानते हœ िक चाप  एक पूणŊ पूणŊ एक पूणŊ Ţांित के िलए लंबाई और x pi x 
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कुछ नही ंबİʋ बाहरी सकŊ ल की पįरिध है जो वाˑव मŐ दो गुना गुना है और जो दो गुना गुणा के बराबर होनी चािहए pi r pi x 
Ɛोिंक यही हमŐ इस तािलका से िमला है और
 इसिलए यह होना चािहए  आर इकाइयो ंके बराबर कुछ भी नही ंहै ,x 
 इसिलए हम जो देखते हœ वह यह है िक हम एक रेिडयन को सामाɊ ŝप से पįरभािषत कर सकते हœ Ɛोिंक सामाɊ ŝप से इकाई 
िũǛा के एक सकŊ ल को देखने के बजाय यिद हमारे पास िũǛा आर का एक चŢ है और यिद हम घुमाते हœ तो हम कहते हœ  इस तरह से 
हम इस िũǛा को बाहरी वृȅ िũǛा पर देखते हœ आइए हम इस िũǛा को देखŐ, इस िकरण को अब यिद हम इसे एक रेिडयन से r 
घुमाते हœ तो हम यहाँ पŠँच जाते हœ
 इसिलए उस İ̾थित मŐ Ɛोिंक हम इसे एक रेिडयन Ȫारा घुमाते हœ यह िवशेष चाप  लंबाई िũǛा के बराबर होगी जो िक हैr 
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से एक रेिडयन को रोटेशन कोण के ŝप मŐ पįरभािषत िकया जा सकता है जैसे िक उस रोटेशन कोण के अनुŝप 
चाप की लंबाई सकŊ ल के िũǛा के बराबर होती है 
, अगला चरण यह है  हम िपछली ˠाइड मŐ चचाŊ कर रहे थे िक यिद आपके पास िũǛा का एक वृȅ है और आप इस िकरण को r o 
देखते हœ यिद आप इसे एक रेिडयन से घुमाते हœ और यहाँ इस चाप की लंबाई िũǛा के बराबर होगी जो िक इकाई है अगला Ůʲ है r 
मान लीिजए िक हमारे पास एक िकरण है और मœ इसे थीटा रेिडयंस Ȫारा घुमाता šं और इस चाप सीडी की लंबाई के िलए सामाɊ सूũ 
Ɛा है, तो हमारे पास यहां एक टेबल है, हम िपछली ˠाइड से जानते हœ िक यिद िũǛा के इस सकŊ ल मŐ आर के िलए यिद  रोटेशन का 
कोण एक रेिडयन है तो चाप की लंबाई िũǛा के बराबर इकाई होगी यिद यह दो रेिडयन है तो िनिʮत ŝप से चाप की लंबाई भी r 
दोगुनी हो जाएगी यह सामाɊ ŝप से दो इकाई बन जाएगी यिद यह कोई वाˑिवक संƥा है तो एक रेिडयन है  एफओ  उदाहरणr r 
रेिडयन पर तीन िबंदु नौ तो चाप की लंबाई भी आनुपाितक ŝप से बढ़कर 3.

हो जाएगी और98 r 
 इसिलए यिद कोण सामाɊ ŝप से कुछ थीटा चमक है, उदाहरण के िलए यहाँ तो चाप की लंबाई भी बढ़नी चािहए Ɛोिंक यिद ऐसा हो 
रहा है तो तुलना की जा रही है एक रेिडयन के िलए हम इसे बढ़ा रहे हœ या इसे थीटा रेिडयन मŐ घटा रहे हœ,
 इसिलए यहां थीटा का एक गुणन कारक है जो एक से थीटा तक जा रहा है और
 इसिलए चाप की लंबाई भी आनुपाितक ŝप से से थीटा तक बढ़नी चािहए औरr r 
 इसिलए हमŐ अपना उȅर िमलता है िक रोटेशन के इस कोण के अनुŝप इस चाप की लंबाई थीटा 

इकाइयो ंके बराबर होगी जैसा िक आप मŐ से कई लोगो ंने अब तक अनुमान लगाया होगा िक इन उपायो ंके बीच एक संबंध है िजस परr 
हम अब चचाŊ करŐ गे
 इसिलए हमने पहले कहा था िक  एक पूणŊ Ţांित 360 िडŤी है यानी जब हम पįरभािषत कर रहे थे िक िडŤी Ɛा है और बाद मŐ हमने यह
भी कहा िक एक पूणŊ Ţांित दो के बराबर होती है  रेिडयन औरo pi 
 इसिलए चंूिक उɎŐ 
समान होना चािहए, दो रेिडयन तीन सौ साठ िडŤी के बराबर होने चािहए औरpi 
 इसिलए एक रेिडयन तीन साठ के बराबर होना चािहए जो दो िडŤी से िवभािजत हो,pi 
 इसिलए यिद आप इस अनुमान का उपयोग करते हœ िक बराबर है  बाईस बटा सात जो िक एक सिɄकटन है, तो आप बस 360 को pi 
44 से 7 से िवभािजत करते हœ जो लगभग 57.
27 िडŤी है,
 इसिलए यह सूũ यहां 1 रेिडयन के बराबर 360 गुणा 2 पीआई िडŤी आपको रेिडयन से िडŤी मŐ ŝपांतरण देगा , उदाहरण के िलए यिद 
मœ  आपसे पूछŐ  िक बटा 4 रेिडयन िकतने िडŤी के बराबर हैpi 
 इसिलए इसका बŠत सरल है Ɛोिंक 1 रेिडयन 360 गुणा 2 बटा 4 रेिडयन होगा गुणा 4 गुना 360 बटा 2 िडŤी जो pi pi pi pi 
45 के बराबर होने वाला है िडŤी इस तरह से आप रेिडयन से िडŤी मŐ पįरवितŊत होते हœ और िफर िनिʮत ŝप से कोई आपसे पूछ सकता 
है िक Ɛा मœ आपको िडŤी के संदभŊ मŐ एक कोण देता šं, आप इसे रेिडयन मŐ कैसे पįरवितŊत करŐ गे तािक यह भी िफर से बŠत सरल हो
 इसिलए हम बस मœ  पूरे तकŊ  को उलट दŐ  और कहŐ िक अब तीन साठ िडŤी पाई रेिडयन के बराबर है औरnverse invert 
 इसिलए एक िडŤी को तीन साठ रेिडयन पर दो पाई के बराबर होना चािहए और मान लीिजए िक अगर कोई आपसे कहता है तो पता करŐ
िक िकतने रेिडयन तीन सौ हœ और एक सौ पœतीस िडŤी यह बŠत आसान है Ɛोिंक यिद एक िडŤी दो पाई गुणा तीन साठ रेिडयन है तो 
एक पœतीस िडŤी एक पœतीस गुणा दो पाई बटा तीन साठ रेिडयन के बराबर होगा जो तीन पीआई के बराबर होगा
 इसिलए तीन पीआई को चार रेिडयन से िवभािजत िकया जाता है,
 इसिलए ŝपांतरण बŠत सरल है आइए हम यहां एक छोटा सा उदाहरण लेते हœ,
 इसिलए मœने यहां जो खीचंा है वह एक घड़ी है तािक आप 12 बजे 3 बजे 6 बजे 9 बजे देख सकŐ  और  ऐसा कहा जाता है िक 
घड़ी की िमनट की सुई की लंबाई पांच सŐटीमीटर के बराबर होती है, िजसकी लंबाई पांच सŐटीमीटर के बराबर होती है, अब िटप िकतनी 
चलती है िमनट की सुई बयालीस िमनट मŐ िकतनी चलती है तो आइए जानते हœ  शुŝ करने के िलए िमनट की सुई इस İ̾थित मŐ थी और 
िफर उसे िकसी कोण से घूमना पड़ता है और िफर अंत मŐ 42 िमनट के बाद यह यहां पŠंच जाता है तो आइए पहले हम इस रोटेशन के 
कोण का पता लगाने का Ůयास करŐ  
अब हम जानते हœ िक एक पूणŊ Ţांित दो रेिडयन के बराबर है लेिकन िफर यह एक पूणŊ Ţांित नही ंहै, ठीक ऐसा ही है Ɛोिंक इस pi 
मामले 
मŐ घड़ी की िमनट की सुई की एक पूणŊ Ţांित एक होने वाली है जो वाˑव मŐ 60 िमनट के बराबर है जबिक हम जानते हœ िक  इस r 
सम˟ा मŐ हमŐ यह पता लगाने के िलए कहा जाता है िक 42 िमनट मŐ िटप िकतनी चली गई और Ɛोिंक 42, 60 से कम है, यह एक पूणŊ 
Ţांित नही ंहै, वाˑव मŐ यह बयालीस बटा साठ एक Ţांित के बराबर है Ɛोिंक एक पूणŊ Ţांित मेल खाती है दो पाई रेिडयन के बयालीस 
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गुणा साठ के घूणŊन के िलए बयालीस बटा साठ गुणा दो पाई रेिडयन के अनुŝप होगा जो एक िबंदु चार पाई रेिडयन के बराबर है और 
िफर हम लेन कैसे ढंूढते हœ इस चाप का यहाँ है Ɛोिंक Ůʲ आपसे पूछ रहा है िक िमनट की सुई की नोक 42 िमनट मŐ िकतनी दूर gth 
चलती है तािक कोण थीटा Ȫारा इस रोटेशन के अनुŝप इस Ůमुख चाप की लंबाई का पता लगाया जा सके जैसा िक हमने िपछली ˠाइड
पर देखा था यह चाप रोटेशन के कोण के बराबर होगा इस वृȅ की िũǛा का थाटा गुना इस मामले मŐ वृȅ की िũǛा l 
इस िमनट की इस हाथ की लंबाई के बराबर है जो पांच सŐटीमीटर है
 इसिलए उȅर एक के बराबर है  िबंदु चार पीआई गुणा पांच सŐटीमीटर और यिद आप पीआई के बराबर बाईस बटा सात को सिɄकटन 
के ŝप मŐ उपयोग करते हœ तो आप इसे एक िबंदु चार गुणा बाईस गुणा सात गुना पांच सŐटीमीटर तक Ůाɑ करŐ गे जो िक 22 सŐटीमीटर के
बराबर होने वाला है तो यह एक था आप मŐ से बŠत से लोग अब इस सũ का उȞेʴ जान रहे होगें और आने वाले अɊ सũो ंमŐ इन 
िũकोणिमतीय अनुपातो ंको सामाɊ बनाना होगा जो आप अपने पी मŐ पहले ही सीख चुके होगें।
 पुनरावतŎ वगŊ दो िũकोणिमतीय फलन
 इसिलए हम िफर से साइन और कोसाइन पर वापस जाते हœ और उɎŐ साइन और कोसाइन कायŘ के िलए सामाɊीकृत करने का Ůयास 
करते हœ,
 इसिलए इस ˠाइड मŐ हमारे पास एक इकाई सकŊ ल है िजसमŐ िũǛा एक इकाई है िजसका कŐ ū इस िबंदु पर है।
 इस Ɨैितज अƗ को अƗ और ऊȰाŊधर को अƗ कहŐ, अब इस िबंदु को इकाई वृȅ पर मान लŐ, िजसके और िनदőशांक x y p x y 
Ţमशः  और हœ, तो इसका Ɛा अथŊ है िक यिद आप इस िबंदु को पर ŮƗेिपत करते हœ  अƗ तो यह लंबाई एक इकाई के बराबर a b x 
है यह एक इकाई है और यह लंबाई अƗ पर इस िबंदु का ŮƗेपण है और िनिʮत ŝप से यह इकाइयो ंके बराबर होगी और आइए y b 
हम इस िबंदु को इस िबंदु से जोड़ते हœ तािक यिद  हम इसे देखते हœo p 
 इसिलए हमारे पास यहां एक समकोण िũभुज है और आइए हम इस कोण को कहते हœ और अब हम औपचाįरक ŝप से इन कायŘ x 
को की Ǜा और की को पįरभािषत करने के िलए तैयार हœ,x x cos 
 इसिलए की Ǜा आपके बराबर होगी यिद आप देखते हœ तो पहले अȯयन िकया गया  इस िũभुज को चालू करŐ  और हम इस िबंदु को x 
कहते हœ िक की Ǜा, के बराबर है , जो कणŊ की लंबाई से िवभािजत है, लेिकन चंूिक यह एक इकाई वृȅ है,x b b 
 इसिलए यह कणŊ इकाई लंबाई का है,
 इसिलए की Ǜा इस के बराबर है।x y 
  इस िबंदु का िनदőशांक और इसी तरह का कोǛा बटा कणŊ के बराबर होगा जो िफर से इकाई लंबाई का है,p x a 
 इसिलए यह केवल का एक कोǛा है जो इस िबंदु के िनदőशांक के बराबर है जो अब िनिʮत ŝप से है  हम इन दो कायŘ साइन x x 
और कोसाइन को पįरभािषत कर रहे हœ, हमŐ इस फ़ंƕन की सीमा और डोमेन को पįरभािषत करने की आवʴकता है यिद आप यह 
देखते हœ िक यह वाˑिवक मूʞवान है तो यह कोई वाˑिवक मान ले सकता है औरx 
 इसिलए इस फ़ंƕन का डोमेन इन दोनो ंकायŘ कोस और साइन है  वाˑिवक संƥाओ ंका सेट r
 इसिलए डोमेन वाˑिवक संƥा के सेट के बराबर है और अब हम सीमा के बारे मŐ बात करते हœ यिद आप उदाहरण के िलए के r x 
साइन फ़ंƕन के िलए देखते हœ, तो इस के िलए िकसी भी के िलए िनदőशांक के बराबर है x x y 
इस िबंदु के अब इस ŝप मŐ  एस िबंदु पी चलता हैp 
 इसिलए यिद आप शुŝ करते हœ तो मान लीिजए िक अगर हम शुŝ मŐ कहते हœ िक पी यहां था तो जब पी यहां है तो एƛ शूɊ के बराबर 
है और िफर जैसे ही आप आगे बढ़ते हœ , हम कहते हœ िक इस सकŊ ल पर वामावतŊ िदशा मŐ एƛ बढ़ना शुŝ हो जाता है  और आप इस 
तरह से चलते रह सकते हœ तािक जैसे-जैसे आप आगे बढ़Ő गे आपको के अलग-अलग मान िमलŐगे और के Ůȑेक मान के िलए आप x x 
वाˑव मŐ और िनदőशांक को माप सकते हœ Ɛोिंक Ůȑेक िभɄ के िलए आपके पास वृȅ पर एक िबंदु है ।x y x 
  यूिनट सकŊ ल और आप वहां से एƛ और वाई कोऑिडŊनेट पा सकते हœ और
 इसिलए आप वाˑव मŐ िकसी भी एƛ के साइन और कॉस को ढंूढ सकते हœ, लेिकन देखने वाली बात यह है िक बी का यह मान और 
िकसी भी िबंदु पी के िलए ए का मान वृȅ को एक से कम होना चािहए Ɛोिंक इसका कारण यह है िक यह िबंदु वृȅ पर है और
 इसिलए िũǛा एक इकाई के बराबर है और यह और दोनो ंएक इकाई से कम होना चािहए Ɛोिंक यिद आप  उदाहरण के िलए a b 
इस समकोण िũभुज को यहाँ देखŐ  यिद आप इस िवशेष िबंदु को देखते हœ तो यह ˙ʼ ŝप से इससे कम है और इसी तरह इस को p b 
इस िũǛा से कम होना चािहए यिद आप इसे यहाँ Ůोजेƃ करते हœ तो यह के बराबर है तािक यह भी िũǛा से कम हो और  िũǛा b 
एक इकाई है
 इसिलए एक बात सुिनिʮत है िक दोनो ंको एक से कम होना चािहए, वे अब भी एक के बराबर हो सकते हœ उदाहरण के िलए मान लŐ िक 
यह िबंदु p
 इसिलए यह एक ऊपरी सीमा है
 इसिलए हमेशा कम होना चािहए  एक से अिधक Ɛोिंक इस वृȅ पर िकसी भी िबंदु का सबसे बड़ा िनदőशांक इस िबंदु से अिधक नही ंx 
होगा
 इसिलए यहाँ इस िबंदु का िनदőशांक 1 अʙिवराम 0 है।

 इसिलए वृȅ पर िकसी भी िबंदु का िनदőशांक एक से अिधक नही ंहो सकता है,x 
 इसिलए एक  इसी तरह वृȅ पर िकसी भी िबंदु का िनदőशांक नही ंहो सकता है Ɛोिंक यह िबंदु शूɊ हैy 
 इसिलए कोई िनदőशांक ऊपर या इस िवशेष रेखा के ऊपर नही ंहो सकता है, आइए हम बताते हœ Ɛोिंक हमारे यहां y con ah ah 
यह रेखा है
 इसिलए नही ं िनदőशांक या कोई िबंदु इस रेखा के ऊपर नही ंहोगाy  
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 इसिलए 
 इसिलए बी को दूसरी तरफ एक के बराबर से कम होना चािहए उदाहरण के िलए यिद हम िजस Ɨण हम इसे नɬे िडŤी से अिधक घुमाते
हœ तो मान लŐ िक हमारे पास यहां एक िबंदु है तो ˙ʼ ŝप से आप देख सकते हœ िक इस िबंदु का िनदőशांक है ऋणाȏक और सबसेq x 
बड़ा ऋणाȏक मान जो इस वृȅ के िकसी भी िबंदु का िनदőशांक हो सकता है, जब हम पŠँचते हœ मान लŐ िक हम घूमते हœ और इस x 
िवशेष िबंदु पर पŠँचते हœ िजसका िनदőशांक शूɊ से एक अʙिवराम शूɊ है,
 इसिलए िकसी भी िबंदु का िनदőशांक बड़ा होना चािहए माइनस वन के बराबर से इसी तरह कोऑिडŊनेट को भी एक के बराबर से x y 
बड़ा होना चािहए तािक आप इस साइन और कोसाइन फंƕन दोनो ंकी रŐज देख सकŐ ,
 इसिलए यह दोनो ंकॉस की रŐज है Ɛोिंक साइन एƛ बी है और कॉस एƛ है  ए तो साइन और कोसाइन फ़ंƕन दोनो ंकी सीमा 
माइनस वन से ɘस वन के बीच है
 इसिलए कुछ अɊ गुण हœ जो िदए गए हœ िक हमने इन कायŘ को पįरभािषत िकया है, हम कुछ गुणो ंपर चचाŊ कर सकते हœ िक ये फ़ंƕन 
संतुʼ होगें
 इसिलए यिद हम वापस जाते हœ िपछली ˠाइड के िलए जहां हमने वृȅ खीचंा था , मुझे अभी आपके िलए एक वृȅ बनाने दŐ  तो यह k x 
िनदőशांक अƗ था और यह यहाँ अƗ है और हमने इस िबंदु को और िनदőशांक के ŝप मŐ खीचंा था और  बी Ţमशः  यह x y p x y 
एƛ था यह ए था और यह लंबाई बी थी यह ओ हम कहते हœ िक यह िबंदु ए है और हमने कहा था िक एƛ की साइन बी के बराबर है 
और एƛ का कॉस बराबर है अब यिद आप देखŐ  इस समकोण िũभुज पर यहाँ िफर पाइथागोरस Ůमेय से हम जानते हœ िक oap os 
वगŊ तो इस खंड की लंबाई वगŊ ɘस वगŊ वगŊ के बराबर है औरo oaoa ap op 
 इसिलए अब यह कुछ भी नही ंहै,oa 
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से Ɛा है  हम कह रहे हœ िक एक वगŊ जोड़ वगŊ अब वगŊ के बराबर है Ɛोिंक यह एक इकाई वृȅ है, यह b op 

एक के बराबर हैop 
 इसिलए यह एक के बराबर है और और कुछ नही ंबİʋ है,a cos x 
 इसिलए हमŐ जो िमलता है वह है वगŊ ɘस वगŊ बराबर एक है तो िकसी भी वगŊ cos x d sin x sin x x sin x plu .
 के िलए  एस कॉस ˍायर एƛ हमेशा एक होता है अब हमने पहले ही कहा है िक साइन एƛ और कॉस एƛ माइनस वन और ɘस 
वन के बीच İ̾थत होगा तो ऐसा कब होता है िक साइन एƛ शूɊ हो जाता है यिद आप िफर से इस सकŊ ल 
को सकŊ ल पाप पर िबंदुओ ंके साथ देखते हœ  इस सकŊ ल पर िबंदुओ ंके िनदőशांक के बराबर है रोटेशन का कोण हैx y x 
 इसिलए बराबर शूɊ मूल ŝप से इसका मतलब है िक हम यह पता लगाना चाहते हœ िक िकस िबंदु के िलए ऐसा होता है िक sin x y
िनदőशांक शूɊ के बराबर हो जाता है  बेशक यिद आप इस सकŊ ल और सकŊ ल के सभी िबंदुओ ंको देखते हœ तो केवल दो िबंदु हœ जहां y 
िनदőशांक शूɊ है तो एक यह िबंदु यहां है जो अब एक शूɊ है इस िबंदु के िलए कोण शूɊ के बराबर हैx 
 इसिलए यह एक है  समाधान है िक साइन शूɊ है जब शूɊ के बराबर है दूसरा िबंदु जहां िनदőशांक शूɊ है, यह िबंदु है और x x y 
आप इस िबंदु से इस िबंदु तक पŠंचते हœ इस िकरण या इस िũǛा को रेिडयन या 180 िडŤी से घुमाते हœ जो अिनवायŊ ŝप से आधा pi 
Ţांित है
 इसिलए  िनिʮत ŝप से हम उस िच˥ को शूɊ के बराबर देखते हœ जब या तो शूɊ के बराबर या बराबर के बराबर होता x x x pi 
है, लेिकन िफर हमŐ एक बात का भी एहसास होना चािहए िक ये दोनो ंकायŊ और यिद हम को गुणको ंसे बढ़ाते या sin x cos x x 
घटाते हœ तो उनका मान दोहराया जाएगा।
 दो पाई का Ɛोिंक दो पीआई रेिडयन एक पूणŊ Ţांित से मेल खाते हœ , उदाहरण के िलए मान लीिजए िक हम इस िबंदु पी पर िवचार करते
हœ जहां पाप िजसके िलए पाप एƛ वाई समɋय के बराबर है, अब हम इसे ऑप से शुŝ करते हœ यिद हम इसे इस िदशा मŐ ले जाते हœ 
और एक बनाते हœ  पूणŊ रोटेशन तो इस एƛ के बजाय हमारे पास Ɛा कोण होगा िक हम ऐसा कुछ करने जा रहे हœ
 इसिलए एक पूणŊ घूणŊन और िफर दूसरा एƛ तािक हम िजस कोण को देख रहे हœ वह एƛ नही ंबİʋ एƛ ɘस टू पीआई है रेिडयन 
सही है लेिकन हम जो महसूस करते हœ वह यह है िक िबंदु के िनदőशांक मेल खाते हœ Ɛोिंक ɘस टू रेिडयन के बाद भी हम एक x pi 
ही िबंदु पर पŠंचते हœp 
 इसिलए यह िनʺषŊ िनकाला जा सकता है िक और चंूिक हम एक ही िबंदु पर और पर पŠंचते हœ िनदőशांक िनिʮत ŝप से समान x y 
होने जा रहे हœ और
 इसिलए हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक एƛ की साइन और एƛ ɘस टू पीआई की साइन समान हœ और यिद हम एƛ ɘस 
फोर पीआई या एƛ ɘस िसƛ पीआई देखते हœ तो वही होगा।
  दो पीआई रेिडयन िसफŊ  एक पूणŊ Ţांित जा रहे हœ और ऐसा नही ंहै िक जब आप एक पूणŊ Ţांित पर जाते हœ तो आप नही ंबदलते हœ हम 
मूल ŝप से सकŊ ल पर एक ही िबंदु पर आते हœ
 इसिलए हम िलख सकते हœ िक सामाɊ ŝप से एƛ की साइन एƛ के बराबर है  िकसी भी पूणाōक के िलए ɘस गुणा दो k k pi 
रेिडयन और यही बात कोǛा के िलए भी सच है की कोǛा जमा दो की कोǛा के बराबर है और वह भी जमा चार x x pi x pi 
की कोǛा के बराबर है और
 इसिलए की कोǛा भी है िकसी भी पूणाōक के िलए ɘस गुणा दो की कोǛा के बराबर औरx k x k pi 
 इसिलए अब इस सम˟ा पर वापस जा रहे हœ जहां से हमने शुŝ िकया था , िजसमŐ के उन मानो ंका पता लगाना था िजनके िलए केx x 
अलावा शूɊ के बराबर है।x 
  और बराबर होगा x pi l .
 होगा  ओटी कई अɊ समाधान Ɛोिंक चंूिक बराबर शूɊ एक समाधान है शूɊ के बराबर है और दो पीआई भी एक समाधान x x 
होगा और
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 इसिलए चार पीआई भी इस समीकरण पाप के बराबर शूɊ का समाधान होगा औरx 
 इसिलए इससे हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ साइन शूɊ के बराबर होगा, इसका मतलब है िक का मतलब है िक x n x , pi 
के एक पूणाōक गुणज के बराबर है,
 इसिलए आप का कोई भी पूणाōक गुणक लŐ, यिद आप उस कोण का िच˥ लेते हœ, तो आपको िच˥ शूɊ के बराबर िमलेगा,pi x 
 इसिलए हो सकता है  कोई भी पूणाōकk 
 इसिलए यह ऋणाȏक भी हो सकता है
 इसिलए इस कƗा मŐ हमने जो अȯयन िकया वह उस पृʿभूिम का एक छोटा सा अंश था जो आपने अपनी कƗा 10 मŐ पढ़ा था और िफर 
हम मूल िũकोणिमतीय अनुपातो ंको और की Ǜा दो िũकोणिमतीय फलनो ंके िलए सामाɊ बनाने का Ůयास करते हœ।x cos 
 और हमने अगली कƗा मŐ इन दो फलनो ंके कुछ बुिनयादी गुणो ंपर चचाŊ की, हम इन दो फलनो ंके कुछ और गुणो ंके साथ जारी रखŐगे 
और बाद मŐ और अिधक फलनो ंपर चचाŊ करŐ गे जैसे का और अɊ फलन  आयन धɊवाद x tan 
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