
 ସ ୍  ◌ାଗତ ଛାੜମାେନ ସਨକ৐ ଉପେର ଅਕିମ ବକ୍ତୃତାକୁ ੈାଗତ କରਕି welcome
େତଣ ୁେଶଷେର ଆେମ ଆଜି ଯିବାକୁ ଯାଉଛୁ ଆମକୁ ପବୂ৐ ବକ୍ତୃତା କାଯ৐ાେର କିଛି ଅଧ ીକ ଜିନିଷ େଦଖ ીବାକୁ ପଡବି ଯାହା ବିଷୟେର କିଛି ତଥા ଆେମ ଜାଣଛୁି ଯାହା 
ବିଷୟେର ନି਍৑਼ ତଥા ଭାବେର ଜଣାଶଣୁା | ଫ০ସନ୍ ଗଡିୁକର ଆହା ଗଣୁଗଡୁିକ େସମାେନ ଆଜି ଛକ ଏବଂ ୟୁନିଅઆେ઼ର କିପରି ଆଚରଣ କରਕି ଆସᄼ, ଆସᄼ 
ଜାଣବିା ସઇି ષେମ৺େର ଫ০ସନ୍ କିପରି ବાବହାର କେର ବਁ৐ମାନ ଧରାଯାଉ ଆପଣ০ଠାରୁ େସଟ୍ ରୁ ଏକ େସଟ୍ ପଯ৐ાਕ ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅଛି x y 
େତଣ ୁଯଦି ର ଏକ ସେઉଟ઼୍ ଅଛି | ର ଏକ ସେઉଟ઼୍ ଅଛି , ੡ઑ મଟି େହଉଛି ନିઋ મଲିଖ ીତ ଧରାଯାଉ, ଆସᄼ ଏକ ସରଳକୁ େଦଖ ીବା x x 
େତଣ ୁଆହା ସବୁଠାରୁ ଜିନିଷ େହଉଛି ଆେମ ଚାହ ଁୁ ମାଇନସ ୍ର ଏହା ସମାନ େଯପରି ମାଇନସ ୍ଫା ନઋି મ ସମାନତା ସତા କେର | ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଏହାକୁ x x fx 
ବୁ  ◌ବିାକୁ େଚ਼ା କରିବା ପବୂ৐ରୁ ଚାଲᄼ ଏକ ଉଦାହରଣ େଦଖ ીବା ପାଇ ଁେଚ਼ା କରିବା ଯାହାକୁ ଆପଣ ମାନଚିੜ କਫିା ଏକ ଫ০ସନ୍ ମାଇନସ ୍ଚାରିରୁ to f f 
ବાବଧାନ ମାଇନସ ୍ଚାରିରୁ ଚାରି ପଯ৐ાਕ ਐାରା ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ, ଆସᄼ ଏହି ଫ০ସନ୍ କୁ େଦଖ ીବା | େଯପରି େଖାଲା 0 ବਙ 4. ବਁ৐ମାନ ଏଠାେର r fx x 
ଯଦି ଆପଣ ମାଇନସ ୍ର ର ଏକ ସઇି ષେମ৺କୁ ଲড়ા କରਕି େତେବ ଏହା ମାଇନସ ୍ଚାରି ପାଖାପାଖ ી ଶନୂକୁ ବਙ େହବାକୁ ଯାଉଛି ଏବଂ ଯଦି ଆପଣ କୁ x x fx 
େଦଖਕି େତେବ ଏହା ଶନୂાର ନିକଟତର |  େଷାହଳ କୂଅର େଖାଲା ଶନୂ ପାଖାପାଖ ી େଷାହଳ ପାଖାପାଖ ી ତୁମର ବਁ৐ମାନ ସମੂ ଜିନିଷ ଅଛି ଯଦି ତୁେମ f fx 
ମାଇନସ ୍ଫାକୁ େଦଖ, ଏହା ଅନા ପେଟ ସି৪େଲଟନ୍ ଶନୂા ଅେଟ ଯଦି ଜେଣ ମାଇନସ ୍ ର ଗଣନା କରିବାକୁ େଚ਼ା କେର େତେବ ଏହା େହବାକୁ ଯାଉଛି | ଶନୂx f 
ପାଖାପାଖ ી ଦୁଇରୁ େଷାହଳ ପାଖାପାଖ ી ଯାହା ଆେମ ଏଠାେର ଲড়ા କରିଛୁ ତାହା େହଉଛି େଯ ମାଇନସ ୍ଫି ସଠିକ୍ ଭାବେର ମାଇନସ ୍ େର ଧାରଣ କରିଛି, fx x f 
ଏହା େହଉଛି ଏହି ଉଦାହରଣ ମାਔମେର ଆେମ ଯାହା େଦଖ ીଲୁ ବਁ৐ମାନ ନઋି મ ੡ઑ મଟି େହଉଛି ଏହା ସବ৐ଦା ସତા ଅେଟ |  ସମੂ ଫ০ସନ୍ f 
େତଣ ୁ ରୁ େଯକ ଣସି ଫ০ସନ୍ ପାଇ ଁ ମାଇନସ ୍ ର େର ଥ ીବା ଏହି ମାଇନସ ୍ଫା ବାੂବେର ଏହାର ଉਁର େହଉଛି ହ ଁxy any x a f fx 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହାକୁ ੡ମାଣ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା େଯ ମାଇନସ ୍େଫ ସହିତ ଅଛି ଯାହା ର ଅେଟ କିᄼ କେର | ଆମ ପାଖେର ଯାହା ଅଛି, y fx y y fx y 
ତାହା ବਁ৐ମାନ ର ନୁେହ ଁ|  ର ତେଳ ର ੡ତିଛବି ଯାହା ତୁରਕ ସଚୂିତ କେର େଯ କાାପିଟାଲ୍ ର ଏକ ଉପାଦାନେର ଅତି କମେର େଗାଟିଏ ଅଛି f f x x x 
େଯପରି ବਁ৐ମାନ ଫମ৐େର ଅଛି, ଅନા ପେଟ ର ନୁେହ ଁଯାହା ତୁରਕ ସଚୂିତ କେର େଯ େସଠାେର କ ଣସି ବିଦાମାନ ନାହି ଁ|  ଏକ y fx y f exist 
ଉପାଦାନକୁ କાାପ ୍କରᄼ େଯପରି େହଉଛି ର ଏକ ଫମ৐ y f 
େତଣ ୁଏହି ଦୁଇଟି େ਼ଟେମ৺ ଯାହା ସଚୂିତ କେର େଯ ର ଅେଟ କᄼି କાାପିଟାଲ୍ ର ନୁେହ ଁଯାହା ଆମ ପାଖେର ଅଛି ଆେମ କાାପିଟାଲ୍ ର ଏକ x x x x 
ଉପାଦାନ ଉਆାଦନ କରିଛୁ ଯାହା ଏକ ନୁେହ ଁ| ଯାହାର ੡ତିଛବି େହଉଛି ମାଇନସ ୍ର ଅେଟ yfx x f 
େତଣ ୁ ମାଇନସ ୍ଫା ର ମାଇନସ ୍ଫାଇନ୍ େର ଅଛି, ବਁ৐ମାନ ଆସᄼ ଦୁଇଟି ଜିନିଷକୁ େଦଖ ીବା, ଯାହା ଆମ ପାଖେର ଏକ ଛକ ର ଏକ ଛକ େର fx x f f f 
ଅଛି |  ଏବଂ ଦ୍  ◌ତିୀୟଟି ମାଇନସ ୍ େର ମାଇନସ ୍ର େର ଅଛି ଯାହା ଫ০ସନ୍ ପାଇ ଁଅଭାବ ଅେଟ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଏହି b one fx fa x f these
େড়ੜେର ସମାନତା ଠିକ୍ ରହିଥାଏ କਫିା ଆମକୁ ଉପେର ଅଧ ીକ ଆବଶાକ ହୁଏ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ସମାନତା ଆମକୁ ଧରି ରେଖ | ଆମର ଉଦାହରଣ f equality
ଥ ીବା ଉଦାହରଣକୁ େଦଖᄼ |  ଯାହା ଆମ ପାଖେର ଥ ીଲା ମାଇନସ ୍ଚାରିରୁ ଚାରି ପଯ৐ાਕ ପଯ৐ાਕ ਐାରା ବଗ৐ ସହିତ ଦିଆଯାଇଥ ીବା ମાାପି৪୍ େହଉଛି e r fx x 
ଏହା େହଉଛି ଫ০ସନ୍ ଯାହା ଆମ ପାଖେର ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ ଥ ીଲା କିᄼ ଯଦି ଏହି ଫ০ସନ୍ କୁ ଆପଣ ਔାନ ଦିଅਕି େତେବ ଏଥ ીେର କ ଣ ଅଭାବ ଅଛି | x fx ’
ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ର ସହିତ ସମାନ, ଚାରିଟି ସହିତ ସମାନ , ੡କୃତେର ଏହା େହଉଛି େଯ ଆମର ମାଇନସ ୍ ର ସହିତ ସମାନ, ଯାହା ଆମ ପାଖେର ଅଛି f fx x f 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏକ କାଯ৐ાକୁ େଦଖ ીବା ପାଇ ଁେଚ਼ା କରିବା ଯାହା ଏହିପରି ବાବହାର କେର ନାହି ଁ
େତଣ ୁଚାଲᄼ ଆରਬ କରିବା |  ପରିଭାଷା ସହିତ ଆେମ ଏପରି ଏକ କାଯ৐ાକୁ େଦଖଛୁୁ େଯେବବି ତୁେମ େଯେତେବେଳ େକାଡ୍ ମାଇେ੠ ଏକ ଉପାଦାନ ପାଇବ ଯାହା 
େଡାେମନ୍ ର କିଛି ଉପାଦାନର ଚੜି େତେବ ଆମକୁ ଯାହା ଦରକାର ତାହା େହଉଛି ଏକମାੜ ଉପାଦାନ ଯାହାର ੡ତିଛବି େସହି ੄ିର ଉପାଦାନ |  
େତଣ ୁଏହାକୁ େଲଖ ીବା 
େତଣ ୁ ରୁ ରୁ କୁ କହିବା େଯ େଗାଟିଏ କିਫା ଇେ৵ੳିથଭ୍ ଯଦି ର େଗାଟିଏ ର ସହିତ ସମାନ, ଯାହା କୁ ସହିତ ସମାନ କରିବା f x y fs x f x f x x x 
ଉଚିତ େତେବ ଆେମ େଗାଟିଏ ଫ০ସନ୍ କୁ େଗାଟିଏ ପରି ମାପିବା | କିਫା ଇ  ◌୍େଜੳିથଭ୍ ଯଦି ଆେମ ପବୂ৐ାବେଲାକନକୁ େଦଖ ીବା େତେବ ଏକ ଉଦାହରଣ କରିବାject

ଉଦାହରଣ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ, େତେବ େଗାଟିଏ ନୁେହ ଁଯାହାକି ଆେମ େଦଖ ીଲୁ ଏହା େଗାଟିଏ ନୁେହ ଁେଗାଟିଏ ଆଉ େଗାଟିଏ ଉଦାହରଣକୁ |  s fx x f 
େଦଖ ીବା, ଆସᄼ ରୁ ପଯ৐ાਕ ଏକ ଫ০ସନ୍ େଦଖ ીବା, ਐାରା କୁાବ୍ ସହିତ ସମାନ |  େଗାଟିଏ େଗାଟିଏ ଫ০ସନ୍, ଆସᄼ ବਁ৐ମାନ େଦଖାଇବା େଯ r r fx x f 
େହଉଛି ର େଗାଟିଏ େଗାଟିଏ େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି ପାଇ ଁ ଦୁଇଟିର ସହିତ ସମାନ, େତେବ ର ସଂৱା ਐାରା ଏହା କ ଣ ବୁ  ◌ାଏ ଏହା x f, x x x f f ’ ly x

କୁાବ୍ ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ େହବ |  କୁાବ୍ ବਁ৐ମାନ ଉଭୟ ପାਸ৐େର କાୁବ୍ ମଳୂ େନଇ ଆମ ପାଖେର େଗାଟିଏ କୁાବ୍ ଅଛି , ଏହାର କાୁବ୍ ମଳୂ ଦୁଇଟି x x x x 
କୁાବ୍ ର କાୁବ୍ ମଳୂ ସହିତ ସମାନ, ବਁ৐ମାନ େଗାଟିଏ କાୁବ୍ ଏହାର କୁાବ୍ ମଳୂ ଆପଣ০ୁ େଗାଟିଏ ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ଅନા ପାਸ৐କୁ େଦବାକୁ ଯାଉଛି |  x x 
ଦୁଇଟି ଅଛି କାରଣ ଦୁଇଟି କાୁବ୍ ର କાୁବ୍ ମଳୂ େହଉଛି ଦୁଇଟି x x 
େତଣ ୁ େହଉଛି େଗାଟିଏ ੡ାକୃତିକ ੡ઑમ ଯାହା ଏଠାେର ପଚାରିବାକୁ ଚାହିବଁ ପବୂ৐ ଉଦାହରଣେର କ ଣସି ବા৘ି ବଗ৐ ମଳୂକୁ େନଇ ପାରିେବ ନାହି ଁf y one 
ଉଦାହରଣ ੈରୂପ ତୁମର ଚାରିଟି ଅଛି କାହିକଁି େଗାଟିଏ େନଇ ପାରିବ ନାହି ଁ|  ଚାରିଟିର ବଗ৐ ମଳୂ ଏବଂ ତା ପେର କୁହ େଯ କାଯ৐ાଟି େଗାଟିଏ କᄼି ଯଦି ତୁେମ ତା ’

କର |  ଚାରିଟିର ବଗ৐ ମଳୂ ତାପେର ତୁମର ଦୁଇଟି ମଳୂ ଅଛି େଗାଟିଏ େହଉଛି ଯ৘ୁ ଦୁଇ ଏବଂ ଅନાଟି ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ’
େତଣ ୁତୁମର ଚାରିଟି ବଗ৐ ମଳୂ ଅଛି ଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁକାଯ৐ાଟି େଗାଟିଏ ନୁେହ ଁେଗାଟିଏ ଆସᄼ ଆମକୁ ଆଉ ଏକ ଉଦାହରଣ ସମାନ କରିବା | 1 2 3 4 ଏବଂ 5 x 
ଏବଂ ଚାଲᄼ କୁ ତିେନାଟି ଚାରି ପା৳ ଛଅ ସାତ ଏବଂ ଆଠଟି ପରିଭାଷିତ କରିବା, ଆସᄼ ଏହି ଫ০ସନ୍ କୁ ରୁ କୁ େଦଖ ીବା ପରି ଏହାକୁ ସହିତ ସହିତ y x y x x 
ସମାନ ପରିଭାଷିତ କରିବା ଏବଂ େଗାଟିଏ ଦୁ ଖ ીତ ଯ৘ୁ ଦୁଇଟି ଠକି ୍ଅଛି |  େହଉଛି ઇ ષସ ୍ଦୁଇ ବਁ৐ମାନ ଆସᄼ ଏହାକୁ ଏକ ଚିੜକଳା sorry x x manner 
৪େର ଉପ੄ାପନ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା େଗାଟିଏ ଦୁଇ ତିନି ଚାରି ଏବଂ ପା৳ ତିନି ଚାରି ପା৳ ଛଅ ସାତ ଏବଂ ଆଠଟି ତୁମର ଏହି ଜିନିଷଗଡ଼ୁିକ ଅଛି ଯଦି ତୁେମ ଲড়ા
କର େଯ ଫ০ସନ୍ ତିନିଟି ମાାପ ୍େହାଇଛି ଚାରି ତିେନାଟିେର ମાାପ ୍େହାଇଛି | ପା৳ ଚାରିଟିେର ମાାପ ୍େହାଇଛି ଛଅଟି ମાାପ ୍େହାଇଛି ଏବଂ େଶଷେର ପା৳ଟି 
ସାେତାଟି ମાାପ ୍େହାଇଛି ଏଠାେର ଆପଣ ଲড়ા କରିପାରିେବ େଯ 3 4 5 6 େର৵ର ੡େତાକ ଉପାଦାନ ଏକ ੈତਖ ੡ି ଇେମଜ୍ ପାଇଛି 
େତଣ ୁତିେନାଟିର ੡ିମିଡ୍ ଠକି ୍େଗାଟିଏ ଏବଂ େସଠାେର |  ର ଅନા କ ଣସି ଉପାଦାନ ନୁେହ ଁଯାହା େଦଇଥାଏ | ଏହି ଦ୍  ◌ାରା ତିେନାଟି x element r f is
ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ଚାେରାଟି ଦୁଇଟି ପାଇ ଁଏକମାੜ ੡ି ଇେମଜ୍ ଏବଂ ପା৳ଟି ପାଇ ଁଛଅ ଚାରିଟି ପାଇ ଁଏକମାੜ ੡ି ଇେମଜ୍ ଏବଂ ସାତ ପା৳ ପାଇ ଁଏକମାੜ ੡ି 
ଇେମଜ୍ 
େତଣ ୁଏହିପରି ଏଥ ીେର େଗାଟିଏ | ଏହି ੡କାରର ଉଦାହରଣଗଡିୁକେର େଯଉଠଁାେର ଏହାକୁ ଚିੜଣ ଭାବେର ବ৿৐ନା କରିବା ସହଜ ଅେଟ, ଏହା ସବ৐ଦା ଭଲ େଯ f 
ଆପଣ େସହି ଚੜିକୁ ଏକ ଚିੜ ଆ০ਕି କାରଣ ଚିੜ କਫିା ଏହି ੡କାରର ଚିੜକଳା ੡ତିନିଧୀ ଏକ କାଯ৐ા େଗାଟିଏ କି ନୁେହ ଁତାହା ବୁ  ◌ବିାେର understanding
ସାହାଯા କେର | କିਫା ବਁ৐ମାନ ନୁେହ ଁ, ଆସᄼ ଆଉ ଏକ ଧାରଣାକୁ େଦଖ ીବା, ରୁ କୁ ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅନ୍ କਫିା ସେଜ৐ੳିથଭ୍ କୁହାଯାଏ ଯଦି ର େକା େଡାମିନ x y f f
ର ପରିସର ସହିତ ସମାନ, େଯେତେବେଳ ର େଡାେମନ୍ ପରିସର ସହିତ ସମାନ |  କୁହᄼ େଯ ଏହିପରି ଏକ ଫ০ସନ୍ ଉପେର ଅଛି କਫିା ସେଜ৐ੳିથଭ୍ ଭଲ f co f 
ଅଛି, ଆସᄼ େଦଖ ીବା େସହି ସମାନ ଫ০ସନ୍ କୁ େଦଖ ીବା, ଯାହା ମାଇନସ ୍ଚାରିରୁ ଚାରି ପଯ৐ાਕ ପଯ৐ાਕ ਐାରା ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ, ੡ઑમଟି େହଉଛି r fx x f 
ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଫ০ସନ୍ ଉପେର | ଯଦି ତୁେମ ଏହାକୁ େଦଖ , ଏହି େড়ੜେର ର ମଖୁા େକବଳ 0 ରୁ 16 େହବ, co do  f 
େତଣ ୁଯଦି ମ ଁ ୁଏକ ଉପାଦାନ ବାଛିବି ଯାହା 0 ରୁ 16 ମਔେର ନଥାଏ କਫିା ଯଦି ମ ଁ ୁକ ଣସି ଉପାଦାନକୁ ବାଛିଥାଏ ଯାହା ନକାରାਈକ ଅେଟ କਫିା ଯଦି ମ ଁ ୁelement 
କ ଣସି ੡କୃତ ସଂଖાା ବାଛିଥାଏ ଯାହା 16 ରୁ ଅଧ ીକ ଅେଟ ମାଇନସ ୍ଚାରିରୁ ଚାରି ପଯ৐ાਕ ଏକ ବିଦાମାନ ନାହି ଁେଯପରି େମାେତ େସହି ੡କୃତ real x fx 
ସଂଖાା େଦବାକୁ ଯାଉଛି 
େତଣ ୁଏହିପରି ଯଦି େମାେତ ଶନୂରୁ କମ ୍କਫିା ରୁ 16 ରୁ ଅଧ ીକ େଲଖ ીବାକୁ ଦିଏ ତା େହେଲ ଆେମ େଦଖ ીଲୁ | ମାଇନସ ୍ଚାରିରୁ ଚାରିଟିେର କ ଣସି y y ’ x x 
ବିଦાମାନ ନାହି ଁେଯପରି ସହିତ ସମାନ କାରଣ ଆମର ପସਙ େହଉଛି େଯ ଶନୂાରୁ କମ ୍କਫିା େଷାହଳରୁ ଅଧ ીକ fx y y y y 
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େତଣ ୁ ବਁ৐ମାନ ଠକି ୍ନୁେହ ଁ, ଆସᄼ େଦଖ ીବା ଆଉ ଏକ ଉଦାହରଣ | ଇ৺ରଭାଲ୍ ଶନୂରୁ କୁ ଏହି କୁ ଆସᄼ, ଏହାକୁ ଶନୂાରୁ ଅସୀମତା ପଯ৐ાਕ ଶନୂા କମା f r f 
ଅସୀମତାକୁ ଦ୍  ◌ାରା ଦିଆଯାଇଥ ીବା କୁ ବਁ৐ମାନ ଏକ ଶନୂા କମା ଅସୀମତା ପାଇ ଁଦିଅᄼ ଏହା େହଉଛି ଆମର େକା େଡାେମନ୍ |  ଆସᄼ, ଆେମ fx given x 
ବਁ৐ମାନ େକା େଡାେମନ୍ ରୁ ଏକ ଉପାଦାନ ବାଛିବା | ଶନୂ କମା ଅସୀମତା ଠାରୁ ଏକ ଉପାଦାନ ଉਆାଦନ କରିବାକୁ ପଡିବ େଯପରି େହଉଛି y x fx y 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ଥେର ବାଛିସାରିବା ପେର ଏହି ଅସୀମ ବાବଧାନେର େଖାଲା ଶନୂા େଖାଲା ଅସୀମତା ମਔେର ଅଛି େଯପରି ବਁ৐ମାନ ସହିତ ସମାନ x fx y 
| େଯେହତୁ ଏହି କୁ କିପରି ଉਆାଦନ କରାଯାଏ, ଧରାଯାଉ କୁ ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଦ୍  ◌ାରା େମାର େହବାକୁ ଯାଉଛି କᄼିx fx y x one y 
ଆମକୁ ଯାହା ଦିଆଯାଉଛି ତାହା େହଉଛି ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ତୁରਕ ସଚୂିତ େହବ େଯ ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ସହିତ ସମାନ y immediately x 
େତଣ ୁ କୁ ବାଛ | ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ଭାବେର କਫିା କୁ 1 ସହିତ ସମାନ ଭାବେର ବାଛᄼ ଦ୍ 1 ◌ାରା କୁ 1 କୁ ବାଛᄼ ତାପେର ଯାହାକି 1 ରୁ ଅେଟ x y x x x fx x 
କିᄼ ଆମର ର ପସਙ େହଉଛି 1 ଦ୍  ◌ାରା x y
େତଣ ୁଏହା େଗାଟିଏ ପେର େଗାଟିଏ ଅେଟ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା େହଉଛି | ଏହିପରି ଭାବେର ଆେମ େଦଖାଇଛୁ େଯ ଫ০ସନ୍ େଖାଲା ବાବଧାନରୁ 0 କମା y f f fx 
ଅସୀମତା ଠାରୁ େଖାଲା ବાବଧାନେର 0 କମା ଇନଫିନିଟି ସହିତ ସମାନ ଅେଟ, ଆସᄼ ଚାଲᄼ କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକର ଏକ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ଧାରଣାକୁ େଦଖ ીବା |  ଫ০ସନ୍ ର 
ରଚନା ଧରାଯାଉ ତୁମର ରୁ ପଯ৐ાਕ ଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ ଅଛି |  ରୁ ପଯ৐ાਕ ଏକ ଫ০ସନ୍ x y y z 
େତଣ ୁଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ ରୁ ରୁ ଏବଂ ରୁ ରୁ ର ଏବଂ ର ର ରଚନାକୁ ନିઋ મଲିଖ ીତ ଭାବେର ବાାଖાା କରାଯାଇଛି f x y g y z f g f 
େତଣ ୁ਼ାৼାଡ৐ େରାେଟସନ୍ କେਨାଜିଟ୍ ବાବହାର କରିବ ଏହା େହଉଛି େଡାେମନ୍ |  ଏହି ଫ০ସନ୍ ର େହବାକୁ ଯାଉଛି ଏବଂ ଏହାର େମାର େକାଡ୍ g f x z 
ਐାରା ସହିତ ସହିତ ର ସହିତ ସମାନ ରଚନା ସହିତ ଦିଆଯାଉଛି, ଆସᄼ , ଫ০ସନ୍ ରଚନା ପାଇ ଁକିଛି ଉଦାହରଣ େଦଖ ીବା  ରୁ ਐାରା g f x f z r r fx 

ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଅନા ଏକ ଫ০ସନ୍ ରୁ ରୁ କୁ ਐାରା କୁાବ୍ ସହିତ ଦିଆଯାଇଥ ીବା ଅନા ଏକ ଫ০ସନ୍, ଆସᄼ ଆସᄼ ସହିତ ରx g r r gx x g g 
ରଚନା କରିବା ପାଇ ଁେଚ਼ା କରିବା |  ଯାହାକି କୁાବ୍ ର ଦ୍  ◌ାରା ଦିଆଯାଏ ଯାହାକି କୁાବ୍ ପରୁା ବଗ৐ େହବାକୁ ଯାଉଛି ଯାହା ଅନા ପେଟ f gx x f given x 

ଠିକ୍ ପାୱାର୍ ଛଅ ଅେଟ ଯଦି ଆପଣ େର ସହିତ ରଚନା େହାଇଥ ીବା କୁ େଦଖਕି ଯାହା ର ଅେଟ ଯାହା ର ସହିତ ସମାନ | ବଗ৐ ବଗ৐ x g f g fx g g x 
ସମାନ ବଗ৐ ପରୁା କાୁବ୍ ଯାହା ପାୱାର୍ ଛଅ ଅେଟ ଆପଣ ଏହି େড়ੜେର ଜାଣପିାରିେବ | ର ଗଠତି େଟାପି ସହିତ ରଚନା ସହିତ ସମାନ, ଆସᄼ x x g f f 
ଆସᄼ ଆଉ ଏକ ଉଦାହରଣ େଦଖ ીବା, ରୁ ପଯ৐ાਕ ଦ୍  ◌ାରା ପାପ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ରୁ ରୁ ରୁ କୁ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ, r r fx sin x g r r x x 
ବਁ৐ମାନ ଚାଲᄼ େଚ਼ା କରିବା | ସହିତ ରଚନା େହାଇଥ ીବା କୁ ଗଣନା କରିବା ପାଇ ଁ େର ରଚନା େହାଇଥ ીବା େର ର ର ର ର g g f f g x g g f 
େହବାକୁ ଯାଉଛି ଯାହାକି ବଗ৐ର ଅେଟ ଯାହା ଅନા ପେଟ ବଗ৐ର ସାଇନ େହବାକୁ ଯାଉଛି ଆସᄼ ରଚନା େହାଇଥ ીବା କୁ ଗଣନା କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା x f x g 

ବਁ৐ମାନ ସହିତ ରଚନା େହାଇଥ ીବା ର େହବାକୁ ଯାଉଛି ଯାହା ର ପାପ ସହିତ ସମାନ ଯାହା ସାଇନ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ | f frtx g fx g g x x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହି େড়ੜେର ଯାହା େଦଖ ીଲୁ ତାହା େହଉଛି ସହିତ ରଚନା ରଚନା ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁ|  ଏହିପରି ଭାବେର ରଚନାକୁ ଗଣନା କରିବା ପାଇ ଁf g f 
େଯଉ ଁ੍ମେର ଆେମ ରଚନା କରୁ, ତାହା ଅତાਕ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ଅେଟ 
େତଣ ୁରଚନାଟି ଯାତାୟାତ କରିପାରିବ ନାହି ଁଯାହା ଏହି ଉଦାହରଣରୁ ଆେମ ଯାହା େଦଖ ીଲୁ ଯାହା ସହିତ ରଚନା େହାଇଛି ସହିତ ରଚନା େହାଇଥ ીବା g f g f 
ସହିତ ସମାନ େହାଇନପାେର ଆସᄼ ଆଉ ଏକ େଦଖ ીବା ପାଇ ଁେଚ਼ା କରିବା | ଉଦାହରଣ 1 1 3 3 ଏବଂ 5 ସହିତ ସମାନ ଏକ ସରଳ ଉଦାହରଣକୁ େଦଖ ીବା | b 
ଭାବେର 0 1 4 9 10 16 20 25 ଏବଂ 30 ଏବଂ ଭାବେର 0 1 2 3 4 5 6 7 ଆଠ ନଅ ଦଶ ଏକାଦଶ ବାର େତର ଚଉଦରୁ ପਙର ପଯ৐ાਕ ବਁ৐ମାନ ଆସᄼ c f 
ଫ০ସନ୍ କୁ ରୁ ଦିଆଯାଇଥ ીବା କୁ େଦଖ ીବା | ଏକ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ରୁ ରୁ କୁ ର ବଗ৐ ମଳୂ ଭାବେର ଯଦି ଏକ ପରେଫੳથ ବଗ৐ f f g b c b b b 
ଅେଟ, େଯେତେବେଳ ବି ଏହା ଏକ ଉପଯ৘ୁ ବଗ৐ ଅେଟ, ଏହାକୁ ର ମଳୂ ଭାବେର ବાାଖાା କେର ଅନાଥା ଏହାକୁ ଦ୍ 2 ◌ାରା ପରିଭାଷିତ କର ଯଦି ନୁେହ ଁb b b a 
| ପରେଫੳથ ବଗ৐ ଯଦି ଏହା ଏକ ପରେଫੳથ ବଗ৐ ଅେଟ େତେବ ଏହାକୁ ମଳୂ ଭାବେର ପରିଭାଷିତ କର ଯଦି ଏହା ଏକ ସି਎ ବଗ৐ ନୁେହ ଁେତେବ ଏହାକୁ ଦ୍ 2 ◌ାରାb b 
ପରିଭାଷିତ କର | ବਁ৐ମାନ ଏହି ଦୁଇଟି କାଯ৐ાର ରଚନାକୁ େଦଖ ીବା ପାଇ ଁେଚ਼ା କରିବାକୁ ଦିଅ ରୁ ରୁ ଏକ ଫ০ସନ୍ ଭାବେର ଆସᄼ ଏହାକୁ ସହିତ f a c g f 
ର ରଚନା ସହିତ ର ସମାନ ଭାବେର େଲଖ ીବା ଯାହାକି ଏକ ବଗ৐ର ଭାବେର ଦିଆଯାଏ କᄼି ଏକ ବଗ৐ ସବ৐ଦା ଏକ ଉପଯ৘ୁ ବଗ৐ ଏବଂ f g 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି |  େମାେତ ଏକ କୂଅର େକବଳ ବଗ৐ ମଳୂ େଦବାକୁ ଯାଉଛି, ବଗ৐ ମଳୂର ପସਙ େକବଳ ସକରାਈକ ବଗ৐ ମଳୂ ଠିକ୍ ଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁତୁେମ କ ଣ | ’
ଏକ ବଗ৐ର ବଗ৐ ମଳୂ ରହିବ ଯାହାକି େର ସହିତ ଏକ ରଚନା େହବ, ଯଦି ଆପଣ ଫ০ସନ୍ କୁ େଦଖਕି େତେବ ଏହା ଏକ ଜଟିଳ କାଯ৐ા ପରି େଦଖାଯାଏ f f g 
ଯାହା େଗାଟିଏ ମଲୂા େନଉଛି କିਫା ତାହା େହଉଛି |  ଯାହାକି ତୁମକୁ ର ବଗ৐ ମଳୂକୁ କିଛି ପଏ৺େର େନଉଛି ଏବଂ ଏହା ଅନા ପଏ৺େର ଦ୍ 2 ◌ାରା 2 େନଉଛି b b 
ଏହା ଅନા ଏକ ଜଟିଳ ପଏ৺ କᄼି ଯଦି ତୁେମ ରଚନାକୁ େଦଖ ીବ େତେବ ଏହା ଅତି ସରଳ େହବାକୁ ଯାଉଛି | ରଚନା ଜିନିଷକୁ ଅଧ ીକ ੆਼ କେର ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଯାହା 
ଚାହ ଁୁଥ ીଲୁ ତାହା ବ৿৐ନା କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା 
େତଣ ୁ੡କୃତେର ଆେମ ଏକ ଛକ ର ଆରਬରୁ ଆରਬ କଲୁ ର ସହିତ ଏକ ଛକ ମਔେର ଅଛି େଯଉଠଁାେର ଆେମ େସହି ଉଦାହରଣଗଡ଼ିୁକରୁ ଯାହା େଦଖ ીଲୁ f b f 
ତାହା ସହିତ ଆରਬ କଲୁ | େହଉଛି େଗାଟିଏ ନୁେହ ଁବਁ৐ମାନ ੡ઑમ େହଉଛି େଯ ଧରାଯାଉ େଗାଟିଏ େଗାଟିଏ ଏହା ସତ େଯ ଏକ ଛକ ର ସହିତ ର f f b f b 
ଛକ ସହିତ ସମାନ, ବାੂବେର ନିઋ મଲିଖ ીତ େ਼ଟେମ৺ଗଡ଼ିୁକ ଆମର େ਼ଟେମ৺ ଫାୟାର ସହିତ ସମାନ |  େହଉଛି େଗାଟିଏ େହଉଛି େଯ ଏକ ଛକ ର f st b 

ଛକ ସହିତ ସମାନ ଦ୍  ◌ତିୀୟଟି େଗାଟିଏ ଏବଂ ତୃତୀୟଟି େଯକ ଣସି ଦୁଇଟି ବି৭ିਟତା େସଟ୍ ପାଇ ଁ ଏବଂ ଏବଂ faf fa fbe one fs any a bfa fb 
ଅସᄼ਼ େହଉଛି ੡ଥମଟି େହଉଛି ଏକ ଛକ ର ସହିତ ସମାନ | ଦ୍  ◌ତିୀୟର ସହିତ ବିେ৭ଦ େହଉଛି େହଉଛି ଏକ ତୃତୀୟାଂଶ େଯକ ଣସି f f f b f f any 
ଦୁଇଟି ଅସᄼ਼ େସଟ୍ ପାଇ ଁ ଏବଂ ର ଏବଂ ର ଅସᄼ਼ ଫାଇନ୍ ବਁ৐ମାନ ଆସᄼ ଏହି େ਼ଟେମ৺କୁ ੡ମାଣ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା, ଚାଲᄼ ଏହାକୁ a b a f 
੡ମାଣ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା | 
େତଣ ୁଧରାଯାଉ େଗାଟିଏ େଗାଟିଏ f 
େତଣ ୁଆସᄼ ଜାଣବିା ଯାହାଠାରୁ ଆରਬ କରିବା ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏକ ଛକ ର ଏହା ସହିତ ଛକ ମਔେର ଅଛି b f b f 
େତଣ ୁଆମକୁ ଯାହା ੡ମାଣ କରିବାକୁ ପଡିବ ତାହା େହଉଛି ଅନા ଉପାୟ ଯାହା ଅେଟ | ର ସହିତ ଏକ ଛକ ର ଏକ ଛକ େର ଅଛି f f b b 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହି ଉପାୟେର ଆଗକୁ ବ  ◌ବିା, କୁ ର ଏକ ଛକ ସହିତ ସਨ৘ୃ େହବା ଯାହା ତୁରਕ ସଚୂିତ କେର େଯ ର ଅେଟ ଏବଂ ର let y f y a f y f 

ଅେଟ | ବਁ৐ମାନ ଏକ ର ଅେଟ, ଏଥ ીେର ଏକ ଉପାଦାନ ଅଛି |  କાାପିଟାଲ୍ ଏପରି େଯ ର ସମାନ ର ସମାନ ଅେଟ ର ର ଅେଟ ଯାହା ତୁରਕ b y f y f y f 
ସଚୂିତ କେର େଯ କાାପିଟାଲ୍ େର ଅଛି େଯପରି େହଉଛି ର ର ବਁ৐ମାନ ଆମର ଯାହା ଅଛି ତାହା େହଉଛି ଆମର ଏକ ଉପାଦାନ ଅଛି |  କେହ b b y b f a 
େଯ େହଉଛି ର ର ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ଆମର େର ଏକ ଉପାଦାନ ଅଛି େଯପରି ର ର ଅେଟ y a f b y b f 
େତଣ ୁଆମ ପାଖେର ସହିତ ସମାନ କ ଣ ଅଛି ଯାହା ସହିତ ସମାନ fa ’ fb 
େତଣ ୁଆମ ପାଖେର ଯାହା ଅଛି | ର ସମାନ ର ସମାନ, େଯେହତୁ େହଉଛି 1 1 ର ସଂৱା ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ, ସହିତ ସମାନ ସମାନ କୁ f f f fa one fb b 
ସମାନ କେର ଯାହା ଏକ ଛକ ସହିତ ସਨ৘ୃ ଏହା େହଉଛି େସହି ସମੂ ଉଦାହରଣେର ଯାହା ଆମର ପବୂ৐ରୁ ଥ ીଲା | ଉଦାହରଣ ੈରୂପ ବଗ৐ ସହିତ b fx x 
ସମାନ, ଏହା େହଉଛି େଗାଟିଏର ଅଭାବ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ଏହାର ଓଲଟା ଅସମାନତାକୁ ੡ମାଣ କରିପାରିବୁ ନାହି ଁone
େତଣ ୁ ଯାହା େହଉଛି ଏକ ଛକ ର ଅେଟ, ଆସᄼ େଦଖ ીବା |  ପରବਁ৐ୀ ସମାନତା ଏକ ତିେନାଟି ଧାରଣା କେର େଯ ଏକ ଛକ ର ଏକ ର y fx f f inte f 
ସହିତ ସମାନ | ର ସହିତ ବਁ৐ମାନ ଏବଂ କୁ ର ଡିେଜ৺ ସେઉଟ઼୍ େହବାକୁ ଦିଅ, f b rsection a b x 
େତଣ ୁଆମ ପାଖେର ଯାହା ଅଛି, ତାହା େହଉଛି ଏକ ଛକ ର ସମାନ, ର ଏକ ଛକ ସହିତ ସମାନ, ଏହା ସମੂ ସେઉଟ઼୍ ଏବଂ ପାଇ ଁଧାରଣ କେର f b f a b 
ଯାହା ବਁ৐ମାନ ଆମକୁ ଦିଆଯାଉଛି |  ଏବଂ େହଉଛି ର େଯକ ଣସି ଦୁଇଟି ଡିେଜᄶ ସେઉଟ઼୍ ଯାହା ଏକ ଛକ ଅେଟ େହଉଛି ବਁ৐ମାନ ଆେମa b x two b mt 
ଏକ ଫ০ସନ୍ କୁ ବાାଖાା କରିଥ ીବା ଉପାୟେର ଏହା ଏକ ଖାଲି େସଟ୍ ରୁ ଏକ ଖାଲି େସଟ୍ କୁ ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅେଟ x y 
େତଣ ୁସਮିଳନୀ ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ସବ৐ଦା ବାଛିଥାଉ | ଏକ ଖାଲି େସଟ୍ ର ੡ତିଛବି ଖାଲି ଅଛି we
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େତଣ ୁଏହା ସਮିଳନୀ ଦ୍  ◌ାରା ଅେଟ ଏବଂ is
େତଣ ୁଏକ ଛକ ର ଯାହାକି ର େହବାକୁ ଯାଉଛି ତାହା େକବଳ ଏକ ଖାଲି େସଟ୍ େହବାକୁ ଯାଉଛି କିᄼ ଆମର ଧାରଣା ਐାରା ଏକ ଛକ େହବ | b f mt f f f 

ର ସହିତ ଏକ ଛକ ଯାହାକି ଆମ ଧାରଣା ଦ୍  ◌ାରା େହବାକୁ ଯାଉଛି, ତାହା େହଉଛି ଏକ ଛକ ଯାହାକି ଖାଲି ଯାହା ଆେମ େଦଖାଇଛୁ େଯ ଏବଂ f b be b fa 
ଏହି ଦୁଇଟି େସଟ୍ ଅସᄼ਼ େହାଇ କହିଛି େଯ ଏହି ଦୁଇଟି ବਁ৐ମାନ ତୃତୀୟ ସମାନତା ੡ମାଣ କରିବାକୁ ଦିଏ | ତିେନାଟି ସଚୂାଏ େଯ ଅନୁମାନ କେର େଯ fb f f 

େନଇଥାଏ |  ଦୁଇଟି େସଟ୍ େସଟ୍ କେର େତେବ ଆମକୁ ଯାହା େଦଖାଇବାକୁ ପଡିବ ତାହା େହଉଛି େହଉଛି େଗାଟିଏ s disjoin disjoint f 
େତଣ ୁ େଗାଟିଏ କମା ଦୁଇଟି େସଟ୍ ର େବାଲି ଧରାଯାଉ େଯ ର ର ଦୁଇଟିର ସହିତ ସମାନ x x x x f x f 
େତଣ ୁେସହି କୁ େଦଖାଇବା ପାଇ ଁ|  େଗାଟିଏ ଯାହା ଆମକୁ େଦଖାଇବାକୁ ପଡିବ ତାହା େହଉଛି େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ, ବਁ৐ମାନ ଧରାଯାଉ େଯ f x x 
ତୁମର ଏହି ଦୁଇଟି ର େଗାଟିଏ ର ସହିତ ସମାନ f x x f 
େତଣ ୁଆସᄼ ବିପରୀତ ଭାବେର ଅନୁମାନ କରିବା େଯ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁ| ତାହା େହଉଛି ଠିକ୍ ନୁେହ ଁଯାହା ଆେମ ଅନୁମାନ କରିଛୁ x x 2 f 1 1 
େଯ େହଉଛି 1 1 ନୁେହ ଁବਁ৐ମାନ ଆେମ ଏକ ੡ତିବାଦ ସୃ਼ ି  କରିବୁ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆମର ଏକ ੡ତିବାଦ କିପରି ଉਆਟ େହବ ତାହା େହଉଛି ଦୁଇଟି ଉପାଦାନ f we
ପଥୃକ ଉପାଦାନ େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି ଯାହାକି େଗାଟିଏ ଏବଂ ଅେଟ |  ଦୁଇଟି କᄼି ର େଗାଟିଏ ଦୁଇଟିର ସହିତ ସମାନ x x x x x f x f 
େତଣ ୁ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁଯାହା ତୁରਕ କହିଥାଏ େଯ ଏହି ଦୁଇଟି ସି৪ଲ୍ ଦଶ େସଟ୍ ସି৪େଲଟନ୍ େଗାଟିଏ ଏବଂ ସି৪େଲଟନ୍ ଦୁଇଟି x x x x 
ଅସᄼ਼ କᄼି ତା ପେର ଆମର ଧାରଣା କେହ େଯ ଅସᄼ਼ େସଟ୍ େନଇଥାଏ | େସଟ୍ ଯାହା ସଚୂିତ କେର େଯ ସି৪େଲଟନ୍ ର େଗାଟିଏ ସି৪େଲଟନ୍ ’ f x f x 
ର ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି େସଟ୍ ର ଠିକ୍ ଅେଟ ଏହା ଦୁଇଟିର େସଟ୍ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁଯାହା ଆେମ f thi |  s x f x f 
େଦଖାଇଛୁ େଯ ର ଧାରଣ କରିଥ ીବା େସଟ୍ ଏବଂ ର ସି৪େଲଟନ୍ ଧାରଣ କରିଥ ીବା େସଟ୍ େଗାଟିଏ ଏବଂ ସମାନ ନୁେହ ଁ| ସେ৪ ସେ৪ ସଚୂିତ କେର x f x2 f 
େଯ ର ର ଦୁଇଟିର ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁଯାହା ଏକ ੡ତିବାଦ ଅେଟ x f x f 
େତଣ ୁ େହଉଛି େଗାଟିଏ ବା ଏକ ଇ  ◌୍େଜੳିથଭ୍ ଫ০ସନ୍  କୁ ତାପେର େଗାଟିଏ ଯଦି ରୁ େଗାଟିଏ ଫ০ସନ୍ ଥାଏ, ଯଦି  ରୁ ରଚନା f ject b fs f f 
େହାଇଥ ીବା ੡ଥମ େକବଳ େର ଏକ ପରିଚୟ ଫ০ସନ୍ େହବାକୁ ଯାଉଛି ଏବଂ ਐିତୀୟ େହଉଛି େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ଯାହାକୁ ତୁେମ ଫ০ସନ୍ ଉପେର g a g g 
ଆବଶાକ କେର | କୁ ଏପରି ଭାବେର ସହିତ ରଚନା କରାଯାଇଥ ીବା ଏକ ଉପେର ଏକ ପରିଚୟ କାଯ৐ા ଭାବେର କାଯ৐ા କରିବା ଉଚିତ ଯାହା ଆେମ ବਁ৐ମାନ b f 
ଚାହ ଁୁଛୁ ଏହାକୁ ੡ମାଣ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା ଆସᄼ ଫରୱାଡ৐ ଇନେઇષৠନ୍ େଦଖ ીବା େଯ େହଉଛି େଗାଟିଏ ଯାହା ଆପଣ০ୁ ଏକ ଫ০ସନ୍ ଦିଆଯାଇଛି | ଯାହା f 
ଆମକୁ ଉਆାଦନ କରିବାକୁ ପଡିବ ତାହା ବਁ৐ମାନ େଗାଟିଏ | ରୁ ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅେଟ b 
େତଣ ୁଭଲ ଭାବେର ପରିଭାଷିତ କରᄼ ଆହା ଆସᄼ େଗାଟିଏ ମৼୁେର ଏକ ଚିੜ ଅଛି ଆସᄼ ଧରᄼ ଏହା େହଉଛି ଏହା େହଉଛି ଆପଣ০ର େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ତିନି x 
ଏବଂ ଚାରିଟି ଅଛି ଏବଂ ପନୁବ৐ାର ଆପଣ ଏହାକୁ ଏକ ଦୁଇଟି ତିନି ଚାରି ଭାବେର ଡାକିବା |  ପା৳ଟି 
େତଣ ୁତୁମର ଯାହା ଅଛି ତାହା ଦୁଇଟିେର ମાାପ ୍େହାଇଛି େଗାଟିଏ ତିେନାଟିେର ମાାପ ୍େହାଇଛି ଏବଂ ତିେନାଟିେର ମાାପ ୍େହାଇଛି ଏବଂ ଚାରିଟି ତିେନାଟିେର ମાାପ ୍
େହାଇଛି ଏହା େହଉଛି େସହି କାଯ৐ા ଯାହାକୁ ଆେମ ବਁ৐ମାନ ବાାଖાା କରିଛୁ 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହି ଉଦାହରଣକୁ ଆମର ମେଡଲ୍ ଭାବେର ରଖ ીବା ଏବଂ ତା ପେର ବાାଖાା କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା |  ଯଦି ଏହି କୁ ରୁ କୁ ନઋି મଲିଖ ીତ କୁ ’ g b a g 
େହବାକୁ ଯାଉଛି, େତେବ ଯଦି ଆପଣ ଏହି ଉଦାହରଣକୁ େଦଖਕି େତେବ େର େଗାଟିଏ ପାଇ ଁ੡ାକୃତିକ ପସਙ େକବଳ ଦୁଇଟି େହବ ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ଦୁଇଟି y 
ପାଇ ଁଏହା ତିନିଟି ପାଇ ଁେଗାଟିଏ େହବ | ଚାରିଟି ଏବଂ 5 ପାଇ ଁଏହା େହଉଛି 3 
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହାକୁ ଏକ ପରିଭାଷିତ କରିବା ଯଦି େହଉଛି ର ର ଅେଟ b a f 
େତଣ ୁଯଦି ଆପଣ ଉପାଦାନକୁ େଗାଟିଏ ଦୁଇ ତିନି ଏବଂ ପା৳ ଏବଂ କୁ େଦଖਕି େତେବ ଆମ ପାଖେର ଠିକ୍ ଅଛି ଏହି ସବୁ ଯାଉଛି | ଏସବୁ େହବା େକବଳ ର y x 
ଉପାଦାନଗଡ଼ିୁକର ੡ତିଛବି ଅେଟ ଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁଏହା େକବଳ ଅଥ৐ପ৿ୂ৐ ଅେଟ ଯାହା ବାକି ରହିଲା | େହଉଛି 4 ଯାହା ଆମକୁ ଆବଶાକ େହଉଛି ର ଏକ x 
ଉପାଦାନ 
େତଣ ୁଆସᄼ େଯକ ଣସି ଉପାଦାନ ଏବଂ ତା ପେର ର େଯକ ଣସି ଉପାଦାନକୁ ଠକି ୍କରିବା ଏବଂ ତା ପେର ଏହାକୁ ଇ৭ାଧୀନ ଭାବେର any ’ x element ’
ପରିଭାଷିତ କରିବା | େସହି ଉପାଦାନ ପାଇ ଁଆସᄼ ଏକ ଇ৭ାଧୀନ େଗାଟିଏ ଉପାଦାନ ବାଛିବା ଏବଂ ତା ପେର ଏହାକୁ ଏକ ଡાାସ ୍ସହିତ ମાାପ ୍କରିବା ’
େତଣ ୁଏହି ଡાାସ ୍େହଉଛି ପସਙ ଯାହାକୁ ଆେମ ନିଜ ପସਙ ଉପେର ନିଭ৐ର କରୁ 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଆମକୁ ଦୁଇଟି ଜିନିଷର ସତા ੡ମାଣ ସହିତ ଯିବାକୁ ପଡିବ | ଦୁଇଟି ଉପେର ଅଛି ଏବଂ ଅନાଟି େହଉଛି ସହିତ ରଚନା େହଉଛି ପରିଚୟ g g f 
ଫ০ସନ୍ ଭଲ ଭାବେର ੡ମାଣ କରିବାକୁ ଦିଏ େର ସହିତ ରଚନା େହାଇଥ ીବା କୁ ର ସଂৱା ଦ୍  ◌ାରା ଯଦି ଆେମ ର ସଂৱା େଦଖ ીବା | ନઋି મଲିଖ ીତ f b g f a g 
େଯେତେବେଳ ବି େମାର ଏକ ମାନଚିੜର ର ଅେଟ, ବਁ৐ମାନ େମାର ଏକ ଉପାଦାନ ଅଛି b f f 
େତଣ ୁଏହା କୁ ଯିବ ଯାହାକି ଏକ ମଲୂાା০ିତ ଉପେର ପରିଚୟ କାଯ৐ા ଅେଟ, ଯାହା ଦ୍  ◌ତିୀୟେର ੍ମାଗତ ଭାବେର ଏହା ଚାହ ଁୁଥ ીଲି | ଏକ e second g 
କાାପିଟାଲ୍ କୁ ଏକ ଉପାଦାନ ଉਆାଦନ କରିବାକୁ ପଡିବ |  କાାପିଟାଲେର କਫିା କાାପିଟାଲେର େଯପରି ର େହଉଛି କିᄼ େଯେତେବେଳ ବି ai b y b b g b 
େମାର ର ଏକ ଇନ୍ ଥାଏ, ର ସଂৱା ଦ୍  ◌ାରା ମાାପ ୍େହବ a g a
େତଣ ୁେମାେତ ବାଛିବାକୁ ଦିଅ, b 
େତଣ ୁ କୁ କୁ ର ଭାବେର ବାଛ | ର ର ର େହବାକୁ ଯାଉଛି ଯାହା ଠିକ୍ ଏହିପରି ବਁ৐ମାନ ଉପେର ଅଛି, ଆସᄼ ଓଲଟା ଅଂଶକୁ ੡ମାଣ b b f f g b g f f 
କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା କਫିା କନଭସ৐ ଅଂଶ ଧରାଯାଉ ରୁ ଉପେର ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅଛି ଯାହା ସହିତ ସହିତ ଗଠତି | ଯାହା ମ ଁ ୁେଦଖାଇବାକୁ ପଡବି ତାହାg b g f 
ଉପେର ପରିଚୟ ଫ০ସନ୍ େହଉଛି େହଉଛି େଗାଟିଏ f 
େତଣ ୁଆସᄼ ସଂৱା ଯା৳ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା ଧରାଯାଉ େଗାଟିଏ ମਔରୁ ର ଦୁଇଟିର ସହିତ ତୁମକୁ ର େଗାଟିଏ ର ସମାନ | େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ଯାହା f f f f 
ଆମକୁ େଦଖାଇବାକୁ ପଡିବ ତାହା େହଉଛି େଗାଟିଏ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ କᄼି ଥେର ଆପଣ ଜାଣଥି ીେବ େଯ େଗାଟିଏର ର ଦୁଇଟିର ସହିତ ସମାନ f f 
ଯାହା େଗାଟିଏର ର ର ଦୁଇଟିର ସହିତ ସମାନ େହବ | ନିେઋ મା৘ କେਨାଜିଟ୍ େଲଖ ીବା ସହିତ ସମାନ, ଯାହା ସହିତ ସହିତ ର ଦୁଇଟି ସହିତg f f g f g f e 
ରଚନା େହାଇଛି ଯାହା ସଚୂାଇବ କᄼି ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ରଚନା ରଚନା ଏৠାକ୍ ଅେଟ | ପରିଚୟ ଫ০ସନ୍ ଯାହା ଆମକୁ ତୁରਕ କହିବ େଯ 2 ସହିତ ସମାନ 1 f 
ଏହିପରି ବਁ৐ମାନ ଏକ ସମାନ ੡ઑમ ଯାହା ଉେଠ ତାହା େହଉଛି ଫ০ସନ୍ ଉପେର ଏକ ସମାନ ଚରିੜକରଣ ଅଛି ੡କୃତେର ଉਁରଟି ହ ଁf 
େତଣ ୁ କୁ ରୁ କୁ ଦିଅ | ଉପେର ଏବଂ ଯଦି େକବଳ ରୁ ଏକ ଫ০ସନ୍ ଥାଏ, େତେବ ସହିତ ରଚନା େହାଇଥ ીବା ੡ଥମ େହଉଛି େର f a b fs b g f b 
ପରିଚୟ ଫ০ସନ୍ ଏବଂ ਐିତୀୟ େଗାଟିଏ େଗାଟିଏ g 
େତଣ ୁଯଦି ତୁମର େଗାଟିଏ ଫ০ସନ୍ ଅଛି େତେବ ରୁ ଅନୁରୂପ ଫ০ସନ୍ ଯାଉଛି | ଉପେର ରହିବାକୁ ଏବଂ ଯଦି ତୁମର ରୁ ରୁ ଫ০ସନ୍ ଅଛି, େତେବ g f a b b 
ରୁ କୁ ସଂପ৘ୃ ଫ০ସନ୍ େଗାଟିଏ ଭଲ େହବ, ଆସᄼ ଏହାର ੡ମାଣକୁ େଦଖ ીବା ଆସᄼ ପଣୁଥିେର େଦଖ ીବା | େଗାଟିଏ ଅଂଶ ପାଇ ଁଚିੜ େମାେତ ଏହାକୁ ଦୁଇଟି ତିନି a 
ଚାରି ଏବଂ ପା৳ ଭାବେର ଡାକିବାକୁ ଦିଅ ଏବଂ ଅନા ପେଟ େମାେତ ଏହାକୁ େଗାଟିଏ ଭଲ େସଟ୍ କରିବାକୁ ଦିଅ, ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଜିନିଷଗଡିୁକ ੆਼ େହବ things
େଯ େଗାଟିଏ ଦୁଇଟିେର ମાାପ ୍େହାଇଛି |  ଦୁଇଟି ତିନିଟି େଗାଟିଏ ଚାରିଟିେର ମાାପ ୍େହାଇଛି |  ଦୁଇଟି ଏବଂ ପା৳ଟି ମਔ ଦୁଇଟିେର ମાାପ ୍େହାଇଛି ଏହା େହଉଛିo 
ଫ০ସઆ ઼ଏବଂ ତୁମର ଯାହା ଅଛି ତାହା େହଉଛି ଏକ ଫ০ସନ୍ 
େତଣ ୁଫରୱାଡ৐ ଇନେઇષৠନ୍ ଧରାଯାଉ ଉପେର ଅଛି େମାେତ ରୁ ଏକ ଫ০ସନ୍ ବાାଖાା କରିବାକୁ ପଡିବ f g 
େତଣ ୁ੡େତાକ০ ପାଇ ଁଏହି ନઋି મଲିଖ ીତକୁ ੡ଥେମ ପାଳନ କର |  େମାେତ ଏକ େସଟ୍ କୁ ପରିଭାଷିତ କରିବାକୁ ଦିଅ, େଯପରି ର େହଉଛି b in b ab a f b 
ଯଦି ତୁେମ ଉପାଦାନକୁ େଦଖ ીବ େତେବ େଗାଟିଏ େଗାଟିଏ ଏବଂ ତିେନାଟି ରହିବ ଏବଂ ଦୁଇଟିେର ଦୁଇଟି ଚାରି ଏବଂ ପା৳ଟି ଠିକ୍ େହବ | େର ଏକ ଅਐିତୀୟ ab 
େତଣ ୁଏହା ଉପାଦାନ ଉପେର ନିଭ৐ର କେର b 
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େତଣ ୁେମାେତ ଏହା ମਔ େଲଖ ીବାକୁ ଦିଅ େଯ ଏହା ଅେଟ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଏହା େସଟ୍ ରୁ ଆସିଛି ab says ab 
େତଣ ୁେମାର େକାଡ୍ େର ੡େତાକ ପାଇ ଁମ ଁ ୁଏକ ଉପାଦାନ ବାଛିଛି | େସଟ୍ ରୁ ବਁ৐ମାନ ଏହା ੆਼ େହାଇଛି େଯ କୁ ରୁ କୁ କୁ କିପରି ପରିଭାଷିତ b gg b a g 
କରାଯାଏ, ଏହି ପସਙ ସବ৐ଦା ବିଦાମାନ ଥାଏ କାରଣ େର ଅଛି ଯାହା କରିବାକୁ େହବ ଆମକୁ େଗାଟିଏ ବାଛିବାକୁ ପଡିବ |  ଏହି େସଟ୍ ଗଡିୁକର ੡େତાକରୁ g 2 
ଉପାଦାନ 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ବાାଖાା କରିସାରିବା ପେର ଆମକୁ ତାହା କରିବାକୁ େହବ | ସହିତ ରଚନା େହାଇଥ ીବା ੡ଥମ ଜିନିଷ େହଉଛି େର ପରିଚୟ ଏବଂ ਐିତୀୟଟି g b 
େହଉଛି େହଉଛି େଗାଟିଏ ଭଲ ଭାବେର େଗାଟିଏ ପେର େଗାଟିଏ ଯା৳ କରିବା, ଆସᄼ ର କୁ େଯକ ଣସି େର େଦଖ ીବା ଯାହା ର ର କିᄼ g f g b b g b f 

େହଉଛି େଛାଟ ଏହା େସଟ୍ କાାପିଟାଲ୍ କાାପିଟାଲ୍ ରୁ େସଟ୍ କાାପିଟାଲ୍ ର ସମੂ ଉପାଦାନକୁ େନଇ ଗଠତି, ଯାହା ଉପାଦାନ gb abab |  ab ab ab b 
ସହିତ ମાାପ ୍େହାଇଛି ଏବଂ ଏହି େଛାଟ ପସਙଟି େହଉଛି ପସਙ ମਔରୁ େଗାଟିଏ େହଉଛି ପସਙ ଏବଂ ଆେମ ଏକ ੈତਖ କରିଛୁ | ଠିକ୍ ଏବଂ େସହି େସଟ୍ ରୁ ପସਙ 
ଏବଂ 
େତଣ ୁଏହା େମାେତ େଦବାକୁ ଯାଉଛି ଯାହା ଦ୍  ◌ତିୀୟଟି ଯାହା ଉପେର ଆେମ ଚାହ ଁୁଛୁ ତାହା ଆମକୁ ଯା৳ କରିବାକୁ ପଡିବ େଯ େହଉଛି େଗାଟିଏ b the g 
ଧରାଯାଉ ର େଗାଟିଏ େଗାଟିଏ ର ସହିତ ସମାନ | ର ର ଉପେର କୁ ੡େୟାଗ କରିବା, ର ର ସହିତ ସମାନ, ଯାହା ର େର g g p f g b f b f g b f 

ର କୁ ସଚୂିତ କେର, େର ର ସମାନ, କିᄼ ରଚନା େହଉଛି ପରିଚୟ କାଯ৐ા g g f g f g 
େତଣ ୁ ସହିତ ସମାନ |  ଦୁଇଟି ଏହିପରି େହଉଛି େଗାଟିଏ, କନଭସ৐ ପାଟ৐କୁ ੡ମାଣ କରିବାକୁ ଦିଏ େଯ େସଠାେର ଅଛି | େଗାଟିଏ ଫ০ସନ୍ ରୁ କୁ b b g e g b 
େଯପରି ସହିତ ରଚନା େହଉଛି ପରିଚୟ ଫ০ସନ୍ ଯାହା ଆମକୁ େଦଖାଇବାକୁ ପଡିବ େଯ କୁ େର କୁ ଏକ ଉପାଦାନ ଉਆାଦନ କରିବାକୁ ପଡିବ f g b bi 
େଯପରି ର େହଉଛି a f b 
େତଣ ୁ ସେବ৐ାਁମ ପସਙ େହଉଛି େମାେତ ର ଭାବେର ବାଛିବାକୁ ଦିଅ, ତା େହେଲ ଆମ ପାଖେର ଯାହା ଅଛି ତାହା େହଉଛି େଯ େମାେତ େଦଖାଇବାକୁ ପଡବି b g ’
େଯ ର ଏକ ଅେଟ f b 
େତଣ ୁ ର ଏକ ର ର େହବାକୁ ଯାଉଛି ଯାହା ਐାରା ଗଠିତ | େର କᄼି ସହିତ ରଚନା େହଉଛି ପରିଚୟ ଫ০ସନ୍ ଯାହା ଠକି ୍ ଏହିପରି f g f g v f b f 
ଉପେର ଅଛି 
େତଣ ୁଏଗଡ଼ିୁକ େହଉଛି ଦୁଇଟି ଚରିੜକରଣ ଯାହା ଆମ ପାଖେର େଗାଟିଏ ଫ০ସନ୍ ଉପେର େଗାଟିଏ ଫ০ସନ୍ ର ଚରିੜକରଣ ଏବଂ ଅନાଟି େହଉଛି ଚରିੜକରଣ | 
େଗାଟିଏ ଫ০ସନ୍ ଅନୁଯାୟୀ ଏକ ଫ০ସନ୍ ଏବଂ ଏହା ସହିତ ମ ଁ ୁଆପଣ০ୁ ସମੂ০ୁ ଧନાବାଦ େଦବା ବਙ କରିବା | 

Pru
tor
@
IIT
K




