
 கடந்த வஶப்௔ல் மாணவரக்ைள வரேவற்ழறௌ உற௵கள் 
என்ற க௠த்ைத இப்ேபாௌ இந்த வஶப்௔ல் பாரத்்ேதாம்.
 சமச஽்ர ்உறைவ அேத வைரயைற௞டன் ெதாடங்ஶேவாம் சமச஽்ர ்உற௳ன் வைரயைற௞டன் 
ெதாடங்ஶேவாம் ஒ௠ ெவ௥ைமயற்ற ெதாஶப்பாக இ௠க்கட௄்ம் மற்௥ம் என்பௌ ஒ௠ உறவாக r 
இ௠க்கட௄்ம்  
, வரிைசப்ப௄த்தப்பட்ட ேஜாூ காற்௖ள்ளியாக இ௠ந்தால் ேஜாூ சமச஽்ரற்றௌ என்௥ 
ெசால்ழேறாம்.

என்பௌ க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்பௌ எொர ்ேஜாூயான காற்௖ள்ளி என்பௌம் இல்   b r b a r 
உள்ளைதக் ஶ௣க்ழறௌ.
 அேத உதாரணத்ைத நாம் கடந்த வஶப்௔ல் மொப்பாய்௵ ெசய்ேவாம், அேத உதாரணத்ைதப் 
பாரப்்ேபாம்.
   ஒ௠ ஶ௥க்ஶ இ௧௠ந்ௌ காற்௖ள்ளி மற்௥ம் இைடேய உள்ள ௳த்ொயாசம் a x y, x y 
ஒற்ைறப்பைட எண் என்ற நிபந்தைன௞டன் என்ற ெதாஶப்ைப ெவளிப்பைடயாக r 
எ௱ௌேவாம், அைத ௙ண்௄ம் ஒ௠௚ைற ெசய்ேவாம், ஒ௠ கமா இரண்ூன் ௳த்ொயாசத்ைதப் 
பாரக்்க, இந்த ஐ ௙ண்௄ம் என்௥ எ௱ௌேவாம்.r r 
 
ஒன்௥க்ஶம் இரண்ூற்ஶம் இைடேய உள்ள ஒன்௥ ஒற்ைறப்பைட எண் எனேவ உங்களிடம் ஒன்௥
இரண்௄ நன்றாக உள்ளௌ ஒ௠ கமா ஒன்௥ ௳த்ொயாசம் ௗஜ்யம் எனேவ ஒ௠ கமா ஒன்௥ 
ேதான்றாௌ மற்௥ம் ஒ௠ கமா ௛ன்௥ ௳த்ொயாசம் இரண்௄ ஒ௠ கமா நான்ஶ ௳த்ொயாசம் 
௛ன்௥ எனேவ அௌ ஒன்௥ ேதான்௥ழறௌ  காற்௖ள்ளி ஐந்ௌ ேதான்றாௌ ஏெனன்றால் 
௳த்ொயாசம் நான்ஶ இப்ேபாௌ இரண்௄ கமா ஒன்௥ இங்ேக உள்ளௌ ஏெனன்றால் ேவ௥பா௄ 
ஒன்௥ இரண்௄ கமா இரண்௄ ௳த்ொயாசம் ௗஜ்௷யம் இரண்௄ கமா ௛ன்௥ ௳த்ொயாசம் ஒன்௥ 
இரண்௄ கமா நான்ஶ இங்ேக ௳த்ொயாசம் இரண்௄ இரண்௄ கமா ஐந்ௌ ௳த்ொயாசம்  ௛ன்௥ 
அ௄த்த ஒன்௥ ௛ன்௥ கமா ஒன்௥ ௳த்ொயாசம் இரண்௄ ௛ன்௥ கமா இரண்௄ ௳த்ொயாசம் 
ஒன்௥ ௛ன்௥ கமா நான்ஶ ௔ன்னர ்௛ன்௥ கமா ஐந்ௌ ேவ௥பா௄ இரண்௄ இப்ேபாௌ நாம் 
நான்ஶ நான்ஶ கமா ஒன்௥க்ஶ ெசல்ேவாம் ஒன்௥ ேவ௥பா௄ ௛ன்௥ நான்ஶ கமா இரண்௄ 
ேவ௥பா௄ இரண்௄ நான்ஶ  காற்௖ள்ளி ௛ன்௥ நான்ஶ கமா ஐந்ௌ ௔ன்னர ்நமக்ஶ ஐந்ௌ கமா 
ஒன்௥ இ௠க்ஶம் ௳த்ொயாசம் நான்ஶ ஐந்ௌ கமா இரண்௄ மற்௥ம் ஐந்ௌ கமா நான்ஶ இந்த r th 
ஐப் பாரத்்தால் இைவ இன் ஷ௥கள் காற்௖ள்ளி என்ற ேஜாூ இ௠க்ஶம்ேபாெதல்லாம், r en b 
எொர ்ேஜாூ காற்௖ள்ளியாக இ௠க்ஶம்ேபாெதல்லாம் ஒ௠வர ்கவனிக்க ௚ூ௞ம், b 
எ௄த்ௌக்காட்டாக, ஒ௠ கமா இரண்௄ உள்ளௌ, அேத ேபால் இரண்௄ கமா ஒன்௥ உள்ளௌ என்பௌ
ெதளிவாழறௌ.
 இேதேபால் ௙ண்௄ம் அ௄த்த ஒ௠ காற்௖ள்ளி நான்ஶ மற்௥ம் ஒ௠ காற்௖ள்ளி நான்ஶ மற்௥ம் 
நான்ஶ கமா ஒன்௥ இரண்௄ம் இ௠ப்பைத நீங்கள் கவனிக்கலாம்.
   காற்௖ள்ளி நான்ஶ எனேவ இௌ ஒ௠ சமச஽்ர ்உற௵ என்௥ ஷ௥ழறௌ, எனேவ ஒ௠ சமச஽்ர ்r r 
உற௵, எனேவ என்பௌ ஒ௠ சமச஽்ர ்உற௵ என்௥ நாம் மற்ெறா௠ உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம் r 
2 3 4 5 மற்௥ம் 6 க்ஶ சமமான அைனத்ௌ கமா என்பௌ ஒ௠ ஶ௥க்ஶ இ௧௠ந்ௌ கமாr mn m a mn 

ஆஶம் வஶத்தால் சரியாக நம்௘டம் உள்ள ேஜாூகேள காற்௖ள்ளிகளாஶம், அதாவௌ m n m n n
வௌ ஐப் m 
௔ரிக்ழறௌ, இப்ேபாௌ என்ற ெதாஶப்ைப ெவளிப்பைடயாக எ௱ௌேவாம் 1 வஶக்ழறௌ 1 r 
எனேவ உங்களிடம் இந்த 1 1 1 வஶக்ஶம் உண்ைம௜ல் எல்லா எண்க௬ம் இ௠க்ஶம்  ஒன்௥ 
ேஜாூயாக உள்ளௌ  அைனத்ௌ ஒன்௥ நான்ஶ ஒன்௥ ஐந்ௌ ஒன்௥ ஆ௥ இப்ேபாௌ இரண்ூற்ஶ 
அ௄த்ததாக ெசல்ழறௌ, இரண்௄ ஒன்௥ வஶக்க௳ல்ைல, இரண்௄ இரண்ைட இரண்டாகப் 
௔ரிக்ழறௌ, ஆனால் அௌ ௛ன்ைறப் வஶக்க௳ல்ைல, ஆனால் அௌ நான்ைகப் வஶக்க௳ல்ைல, 
ஐந்தாகப் வஶக்க௳ல்ைல, ஆனால் ௛ன்௣ற்ஶ அ௄த்ததாக ஆறாகப் வஶக்க௳ல்ைல.
  ஒன்௥ அல்லௌ இரண்௄ ஆனால் அௌ தன்ைன ௛ன்௥ ௔ரித்ௌ நான்ஶ அல்லௌ ஐந்தாக 
வஶக்காௌ மாறாக ஆறாகப் ௔ரிக்ழறௌ , ௔றஶ நான்ஶக்ஶ எங்களிடம் ஒ௠ நான்ஶ கமா நான்ஶ 
மட௄்ேம உள்ளௌ , அேதேபால் உங்களிடம் நான்ஶ கமா ஐந்ௌ மற்௥ம் மன்னிக்க௵ம் ஐந்ௌ கமா 
ஐந்ௌ மற்௥ம் ஆ௥ கமா ஆ௥ இைவ  உங்க௬க்ஶ சரியான ௳ஷயங்கள் இைவதான் இப்ேபாௌ 
உங்களிடம் ஒ௠ கமா இரண்௄ இ௠ப்பைத கவனிக்க ேவண்ூய ஷ௥கள், எனேவ நீங்கள் 
கவனிக்க ேவண்ூயௌ என்னெவன்றால், ஒ௠ கமா இரண்௄ க்ஶ ெசாந்தமானௌ ஆனால் எொர ்r 
ேஜாூ இரண்௄ கமா ஒன்௥ க்ஶ ெசாந்தமானௌ அல்ல, அேதேபால் உங்களிடம் இௌ உள்ளௌ r 
ேஜாூ இரண்௄ காற்௖ள்ளி ஆ௥ இௌ ஒ௠ ஆனால் எொர ்ேஜாூ ஆ௥ கமா இரண்௄ இல் r r 
இல்ைல எனேவ இந்த இரண்௄ ௳ஷயங்க௬ம் ஒ௠ சமச஽்ர ்உற௵ அல்ல அல்லௌ சமச஽்ர ்r 
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உற௵ அல்ல என்௥ ெசால்ழறாரக்ள் இப்ேபாௌ இன்௑ம் ஒ௠ உதாரணம் ெசய்ேவாம் சமமாக 
இ௠க்கட௄்ம் அன்௥  இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ மற்௥ம் ௛லதனம் ஐ ேதர௵் e x x 
ெசய்ழேறன்.
 இௌ ஒ௠ சக்ொ ெதாஶப்பாக உள்ளௌ , எனேவ இௌ  

இல் ஒ௠ உறைவ வைரய௥க்ஶம் இன் அைனத்ௌ ௌைணக்ஶ௱க்களின் ெதாஶப்பாஶம்  x r 
காற்௖ள்ளி இரண்௄ இௌ இல் உள்ளௌ, ஏேத௑ம் இரண்௄ ௌைணக்ஶ௱க்களான மற்௥ம் a r a1 

இரண்ூல் ஒன்௥ இ௠ந்தால் , என்பௌ உடன் ெதாடர௖்ைடயௌ என்௥ ெசால்ழேறாம் a2 a1 a2 
அல்லௌ காற்௖ள்ளி என்பௌ இல் இ௠ந்தால் ஒ௠ ஆஶம் .a1 a2 a2 r 
 ஼ங்ழள்டன் இரண்௄ என்பௌ இல் உள்ளைதக் கவனி௞ங்கள், மற்ற ௌைணக்ஶ௱ இரண்௄ a 
கமா ௛ன்௣ல் இௌ௵ம் உள்ளௌ என்பைத ேம௩ம் ஒ௠வர ்கவனிக்கலாம்.
  இரண்௄ காற்௖ள்ளி ௛ன்௥ என்௥ ெசால்௩ங்கள் இந்த ேஜாூ ஒ௠ என்பௌ உங்க௬க்ஶ r r 
இல் அைமக்கப்பட௄்ள்ளௌ, ஆனால் ம௥௖றம் இரண்௄ கமா ௛ன்௥ ஼ங்ழள்டன் இரண்ூல் 
இல்ைல என்பௌ உண்ைமயல்ல, ஏெனனில் இரண்௄ கமா ௛ன்௣ல் இரண்௄ ஷ௥கள் உள்ளன, 
஼ங்ழள்டன் இரண்ூல் இரண்௄ மட௄்ேம ழைடத்தௌ  ஒ௠ உ௥ப்௖ அதாவௌ  எொர ்ேஜாூ 
இரண்௄ கமா ௛ன்௥ கமா ஼ங்ழள்டன் இரண்௄ இௌ க்ஶ ெசாந்தமானௌ அல்ல, எனேவ r r 
சமச஽்ர ்அல்ல, 
இப்ேபாௌ அ௄த்த க௠த்ௌக்ஶ ெசல்லலாம் ேம௩ம் 
ஒன்ைற வைரய௥ப்ேபாம் ஒ௠ கா௧யாக இல்லாத ெதாஶப்பாக இ௠க்கட௄்ம் மற்௥ம் என்பௌ r 

இ௧௠ந்ௌ தாேன உறவாக இ௠க்கட௄்ம் இல் உள்ள அைனத்ொற்ஶம்  காற்௖ள்ளி ேஜாூ a r a r 
க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்றால் ௔ரொப௧ப்௖ என்௥ ஷ௥ழேறாம்  இன் ஶ௥க்ஶ சக்ொ r a 
ெதாஶப்௔ன் பவர ்ெசடூ்ல் ஒன்௥ ஒ௠ காற்௖ள்ளி௜ல் இரண்௄ ேஜாூகளாக என r 
வைரய௥த்ௌள்ேளாம்.

காற்௖ள்ளி ேஜாூ க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்பைதக் ஶ௣க்ஶம் இல் இ௠ந்தால்,   b b r a b b 
காற்௖ள்ளி என்பௌ க்ஶ ெசாந்தமானௌ, எனேவ என்பௌ ௔ரொப௧ப்௖ ஆஶம், இப்ேபாௌ b r r 
நாம் ௙ண்௄ம் ெசய்த உதாரணங்களில் ஒன்௣ற்ஶ ொ௠ம்௖ேவாம்.
 ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ மற்௥ம் எங்கள் அைனத்ௌ அந்த ஒ௠ ஶ௥க்ஶ r x comm a 
௜ல் இப்ேபாௌ ஐ வஶக்ஶம் நிபந்தைன௞டன் இந்த எ௄த்ௌக்காடூ்ல் நாம் என்றால் x y r 
என்ன என்பைத ெவளிப்பைடயாக ஼ல நி௘டங்க௬க்ஶ ௚ன்௖ எ௱ொேனாம் , ஒ௠வர ்எப்ேபாௌம்
ஒன்ைற இரண்டாகப் ௔ரிக்ழறார,் எப்ேபாௌம் இரண்டாகப் ௔ரிக்ழறார,் எப்ேபாௌம் ௛ன்௥ 
நான்ஶ வஶத்தால் நான்காக௵ம், இ௥ொயாக ஐந்ௌ ௔ரிவாக௵ம்  ஐந்ௌ அதாவௌ இந்த ேஜாூ 
இந்த ௚௱ ௳ஷய௚ம் இந்த அைனத்ௌ ஷ௥க௬ம் இல் உள்ளன , இௌ ௔ரொப௧ப்௖ r r 
என்பைத ஶ௣க்ழறௌ, 
ேம௩ம் ஒ௠ உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம், இைத ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ேதர௵் ெசய்ௌ, 
௔ன்னர ் க்ஶ சமம் என்௥ ெசால்லலாம்.r 
 அந்த அைனத்ௌ கமா சௌரத்ொற்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் ௚தல் ௳ஷயம் , ேஜாூ ஒன்௥ கமாn m n 
ஒன்௥ ஒ௠ என்பைத நீங்கள் கவனிக்கலாம், ஏெனனில் ஒன்௥ ஒன்௣ன் சௌரம் மட௄்ேம r 
ஆனால் ேஜாூ இரண்௄ கமா இரண்௄ க்ஶ ெசாந்தமானௌ அல்ல, இௌ ஐ ஶ௣க்ழறௌ அேத r r 
எ௄த்ௌக்காடூ்ல் 
2 கமா 4 ேஜாூ க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்பைத ஒ௠வர ்௔ன்வ௠வனவற்ைற௞ம் கவனிக்கலாம் r 
ஆனால் எொர ்ேஜாூ 4 கமா 2 க்ஶ ெசாந்தமானௌ அல்ல, எனேவ இௌ சமச஽்ர ்அல்ல என்௥ r r 
ஷ௥ழறௌ இப்ேபாௌ நாம் நகரத்்ௌேவாம்  அ௄த்த வைரயைறக்ஶ ெசல்௩ம்ேபாௌ , e a 
கா௧யாக இல்லாத ெதாஶப்பாக இ௠க்கட௄்ம், என்பௌ r 

இ௧௠ந்ௌ தனக்ஶள்ளான  உறவாக இ௠க்கட௄்ம், இந்த ேஜாூ கமா மற்௥ம் கமா a b b c 
ஆழயைவ க்ஶ ெசாந்தமானைவயாக இ௠க்ஶம்ேபாெதல்லாம் ௔ன்வ௠வனவற்ைற r 
ைவத்ொ௠ந்தால், என்பௌ மாறக்ஷூயௌ என்௥ ெசால்ழேறாம்.r 
  இரண்௄ம் ேசரந்்ௌ காற்௖ள்ளி ேஜாூ இல் இ௠ப்பைதக் ஶ௣க்க ேவண்௄ம்.c r 
 நமக்ஶ இரண்௄ ேஜாூகள் காற்௖ள்ளி மற்௥ம் காற்௖ள்ளியாக இ௠க்க ேவண்௄ம்.b b 
 காற்௖ள்ளி என்பௌ இல் உள்ளௌ , அௌ ேஜாூ கமா இல் உள்ளௌ என்பைதக் ஶ௣க்க c r c r 
ேவண்௄ம், ௔ன்னர ்அத்தைகய உற௵ மாறக்ஷூய உற௵ என்௥ ெசால்ழேறாம், இப்ேபாௌ 
நம்௘டம் இ௠ந்த ௚தல் எ௄த்ௌக்காட௄் ஒன்௥ இரண்௄க்ஶ சமம் என்பதற்கான 
எ௄த்ௌக்காட௄்கைளப் பாரப்்ேபாம்.
  ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ மற்௥ம் ௔ன்னர ் என்பௌ அைனத்ௌம் கமா மற்௥ம் ஒ௠ ஶ௥க்ஶ r n m a 
என்பௌ ௔ரிக்ஶம் நிபந்தைன௞டன் ஷூய ஒ௠ ஶ௥க்ஶ இௌ தான் இப்ேபாௌ நாம் n a 
௔ன்வ௠வனவற்ைறக் கவனித்ேதாம், ெதாஶப்ைப இன்௑ம் ெகாஞ்சம் அொகரிப்ேபாம்,ah 
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 அதனால் ௳ஷயங்கள் ெதளிவாக இ௠க்ஶம், ேம௩ம் அொகரிக்கலாம் 2 காற்௖ள்ளி 4 இௌ ஒ௠ r 
என்௥ ெதாஶப்௖ அ௣௳ப்௖  நான்ஶ கமா எட௄் இௌ ல் உள்ளௌ , இரண்௄ கமா எட௄் an d r i r 

இல் உள்ளௌ, உண்ைம௜ல் மற்௥ம் வஶக்ஶம் ேபாெதல்லாம் இந்த இரண்௄ n m m k 
அ௣க்ைகக௬ம் ஒன்றாக வஶக்ஶம் ஐக் ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ என்பௌ மாறக்ஷூயௌ, n k r 
இப்ேபாௌ மற்ெறான்ைறப் பாரப்்ேபாம்.
 உதாரணத்ொற்ஶ ஼ல நி௘டங்க௬க்ஶ ௚ன்௖ ஒ௠ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌக்ஶ சமம் 
மற்௥ம் என்பௌ இன் சக்ொ ெதாஶப்௖ மற்௥ம் என்பௌ ஒ௠ காற்௖ள்ளி இரண்௄ என்பௌ x a r a 

இன் ஶ௥க்ஶ இன் இல் இரண்௄ ஆஶம்.a p p 
 இரண்ூல் உள்ளைதக் கண்ேடாம், இௌ ௔ரொப௧ப்௖ ஆனால் சமச஽்ரானௌ அல்ல, இௌ 
மாறக்ஷூயதா இல்ைலயா என்பைதச ்சரிபாரப்்ேபாம், ஒ௠ காற்௖ள்ளி இரண்௄ க்ஶ a r 
உரியௌ என்௥ம், 
இரண்௄ கமா ஒ௠ ௛ன்௥ க்ஶம் இப்ேபாௌ ௚தல் ஒன்௥ ஒ௠ கமா இரண்௄ என்௥ம் r a 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்.

க்ஶ ெசாந்தமானௌ, இௌ இல் உள்ளௌ என்௥ ெசால்ழறௌ, காற்௖ள்ளி க்ஶ  r a1 a2 a2 a3 r 
ெசாந்தமானௌ, இௌ இல் உள்ளௌ என்௥ நமக்ஶ ெசால்ழறௌ, எனேவ இரண்ூல் ஒன்௥ a2 a3 
உள்ளௌ , ம௥௖றம் உங்களிடம் இரண்௄ உள்ளௌ  ஒ௠ ௛ன்௣ல் இவ்வா௥ இந்த இரண்௄ 
கட௄்ப்பா௄க௬ம் ஒன்றாக உள்ளன  எர ்என்பௌ ௛ன்௣ல் ஒன்௥ அடங்ழ௞ள்ளௌ என்௥ நமக்ஶ 
உணரத்்ௌழறௌ.
   எங்களிடம் ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ மற்௥ம் என்பௌ மற்௥ம் இைடேய r n m 
உள்ள ௳த்ொயாசம் ஒற்ைறப்பைட எண் என்ற நிபந்தைன௞டன் அைனத்ௌ கமா ஆஶம் n m 
இப்ேபாௌ மற்௥ம் பற்௣ நாம் என்ன ெசால்ல ௚ூ௞ம், இௌ என்ன ேகள்௳, எனேவ இப்ேபாௌ n k 
நம்௘டம் இ௠ந்த ஼ல எ௄த்ௌக்காட௄்கைளப் பாரப்்ேபாம், இந்த எ௄த்ௌக்காடூ்ல் இைதப் 
பாரப்்ேபாம்.
 

இல் காற்௖ள்ளி மற்௥ம் இல் கமா என்பௌ ேஜாூ கமா என்பௌ இல் r n n r m k n k r 
இ௠ப்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ என்பைத இப்ேபாௌ நாம் ௳௠ம்௖ழேறாம், கமா ஒ௠ கமா இரண்௄ n r
இல் உள்ளௌ மற்௥ம் இரண்௄ கமா ௛ன்௥ இௌ இல் உள்ளௌ ஏெனன்றால் ஒன்௥க்ஶம் r 
இரண்ூற்ஶம் உள்ள ௳த்ொயாசம் ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்௄க்ஶம் ௛ன்௣ற்ஶம் உள்ள 
௳த்ொயாச௚ம் உள்ளௌ  ஆனால் ஒன்௥க்ஶம் ௛ன்௣ற்ஶம் உள்ள ௳த்ொயாசம் இரண்௄ e 
எனேவ இௌ க்ஶ ெசாந்தமானௌ அல்ல, எனேவ என்பௌ மாறக்ஷூயௌ அல்ல, இப்ேபாௌ r r 
நாம் ெசால்லப்ேபாஶம் ெதாடக்கத்ொல் ஶ௣ப்௔ட்டௌ ேபால் தைலப்ைப ௚க்ழய ௳ஷயமாக 
௳௠ம்௔ய ௚க்ழய ௳ஷயத்ொற்ஶ ெசல்லலாம்.
  ஈக்௳வெலன்ஸ் ரிேலஷன் என்௥ அ௣யப்ப௄வைதப் பற்௣ , ஒ௠ ெவ௥ைமயாக இல்லாத ெசட் a
இ௧௠ந்ௌ தனக்ஶள்ேளேய இ௠க்ஶம் உற௵ சமன்பா௄ எனப்ப௄ம்   .
 உற௵ என்பௌ ஒ௠ சமமான உற௵ , ஼ல உதாரணங்கைளப் பாரப்்ேபாம்.
   உண்ைம௜ல் என்பௌ சமச஽்ரற்றௌ, எனேவ ௙ண்௄ம் என்பௌ ௔ரொப௧ப்௖ ௛ன்றாவௌ r r r 
என்பௌ மா௥பாடானௌ, 
இைவதான் நாம் கவனித்த ௳ஷயங்கள், எனேவ ௚தல் ஒ௠ சமச஽்ர ்அல்ல,r 
 அதனால் இௌ என்௥ ஶ௣க்ழறௌ  ஒ௠ சமமான உற௵ சரியல்ல, இந்த அ௄த்த r 
உதாரணத்ொற்ஶ ெசல்ேவாம், நாம் ஒ௠ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ மற்௥ம் ௔ன்னர ் என்பௌ x 

இன் அைனத்ௌ ௌைணக்ஶ௱க்களின் சக்ொ ெதாஶப்பாக இ௠ந்தௌ , ௔ன்னர ் என்பைத a r 
ேஜாூகளாக ஒ௠ காற்௖ள்ளியாக வைரய௥க்ழேறாம்.
  இரண்௄ மற்௥ம் ழராஸ் பா என்பௌ இரண்ூல் ஒன்௥ அடங்ழ௞ள்ளௌ என்ற pa 
நிபந்தைன௞டன் இங்ேக நாம் பாரத்்தௌ என்னெவன்றால், சமச஽்ர ்இரண்டாவௌ ழண௥ r 
அல்ல என்பௌ ௔ரொப௧ப்௖ அல்ல, ஆனால் என்பௌ மாறாதௌ, எனேவ ௚தல் ஒன்௥ இந்த r r r 
௛ன்௥ ௳ஷயங்கைள௞ம் ஒன்றாக மாற்௥வௌ சரி.
  ௚தல் ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்டாவௌ இைவ இரண்௄ம் ஷ௥ழறௌ மன்னிக்க௵ம் ௚தல் ஒன்௥ r 
ஒ௠ சமமான உற௵ அல்ல என்௥ ஷ௥ழறௌ, ஆனால் இப்ேபாௌ ேகள்௳ என்னெவன்றால், ஒ௠ 
சமமான உறவான ஒ௠ உற௵ 
இ௠க்ழறதா? 
அைனத்ௌ ௚௱ எண்களின் ெதாஶப்ைப ௔ன்வ௠மா௥ வைரய௥த்ௌ , இல் உள்ள ெதாடரை்ப z 
௔ன்வ௠மா௥ வைரய௥க்க௵ம், 
எனேவ என்பௌ மா௄ேலா 9 க்ஶ ஒத்ததாக இ௠ந்தால், அந்த ேஜாூ காற்௖ள்ள ஆனௌ n m n m r 
க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்௥ ஷ௥ழேறாம், அௌ  க்ஶ ஒத்த என்ன ௳த்ொயாசம் m n 
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க௯த்தல் ௙ ஆஶம் ஒன்பதால் வஶத்தால் இந்த ேவ௥பா௄ இப்ேபாௌ வஶக்கப்பட ேவண்௄ம் , n  
இந்த உறைவ நாம் வைரய௥த்ொ௠ந்தா௩ம், இௌ ஒ௠ சமமான உற௵ என்பைத இப்ேபாௌ நீங்கள்
௚த௧ல் பாரக்்க ேவண்ூயௌ என்னெவன்றால், இௌ சமச஽்ர ்என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம் n 
கமா என்பௌ க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்௥ அரத்்தம்.m r 

என்பௌ மா௄ேலா ஒன்பௌக்ஶ ஒத்ௌப்ேபாழறௌ, அதாவௌ ைமனஸ் ௙ ஒன்பதால்  n m n 
வஶப௄ம் ௳த்ொயாசம்,  
அதாவௌ க௯த்தல் என்பௌ ெப௠க்கல் ஒன்பௌ என்௥ ஒ௠ ௚௱ எண் உள்ளௌ என்௥ இௌn m k k 
நமக்ஶச ்ெசால்ழறௌ .

ெப௠க்கல் ஒன்பௌ என்பைத ைமனஸ் என்பௌ ெப௠க்கல் ஒன்பௌ என்௥ எ௱ௌேவாம், k n m k 
அதாவௌ ைமனஸ் என்பௌ ைமனஸ் ௚ைற ஒன்பௌ , அதாவௌ ைமனஸ் இந்த m n k m n 
ேவ௥பா௄ ஒன்பதால் வஶப௄ம் , அதாவௌ என்பௌ மா௄ேலா ஒன்பௌக்ஶ ஒத்ௌப்ேபாழறௌ, m n 
அதாவௌ என்ன  எம்௘டம் காற்௖ள்ளி என்பௌ ஒ௠ ஆஶம், எனேவ என்பௌ சமச஽்ரானௌ,m n r r 
இரண்டாவௌ என்பௌ ௔ரொப௧ப்பதா இல்ைலயா என்பைதச ்சரிபாரப்்ேபாம், எனேவ ஐச்r n z 
ேசரந்்ததா என்பைதச ்சரிபாரப்்ேபாம் , ைமனஸ் என்பௌ 0 என்பைதக் கவனி௞ங்கள், அைதn n 
நான் 0 என்௥ம் எ௱தலாம்.
  ௚ைற 9 எனேவ என்பௌ மா௄ேலா ஒன்௖டன் n n 
ஒத்ௌப்ேபாழறௌ என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, இௌ இல் உள்ள ேஜாூ கமா என்பௌ என்பௌr n n  r 
௔ரொப௧ப்௖ என்பைத ஶ௣க்ழறௌ  .
  ௛லதனம் எனேவ காற்௖ள்ளி ேஜாூ கமா என்பௌ ௛லதனம் ஐச ்ேசரந்்தௌ, r n n m r 
அதாவௌ க௯த்தல் என்பௌ என்பௌ மா௄ேலா ஒன்௖டன் ஒத்ௌப்ேபாழறௌ, க௯த்தல் n m n m n 

என்பௌ ஒன்பதால் வஶப௄ம் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, அதாவௌ இல் ௚௱ எண் உள்ளௌ m k 
என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ இல் இல் ஒ௠ ௚௱ எண் உள்ளௌ, அதாவௌ க௯த்தல் என்பௌ z z k n m 

ெப௠க்கல் ஒன்பௌ இந்த சமன்பாடை்ட ஒன்றாக அைழப்ேபாம் , ம௥௖றம் நம்௘டம் இ௠ப்பௌ k 
என்னெவன்றால், அந்த ேஜாூ கமா ௛லதனம் இல் உள்ளௌ , இௌ இைதச ்ெசால்வதற்ஶ m r r 
சமம் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ.

என்பௌ மா௄ேலா ஒன்பௌக்ஶ ஒத்ௌப்ேபாழறௌ, இௌ ைமனஸ் ௳த்ொயாசம்   m r m r 
ஒன்பதால் வஶப௄ம் என்௥ ெசால்வதற்ஶச ்சமமான 
ஒ௠ ௚௱ எண் இ௠ப்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, அதாவௌ ைமனஸ் என்ற ௳த்ொயாசம் pnz m r p 
ெப௠க்கல் ஒன்பௌ நன்றாக இ௠க்ழறௌ.
 இப்ேபாௌ அௌ என்ன?  நாங்கள் ௳௠ம்௔யௌ  ேஜாூ க௯த்தல் ௳த்ொயாசம் ைமனஸ் e n r n r
ஒன்பொல் ஒத்ௌப் ேபாழறதா இல்ைலயா அல்லௌ அௌ ஒன்பதால் வஶப௄மா அல்லௌ இல்ைல 
அௌதான் நாம் ௳௠ம்௔யௌ கைட஼ சமன்பாடை்ட இரண்டாக அைழப்ேபாம், நம்௘டம் 
உள்ளைத க௯த்தல் ெப௠க்கல் ஒன்பௌக்ஶ சமம் மற்௥ம் ைமனஸ் ஼ல ௳னாூகள் n m  k m r 
ஒன்பௌ ெப௠க்கல் ஒன்பௌக்ஶ சமம் உண்ைம௜ல் இைவ இரண்௄ம் இப்ேபாௌ நன்றாக p 
இ௠ந்தௌ இந்த இரண்௄ ௳ஷயங்கேளா௄ம் ைமனஸ் ஐ கணக்ழட ௚யற்஼ப்ேபாம், n r
இௌ க௯த்தல் க்ஶ சமம்  ஷட்டல் ைமனஸ் சமம் , ௚தல் இரண்௄ ௳ஷயங்கைள ஒ௠ n m m r 
அைடப்௖க்ஶ௣௜௩ம் , இரண்டாவௌ மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ௳ஷயங்கைள மற்ற 
அைடப்௖க்ஶ௣௜௩ம் ைவக்க அ௑மொக்ழேறன், நான் ௚த௧ல் ைமனஸ் ஐக் ஷடூ் n m 
க௯க்ழேறன், அதாவௌ ெப௠க்கல் ஒன்பௌ ஷட்டல் க௯த்தல்  என்பௌ ெப௠க்கல் k m r p 
ஒன்பௌ, இௌ ஷட்டல் ெப௠க்கல் ஒன்பௌ இப்ேபாௌ ஒ௠ ௚௱ எண் மற்௥ம் என்பௌ ஒ௠ k p k p 
௚௱ எண் எனேவ ஷட்டல் ஒ௠ ௚௱ எண் எனேவ ஒ௠ ௚௱ எண் எனேவ pk p k plus p n 
க௯த்தல் என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்க.r 

ஷட்டல் ெப௠க்கல் ஒன்பௌக்ஶ சமம் என்பௌ மற்௥ம் ௚௱ எண்ைணக்   k p k plus b 
ஶ௣க்ழறௌ  என்பௌ க௯த்தல் ஆல் வஶப௄ம் என்பௌ 9 ஆல் வஶப௄ம் , அதாவௌ re n r n 
என்பௌ மா௄ேலா 9 உடன் ஒத்ௌப்ேபாழறௌ, r 
இௌ காற்௖ள்ளி என்ற ேஜாூ ௛லதனம் க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, n r r 
எனேவ என்பௌ ஒ௠ சமச஽்ர ்௔ரொப௧ப்௖ மற்௥ம் ஒ௠ இைடநிைல ெதாடர௖் என்பைதக் r 
காடூ்௞ள்ேளாம்.
 எனேவ என்பௌ ஒ௠ சமமான உற௵ , இப்ேபாௌ இந்த உதாரணம் வூவ௳ய௩டன் r 
ெதாடர௖்ைடயௌ, ேம௩ம் ஒ௠ உதாரணம் ெசய்ேவாம், அைனத்ௌ ெடல்டாக்களின் ெதாஶப்பாக 
இ௠க்கட௄்ம், எனேவ ெடல்டா என்பௌ அல்லௌ இ௠ பரிமாணத்ொல் ஒ௠ ௚க்ேகாணமாஶம் .r 
 ௚க்ேகாணம் இரண்ூல் உள்ள ௚க்ேகாணம் இப்ேபாௌ அந்த அைனத்ௌ ெடல்டா௳ற்ஶம் r 
சமமான இல் உள்ள ெதாடரை்ப வைரய௥ப்ேபாம் rr 
ஒன்௥ ெடல்டா ஒ௠ கமா ெடல்டா இரண்ைட ஒ௠ ஶ௥க்ஶ ெடல்டா௵டன் ஒப்௔ட௄் ெடல்டா ஒன்௥ 
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ெடல்டா௵டன் ஒத்ௌப்ேபாழறௌ என்பௌ ெதளிவாழறௌ.
  நமௌ ஆரம்ப வஶப்௖கள் ௚த௧ல் என்பௌ சமச஽்ரானௌ ஏன் அௌ சமச஽்ர ்என்பௌ நமக்ஶத் r 
ெதரிந்த ௳ஷயம் என்னெவன்றால் , ெடல்டா ஒன்௥ என்றால் ௚க்ேகாணம் ெடல்டா ஒன்௥ 
ெடல்டா இரண்ூற்ஶச ்ெசன்றால் ஒன்௥ ெடல்டா இரண்ூற்ஶச ்ெசன்றால் அௌ ெடல்டா இரண்௄ 

க்ஶ ஒத்ௌப்ேபாழறௌ என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ  ஒன்௥ எனேவ உண்ைம௜ல் இைவ de lta 
இரண்௄ம் சமமானைவ எனேவ சமச஽்ர ்மற்௥ம் இேதேபால் ஒவ்ெவா௠ ௚க்ேகாண௚ம் 
தனக்ஶத் தாேன ஒத்ௌப்ேபாஶம் ஒவ்ெவா௠ ௚க்ேகாண௚ம் தனக்ஶத்தாேன ஒத்ௌப்ேபாழறௌ, 
அதாவௌ என்ன ௔ரொப௧ப்௖ இப்ேபாௌ ௛ன்றாவௌ ஒ௠ ூரான்஼டூ்௳டூ் ெடல்டா ஒ௠ கமா r 
ெடல்டா இரண்௄ மற்௥ம் ெடல்டா இரண்ூற்ஶ ெசாந்தமானௌ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்.r 
 காற்௖ள்ளி ெடல்டா ௛ன்௥ இந்த ேஜாூ௞ம் ஒ௠ ஆஶம் , நாம் காட்ட ேவண்ூயௌ r 
என்னெவன்றால், ெடல்டா 1 ெடல்டா 3 க்ஶ ெசாந்தமானௌ, எனேவ ெடல்டா 1 கமா ெடல்டா 2 r r
க்ஶ ெசாந்தமானௌ, அதாவௌ ெடல்டா 1 என்பௌ ெடல்டா இரண்ூற்ஶம் ஒத்ததாக உள்ளௌ, அேத 
ேபால் ஒ௠ ெடல்டா இரண்௄  கமா ெடல்டா ௛ன்௥ என்பௌ க்ஶ ெசாந்தமானௌ ெடல்டா r 
இரண்௄ என்பௌ ெடல்டா ௛ன்௥டன் ஒத்ௌப்ேபாழறௌ, நமக்ஶ இந்த இரண்௄ இ௠க்ழறௌ, 
எனேவ இப்ேபாௌ இௌ என்ன ெசால்ழறௌ, எனேவ இந்த இரண்௄ம் ஒன்றாக இ௠ப்பதால் நான் 
௚தல் ஒன்ைற ஒன்௥ என்௥ அைழக்ழேறன், இரண்டாவதாக இரண்௄ இந்த இரண்௄ம் உள்ளௌ 
எனேவ ஒன்௥  மற்௥ம் இரண்௄ என்பௌ ெடல்டா ஒன்௥ ெடல்டா ௛ன்௥டன் ஒத்ௌப்ேபாவைதக் 
ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ ெடல்டா ஒன்௥ கமா ெடல்டா ௛ன்௥ ேஜாூ க்ஶ ெசாந்தமானௌ என்௥ r 
அரத்்தம் எனேவ என்பௌ ஒ௠ சமமான உறவாஶம் .r 
  ௟க்ளிூயன் ௳மானத்ொன் வூவ௳ய௧ல் இ௠ந்ௌ அல்லௌ இ௠ பரிமாண ௟க்ளிூயன் 
வூவ௳ய௧ல் இ௠ந்ௌ வ௠ம் இேத ேபான்ற ஒ௠ உதாரணத்ைத ௙ண்௄ம் ெசய்ய௵ம்  ஒ௠ இ௠ 
பரிமாண ௚க்ேகாணம் நன்றாக இப்ேபாௌ என்பைத ெடல்டா 1 கமா ெடல்டா 2  r 
என வைரய௥க்கலாம்.
  ௚ந்ைதய உதாரணத்ொற்ஶ நாம் என்ன ெசய்ேதாம், என்பௌ ஒ௠ சமமான உற௵ என்பைத r 
காட்டலாம், அேத ஆதாரம் அல்லௌ ௚ந்ைதய எ௄த்ௌக்காடூ்ல் ௚ந்ைதய உதாரணத்ொன் அேத 
௚ைற, 
இப்ேபாௌ இன்௑ம் ஒ௠ உதாரணத்ைத ெசய்ேவாம் 
, அந்த நிபந்தைன௞டன் ஷூய அைனத்ொற்ஶம் சமமான ஸ்ழரிப்ைட ெசய்ேவாம்.

ஒ௠ வைரய௥க்கப்படட் ெதாஶப்௖ இந்த ஸ்ழரிப்ட் ஒ௠ வைரய௥க்கப்படட் ெதாஶப்௖களாக  a 
இ௠க்ஶம் அைனத்ௌ ெதாஶப்௖கைள௞ம் ெகாண்௄ள்ளௌ, எனேவ ஸ்ழரிப்ட்ூல் ஐ r 
௔ன்வ௠மா௥ வைரய௥க்க௵ம், எனேவ ேஜாூைய ேமேல வர௵ம் காற்௖ள்ளி என்பௌ aa a b ar
இல் உள்ள உ௥ப்௖களின் எண்ணிக்ைக என்றால்  தனிமங்களின் எண்ணிக்ைகக்ஶ சமம் s 
எனேவ ேகாட்பாட௄் வூவத்ொல் அந்த அைனத்ௌ ேஜாூக௬க்ஶம் சமமான ஒ௠ காற்௖ள்ளி r b 
ஸ்ழரிப்ட்ூல் ஒ௠ ஶ௥க்ஶ ஸ்ழரிப்ட் ௜ல் உள்ள உ௥ப்௖களின் எண்ணிக்ைக இப்ேபாௌ இல்a b 
உள்ள உ௥ப்௖களின் எண்ணிக்ைகக்ஶ சமம் என்ற நிபந்தைன௞டன் இந்த ஒ௠ சமமான r 
உற௵ என்பைத நாங்கள் சரிபாரக்்ழேறாம், ௚த௧ல் ஒன்௥ சமச஽்ரானௌ, எனேவ ஒ௠ கமா r b 
என்பௌ ௛லதனம் க்ஶ உரியதாக இ௠க்கட௄்ம் , இதன் ெபா௠ள் என்ன வைரயைற௜ன்பூ r 
இௌ இன் உ௥ப்௖களின் எண்ணிக்ைகயானௌ இன் உ௥ப்௖களின் எண்ணிக்ைகக்ஶ சமம் a b 
என்௥ ஷ௥வதற்ஶ சமம் மற்௥ம்  இௌ இன் தனிமங்களின் எண்ணிக்ைக இன் b ea 
உ௥ப்௖களின் எண்ணிக்ைகக்ஶ சமம் என்௥ ஷ௥வதற்ஶச ்சமம் , இௌ காற்௖ள்ளி என்ற b a 
ேஜாூ ஒ௠ என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ என்பௌ சமச஽்ர ்என்௥ ஷ௥ழறௌ.r r 
 

என்பௌ இைடநிைலயா என்பைதச ்சரிபாரக்்க மாறக்ஷூயதா என்பைதச ்சரிபாரக்்க௵ம், r r 
எனேவ ஒ௠ வைரய௥க்கப்படட் ெதாஶப்பாக இ௠க்கட௄்ம், எனேவ ஒ௠ வைரய௥க்கப்படட் 
ெதாஶப்ைபக் ெகா௄க்ஶம்ேபாௌ இன் உ௥ப்௖களின் எண்ணிக்ைகயானௌ இன் a a 
உ௥ப்௖களின் எண்ணிக்ைகக்ஶ சமம் என்பைத நாம் அ௣ேவாம் , இௌ ேஜாூ கமா என்பைத a 
ஶ௣க்ழறௌ.
  எனேவ ஒ௠ ஆர ் என்பௌ ௔ரொப௧ப்௖ மற்௥ம் இ௥ொயாக r 
௛ன்றாவௌ ேஜாூ காற்௖ள்ளி என்பௌ க்ஶ ெசாந்தமானௌ மற்௥ம் ேஜாூ க்ஶb r b comma c r 
ெசாந்தமானௌ, இப்ேபாௌ கமா ேஜாூ க்ஶ ெசாந்தமானௌ, இௌ இல் உள்ள உ௥ப்௖களின் b r a 
எண்ணிக்ைக௜ன் எண்ணிக்ைகக்ஶ சமம் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ  இல் உள்ள தனிமங்கள் b 
அேத ேபால், காற்௖ள்ளி ேஜாூ இல் உள்ளௌ , இௌ இன் உ௥ப்௖களின் எண்ணிக்ைக b c r b c 
இன் உ௥ப்௖களின் எண்ணிக்ைகக்ஶ சமம் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, இவற்ைற ஒன்௥ மற்௥ம் 
இரண்டாகக் ஶ௣க்கலாம், எனேவ ஒன்௥ மற்௥ம் இரண்டால் நம்௘டம் உள்ள உ௥ப்௖களின் 
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எண்ணிக்ைக உள்ளௌ.
இன் உ௥ப்௖களின் எண்ணிக்ைகக்ஶ சமம் எனேவ இைவ இரண்௄ம் ேசரந்்ௌ என்பௌ  c r 

மா௥நிைலையக் ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ சமச஽்ர ்௔ரொப௧ப்௖ மற்௥ம் மாறக்ஷூயௌ, எனேவ r r 
ஒ௠ சமமான உற௵ , வூவ௳ய௧ல் இ௠ந்ௌ ௙ண்௄ம் ஒ௠ உதாரணத்ைதச ்ெசய்ேவாம் , 
௳மானம் இரண்௄ மற்௥ம் க௯த்தல் ெபாௌவாக ௌைள௜டப்பட்ட ௳மானம் என்௥ r 
அைழக்கப்ப௄ம் ௳மானம் இரண்ூல் இ௠ந்ௌ ேதாற்றத்ைத அகற்௥ழேறன்  ஒன்௥ நான்  r x 
இரண்௄ இரண்௄ அல்லௌ ேஜாூ ஒன்௥ ஒ௠ காற்௖ள்ளி ஒன்௥ ெதாடர௖்ைடயௌ y x x y x 
இரண்௄ கமா இரண்ைடச ்ேசரந்்தௌ, இௌ ஒ௠ ஶ௥க்ஶ ஆஶம்  ஒன்௥ லாம்ப்டா ௚ைறக்ஶ y a y 
சமம் இரண்௄ கமா இரண்௄ இப்ேபாௌ இந்த ஒ௠ சமமான உற௵ என்பைத x y r 
சரிபாரக்்கலாம், எனேவ ௚த௧ல் ஒன்௥ ஒ௠ காற்௖ள்ளி ஒ௠ காற்௖ள்ளி இரண்௄ கமா x y x y 
இரண்௄ ௛லதனம் க்ஶ ெசாந்தமானௌ, r 
இௌ ௗஜ்௷யமற்ற உண்ைமயானௌ இ௠ப்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ  உண்ைமயான எண், அதாவௌ x 
ஒ௠ கமா ஒன்௥ லாம்ப்டா ௚ைறக்ஶ சமம் இரண்௄ காற்௖ள்ளி இரண்௄ இப்ேபாௌ y x y 
லாம்ப்டா ௗஜ்௷யமற்ற லாம்ப்டா என்பௌ தைலவழானௌ, அதாவௌ லாம்ப்டாவால் 1 என்பௌ 
அரத்்த௚ள்ளதாக இ௠க்ஶம் எனேவ இௌ 1 ஆல் லாம்ப்டா ௚ைற கமா சமம் என்பைதக் x 1 y 1 
ஶ௣க்ழறௌ காற்௖ள்ளி x 2 y 2.
 எனேவ இௌ இரண்௄ கமா இரண்௄ என்பௌ லாம்ப்டா ௚ைற ஒ௠ கமா ஒன்௥க்ஶ சமம்x y x y 
என்௥ ஷ௥வதற்ஶச ்சமம், இௌ இந்த ேஜாூ இரண்௄ கமா இரண்௄ கமா ஒ௠ கமா x y x y 
ஒன்௥ இௌ ஒ௠  எனேவ சமச஽்ர ்இப்ேபாௌ இந்த ௔ரொப௧ப்௖ அல்லௌ என்பைத r r r 
சரிபாரப்்ேபாம்  எனேவ ஒ௠ காற்௖ள்ளி ஒன்௥ இப்ேபாௌ நமக்ஶத் ெதரிந்த ௳ஷயம் x y 
என்னெவன்றால், எந்த ஒ௠ கமா ஒன்௥ ஒ௠ கமா ஒன்௥ என்பௌ ஒ௠ ௚ைற ஒ௠ கமாx y x y x 

ஒன்௥க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஒன்௥ ௗஜ்௷யமற்ற அள௵ேகாலாக இ௠ப்பதால் அைதக் ஶ௣க்ழறௌ  y 
இந்த ேஜாூ ஒ௠ காற்௖ள்ளி ஒ௠ காற்௖ள்ளி ஒ௠ காற்௖ள்ளி ஒன்௥ இௌ ஒ௠ எனேவ x y x y r r
௔ரொப௧ப்௖ இப்ேபாௌ இ௥ொயாக இந்த மாறக்ஷூயதா இல்ைலயா என்பைத r 
சரிபாரக்்கலாம் [இைச ] ேஜாூகள் ஒ௠ கமா ஒ௠ கமா இரண்௄ கமா இரண்௄ க்ஶ x y x y  r 
ெசாந்தமானௌ மற்௥ம் ேஜாூகள் இரண்௄ காற்௖ள்ளி இரண்௄ காற்௖ள்ளி ௛ன்௥ x y x 
காற்௖ள்ளி ௛ன்௥ இப்ேபாௌ க்ஶ ெசாந்தமானௌ ேஜாூ ஒ௠ கமா ஒ௠ காற்௖ள்ளி y r x y x 
இரண்௄ கமா இரண்௄ இௌ க்ஶ ெசாந்தமானௌ y r 
ௗஜ்௷யங்கள் அல்லாத உண்ைமயான எண் உள்ளௌ என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ  ேஜாூ ஒ௠ x 
காற்௖ள்ளி ஒன்௥ லாம்ப்டா ௚ைறகள் இரண்௄ கமா இரண்௄ இப்ேபாௌ இைத ஒன்௥ y x y 
என அைழக்ழேறன், இேதேபால் ேஜாூகள் இரண்௄ கமா இரண்௄ காற்௖ள்ளி ௛ன்௥ x y x 
கமா ௛ன்௥ இௌ இல் உள்ளௌ இல் ௗஜ்௷யமற்ற அள௵ ௕ட்டா உள்ளௌ என்பைதக் y r r 
ஶ௣க்ழறௌ இரண்௄ கமா இரண்௄ என்பௌ ௕ட்டா ௚ைற ௛ன்௥ கமா ௛ன்௥ இந்த x y x y 
சமன்பாடை்ட என அைழக்ழேறன்  ஓ இப்ேபாௌ நான் என்ன ெசய்யப் ேபாழேறன், நாம் tw 
௳௠ம்௔யைதப் ெபற, இரண்ூல் இரண்ைட மாற்௥ேவாம்  காற்௖ள்ளி இரண்௄ நான் y lambda 

௚ைற ௕ட்டா ௚ைறகள் ௛ன்௥ கமா ஐப் ெப௥ழேறன், ஆனால் லாம்ப்டா lambda x y 3 
மற்௥ம் ௕ட்டா இரண்௄ம் ௗஜ்௷யமற்ற உண்ைமயான எண்கள் என்பதால், இந்த லாம்ப்டா 
௕ட்டா ஒ௠ ௗஜ்௷யமற்ற உண்ைமயான எண் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, இௌ ேஜாூ ஒ௠ கமா x y 
ஒ௠ காற்௖ள்ளி என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ  ௛ன்௥ காற்௖ள்ளி ௛ன்௥ இௌ இல் உள்ளௌ x y r 
எனேவ மாறக்ஷூயௌ, எனேவ சமச஽்ர ்௔ரொப௧ப்௖ மற்௥ம் மாறக்ஷூயௌ, எனேவ r r r 
என்பௌ ஒ௠ சமமான உற௵, எனேவ அ௄த்த வஶப்௔ல் இைத௞ம் இந்த சமமான வஶப்௖களின் 
இன்௑ம் ஼ல பண்௖கைள௞ம் நி௡௔ப்ேபாம்.
 ௔ன்னர ்ெசயல்பா௄ நன்௣ என அ௣யப்ப௄ம் க௠த்ைத வைரய௥க்க ௚யற்஼க்ஶம் 
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