
െസുئകെളുׯറിتു׺ മൂؗാമേ؋തും അവസാനേ؋തുമായ ْപഭാഷണ؋ിേല്ׯ സٔാഗതം, 
അതിനാൽ ആദّെ؋ ര؇് ْപഭാഷണ׹ളിൽ ഞ׹ൾ െസുئകളുെട അടിرാന ആശയ׹ൾ 
അവതരിؚിു׺, തുടർ്ؗ െസുئകളിെല ചില ْപവർ؋ന׹ളും െസുئകളിെല ചില സവിേശഷതകളും 
ഞ׹ൾ ചർ׺ െചᅃٝു, ഇ്ؗ ഞ׹ൾ െസുئകളിൽ ചില ْപٍ׹٠ൾ െചുإം എ׸ിൽ ഞാൻ ആദّം ഓർׯെ؂ 

യുെട എؗത് ഒരു െസئിെല മൂലക׹ളുെട എ؉മാണ്, അതിനുേശഷം നൽകിയിരിؗുׯ ര؇് a n 
െസുئകൾ്ׯ എؗിവയ്്ׯ യൂണിയനിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം ഒരു കവല യുെട ൈമനസ് a, b b b 

ന്െറ ന്െറ ആണ് നൽകുؗത് , കൂടാെത നമു്ׯ മൂ്ؗ െസുئകളും ഉ؇്. ഒരു യൂണിയൻ n- n- n n b 
യൂണിയൻ യുെട ന്െറ ന് തുലّമാണ് ന്െറ ؛സ് ന്െറ ന്െറ ഏെത׸ിലും ര؇ിന്െറയും c n n b b n c 
കവലയിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം ൈമനസ് 
അ׹െന ഒരു കവലയുെട ൈമനസ് ന്െറ കവലയിെല ൈമനസ് ഒരു കവല കൂടാെത n b n b c n c 
മൂؗിന്െറയും കവലയിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം ഒരു ഇന്റർെസക് ഷൻ ഇന്റർെസײൻ വലത്, b c 
അതിനാൽ ഈ സൂْതവാകّ׹ൾ വളെര ഉപേയാഗْപദമാണ് , ഏെത׸ിലും െസുئകൾ്ׯ യുെട a n 
എؗത് ഒരു ൈമനസ് ന്െറ ആണ്, ഒരു കവല ന്െറ എؗത് എഴുതാൻ എെؗ അനുവദിൂׯ , b n b n 
കാരണം ൈമനസ് ബിയുെടയും ഒരു ഇന്റർെസക് ഷൻ ബിയുെടയും വّതّസ് ത യൂണിയൻ ആണ് a 
അതിനാൽ നമു്ׯ ചില ْപശ് ന׹ൾ അടിرാനമാׯി െചإാം ഈ സൂْതവാകّ؋ിൽ, ഒരു ْപٍ٠ം നമു്ׯ 
നൽകിയിരിുؗുׯ എ്ؗ കരുതുക യുെട എؗത് യുെട ആറ് എؗത് നാലിന് തുലّമാണ്, പിെؗ a n b n 
ഒരു ൈമനസ് യുെട ന്െറ ഏئവും കുറ؁തും കൂടിയതുമായ മൂലّം എؓാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ b n 

യിലും സംഖّയിലും ഉت മൂലക׹ളുെട എ؉ം നൽകിയിരിുؗുׯ. െല മൂലക׹ളുെട എ؉ം a b 
എഴുതാൻ ഞ׹ൾ ആْഗഹിുؗുׯ , ഒരു ൈമനസ് ബിയിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം എഴുതാൻ ഞ׹ൾ 
ആْഗഹിുؗുׯ, അതിനാൽ യുെട ഒരു ൈമനസ് ന്െറ ന് തുലّമാണ്, ഒരു കവല ന്െറ ന് a n b n b b n 
തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ ഒരു ൈമനസ് ന്െറ ന് തുലّമാണ് ഒരു കവല b n n b n 
എؗ കവലയുെട ൈമനസ് നമു്ׯ നൽകിയിരിുؗുׯ, ഇത് ഒരു കവല യുെട 6 ൈമനസ് ന് n b n 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഒരു ൈമനസ് യുെട ന്െറ ഏئവും കുറ؁ മൂലّം കെ؇؋ാൻ, ന്െറ b n n 
പരമാവധി മൂലّം എؓാെണ്ؗ നأൾ േചാദിׯണം . കവല യുെട ഏئവും കുറവായിരിുׯേآാൾb b n 
ഒരു ൈമനസ് യുെട പരമാവധി ആയിരിുׯം, അതിനാൽ എؗ കവല യുെട ഒരു ഉപഗണം b n b b 
ആയതിനാൽ എؗ കവല യുെട ഒരു കവല യുെട എؗത് തുലّമായതിേനׯാൾ കുറവാെണ്ؗ b b b n 
ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ. നാല് വല؋ിന് തുലّമാണ് യുെട േല്ׯ, അതിനാൽ എؗിവയുെട b n a, b 
കവലയിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം നാലിൽ കൂടരുത് , അതിനാൽ ൈമനസ് യുെട ആണ്. a b n tha n 
എؗത് ആറ് ൈമനസ് നാലിന് തുലّമാണ്, അത് ര؇ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇതാണ് ഏئവും കുറ؁ 
മൂലّം , പരമാവധി മൂലّ؋ിന് ഒരു ഇന്റർെസײൻ എടുׯാൻ കഴിയുؗ ഏئവും കുറ؁ മൂലّം b 
എؓാെണ്ؗ േചാദിׯണം, അതിനാൽ എؗിവ ഏെത׸ിലും ര؇് െസുئകളാണ്. ഒരു കവല a, b b 
എؗത് ശൂനّമായ െസئാണ്, അതിനാൽ ഒരു കവല ശൂനّമാെണ׸ിൽ ഒരു കവല യുെട ന് b b n 0 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഒരു ൈമനസ് ന്െറ ന്െറ പരമാവധി മൂലّം 6 ന് തുലّമായ 6 ൈമനസ് 0 ന് b n 
തുലّമായിരിുׯം. കാരണം എؗിവ േവർെപടു؋ിയാൽ, ആ സാഹചരّ؋ിൽ ൈമനസ് ബിയിെലa, b 
മൂലക׹ളുെട എ؉ം െല മൂലക׹ളുെട എ؉؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ അടു؋ ْപٍ٠ം ഇതിൽ a 
മൂ്ؗ െസുئകൾ ഉൾെؚടും, അതിനാൽ ഈ 25 വായി׺ പْത׹ളിൽ അറുപത് േപർ ഉെ؇്ؗ കരുതുക h 26
നّൂസ് േപؚർ ടി വായിുׯക , മെئാരു  നّൂസ് േപؚർ വായിുׯക, 26
അ׹െന ഞ׹ൾ്ׯ മൂ്ؗ നّൂസ് േപؚർ എ്׺ ടി ഉ؇്, ഞാൻ ഹിؕുرാൻ ൈടംസ് ൈടംസ് ഓഫ് ഇّؓ, 
ഇّؓൻ എക് സ് ْപസ് എ്ؗ പറയുؗു,  ആളുകൾ എ്׺  റീഡ് ടി  വായിുؗുׯ എ്ؗ 25 26 26
ഞ׹ൾׯറിയാം, ഞ׹ൾുׯം ഒآത് വായിׯാം ര؇് എ്׺. ഞാൻ പതിെനാ്ؗ ഉം ഉം വായിുؗുׯ, h t 
എ؂് ര؇ും വായിുؗുׯ, എ׹െനെയ്ؗ എനിׯറിയാം പലരും മൂؗും വായിു׺ അവസാനം മൂ്ؗ t 
േപരും ഇേؚാൾ മൂ്ؗ േപരും വായിു׺ ഇേؚാൾ നأൾ കെ؇േ؋؇ത് എؓാണ് ആദّം കെ؇േ؋؇ത് 
മൂؗിൽ ഒെര؉െമ׸ിലും വായിؗുׯ ആളുകളുെട എ؉ം ര؇ാമേ؋ത് കൃതّമായി ഒരു പْതം 
വായിؗുׯ ആളുകളുെട എ؉ം കെ؇ു؋ക, 
അ׹െന ധാരാളം ഉ؇് നൽകിയിരിؗുׯ വിവര׹ൾ എെؗ വീ؇ും കാണിׯെ؂, അതിനാൽ 60 25 
റീഡ് എ26 ്׺ റീഡ് ടി 26 റീഡ് ഐ 9 റീഡ് എ്׺നി 11 റീഡ് എ്׺, ടി 8 േറ്ئ ഐ, മൂ്ؗ റീഡ് എ്׺, ടി 8 േറ്ئ ഇവ 
മൂؗും വായിു׺, അതിനാൽ ഇത് െചإാനുت ഏئവും നب മാർഗം െവൻ ഡയْഗം വരയ്ׯാൻ ْശമിുׯക 
എؗതാണ് അതിനാൽ നമു്ׯ എؗീ മൂ്ؗ െസുئകൾ ഉ؇്, മൂؗിന്െറയും കവല എഴുതാം, മൂ്ؗ h t, i 
പْത׹ളും വായിؗുׯ മൂ്ؗ േപരു؇്, അേؚാൾ പതിെനാ്ؗ േപർ ഉം ഉം വായിുؗുׯെവ്ؗ h t 
ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ എؗിവയുെട കവലയിെല മൂലക׹ളുെട കവല നآർ പതിെനാ്ؗ h, t 
ആണ് അതിനാൽ ഈ ഭാഗ؋ിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം എ؂് ആയിരിׯണം, കാരണം എ؛ ؂്സ് മൂ്ؗ 
പതിെനാ്ؗ ആണ്, ഞാൻ മെئാരു പിൻ ഉപേയാഗിׯെ؂ , അതിനാൽ ഈ ഭാഗം എ؂് ഇത് മൂ്ؗ, തുടർ്ؗ h, 

എؗത് ഒآത് എ്ؗ വായിؗുׯ ആളുകളുെട എ؉ം i 
അ׹െന ആറ് ഉ؇് ഉം ഉം മാْതം വായിؗുׯ ആളുകൾ, എؗാൽ മൂ്ؗ േപരും എ؂് േപരും h i 
വായിؗുׯിب എؗവർ മൂ്ؗ േപരും വായിؗുׯവരാണ്, അതിനാൽ d t and i so three 
ബാׯിയുتവർ അ؀് േപർ മാْതം വായിുׯക, ഞാൻ ശരിയാണ് , അതിനുേശഷം നി׹ൾ്ׯ മ്ئ 
കാരّ׹ളും പൂരിؚിׯാം, മാْതം വായിؗുׯ ആളുകളുെട എ؉ം ഇരുപ؋ിയ؀് ആളുകൾ h h 
വായിുؗുׯെവ്ؗ ഞ׹ൾ്ׯ അറിയാം, അതിനാൽ ഇവിെട ഞ׹ൾ്ׯ എ؂് ഉ؇് ؛സ് ْതീ പതിെനാؗും
ആറ് പതിേനഴും എ്׺ ഉൾെؚെടയുت പْത؋ിന്െറ രെ؇؉െമ׸ിലും വായിുׯക, അതിനാൽ 
ബാׯിയുتത് 25 ൈമനസ് 17 ആണ്, അതിനാൽ ഇത് എ്׺ മാْതം വായി8 ؗുׯ ആളുകളാണ്, തുടർ്ؗ ടി 
ഇരുപ؋ിയാറാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ്ׯ എ؛ ؂്സ് മൂ്ؗ പതിെനാؗും ആറ് ആറ് പതിെനാؗും ഉ؇് 
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 സ് 5 14؛ സ് 3 9؛ പതിനാറ് , അതിനാൽ 10 ഇവിെടയു؇്, തുടർ്ؗ ഞാൻ 26 ആണ്, 6 സ് അ؀്؛
അതിനാൽ 12 ഇവിെടയു؇്, ഇേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ േചാദിؗുׯത് എളുؚ؋ിൽ എഴുതാം, അതിനാൽ 
ആദّേ؋ത് കുറ؁ത് ഒരാെള׸ിലും വായിؗുׯ ആളുകളുെട എ؉മാണ് മൂ്ؗ ഒؗുകിൽ നി׹ൾ്ׯ 
ഇതിന്െറ സൂْതവാകّം ഉപേയാഗിׯാം അർ،മാؗുׯത് ഞ׹ൾ്ׯ എ്׺ യൂണിയൻ ടി യൂണിയൻ ഐ 
എؓാണ് േവണെമؗാണ്, അതിനാൽ ഐയുെടയും കവലകളുെട യുെടയും ആണ് ഞ׹ൾ്ׯ n n 
നൽകിയിരിؗുׯത്, അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ആ േഫാർമുല ഉപേയാഗി്׺ കണׯാׯാം അെ׸بിൽ 
ഒരിׯൽ നി׹ൾ്ׯ കഴിയും ഈ ഡയْഗം വരു׺കഴി؁ാൽ, നമു്ׯ ഈ സംഖّകൾ േചർേׯ؇തു؇്, 
അതിനാൽ ഇത് ൽ നമു്ׯ ഇരുപ؀ു؋ം പ്؛ ؋സ് എؗതിന് തുലّമാണ് അ؛ ؀്സ് പْؓ؇് h-
ആയതിനാൽ അത് അൻപ؋ിര؇ിന് തുലّമാണ് അെ׸بിൽ യൂണിയൻ യൂണിയൻ ന്െറ ന്െറ h t i n 

ന് തുലّമാണ് ന്െറ ؛സ് ന്െറ ؛സ് ന്െറ ൈമനസ് ന്െറ കവല n n h n t n i n h n of h 
ഇന്റർെസײൻ ഇന്റർെസײൻ ശരിയാണ് , അതിനാൽ ആദّ ഭാഗം നി׹ൾ്ׯ േനരി؂് ഈ t i 
േഫാർമുല ഉപേയാഗിׯാനും െചإാനും കഴിയും, എؗാൽ നി׹ൾ ഡയْഗം വര׺ാൽ ഇത് എളുؚമാണ്, 
മെئാ്ؗ കൃതّമായി ഒരു പْതം വായിؗുׯ ആളുകളുെട എ؉ം േചാദിുؗുׯ, 
അ׹െന ആ നآർ വീ؇ും വّװമാകും ഈ വലതുവശ്؋ നി്ؗ എ؂് ആളുകളു؇് , ഇവർ 8 േപർ 10 ൽ 
മാْതം വായിؗുׯവർ മാْതം വായിؗുׯവരും 12 േപർ ഐ േസാ മാْതം വായിؗുׯവരും 12 േപരും t 
െപാതുവായി ഒؗുമിب, അതിനാൽ എ؛ ؂്സ് പ്؛ ؋സ് പْؓ؇് അതായത് െവؗിൽ നി്ؗ കൃതّമായി 
ഒ്ؗ വായിؗുׯ മുؚത് ആളുകൾ കൃതّമായി ഒ്ؗ വായിؗുׯ ആളുകളുെട ഡയْഗം എ؉ം ഇത് എ؂് 
 ׯൾ്׹ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നി؋സ് പْؓ؇ിന് തുലّമാണ്, ഇത് മുؚത് വല؛ സ് െടൻ؛
ഒنക്ٙئീവ് േചാദّ׹ളുെ؇׸ിൽ ഈ സംഖّകൾ നി׹ൾ്ׯ േവഗ؋ിൽ കണׯാׯാം, അതിനാൽ 
അടു؋ ْപٍ٠ം ശരി ഇതിെന അടിرാനമാׯി മെئാരു ْപٍ٠ം എഴുതെ؂ ആശയ׹ൾ അതിനാൽ ഒരു 
ഇന്റർെസക്ئിെയ അനുവദിുׯക ഒരു ൈമനസ് യുെട ൽ ഇത് ആറ് ഉം ൈമനസ് ന്െറ b bvx n- x b a n 
എ؛ ؂്സ് ടു ഉം ആണ്, കൂടാെത യുെട എؗത് ന്െറ നും ൈഫൻ വല؋ിനും തുലّമാണ്, x a n b n x 
അതിനാൽ നമു്ׯ മൂലക׹ളുെട എ؉ം നൽകിയിരിുؗുׯ ഒരു ൈമനസ് ബി, ബി ൈമനസ് എ 
എؗിവയിെല മൂലക׹ളുെട കവലയും എ؉വും, എയിെല മൂലക׹ളുെട സംഖّയും ബിയിെല 
മൂലക׹ളുെട എ؉؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് െചؗുإതിന് യുെട എؗത് ഒരു ൈമനസ് ബിa n 
 സ് ന് n b x x؛ അറിയാം. കവല അതിനാൽ ഇത് ആറ് ׯസ് എയുെട ന് തുലّമാെണ്ؗ നമു്؛
തുലّമാണ്, അതായത് ഏഴ് ആണ് , യുെട എؗത് ന്െറ ൈമനസ് ؛സ് ഒരു കവല ന് x b n b b a n b a 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് എ؛ ؂്സ് ടു നും ؛സ് നും തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് എ؂് ആണ് ؛സ് x x 
മൂ്ؗ ന്െറ ന്െറ തുലّമായ എؗതിനാൽ നമു്ׯ ഏഴ് എؗത് എ؛ ؂്സ് മൂ്ؗ ആണ് , ഇത് x , b n n x x 
ഉടൻ തെؗ നി׹ൾ്ׯ എؗത് ര؇് ന് തുലّമാണ്, ഇവിെട നി׹ൾ്ׯ ഒരു യൂണിയൻ യുെട x ok b n 
ന്െറ േഫാർമുല ഉപേയാഗിുׯകയും കണׯാുׯകയും െചإാം. ഇത് ഒരു കവലയുെട ന്െറ ؛സ് n- b 

ന്െറ ൈമനസ് ؛സ് ന്െറ ൈമനസ് എؗതും മ്ئ േഫാർമുല ഉപേയാഗിു׺ം ഒരു യൂണിയൻ n- b n- b a b 
എؗത് ഒരു കവല ന്െറ ൈമനസ് ന്െറ ؛സ് ആണ്, തുടർ്ؗ അവെയ തുലّമാുׯക ഇവിെട b- b n- n 
നി׹ൾ ഇത് ْശؑി׺ാൽ, ഇത് േവഗ؋ിൽ പരിഹരിׯാൻ കഴിയും അടു؋ ْപٍ٠ം , ആؚിളിെന 
േപാെലയുت എഴുപത് ശതമാനം ഇّؓׯാരും മാآഴം ഇذെؚടുؗ 82 ശതമാനം ഇّؓׯാരും x 
ശതമാനം ഇّؓׯാർ്ׯ ര؇ും ഇذെؚടെ؂ , അവർ ഏئവും കുറ؁തും പരമാവധി സാധّതയുتതും 
കെ؇؋െ؂ അതിനാൽ ഇവിെട നൽകിയിരിؗുׯത് ഇതാണ് ആؚിൾ േപാെല എഴുതുؗ x 
ആളുകളുെട ശതമാനമാണ് ഞാൻ എഴുതുؗത്, പിെؗ ന്െറ എഴുപത് ആണ് മാآഴം ഇذെؚടുؗ n n m 
ആളുകളുെട എ؉ം ഇത് 82 ശതമാനവും ഒരു ഇന്റർെസײന്െറ ശതമാനവുമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯn x 
അറിയാവുؗത് മുതൽ ഒരു യൂണിയനിൽ ഇത് 100 ന് തുലّമായിരിׯണം, അതായത് െമാ؋ം നൂറ് 
ശതമാനം ആളുകൾ അവിെടയു؇്, അതിനാൽ ആؚിേളാ മാآഴേമാ ഇذെؚടുؗ ആളുകൾ്ׯ നൂറ് 
ശതമാന؋ിൽ കൂടുതലാകാൻ കഴിയിب, അതിനാൽ ഞ׹ൾ്ׯ ൈമനസ് ന്െറ ؛സ് ഉ؇്. കവല m n n m
ഇത് നൂറിൽ താെഴയാണ്, അതായത് എഴുപത്, എൺപ؋ി ര؇് ൈമനസ് എؗത് നൂറിന് തുലّമാണ് , x 
ഇത് നൽകുؗു ഇതിന് തുലّമായതിേനׯാൾ വലുതായിരിׯണം, ഇത് 152 ൈമനസ് 152 ആണ് , x 
അതിനാൽ ആؚിൾ ഇذെؚടുؗ ആളുകളുെട ശതമാനം മാآഴം ഇേؚാൾ 52 ശതമാന؋ിൽ കുറയാൻ 
പാടിب നമു്ׯ ന്െറ പരമാവധി മൂലّം ലഭിുׯേമാ, ഒരു കവല ഇത് യുെട ഒരു ഉപഗണമാണ് എ്ؗ x m a 
നമുׯറിയാം, അതിനാൽ ഒരു കവല ന്െറ എؗത് എഴുപതിന് തുലّമായ ന് തുലّമാണ്, m n n 
അതിനാൽ എؗത് തുലّമായതിേനׯാൾ കുറവായിരിׯണം എഴുപത് ശതമാനവും അൻപ؋ിര؇് x 
ശതമാന؋ിന് തുലّമായതിേനׯാൾ വലുതും ശരി, അതിനാൽ അടു؋ കാരّം നമു്ׯ ഈ പവർ െസ്ئ 
ഓർׯാം യുെട എبാ ഉപഗണ׹ളും ആണ്, കൂടാെത യുെട പവർ െസئിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം a a 
ര؇് മട്׹ തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾ ക؇ു. െല ഘടക׹ൾ അേؚാൾ അടു؋ ْപٍ٠ം യുെട പവർ a phi 
െസئിന്െറ പവർ െസئിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം എْതയാണ്, അവിെട എؗത് ശൂനّമായ െസئാണ്, phi 
അതിനാൽ ആദّം നി׹ൾ യുെട പവർ െസئിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം എؓാെണ്ؗ phi-
അറിേയ؇തു؇് ശൂനّമായ െസئിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം 0 ആയതിനാൽ ഇത് തുലّമാണ് ശൂനّമായ 
െസئിന്െറ പവർ െസئിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം ഒؗായി സ׽മാുׯക , തുടർ്ؗ ഇത് ആ സംഖّെയ 
സൂചിؚിുؗുׯ ൈഫയുെട പവർ െസئിെല മൂലക؋ിന്െറ പവർ െസئിെല മൂലക؋ിന്െറ 2 ന് 
തുലّമാണ് 5 ന്െറ പവർ െസئിെല മൂലക׹ളുെട പവർ നآറിന് ഇത് 1 ആണ്, ഇത് 2 ആണ്, ഇത് പവർ 
െസئിന്െറ പവർ െസئിെല പവർ െസئിെല മൂലക׹ളുെട എ؉െ؋ സൂചിؚിുؗുׯ യുെട ഇത് phi 
ര؇് ചതുര؋ിന് തുലّമാണ്, അത് നാലിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ ْപٍ٠ം പവർ െസئിെല 
മൂലക׹ളുെട എ؉ം ഓർأിؚിׯാൻ േവ؇ിയുتതാണ്, അതിനാൽ ഇത് ْപٍ٠ നآർ അ؀് ആയിരുؗു,
ഞാൻ ഒരു ْപٍ٠ം കൂടി െചإെ؂, അവിെട നأൾ ഈ മൂലക׹ളുെട എ؉ം ഉപേയാഗിുׯം പവർ െസ്ئ 
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അതിനാൽ നമു്ׯ നൽകിയിരിؗുׯത് യുെട എؗത് യുെട ചില സംഖّ ന് തുലّമാെണؗും a n b mn b
യുെട പവർ െസئിെല മൂലക׹ളുെട ൈമനസ് സംഖّയുെട പവർ െസئിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം 112 
ആയും നൽകിയാൽ എؗും എؗും കെ؇ു؋ക . യുെടയും യുെടയും പവർ െസുئകളിെല m n a b
മൂലക׹ളുെട എ؉؋ിന്െറ വّതّാസം നി׹ൾׯറിയാെമ׸ിൽ, യിെല പല മൂലക׹ളിെല b 
മൂലക׹ളുെട എ؉ം കെ؇؋ാൻ ഞ׹ൾ ആْഗഹിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇവിെട നൽകിയിരിؗുׯത് a 
യുെട പവർ െസئിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം 2 ആണ് പവർ ൈമനസ് ര؇് മുതൽ പവർ ഇത് നൂئി m n 
പْؓ؇ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഉെ؇്ؗ നി׹ൾ ചിؓിേׯ׺ാം ഒരു സമവാകّം മാْതേമ 
ഉൂت, ഇവിെട നി്ؗ നമു്ׯ ഉം ഉം കെ؇േ؋؇തു؇്, പേײ നി׹ൾׯത് െചإാൻ കഴിയും, m n 
കാരണം ഇത് ആദّം സൂചിؚിؗുׯത് േനׯാൾ വലുതാെണؗാണ്, തുടർ്ؗ നി׹ൾ്ׯ ഇത് m n-
എഴുതാം, നമു്ׯ േല്ׯ രെ؇؉ം എടുׯാം . അേؚാൾ നമു്ׯ പവർ ൈമനസ് ൈമനസ് ഒ്ؗ n- m n 
മുതൽ ഇത് നൂئി പْؓ؇ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട ْശؑിുׯക, നأൾ പുറ്2 ؋ ന്െറ ശװികൾ
പുറെ؋ടുു؋ , ബാׯിയുتത് 2 പവർ ൈമനസ് േല്2 ׯ ആണ്, ഇത് ഇര؂ സംഖّയായ ൈമനസ് 1 m n 
ആണ്. അതിനാൽ ഈ ഭാഗം ഒരു വിചിْത പൂർ؉സംഖّയാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ െചإാൻ ْശമിؗുׯത് 
നൂئി പْؓ؇് എؗതിന്െറ ഗുണനമായി എഴുതുക എؗതാണ്, അതിനാൽ ഇത് പതിനാറ് തവണ ഏഴ് 
ആയി എഴുതാം, ഇത് 2 മുതൽ 4 തവണ 7 വെര തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് എؗത് 4 ന് n 
തുലّമായിരിׯണം 2 മുതൽ ൈമനസ് ൈമനസ് 1 വെര ഇത് 7 ന് തുലّമാണ്, അതായത് 2 മുതൽ m n m 
ൈമനസ് വെര 8 ന് തുലّമാണ്, അത് 2 കّൂബ് ആണ്, അതിനാൽ ഇത് എؗത് 4 ന് തുലّവും 2 േല്ׯ n n m 
ൈമനസ് നും തുലّമാണ്. ര؇് കّൂബ് ആണ് അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് എؗത് നാല് n 8 n nm 
ൈമനസ് ആണ് മൂ്ؗ അതിനാൽ എؗത് നാല്, എؗത് ഏഴ്, ഇത് ْപٍ٠ം ആറ് അടു؋ ْപٍ٠ം n n m w e 
എؗ െസുئകൾ്ׯ എؗത് ഒ്ؗ ര؇് മൂ്ؗ എؗതിന് തുലّമാണ്, നാല് എؗത് ര؇് നാല്, ആറ് a, ba b 
െസുئകളുെട എ؉ം ഉൾെׯാؗുت ഗണമാണ് അതായത് ഒരു കവല എؗത് യുെട ഒരു c , b c 
ഉപഗണവും എؗത് ഒരു യൂണിയൻ വല؋ിന്െറ ഒരു ഉപഗണവുമാണ് . അതിനാൽ , ഒരു കവല c b c b, 

ഒരു യൂണിയൻ യുെട ഒരു ഉപഗണം ഉൾെׯാؗുت എبാ സബ് ഓൾ െസുئകളും ഞ׹ൾ c b 
കെ؇േ؋؇തു؇് , അതിനാൽ ഈ സാഹചരّ؋ിൽ ഒരു കവല എؗത് 2 ഉം 4 ഉം അടؗു׹ b 
ഗണ؋ിന് തുലّമാണ് , ഒരു യൂണിയൻ ഇതാണ് െസ2 1 ്ئ മൂ്ؗ നാല്, ആറ് എؗിവ അട׹ിയിരിുؗുׯ ,b 
അതിനാൽ ഞ׹ൾ്ׯ േവ؇ത് 2 4 ഇത് യുെട ഒരു ഉപവിഭാഗം ആണ്, ഇത് എؗത് 1 2 3 4, 6 c b ac 
എؗിവയുെട ഉപഗണമാണ്. നി׹ൾ്ׯ ഒരു വഴി്ׯ കഴിയും ര؇ും നാലും മൂലക׹ൾ 
അട׹ിയിരിؗുׯ തര؋ിൽ എبാ െസുئം നി׹ൾ എഴുതുؗുേ؇ാ എ്ؗ ചിؓിുׯക, അത് ഒ്ؗ c 
ര؇് മൂ്ؗ നാല്, ആറ് എؗിവയുെട ഉപഗണമാണ്, 
അ׹െന നി׹ൾ്ׯ അ؋രം െസുئകളുെട എ؉ം കണׯാׯാം, എؗാൽ ഇവയ്്ׯ ധാരാളം 
ഘടക׹ൾ ഉെ؇׸ിൽ അത് ബുؑിമുت؂ു കാരّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ െചإാൻ കഴിയുؗത് 
ഇവിെടയാണ്, അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് സി െസ4 2 ്ئ യൂണിയൻ മെئാരു െസئിന് തുലّമാണ്, 
ഞാൻ സി ൈْപം എ്ؗ വിളിׯെ؂, ഇവിെട സി ൈْപം ഒരു ഉപഗണമാണ്. ഒ്ؗ മൂ്ؗ, ആറ് എؗി׹െന f 
നി׹ൾ എؗതിന്െറ വിേയാജി്ؚ യൂണിയൻ ആയി എഴുതുؗു , ര؇് നാല് ഉ؇ായിരിׯണം എ്ؗ c 
ഞ׹ൾׯറിയാം, തുടർ്ؗ അതിന് മ്ئ ഘടക׹ൾ ഉ؇ായിരിׯാം, അത് ഒ്ؗ മൂ്ؗ, ആറ് എؗിവയിൽ 
നി്ؗ വലത് ആയിരിׯണം, അതിനാൽ സിയിെല മൂലക׹ളുെട എ؉ം അതിനാൽ നآർ അ؋രം c 
യുെട യുെട സി ൈْപമിന്െറ സംഖّയ്്ׯ തുലّമാണ്, അത് ഒ്ؗ മൂ്ؗ, ആറ് എؗിവയുെട ഉപഗണമാണ്,c 
ഇത് 136 എؗ പവർ െസئിെല മൂലക׹ളുെട എ؉മبാെത മെئാؗുമെ്ؗب നി׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ 
മൂ്ؗ ആറിന് മൂ്ؗ ഘടക׹ൾ ഉ؇്, അതിനാൽ പവർ േ്ئز ആയിരിുׯം ര؇് മുതൽ എ؂് ഘടക׹ൾ 
വെരയുت പവർ ْതീ വെര ഉൾെׯാുؗുت , അതിനാൽ ഈ െസുئകളിൽ 10 അെ׸بിൽ 20 ഘടക׹ൾ 
ഉെ؇׸ിലും നി׹ൾ്ׯ ഇതുേപാെല െചإാനും െസئിന്െറ എ؉ം കണׯാׯാനും കഴിയും, ശരി, ശരി, 
ഞാൻ ഒരു ْപٍ٠ം കൂടി എഴുതെ؂, അട׹ിയിരിؗുׯ െസئായിരിׯെ؂ േഫാം 4 മുതൽ ൈമനസ് 3 x n n 
ൈമനസ് 1 വെരയുت സംഖّകൾ, അതായത് എؗത് ഒരു സٔാഭാവിക സംഖّയാണ് , എؗത് ഒآത് n y 
തവണ ൈമനസ് ഒ്ؗ ആണ്, ഇവിെട ഒരു സٔാഭാവിക സംഖّയാണ് , യൂണിയൻ എؗത് നമു്ׯ n n x y 
നാല് േചായ് സുകൾ നൽകുؗു, ഇതാണ് എبാം സٔാഭാവിക സംഖّ ഇത് ൈമനസ് ഇത് ന് b y x c, x 
തുലّമാണ്, ഇത് ന് തുലّമാണ് അതിനാൽ ഇെതാരു മൾ؂ിؚിൾ േചായ് സ് േചാദّമാണ്, ഈ െസ്ئ d y r 
ബിൽഡർ േഫാമിൽ എഴുതിയ െസ്ئ ഞ׹ൾ്ׯ നൽകിയിരിുؗുׯ, യൂണിയൻ എؓാെണ്ؗ x, y x y 
ഞ׹ൾ കെ؇േ؋؇തു؇്, അതിനാൽ അ؋രം ْപശ് നം പരിഹരിؗുׯതിന് നി׹ൾ്ׯ ആദّെ؋ 
കുറ്׺ ഘടക׹ൾ എഴുതാൻ ْശമിׯാം. ഉം ഉം നി׹ൾ കാണുകയാെണ׸ിൽ, ഞാൻ 1 ന് x y x 
തുലّമായി ഇടുകയാെണ׸ിൽ, ഇത് 4 ൈമനസ് 3 ൈമനസ് 1 ആണ്, അതിനാൽ ഞാൻ എؗത് 2 ന് n n 
തുലّമാׯിയാൽ ഇവിെട ആദّെ؋ ഘടകം 0 ആണ്, തുടർ്ؗ 4 ചതുരം പതിനാറ് ൈമനസ് ആറ് 
ൈമനസ് ഒ്ؗ, അത് എനി്ׯ ഒآത് നൽകുؗു ഞ׹ൾ മൂؗിന് തുലّമായ ഇ؂ാൽ നാല് എؗത് n q 
അറുപ؋ിനാല് ൈമനസ് ഒآത് ൈമനസ് ഒ്ؗ നൽകും, അത് അ؋آിനാല് ആണ് , നി׹ൾ്ׯ 
േവണെമ׸ിൽ കൂടുതൽ കണׯാׯാം, ഇവയാണ് ന്െറ മൂലക׹ൾ , എؗിവ ഒؗിന് തുലّമായ ന് x y n 
തുലّമാണ് ഇത് പൂജّമാണ് അേؚാൾ നമു്ׯ ഒൻപത് പതിെന؂് ഇരുപ؋ിേയഴു ഉ؇്, 
അ׹െന എؗത് ഒآതിന്െറ എبാ ഗുണിത׹ളും ഒآതിന്െറ എبാ ഗുണിത׹ളും ഉൾെׯാുؗുت y 
എ്ؗ വّװമാണ്, അതിനാൽ ഇേؚാൾ നി׹ൾ വّװമായി കാണുകയാെണ׸ിൽ ഒ്ؗ യൂണിയൻ x y 
യിൽ ഉൾെؚടുؗിب, അതിനാൽ െതئാണ് യൂണിയൻ ഞ׹ൾ എؗത് വല؋ിന്െറ ഒരു a x y y x 
ഉപഗണമب എ്ؗ കാണുക, കാരണം 18 യുേടതാണ്, എؗാൽ 18 ൽ അب, അതിനാൽ യൂണിയൻ y x- x y x
വല؋ിന് തുലّമب എؗത് ന്െറ ഒരു ഉപഗണം ആെണ׸ിൽ ന് തുലّമായിരിുׯം, അതിനാൽ y x x c 
യും െതئാണ് , ൈമനസ് ഇത് ന് തുലّമാകുേമാ എ്ؗ പറയുؗു, അതിനാൽ യിെല എبാ y x x b y 
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ഘടക׹ളും ഇതിൽ അട׹ിയിരിുؗുׯ, ൽ ഇبാ؋ത് െല എبാ ഘടക׹ളും ഇത് ൽ x- y- x-
ഇبാ؋തിനാൽ ഇത് വീ؇ും യൂണിയൻ ന് തുലّമب, കാരണം നി׹ൾ പൂജّം കാണുകയാെണ׸ിൽ x y-
ഇത് യൂണിയൻ യുേടതാണ്, എؗാൽ പൂജّം ൈമനസ് ൽ അب, കാരണം 0 ലും ലും x y y x- x- y-
ഉتതാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ ഇത് െചുؗുإെവ׸ിൽ മൾ؂ിؚിൾ േചായ് സ് േചാദّം മാْതം 
അവേശഷിുؗുׯ, അതിനാൽ എലിമിേനഷനിലൂെട എؗത് ശരിയായിരിׯണം , ْപُാٝവനകളിൽ d 
ഒ്ؗ ശരിയാെണ്ؗ നൽകിയാൽ അത് ശരിയായിരിׯണം, പേײ നമു്ׯ ഇത് െതളിയിׯാൻ ْശമിׯാം, 
അതിനാൽ എനി്ׯ പറയാനാْഗഹിؗുׯത് യൂണിയൻ യ് ്ׯ തുലّമാണ് എؗാണ്. എؗത് യുെടx y x y 
ഒരു ഉപവിഭാഗമാെണ്ؗ ഞാൻ കാണിേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ എؗത് യുെട ഒരു ഉപഗണമാണ് x y 
എ്ؗ അവകാശെؚടണം, ഇത് യൂണിയൻ യ്്ׯ തുലّമാെണ്ؗ ഇത് സൂചിؚിുׯം, അതിനാൽ ഇത് x y y 
എؓുെകാ؇്? ൈമനസ് ഒ്ؗ , എبാ സٔാഭാവിക സംഖّകൾുׯം ഇത് ഒآത് െകാ؇് ഹരിുؗുׯ, n 
അതിനാൽ നാല് മുതൽ വെര ൈമനസ് മൂ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ ഓേരാ നും ഒآത് െകാ؇് n n n 
ഹരിׯാനാകും, അതിനാൽ ന് ഇത് ْശؑിുׯക ഒരു നാല് മുതൽ ൈമനസ് മൂ്ؗ ൈമനസ് ഒ്ؗ, ഇത്n n n 
പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, അത് ഒآത് െകാ؇് ഹരിׯാനാകും , ഇത് യഥാർ،؋ിൽ െതളിയിׯാൻ 
ഞ׹ൾ്ׯ ഗണിതശാസ്ْത േْപരണയുെട തതٔം ആവശّമാണ്, അത് നി׹ൾ മെئാരു അധّായ؋ിൽ 
വിശദമായി പഠിുׯം എؗാൽ അനുവദിുׯക ഞാൻ നി׹െള കാണിുؗുׯ, അതിനാൽ നാല് മുതൽ 
െക ൈമനസ് മൂ്ؗ െക ൈമനസ് ഒ്ؗ ഒآത് െകാ؇് ഹരിׯാെമ്ؗ കരുതുക, 4 മുതൽ െക ؛സ് 1 
ൈമനസ് 3 െക ؛സ് 1 ൈമനസ് 1 ഇതും 9 െകാ؇് ഹരിׯാെമ്ؗ ഞ׹ൾ കാണിുׯം, അതിനാൽ ന് n 
തുലّമാെണ്ؗ നമു്ׯ അറിയാം ഒ്ؗ ഇത് ശരിയാണ്, അതിനാൽ ഇത് ന് തുലّമായ ര؇ിന് n 
ശരിയാെണؗും പിؗീട് ന് തുലّമാെണ׸ിൽ ര؇ിന് തുലّമാെണ׸ിൽ ന് തുലّമാെണ׸ിൽ ന് n n n 
തുലّമാെണؗും ഇൻഡײൻ വഴി ഇത് എبാ നും ശരിയാെണؗും ഇത് സൂചിؚിുׯം. അതിനാൽ n 
നമു്؛ ׯസ് വൺ ൈമനസ് ْതീ െക ؛സ് വൺ ൈമനസ് ഒ്ؗ എ്ؗ എഴുതാം, ഇത് 4 തവണ 4 മുതൽ k k 
ൈമനസ് 3 െക ൈമനസ് 1 വെര എഴുതാം, അതിനാൽ ഇത് എനി്4 ׯ മുതൽ ؛സ് 1 ൈമനസ് 12 വെര k 
നൽകുؗു ൈമനസ് േഫാർ എؗാൽ ഇവിെട എനി്ׯ നാല് മുതൽ ؛സ് വൺ ൈമനസ് മൂ്ؗ െക k k 
ൈമനസ് േഫാർ വെര ഉ؇്, അതിനാൽ എനി്ׯ ഇേؚാൾ ؛സ് ഒآത് േചർേׯ؇തു؇്, അത് ടി ആണ് k 
അവന്െറ ഭാഗം ഒآത് െകാ؇് ഹരിുׯം , ഇതും ഒآത് െകാ؇് ഹരിുׯം, അതിനാൽ തുക ഒآത് 
െകാ؇് ഹരിുׯം, അടു؋ ْപٍ٠ം നമു്ׯ െസ്ئ കّൂബ് ؛സ് ؛സ് വൺ കّൂബ് ؛സ് ؛സ് ടു a n n n 
കّൂബ് ആയി എടുׯാം, ഇവിെട ഒരു സٔാഭാവിക സംഖّയാണ്. ആണ് ഒൻപത് എؗത് ലാണ് n b nn n 
പിെؗ താെഴ പറയുؗവയിൽ ഏതാണ് ശരി അെ׸بിൽ ശരിയാണ് ആദّം എؗത് യുെട ഒരു a b 
ഉപഗണമാണ് ര؇ാമേ؋ത് ആണ് മൂؗാമേ؋തിന്െറ ഒരു ഉപഗണം എؗത് b a is equal to b , d b 
യുെട ശരിയായ ഉപഗണമാണ് . ഒآത് യുെട എبാ േപാസിئീവ് ഗുണിത׹ളും അടുؗു׹, തുടർ׺യായ a 
മൂ്ؗ സٔാഭാവിക സംഖّകളുെട കّൂബുകളുെട ആെകു؋ക ഉൾെׯാുؗുت, അതിനാൽ നി׹ൾ a 
കാണുകയാെണ׸ിൽ , ഞാൻ 1 ന് തുലّമായി ഇടുകയാെണ׸ിൽ, എനി്ׯ ഒരു ؛സ് ടു കّൂബും മൂ്ؗ n 
കّൂവും ഉ؇്, അത് മുؚ؋ിയാറിന് തുലّമാണ് അേؚാൾ നി׹ൾ്ׯ മെئാ്ؗ കെ؇؋ാം, ഇത് ര؇് 
കّൂബും മൂ്ؗ കّൂബും നാല് കّൂബും ആയിരിുׯം, 
അ׹െനയാെണ׸ിൽ യിെല ഏئവും െചറിയ സംഖّ മുؚ؋ിയാറാണ്, അതിനാൽ ന് തുലّമب, a a b 
കാരണം യിൽ ഒآത് അട׹ിയിരിുؗുׯ, അത് കൂടി യിലിب . അവകാശ؋ിന്െറ ഉപഗണമب, b a b 
അതിനാൽ എؗിവ യുെട ഉപഗണമാണ്, അതിനാൽ ആദّെ؋ മൂലകം 36 നി׹ൾ b, c b 
കണׯാׯിയാൽ അടു؋ത് ഒآതിന്െറ ഗുണിതമാണ്. അതും ഒآതിന്െറ ഗുണിതമാെണ്ؗ 
നി׹ൾ്ׯ കാണാൻ കഴിയും, അതിനാൽ ഈ ഘടക׹െളبാം ഈ സംഖّകളാെണ്ؗ േതാؗുؗു n 
കّൂബ് ؛സ് ؛സ് വൺ കّൂബ് ؛സ് ؛സ് ടു കّൂബ് ഒآതിന്െറ ഗുണിത׹ളാണ്, എؗാൽ n n 
അ׹െന അവകാശെؚടുؗത് കّൂബ് ؛സ് ആെണ്ؗ ഞ׹ൾ എ׹െന െതളിയിുׯം ؛സ് വൺ n n 
കّൂബ് ؛സ് ؛സ് ടു കّൂബ് എؗത് ഓേരാ സٔാഭാവിക സംഖّയ്ുׯം ഒآതിന്െറ ഗുണിതമാണ്, n 
അതിനാൽ നി׹ൾ്ׯ ഈ കّൂബ് ؛സ് ؛സ് വൺ കّൂബ് ؛സ് ؛സ് ടു കّൂബ് എؓാെണ്ؗ n n n 
കണׯാׯാം, നി׹ൾ ؛സ് വിപുലീകരിുׯകയാെണ׸ിൽ ഇത് കّൂബിന് തുലّമാണ് ഒരു കّൂബ് n n 
ഇത് നി׹ൾ്ׯ കّൂബ് ؛സ് ْതീ സ്കٔയർ ؛സ് ْതീ ؛സ് വൺ നൽകും , തുടർ്ؗ ؛സ് ടു കّൂബ് n n n n n
കّൂബ് ؛സ് ആറ് സ്കٔയർ ؛സ് പْؓ؇് ؛സ് എ؂് ആണ്, തുടർ്ؗ ഇത് മുഴുവൻ 3 മട്׹ കّൂബ് n n n 
 ത് , n n n nآസ് ഒ؛ സ് പതിന؀്؛ സ് 3 ന് തുലّമാണ് ചതുരവും 6 ചതുരവും അതായത് 9 സ്കٔയർ؛
ഇത് ഒآതിന്െറ ഗുണിതമാെണ്ؗ െതളിയിׯാൻ ഞ׹ൾ ആْഗഹിുؗുׯ അതിനാൽ ഇത് മൂ്ؗ മട്׹n 

ചതുരവും അ؀് വലു؋ം തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് 9 ന്െറ ഗുണിതമാെണ്ؗ കാണിׯാൻ നി׹ൾ n 
െചേإ؇ത് തവണ സ്കٔയർ ؛സ് 5 എؗത് 3കളുെട ഗുണിതമാെണ്ؗ കാണുക, അതിനാൽ മെئാരു n n 
െױയിം തവണ ചതുരം ؛സ് അ؀് എؗത് മൂؗിന്െറ ഗുണിതമാണ്, അതിനാൽ മൂؗിന്െറ n n n 
ഗുണിതമാെണ׸ിൽ തീർ׺യായും ഇത് ആെണ׸ിൽ മൂؗിന്െറ ഗുണിതമാണ് മൂؗിന്െറ ഗുണിതമب n 
പിെؗ മൂ്ؗ ؛സ് വൺ അെ׸بിൽ മൂ്ؗ ؛സ് ടു എؗ രൂപ؋ിലായിരിׯണം, തുടർ്ؗ നി׹ൾ n k k 
കണׯാുׯക, അതിനാൽ മൂ്ؗ ന് തുലّമാെണ׸ിൽ , മൂ്ؗ ؛സ് വൺ ആെണ׸ിൽ സ്കٔയർn k n k n 
 ആകും സ് അ؀്؛ സ് വൺ സ്കٔയർ؛ താണ്. ഇത് മൂ്ؗ െകبിൽ ഇത് ന׸ആെണ സ് അ؀്؛
അതിനാൽ മൂ്ؗ െക ؛സ് വൺ സ്കٔയർ ؛സ് അ؀് ഇത് ഒآത് െക സ്കٔയർ ؛സ് ആറ് െക ؛സ് 
സിക് സിന് തുലّമാണ്, ഇത് മൂؗിന്െറ ഗുണിതമാണ്  െക ؛സ്  സ്കٔയർ ؛സ്  ഇത്  ന് തുലّമാണ് 3 2 5 9
െക സ്കٔയർ ؛സ് 12 െക ؛സ് 4 ؛സ് 5 , അതായത് വീ؇ും 3 തവണ 3 െക സ്കٔയർ ؛സ് 4 െക ؛സ് 3 ഇത് 
വീ؇ും 3 ന്െറ ഗുണിതമാണ്, അതിനാൽ ഈ കّൂബ് ؛സ് ؛സ് വൺ കّൂബ് ؛സ് ؛സ് ടു കّൂബ് n n n 
ഒآതിന്െറ ഗുണിതമാണ് എؗതിെല എبാം ആയതിനാൽ നമു്ׯ എؗത് യുെട ശരിയായ n n a b 
ഉപഗണമാണ്, അതിനാൽ എؗിവ ശരിയാണ്, അതിനാൽ ശരിയായ ഉപഗണം ആെണ׸ിൽ a, d a a 
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എؗതിന്െറ ഉപഗണം എؗും അർ،മാുؗുׯ. ശരി, അതിനാൽ ഇത് െസുئകെളുׯറിتു׺ b 
അധّായം പൂർ؋ിയാുؗുׯ, ഈ ആശയ׹ളുമായി സുഖകരമാകാൻ നി׹ൾ ഈ കാരّ׹ളിൽ 
കൂടുതൽ േചാദّ׹ൾ പരിശീലിേׯ؇തു؇് നؕി 
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