
๲ഡ ಗಳ ෬ยನ ෩ರඡ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಎರഴ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ ๲ഡ ಗಳ ෩ಲ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ 
๲ഡ ಗಳย౵ ನ ಃಲโ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ๲ഡ ಗಳย౵ ನ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಇಂൿ කโ ๲ഡ ಗಳย౵  
ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂർದฉ ෮ದฤ චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ ನ ಎಂ්ൿ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  a n a 
ඦತರ ඛೕಡมದ ಎರഴ ๲ഡ ಗัಡ ಮൡ౨  ෸ඛಯඨ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ನ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ a b n n b 
෭ನ๺ ೞದನൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ෩ฆ ๲ഡ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ෸ඛಯඨ ෸ඛಯඨ n b c
ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ಪ౵ ๺ ನ ನ ෴โඃ ಎರಡರ ೞದಕದย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  n n b n c 
ಕല෫ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೞದನದ ෭ನ๺ ನ ೞದನದ ෭ನ๺ ೞದಕ ೯൤ಡ ಎม౵  ෩ರರ ೞದನದย౵ ฆವ n b n b c n c 
ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ೞದಕ ೞದಕ ಬಲ a b c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๰ತ౳ ಗำ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜๅ , ನ ෴โඃ ๲ഡ ಗัಡ ಬฉಯฤ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ನ ನ a a n 
෭ನ๺ ೯൤ಡ ೞದಕ ಇದಃౙ  ౽ರಣ ಇൿ ෭ನ๺ ෈ ಮൡ౨  ೞದಕ ෈ ಯ ಸ෦౱ ಲನ฿ಜං b n b a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಆಧค๭ ෥ഺೕಣ ಈ ๰ತ౳ ದ ෬ว ಸಮ๲౲ ෽ಂൿ ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ 
ූเ๵ೕಣ ನ ಅඝ౬  ಆฆ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ෭ನ๺ ನ ನ ಕඛಷ౤  a n n b b n 
ಮൡ౨  ಗคಷౣ  ෰ಲ౲  ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಮൡ౨  ๸ಒ౲ ಯย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ನย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ಮൡ౨  කโ ෭ನ๺ a b b 
ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಬฉಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ೯൤ಡ ೞದಕ a n b n b n b 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೞದನದ ನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ನಮಡ b n n b n n 
ඛೕಡมಜං ಇൿ ೞದಕ ನ 6 ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං b n 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ನ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ನ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಄ಳ෎ಀ ೞದಕ b n n b 
ಮൡ౨  ನ ಗคಷ౤  ೞದಕ ಯ ಕඛಷ౤  ಆಜฆತ౨ ං n n b n 
ಆದ౪ คಂದ ೞದಕ ಯ ಉಪเූಗ฿ಜฆโದคಂದ ೞದಕ ಯ ೞದಕโ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ b b b n b 
ൟัൽං. ನ ಡ කฤౙ  ಬಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං b n 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ನ ೞದಕದย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ෷ කಲౙ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ರ෇ರൿ a b 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෭ನ๺ ൭ ກೋ౞  ಆฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ಇൿ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ౽ౙ ಜ කโ ೞದಕ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ർದ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  b 
෴โൿ ಎಂൿ ಄ಳ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ෴โඃ ಎರഴ ๲ഡ ಗำ ๬ಧ౲  ಒಂൿ ೞದಕ ಎಂ්ൿ ಌย ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං ๻ಡ෻ ಒಂൿ a b b 
ೞದಕ ಌย෴ಜದ౪ ฉ ೞದಕ ಯ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං b b n 0 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ನ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ 6 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 6 ෭ನ๺ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಮൡ౨b n a 

ಗำ เಘഔತ฿ಜದ౪ ฉ ಆ ๸ದಭბದย౵  ෭ನ๺ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ದย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංb b a 

ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ෷ ෩ฆ ๲ഡ ಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ  ಓൽದ ไತ౨ ಪൟ౳ ಃ  ರย౵  ಅರವൡ౨  ಜನคർ౪ ฉ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ . ඞ౲ ๺ ධಪฑ ഔ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ 25 h 26 26
ඞ౲ ๺  ධಪฑ ಗಳඝ౬  ಓൽ , ๻ಛಜ ನಮ౱ ย౵  ෩ฆ ඞ౲ ๺ ධಪฑ ಎೖ ഔ ಇං ಮൡ౨  කඝ ๼ಂ඀๬౨ ඨ ഛෳ౺  ഛෳ౺  ಆෆ
ಇಂല෴ ಮൡ౨  ಇಂലಯඨ ಎಋ౺  ද౳ ๺ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕච ಮൡ౨   ಜನฆ  ಓൽ  ಅඝ౬  ಓൿ൞౨ ฉ ಎಂൿ ನಮಡ 25 h 26 t 26
ൟัൽං ಮൡ౨  ನಮಡ ಒಂಬൡ౨  ಓದฤ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಎರവ ಮൡ౨  කඝ ಹඣ౬ ಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඞ౬  ಓൽං౪ ೕච h h t 
ಮൡ౨  ಎಂഖ ಎರಡඞ౬  ಓൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅൿ ຂಡ ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං ಅඡಕฆ ෩ರඞ౬  ಓൿ൞౨ ฉ ಅಂൟಮ฿ಜ t 
෩ฆ ಜನฆ ෩ರඞ౬  ಓൿ൞౨ ฉ ಈಗ කโ ಉഴ๼ലಯ෎౽ದൿ౪  ෮ದಲචಯൿ ෩ರರย౵  ಒಂದක౬ ದง 
ಓൿವವರ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ൽನಪൟ౳ ಃಯඝ౬  ಓൿವ ಜನರ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ 
ಬಹಳ๞ౣ ං. ඛೕലฆವ ෥๼ൟ෷ ನನಡ ಮ൧౨ ෫౱  ൧ೕคಸฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല 
ಆದ౪ คಂದ 60 ರย౵  25 ಓൿ ກೖ 26 ಓൿ ഔ 26 ಓൿ කඝ 9 ಓൿ ๼౬  11 คೕി ກೖ ಮൡ౨  ഔ 8 ದರ කඝ ಮൡ౨  ෩ವฆ ಈ 
෩ರඞ౬  ಓൿ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ෥ಡฤ ಉತ౨ ಮ ෥ಗბๅಂದฉ ඛೕโ ๅඨ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ๲ึಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯โൿ 
ಆದ౪ คಂದ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಎಂಬ ෩ฆ ๲ഡ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ෩ರರ ೞದಕವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ෩ฆh t i 
ൽನಪൟ౳ ಃಗಳඝ౬  ಓൿವ ෩ฆ ಜನคർ౪ ฉ ඦತರ ಹඣ౬ ಂൿ ಜನฆ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಓൿ൞౨ ฉ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං h t 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ನ ೞದಕದย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ೞದನ ๸ಒ౲  ಹඣ౬ ಂർಜං h t 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ූಗದย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ಎಂഖ ಆಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಎಂഖ ಮൡ౨  ෩ฆ ಹඣ౬ ಂൿ ಆಜದ౪ ฉ කඝ 
ಇඣ౬ ಂൿ ඪඨ ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ූಗ ಎಂഖ ಇൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ඦತರ ಮൡ౨  ಅൿ ಒಂಬൡ౨  ಎಂൿ ಓൿವವರ ๸ಒ౲  h i 
ಆದ౪ คಂದ ಆฆ ಇๅ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ෥ತ౳  ಓൿವ ಜನฆ ಆದฉ ಎม౵  ෩ฆ ಮൡ౨  ಎಂഖ ಜನฆ ಓൿโൽಲ౵  h i rea d t 
ಮൡ౨  ๼ೕಡ ෩ವฆ ෩ರඞ౬  ಓൿ൞౨ ฉ i 
ಆದ౪ คಂದ ಉัದ ಐൿ ෥ತ౳  ഔ ಮൡ౨  කඝ ಸค ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಇತರ เಷಯಗಳඝ౬  ಭൟბ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෥ತ౳  ಓൿವ ಜನರ ๸ಒ౲  ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಜನฆ ಓൿ൞౨ ฉ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං h h 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಎಂഖ ຄಂൽං౪ ೕๅ ೯൤ಡ ෩ฆ ಹඣ౬ ಂൿ ಮൡ౨  ಆฆ ಹൽඡำ ൽನಪൟ౳ ಃಯย౵  ಕඛಷ౤  ಎರಡඝ౬  
ಓൽ ๳คඈ൤ ಉัದโ 25 ෭ನ๺ 17 h 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 8 ಜನฆ ෥ತ౳  ಓൿ൞౨ ฉ ಮൡ౨  ඦತರ ಄ವಲ ಇಪ౭ ൞౨ ฆ h t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂഖ ಮൡ౨  ෩ฆ ಹඣ౬ ಂൿ ೯൤ಡ ಆฆ ಆฆ ಹඣ౬ ಂൿ ຄಂൽං౪ ೕๅ ೯൤ಡ ಐൿ ಹൽකฆ 
ಆದ౪ คಂದ 10 ಇย౵  ಮൡ౨  ඦತರ කඝ 26 
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ಆದ౪ คಂದ 6 ೯൤ಡ 3 9 ೯൤ಡ 5 14 
ಆದ౪ คಂದ 12 ಇย౵ ๅ ಈಗ ඛೕโ ಄ำವದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ಕඛಷ౤  ಒಂದඝ౬  ಓൿವ ಜನರ ๸ಒ౲  ෩ฆ ಒಂඅೕ ඛೕโ ಇದರ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಎಂದฉ ನಮಡ ෸ඛಯඨ ෸ඛಯඨ ನ ಏචಂൿ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ h t i n 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಮൡ౨  ನ ೞದಕಗಳ ನ ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං i n h n n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಒ෫౱  ඛೕโ ಈ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  
೉ൟ౳ ๭ං౪ ೕๅ ඦತರ කโ ಈ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ๳คಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನย౵  ನಮಡ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಮൡ౨  ಹൡ౨  ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಐൿ ೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ ಅಂದฉ ಐವ൤౨ ರഴ h 
ಅಥ฿ ಬಳಃ ನ ෸ඛಯඨ ෸ඛಯඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆෆ ೞದಕ ೞದನ ಸค෴ಜං n h t i n h t i 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෮ದಲ ූಗโ ඡರ฿ಜ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ ඛೕโ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  
೉ൟ౳ ๭ದฉ ಇൿ ๯ಲಭ฿ಜං ಇඣ౬ ಂൿ ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ൽನಪൟ౳ ಃಯඝ౬  ಓൿವ ಜನರ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಄ำൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ๸ಒ౲ ෷ ಮ൧౨ ෫౱  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಬಲൽಂದ ಎಂഖ ಜನคർ౪ ฉ ಇವರย౵  8 ෱ൽ 10 ರย౵  ෥ತ౳  
ಓൿವವฆ ಮൡ౨  ഔ ෥ತ౳  ಓൿವವฆ 12 ಮൡ౨  කඝ ෥ತ౳  ಓൿವ 12 ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ಏඞ ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಎಂഖ ೯൤ಡ ಹൡ౨  ಮൡ౨  ಹච౬ ರഴ ಅಂದฉ ෩ವൡ౨  ಜನฆ ๅඨ ඛಂದ ඛಖರ฿ಜ ಒಂದඝ౬  ಓൿ൞౨ ฉ ඛಖರ฿ಜ
ಒಂದඝ౬  ಓൿವ ಜನರ ชಌ೉ತ౳  ๸ಒ౲  ಇൿ ಎಂഖ ಮൡ౨  ಹൡ౨  ಮൡ౨  ಹච౬ ರഴ ಇൿ ෩ವൡ౨  ಬಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ವ๯౨ ඛಷ౤  ಪ౳ ๔౬ ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಈ คೕൟಯย౵  ඛೕโ ಈ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ತ౷ คತ฿ಜ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲  ಸค ಇದರ ಆඋರದ ෬ว ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಪคಕಲ౭ චಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೞದಕ ಅವ౽ಶ ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ನย౵  ಇൿ ಆฆ ಮൡ౨  ನ ෭ನ๺ ಎಂഖ ೯൤ಡ n b bvx n x b n a 
ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x a n b n x 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ೞದನ ಮൡ౨  ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ෭ನ๺ ෈ ಮൡ౨  ෈ ෭ನ๺ ಎ ಮൡ౨  ಎ 
ಯย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ෈ ಯย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ෥ಡฤ ನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ ೯൤ಡ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ೞದನ a n n n b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆฆ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಏำ ಮൡ౨  ನ ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ೞದನದ x x x b n b n b a 
ಪ౵ ๺ ೞದಕ n a b a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎಂഖ ೯൤ಡ ಎರഴ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂഖ ೯൤ಡ ෩ฆ ಮൡ౨  ನ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ඛಂದ කโ ಏำ ಅඝ౬  ಎಂഖ ೯൤ಡ ෩ฆ ಡ x b n n x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ತౘಣๆ ඛಮಡ ಅඝ౬  ಎರഴ ಸค ಎಂൿ ඛೕഴತ౨ ං ಇย౵  ඛೕโ ෸ඛಯඨ ನ ಛಜ x b n 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಇൿ ಒಂൿ ೞದನದ ಅඝ౬  ೯൤ಡ ನ ෭ನ๺ ೯൤ಡ n b n b n
ಆෆ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಬಳ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ෸ඛಯඨ ನ ನ ನ ಪ౵ ๺ ನ ෭ನ๺ ೞದಕ ಮൡ౨  ඦತರ b a b n n n b n b 
ಅโಗಳඝ౬  ಸ෦ೕಕค๭ ಇย౵  ඛೕโ ಇದඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ಅದඝ౬  ಈ คೕൟಯย౵  ಪคಹค๯โൿ ಈ คೕൟಯย౵  ಸค ෨ಂൽನ 
ಸಮ๲౲  
ಆದ౪ คಂದ ๳෈ඦತಹ ಎಪ౭ ൡ౨  ಪ౳ ൟಶತ ූರൟೕಯฆ ಮൡ౨  ෥เನ ๕ಕറ 82 ರ๠ౣ  ූರൟೕಯฆ ๕ಕറ ූರൟೕಯฆ x 
ಎರಡඞ౬  ಇಷౣ ಪഴ൞౨ ฉ ಮൡ౨  ಅವฆ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ๬ಧ౲  ಎಂൿ ಉഴಆำ౶ ൞౨ ฉ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಏඝ ඛೕಡมಜං කඝ ๳෈ඦ൤ ಬฉ෷ವ ಜನರ ๕ಕറ฿ฆ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ඦತರ ನ ಎಪ౭ ൡ౨  a n 

෦ೕ ෥ವඝ౬  ಇಷౣ ಪഴವವರ ๸ಒ౲  ಇൿ 82 ಪ౳ ൟಶತ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೞದನದ ๕ಕറ n n m x 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ൟัൽฆವ ๸ಗൟ෺ಂದฉ. ಒಂൿ ಒ ౙಁ ಟದ ಇൿ 100 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ ಸค ಒഖౣ  ඞฆ n 
ಪ౳ ൟಶತದ๠ౣ  ಜನฆ ಅย౵ ർ౪ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ๳් ಅಥ฿ ෥เನ ಹಣ౧ ඝ౬  ಇಷౣ ಪഴವ ಜನฆ ඞฆ ಪ౳ ൟಶತ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ರ෇ರൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ෭ನ๺ ನ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ೞದನ ಇൿ ඞರ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಂದฉ ಎಪ౭ ൡ౨  ೯൤ಡ n m n m 
ಎಂಬ൤౨ ರഴ ෭ನ๺ ඞರ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಇൿ ඛೕഴತ౨ ං ಇದಃౙ  ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜರ෎ಀ 152 ෭ನ๺ 152 x x 
ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ๳් ಮൡ౨  ಎರಡඞ౬  ಇಷౣ ಪഴವ ಜನರ ๕ಕറ฿ฆ ๸ಒ౲  ෥โ ಈಗ 52 ಪ౳ ൟಶತ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇರ෇ರൿ කโ

ನ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ෻, ೞದಕ ಇൿ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, x m a 
ಆದ౪ คಂದ ೞದಕ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಎಪ౭ ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං m n 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ ಎಪ౭ ൡ౨  ಪ౳ ൟಶತ ಮൡ౨  ಐವ൤౨ ರഴ ಪ౳ ൟಶತಃౙ  ಸಮඛಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಸค x 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ เಷಯโ ಈ ಪವฑ ๲ഡ ಅඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ ಇದರ ಎม౵  ಉಪเූಗಗำ ಮൡ౨  ಎ ಯ ಪವฑ 
๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಎ ಯ ಪವฑ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಎರಡರ๠ౣ  ๸ಒ౲ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಎ ಯย౵  ಎย෫ಂഡ౺  
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲  ව ಪವฑ ๲ഡ ನ ಪವฑ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಎย෫ಂഡ ಗಳ ๸ಒ౲  ಎ๠ౣ , ಅย౵  ව ಌย ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ ඛೕโ ඹಯ ಪವฑ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಎย෫ಂഡ ಗಳ ๸ಒ౲  ಏඝ ಎಂൿ ൟัൿಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಌย ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲   ಆಜฆโದคಂದ ಌย ๲ഡ ನ ಪವฑ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ಇൿ 0

 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇൿ  ಌย ๲ഡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಒಂൿ ಉಪเූಗವඝ౬  ຄಂൽං ಅൿ ಌย෴ಜං ಌย 2 0 1
๲ഡ ನ ಪವฑ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಒಂൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಆ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං වನ ಪವฑ ๲ഡ ನ 
ಪವฑ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶโ  ರ ಪವฑ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ಪವฑ ๸ಒ౲ ಡ  ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ  ಆಜฆತ౨ ං 5 2 1
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಪವฑ ๲ഡ ನ ಪವฑ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಯ ಇൿ 2 phi 
ಎರഴ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ෷ ಪವฑ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಮฆಪഷಯฤ ෥ತ౳  ಆಜൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಮ๲౲  ๸ಒ౲  ಐൿ ಆಜൿ౪  කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෥ഺೕಣ , ಅย౵  කโ ಈ ๸ಒ౲ ಯ 
ಅಂಶಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಪವฑ ๲ഡ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ನ ಃಲโ ๸ಒ౲  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಯ ಪವฑ n b mn n b 
๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ෭ನ๺ ๸ಒ౲ ಯ ಪವฑ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬   ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ඦತರ 112 m 
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ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಮൡ౨  ಯ ಪವฑ ๲ഡ ಗಳย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඛೕโ ൟัൽದ౪ ฉ කโ n a b b
ನย౵ ฆವ ಹಲ฿ฆ ಅಂಶಗಳย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕലฆโൿ ಯ ಪವฑ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲   ಆಜං ಪವฑ ಡ ෦ೕ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಪವฑ a 2 n 
ಇൿ ඞฃ ಹච౬ ರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๻ ಎಂൿ ඛೕโ ෽ೕ೉๯ൟ౨ ರಬ๾ൿ ಒಂඃ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣเං ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ಮൡ౨  m n 
ಎರಡඞ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಆದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ ෮ದಲචಯർಜ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං m n 
ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಡ ಎರಡඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರn 
කโ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಎರಡඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಇൿ ඞฆ ಹච౬ ರഴಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං m n 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ 2 ರ ಶ౾౨ ಯඝ౬  ຄರ൤ಡൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಉัದโ 2 ಪವฑ ෭ನ๺ ಡ 2 ಆಜൿ౪  ಅൿ ಸಮ ಧකತ౱ ಕ m n 
ත൏ბಂಕ ෭ನ๺ 1 ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ූಗโ ෍ಸ ත൏ბಂಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯โൿ ಄ವಲ ඞರ ಹච౬ ರഴ ಅඝ౬  ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ ಬฉ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಹൽකฆ ෇ค ಏำ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅൿ 2 คಂದ 4 ෇ค 7 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  2 คಂದ ෦ೕ ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ಇൿ 7 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , ಅಂದฉ 2 n 4 n 
คಂದ ෦ೕ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 2 ಘನ฿ಜฆತ౨ ං, n 8 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 ಮൡ౨  2 ಡ ෦ೕ ෭ನ๺ ಎಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ಘನ฿ಜං n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ฆ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං n nm n 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ಮൡ౨  ಏำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಸಮ๲౲  ಆฆ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲  ಗัಡ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ n m w e a ba 
ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ಎಂಬ ๲ഡ ಗำ ಎರഴ කฤౙ  ಮൡ౨  ಆฆ ಗಣಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ๲ഡ ಗಳ ๸ಒ౲  b c
ಅಂದฉ ಒಂൿ ೞದನโ ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ෸ඛಯඨ ಬಲದ ಉಪเූಗ฿ಜං c c b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎม౵  ಉಪ ಎม౵  ๲ഡ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ ಒಂൿ ೞದಕ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෸ඛಯඨ c b c 

ನ ಉಪเූಗ฿ಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಒಂൿ ೞದಕโ  ಮൡ౨   ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ๲ഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  b 2 4 b 
෸ඛಯඨ ಇൿ ๲ഡ ಆಜං 1 2 ෩ฆ කฤౙ  ಮൡ౨  ಆฆ ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆโದคಂದ ನಮಡ ෎౽ಜฆโൿ 2 4 ಇൿ c
ನ ಉಪเූಗ฿ಗฤ ೞದಕ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  6 ರ ಉಪเූಗ฿ಜං. b ac 1 2 3 4 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ คೕൟಯย౵  ෥ಡಬ๾ൿ ඛೕโ ಎม౵  ๲ഡ ๭ ಅඝ౬  ಬฉ෷ൟ౨ ೕฃ ಅൿ ಎರഴ ಮൡ౨  කฤౙ  
ಅಂಶಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಮൡ౨  ಆฆ ಉಪเූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಆ คೕൟಯย౵  
ඛೕโ ಅಂತಹ ๲ഡ ಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಎ൐ಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಈ ವ๯౨ ಗำ ಅඡಕ ಅಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ඦತರ ಅൿ 
ಕಷౣ ಕರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ൿ ಇย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๭ ๲ഡ  ෸ඛಯඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ ๲ഡ ඣಂൽಡ කඝ ๭ ද౳ ೖෳ 2 4
ಅඝ౬  ಕฉ෽ೕಣ, ಅย౵  ๭ ද౳ ೖෳ ಒಂൿ ಉಪเූಗ฿ಜං ಒಂൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ಆฆ f 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ವ౲ ൟคಕ౨  ෸ඛಯඨ ಎಂൿ ಬฉ෷ൟ౨ ೕค , ಎರഴ කฤౙ  ಇರ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  c 
ඦತರ ಅൿ ಇತರ ಅಂಶಗಳඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಅൿ ๲ഡ ಒಂൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ಆฆ ಬಲൽಂದ ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  c 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಒ౲  ಅಂತಹ ಯ ನ ಅเූಜ౲  ๸ಒ౲ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ෩ฆ ಮൡ౨  ಆರನ c c c 
ಉಪเූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ  ರ ಪವฑ ๲ഡ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ඛಮಡ136
ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෩ฆ ಆฆ ෩ฆ ಅಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಪವฑ ๲ౣ ೕഡ ಆಞತ౨ ං ಎರಡඝ౬  ෩ฆ ಪವฑ ಡ ๳ค๭ ಅൿ ಎಂഖ ಅಂಶಗะಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๲ഡ ಗำ  ಅಥ฿  ಅಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ง ಸಹ ඛೕโ ಈ คೕൟ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๲ഡ ನ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  10 20
วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಸค කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಅඝ౬  ຄಂൽฆವ ๲ഡ ಆಜರย මෳბ 4 คಂದ ඛಂದ x n n 
෭ನ๺ 3 ෭ನ๺ 1 ವฉಜನ ๸ಒ౲ ಗำ ಅಂದฉ ಒಂൿ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಒಂಬൡ౨  ෇ค ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅย౵  n n y n n
ಒಂൿ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲  ಆಗ ෸ඛಯඨ ಸಮකಜฆತ౨ ං ನಮಡ කฤౙ  ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං ಇൿ ಎม౵  ජಸಜბಕ x y 
๸ಒ౲  ಇൿ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಇൿ ಬ๾ b y x c x d y r 
ಆ෺ౙ ಯ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං ಮൡ౨  ಈ ๲ഡ ෈ಲ౥ ฑ งಪದย౵  ನಮಡ ಮൡ౨  ๲ഡ ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  කโ x y x 
෸ඛಯඨ ಏචಂൿ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ y 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෥ಡฤ ඛೕโ ෮ದಲ ಃಲโ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಬฉಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  x y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ කඝ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ಇൿ 4 ෭ನ๺ 3 ෭ನ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං x n 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ಇย౵  ෮ದಲ ಅಂಶโ 0 ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ 4 ಚದರ ಹൽකฆ ෭ನ๺ n 
ಆฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ನನಡ ಒಂಬൡ౨  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ කฤౙ  ಅඝ౬  ಅರವತ౨ කฤౙ  n q 
෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಐವತ౨ කฤౙ  ಮൡ౨  ඛೕโ ಬಯ๭ದฉ ඛೕโ ກೋ౞  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಮൡ౨  ನ ಅಂಶಗำ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಛಜ ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ಒಂಬൡ౨  x y n 
ಹൽචಂഖ ಇಪ౭ ൤౨ ೕำ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං, ಇൿ ಒಂಬತ౨ ರ ಒಂಬൡ౨  ಎม౵  ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ಞ൏౽ರಗಳඝ౬  ಒಳತಂലං y 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕലದฉ ಒಂൿ ෸ඛಯඨ ಡ ๳คಲ౵  x y 
ಆದ౪ คಂದ ತඬ౭  ಁಡ ෸ඛಯඨ කโ ಎಂ්ൿ ಬಲದ ಉಪเූಗವಲ౵  ಎಂൿ ඣೕല ಏಃಂದฉ 18 ಡ a x y y x y 
๳คං ಆದฉ 18 ನย౵ ಲ౵  x 
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ಆದ౪ คಂದ ෸ඛಯඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ನ ಉಪเූಗ฿ಜದ౪ ฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y x y x x 
ಆದ౪ คಂದ ಸಹ ತඩ౭ ಜං ಮൡ౨  ຂำತ౨ ං ෭ನ๺ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜರಬ๾ൿ c b y x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನย౵ ฆವ ಎม౵  ಅಂಶಗಳඝ౬  ಒಳತಂലං, ಅൿ ನย౵ ಲ౵  y x 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵ ฆವ ಎม౵  ಅಂಶಗำ ಇൿ ನย౵ ಲ౵  y x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ෸ඛಯඨ ಡ ಸಮವಲ౵  ಏಃಂದฉ ඛೕโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ෸ඛಯඨ ಡ x y x y 
๳คං ಆದฉ ๒ನ౲ โ ෭ನ๺ ನย౵ ಲ౵  ಏಃಂದฉ 0 ಮൡ౨  ಎರಡ ౙಁ  ๳คං y x x y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෥ഴൟ౨ ದ౪ ฉ ಬ๾ ಆ෺ౙ ಯ ಪ౳ ๔౬  ෥ತ౳  ಉัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಎย෦ඡಷඨ ෩ಲಕ ല ຂัಃಗಳย౵  ಒಂൿ ඛಜ ಎಂൿ ඛೕലದฉ ಅൿ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ ಆದฉ ಇದඝ౬  
๬෈ೕൡಪലಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ๻ಛಜ කඝ ຂಳฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ෸ඛಯඨ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ x y y x 
ಎಂ්ൿ ಬಲದ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂൿ කඝ ൧ೕคಸ෎౽ಜං, y 
ಆದ౪ คಂದ ಃ౵ ೖෳ ಎಂ්ൿ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂൿ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ෸ඛಯඨ ෷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං x y x y y 
ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಏಃ 
ಆದ౪ คಂದ කโ කฤౙ  ඛಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ൧ೕคಸ෎ಀ ෭ನ๺ ಒඨ ಇൿ ಎม౵  ජಸಜბಕ ๸ಒ౲  ಡ n n n 
ಒಂಬತ౨ คಂದ ූಜ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕಡ෎ಀ කฤౙ  คಂದ ಡ ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಪ౳ ൟ ಡ ಒಂಬತ౨ คಂದ ූಜಸಬ๾ൿ n n n 
ಆದ౪ คಂದ ಛಜ ಗಮඛ๭ ಒಂൿ කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංn n n 
ಅൿ ಒಂಬತ౨ คಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඛಜ฿ಜ ๬෈ೕൡಪലಸฤ ನಮಡ ಗ൐ತದ ද౳ ೕರൕಯ ತತ౷  ಎಂൿ ಕฉ෷ವ 
ಅಗತ౲ เฆತ౨ ං, ಅದඝ౬  ඛೕโ ಇඣ౬ ಂൿ ಅඋ౲ ಯದย౵  เವರ฿ಜ ಕย෷เค ಆದฉ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല කඝ ඛಮಡ 
൧ೕค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කಲౙ คಂದ ಃ ෭ನ๺ ෩ฆ ಃ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಒಂಬತ౨ คಂದ ූಜಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ කโ 4 คಂದ ಃ 
ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ 3 ಃ ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ 1 ಇದඝ౬  9 คಂದ ූಜಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟั෷ತ౨ ං ಒಂൿ ಇൿ ඛಜ n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎರಡಃౙ  ಸค ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎರಡಃౙ  n n 
ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ฆ n 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂಡౘඨ ෩ಲಕ ಅൿ ಎม౵  ಡ ඛಜ฿ಞತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಏಃ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෭ನ๺ ෩ฆ ಃ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෭ನ๺ ಒඨ ಡ කฤౙ  ಬฉ෽ೕಣ ಇದඝ౬  කโ 4 ෇ค 4 คಂದ ಃ 
෭ನ๺ 3 ಃ ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನಡ 4 ಡ ಃ ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ 12 ඛೕഴತ౨ ං ಃ ෭ನ๺ ශೕฑ ಆದฉ ಇย౵  කඝ ಃ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෭ನ๺ ෩ฆ ಃ 
෭ನ๺ ශೕฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಗ ಪ౵ ๺ ಒಂಬൡ౨  ಃ ๳คಸ෎ಀ ನಮಡ ൟัൽฆವ ഔ ಅವನ ූಗโ ಒಂಬತ౨ คಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಮൡ౨  
ಇൿ ಒಂಬತ౨ คಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ತ౨ โ ಒಂಬತ౨ คಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ෷ ಒಂൿ ๲ഡ ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಒඨ ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ n n 

ಪ౵ ๺ ഖ ౲ಁ ෕ ಎಂൿ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ , ಅย౵  ජಸಜბಕ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಒಂಬൡ౨  ನย౵ ං ඦತರ ಈ n n b nn n 
ಃಳಜನโಗಳย౵  ෴โൿ ಸค ಅಥ฿ ෮ದಲචಯൿ ಎಂ්ൿ ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං, ಎರಡඡ ಉಪเූಗโ a b b b 
෩ರඡ ಒಂൿ ಉಪเූಗโ ಆಜං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಯ ಸค෴ದ ಉಪเූಗ฿ಜං a b d b b 
ಒಂಬൡ౨  ನ ಎม౵  ಧකತ౱ ಕ ಞ൏౽ರಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං ෩ฆ ಸತತ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗಳ ಘನಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  a 
ಒಳತಂലฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ කඝ ಅඝ౬  1 ಡ ಸಮකಜ ๻౾ದฉ ඦತರ කඝ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಘನ ಮൡ౨  a n 
෩ฆ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච q 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෩ವ൞౨ คಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಇඣ౬ ಂದඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಇൿ ಎರഴ ಘನ ಮൡ౨  ෩ฆ ಘನ ಮൡ౨  කฤౙ  ಘನ 
ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಒಂൿ ೉ಕౙ  ๸ಒ౲  ෩ವ൞౨ ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಏಃಂದฉ ಒಂಬತ౨ ඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ನย౵ ෸ ಇಲ౵  ಇൿ ಬಲದ a b b b 
ಉಪเූಗವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ತඬ౭ ಗำ ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං b c b 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಅಂಶ 36 ඛೕโ ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ ಒಂಬൡ౨  ඦತರದ ಞ൏౽ರ฿ಜං ಅൿ ಁಡ ಒಂಬತ౨ ರ 
ಞ൏౽ರ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎม౵  ಅಂಶಗำ ಈ ಎม౵  ๸ಒ౲ ಗำ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಒඨ ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ഖ ౲ಁ ෕ ಒಂಬತ౨ ರ n n n 
ಞ൏౽ರಗะಜๅ ಎಂൿ ൧ೕฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ຂಡ ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅ ಪ౵ ๺ ಒඨ ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ n n 

ಪ౵ ๺ ഖ ౲ಁ ෕ ಪ౳ ൟ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲  ಡ ಒಂಬತ౨ ರ ಞ൏౽ರ฿ಜං n n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಒඨ ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ഖ ౲ಁ ෕ ಏචಂൿ ಸರಳ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿn n n 
ඛೕโ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  เಸ౨ ค๭ದฉ ಇൿ ౲ಁ ෕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಘನโ ඛಮಡ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ෩ฆ ๲ౙ ౷ ೕฑn n n n 
೯൤ಡ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಘನโ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ಆฆ ಚದರ ೯൤ಡ n n n n 
ಹච౬ ರഴ ೯൤ಡ ಎಂഖ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ๸තಣბ เಷಯโ 3 ෇ค ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ n n n 
ಮൡ౨  6 ಚದರ ಅಂದฉ 9 ಚದರ ೯൤ಡ ಹൽජൿ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ಇൿ ಒಂಬತ౨ ರ ಞ൏౽ರ฿ಜං ಎಂൿ කโ n n n 
๬෈ೕൡಪലಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ කโ ಈಛಗศ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಒಂಬൡ౨  ෇ค ಚದರ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  n 
ඦತರ කโ ෩ฆ ಘನ ಮൡ౨  ಹൽජൿ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ෇ค ಚದರ ಮൡ౨  ಐൿ ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 9 ರ ಞಣಕ ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ ඛೕโ ෥ಡ෎ಀ ෇ค ವಗბ ಪ౵ ๺ 5 ನ ಞ൏౽ರ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  n n 3s 

Pru
tor
@
IIT
K



ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ ಇඣ౬ ಂൿ ಹಀౙ  ෇ค ವಗბ ಪ౵ ๺ ಐൿ ෩ฆ ಞ൏౽ರ฿ಜං n n 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಞ൐๭ದฉ ಸಹಜ฿ಜ ಇൿ ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ෩ರರ ಞ൏౽ರ฿ಜං ෩ರರ ಞಣಕವಲ౵  ඦತರ n n n 
෩ฆ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಅಥ฿ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ งಪ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಄ವಲ ว౽ౙ ೈರ ෥ല k k 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜದ౪ ฉ ವಗბ ಪ౵ ๺ ಐൿ ಆಜದ౪ ฉ ಇൿ ಉತ౨ ಮ฿ಜฆತ౨ ං n k n k n 
ಇൿ ෩ฆ ಃ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ಪ౵ ๺ ಐൿ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಃ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಐൿ ಇൿ ಒಂಬൡ౨  ಃ ಚದರ ೯൤ಡ ಆฆ ಃ ಪ౵ ๺ ಆฆ ಮൡ౨  ಇൿ ෩ฆ 
ಸಹ 3 ಃ ಪ౵ ๺ 2 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 5 ಇൿ 9 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 12 ಪ౵ ๺ 4 ಪ౵ ๺ 5 ಇൿ ಮ൤౨  3 ෇ค 3 ๲ౙ ౷ ೕฑk k k 
೯൤ಡ 4 ಪ౵ ๺ 3 ಇൿ 3 ರ ಞಣಕ฿ಜං k 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಒඨ ౲ಁ ෕ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ഖ ౲ಁ ෕ ಒಂಬತ౨ ರ ಞ൏౽ರ฿ಜං ನย౵  ಎม౵  n n n n n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๲ഡ ಅඝ౬  ಯ ಸค෴ದ ಉಪเූಗವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ a b 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಸค෴ಜං a d 
ಆದ౪ คಂದ ಸค෴ದ ಉಪเූಗ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂದಥბ. ಸค a a b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๲ഡ ಗಳ ಅඋ౲ ಯವඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං, ಈ ಪคಕಲ౭ චಗูಂൽಡ ಆฃಮർಯಕ฿ಗฤ ඛೕโ ಈ 
เಷಯಗಳ ಀคൡ ກ೉౞ ನ ಪ౳ ๔౬ ಗಳඝ౬  ಅ ౲ූ ಸ ෥ಡ෎౽ಞತ౨ ං ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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