
 έশষ Љােস িশϠাথλেদর Ѿাগত জানাই আমরা এখন এই Љােস সѕেকκর ধারণাΜট έদেখিছ আমরা έশষ Љােস সমতΦ লҝ সѕকκ
নােম পিরিচত সѕেকκর নতΦ ন έϜিণ অধҝয়ন করেত যাΝИ যখন আমরা έশষ কেরিছ তখন আমরা ধারণাΜটেক সংϡািয়ত 
কেরিছ যা একΜট িহসােব পিরিচত ϕিতসম সѕকκ চলুন একই সংϡা িদেয় ზ჈ কির আসুন একΜট ϕিতসম সѕেকκর সংϡা 
িদেয় ზ჈ কির একΜট অ-খািল έসট হেত িদন এবং একΜট έথেক একΜট সѕকκ হেত িদন  এর অоগ κত έবাঝায় r b r 
িবপরীত έজাড়া কমা ও এ আেছ আসুন আমরা একই উদাহরণΜট পয κােলাচনা কির έযΜট আমরা έশষ Љােস একই b a r-
উদাহরণΜট έদিখ আমােদর έসটΜট িছল এক দুই িতন চার এবং পাচঁΜট হল έসვিল  একΜট οস έথেক কমা এই শেতκ r x y 
έয এবং এর মেধҝ পাথ κকҝ একΜট িবেজাড় সংখҝা আমরা έসটΜট িলেখিছ Ѻѭভােব আসুন আমরা এΜট আবার কির x y r 
আবার এই িলিখ আবার সমান একΜট কমা দΜুট পাথ κকҝ έদখেত এক এবং দুই এর মেধҝ একΜট যা একΜট িবেজাড় সংখҝাr r 
 তাই আপনার কােছ একΜট দΜুট ভাল একΜট কমা একΜট পাথ κকҝ শূনҝ
 তাই একΜট কমা একΜট ϕদিশ κত হয় না এবং একΜট কমা িতনΜট পাথ κকҝ দুΜট একΜট কমা চারΜট পাথ κকҝ িতনΜট
 তাই এΜট একΜট ϕদিশ κত হয়  কমা পাচঁ έদখা যােИ না কারণ পাথ κকҝ চার এখন দুই কমা এক έয এখােন কারণ পাথ κকҝ এক 
দুই কমা দুই পাথ κকҝ শূনҝ দুই কমা িতন পাথ κকҝ এক দুই কমা চার এখােন পাথ κকҝ দুই দুই কমা পাচঁ পাথ κকҝ  িতন পেরর এক 
িতন কমা এক পাথ κকҝ দুই িতন কমা দুই পাথ κকҝ এক িতন কমা চার এবং তারপর িতন কমা পাচঁ পাথ κকҝ দুই এখন চল চার চার
কমা এক পাথ κকҝ িতন চার কমা দুই পাথ κকҝ দুই চার  কমা িতন চার কমা পাচঁ এবং তারপর আমােদর পাচঁΜট কমা থাকেব এক 
পাথ κকҝ চার পাচঁ কমা দুই এবং পাচঁ কমা চার এই এর উপাদান যিদ আমরা এই র িদেক তাকাই  এটা Ѻѭ έয একΜট r en 
িবষয় যা লϠҝ করা যায় তা হল িনেєাЅ িবষয়ვেলা হল έয যখনই έজাড়া কমা থােক তখন িবপরীত έজাড়া কমা ওa b b a
থােক έযমন একΜট কমা দুই থােক এবং একইভােব দুইΜট কমা একΜট থােক একইভােব আবার পেরর এক এক কমা চার আেছ
এবং আপিন লϠҝ করেত পােরন έয এক কমা চােরর পাশাপািশ চার কমা এক আেছ একইভােব এক কমা দুই এবং দুই কমা 
এক দুই কমা িতন িতন কমা দুই দুই কমা পাচঁ পাচঁ কমা দুই চার কমা পাচঁ িফ  কমা চার
 তাই এΜট বেল έয একΜট ϕিতসম সѕকκr 
 তাই একΜট ϕিতসম সѕকκr 
 তাই আসুন আমরা আরও একΜট উদাহরণ έদিখ একΜট সমান 2 3 4 5 এবং 6 হল শতκ সহ একΜট οস έথেক কমা r mn m 
έয ভাগ কের Μঠক আমােদর যা আেছ έসই সব έজাড়া কমা এমন έয ভাগ কের এখন আসুন আমরা έসটΜটn m n m n m 
িলিখ Ѻѭভােব এখন 1 ভাগ 1r 
 তাই আপনার কােছ এই 1 1 1 ভাগ কের আসেল সমѷ সংখҝা
 তাই আমােদর কােছ থাকেব  এক সেД έজাড়া হয়  সব এক চার এক পাচঁ এক ছয় এখন দুই এর পােশ যােИ আপিন έদখেত 
পােИন έয দুই একেক ভাগ কের না িকᅀ দুই ভাগ কের দুই ভাগ কের িকᅀ িতন ভাগ কের না িকᅀ চার ভাগ কের পাচঁ ভাগ 
কের না িকᅀ ছয় ভাগ কের িতন ভাগ কের না  একΜট বা দΜুট িকᅀ এΜট িনেজেক িতন ভাগ কের চার বা পাচঁ ভাগ কের না 
বরং ছয় ভাগ কের এবং তারপর চারΜটর জনҝ আমােদর চারΜট কমা চার এবং একইভােব আপনার চারΜট কমা পাচঁ এবং 
দুঃিখত আহ পাচঁ কমা পাচঁ এবং ছয় কমা ছয় এইვিল হল  আপনার কােছ έয Νজিনসვিল Μঠক আেছ έসვিল হল এই 
উপাদানვিল এখন লϠҝ ক჈ন έয আপনার কােছ একΜট কমা দΜুট আেছ
 তাই আপনােক লϠҝ করেত হেব একΜট কমা দΜুট এর অоগ κত িকᅀ িবপরীত έজাড়া দΜুট কমা একΜট এর অоগ κত নয় r r 
একইভােব আপনার কােছ এΜট রেয়েছ έজাড়া দΜুট কমা ছয় এΜট একΜট িকᅀ িবপরীত έজাড়া ছয় কমা দΜুট এ έনইr r 
 তাই এই দΜুট Νজিনস বেল έয তারা বেল έয একΜট ϕিতসম সѕকκ নয় বা একΜট ϕিতসম সѕকκ নয় এখন আসুন আরও r 
একΜট উদাহরণ কির একΜট সমান যাক উপর  দুই িতন চার পাচঁ এবং আমােক কҝািপটাল έবেছ έনওয়া যাক এর e x x a 
পাওয়ার έসট িহসােব এΜট গΜঠত
 তাই এΜট এর উপর একΜট সѕকκ সংϡািয়ত করার সমѷ উপেসেটর έসট  x r 
িনє჉প দুΜট উপেসট একΜট এক কমা এবং দΜুট έজাড়া একΜট  কমা দুই এΜট এ থােক যিদ একΜট একΜট দΜুট উপেসেটরa r-

এবং এর জনҝ একΜট দΜুটেত থােক আমরা বিল έয এর সােথ সѕিকκত বা έজাড়া কমা হল একΜট a1 a2- a1 a2 a1 a2 
যিদ এ থােকr a2 a1 

 তাই έকউ পাের  িনєিলিখতΜট লϠҝ ক჈ন έয িসেДলটন দুইΜট έত রেয়েছ এবং έকবলমাϏ অনҝ উপেসট দΜুট কমা িϑ a-
নয় এΜট আরও একΜটেতও রেয়েছ έয έকউ লϠҝ করেত পােরন έয িসেДলটন দΜুট দΜুট কমা িϑেত রেয়েছ যা έবাঝায় έয 
έজাড়া িসেДলটন দΜুট কমা িসেДলটন দΜুট উপাদান  দুই কমা িতন বলুন এই έজাড়াΜট একΜট Μঠক আপনার কােছ έসটr r 
আেছ িকᅀ অনҝিদেক এΜট সতҝ নয় έয দΜুট কমা িতনΜট িসেДলটন টΦ -έত έনই কারণ দΜুট কমা িতনΜট দΜুট উপাদান έপেয়েছ 
έযখােন িসেДলটন দΜুট έকবলমাϏ έপেয়েছ  একΜট উপাদান έয মােন έয  িবপরীত έজাড়া দুই কমা িতন কমা িসেДলটন দুই 
এΜট এর অоগ κত নয়r 
 তাই ϕিতসম নয় এখন চলুন ডΦ  চলুন পরবতλ কনেসেц যাওয়া যাক আরও একΜট Νজিনস সংϡািয়ত করা যাক একΜট r 
অ-খািল έসট 
হেত িদন এবং একΜট έথেক একΜট সѕকκ হেত িদন r 
আমরা বিল έয হল িরেэΝЊভ যিদ έজাড়া একΜট কমা সকেলর জনҝ এর অоগ κত হয়, r a r 
আসুন আমরা έশষ উদাহরণΜট έদিখ έয আমােদর έশষ উদাহরণΜট হল আমােদর έসট হল এক দুই িতন চার পাচঁ এবং a x 
হল এর পাওয়ার έসট  আমরা έক έজাড়া িহসােব সংϡািয়ত কেরিছ এক কমা দুই একΜট οস পাওয়ার έসেটর a r a a 
শΝЅ έসেটর সােথ এই শেত κ έয একΜট একΜট দΜুটেত রেয়েছ যা আমরা জািন έয ϕিতΜট έসট িনেজর মেধҝ রেয়েছ এবং
 তাই এর মেধҝ যিদ থােক তাহেল έবাঝােব έয έজাড়া কমা এর অоগ κতa b b b r 
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 তাই এΜট যা বেল কমা এর অоগ κতb b r 
 তাই r 
ϕিতিবিїত এখন আসুন আমরা έয উদাহরণΜট আবার কেরিছ তার একΜটেত িফের যাই আমােদর একΜট িছল এক দুই িতন 
চার পাচঁ িহসােব এবং আমােদর হল έসই সব একΜট οস এ শতκ সহ έয এখন ভাগ কের এই উদাহরেণr x com ay x y 
আমরা িলেখিছলাম যা Ѻѭভােব মাϏ কেয়ক িমিনট আেগ έকউ লϠҝ করেত পাের έয একΜট সব κদা একΜটেক ভাগ কের r 
দΜুট সব κদা ভাগ কের দΜুট িতনΜট সব κদা িতন ভাগ কের চার ভাগ কের চার এবং একইভােব অবেশেষ পাচঁ ভাগ কের  পাচঁ যার 
মােন এই সমѷ έজাড়া এই পুেরা ΝজিনসΜট এই সমѷ উপাদান এই έসটΜট এর মেধҝ রেয়েছ যা έবাঝায় έয ϕিতফিলত r r 
হয় আসুন আমরা আরও একΜট উদাহরণ έদিখ আসুন আমরা এΜটেক এক দুই িতন চারΜট έবেছ িনই এবং তারপের বিল έয r 
এর সমান έসই সমѷ কমা έযমন সমান বগ κেϠেϏর সমান ϕথম Νজিনস έয আপিন লϠҝ করেত পােরন έয n m m n 
έজাড়া এক কমা এক হল একΜট কারণ একΜট ზধুমাϏ একΜটর বগ κ িকᅀ έজাড়া দΜুট কমা দΜুট এর অоগ κত নয় যা r r 
έবাঝায় έয একই উদাহরেণ আপিন িনєিলিখতΜটও লϠҝ করেত পােরন έয έজাড়া 2 কমা 4 এর অоগ κত িকᅀ িবপরীত r r 
έজাড়া 4 কমা 2 এর অоগ κত নয়r 
 তাই এΜটও বেল έয ϕিতসম নয় এখন চলুন চলুন  পরবতλ সংϡায় একΜট অ-খািল έসট হেত িদন এবং έক r e a r a 
έথেক িনেজই একΜট সѕকκ হেত িদন আমরা বিল έয হল ϊানΝজΜটভ যিদ িনєিলিখতΜট ধের থােক যখনই έজাড়া একΜট r 
কমা এবং কমা এর অоগ κত হয় যা এইვিল έবাঝায়  দুΜট একসােথ έবাঝােনা উিচত έয έজাড়া একΜট কমা b b c r c 
এছাড়াও έত রেয়েছ আমরা দΜুট έজাড়া একΜট কমা এবং কমা লϠҝ কির έয িеতীয় έজাড়ার ϕথম উপাদানΜট r b b c 
ϕথম έজাড়ার িеতীয় উপাদােনর মেতা একই যখনই একΜট কমা এবং কমা έত রেয়েছ যা έবাঝােনা উিচত έয b b  c r 
έজাড়া একΜট কমা έত রেয়েছ তারপর আমরা বিল έয এই ধরেনর একΜট সѕকκ হল ϊানΝজΜটভ সѕকκ  িতন চার পাচঁ c r 
এবং তারপর হল έসই সবვিল কমা এবং একΜট οস এ শতκ সহ έয ভাগ কের এΜট যা আমরা এখন লϠҝ r n m n m 
কেরিছ িনেচর আমােদর έসটΜটেক আরও িকছΦ টা বািড়েয় έদওয়া যাক যােত Νজিনসვিল পিরѬার হয় আমােদর বাড়ােত ah 
িদন  έসট έনাΜটশ έয 2 কমা 4 এΜট একΜট চারΜট কমা আট এΜট এও έয দΜুট কমা আটΜট এও রেয়েছ r an  d r- i r-
ϕকৃতপেϠ যখনই ভাগ কের এবং ভাগ কের এই দুΜট িববিৃত একেϏ έবাঝায় έয ভাগ কের ডানn m m k n k 
 তাই এখন অনҝΜটর িদেক নজর έদওয়া যাক উদাহরণ হল έয আমরা মাϏ কেয়ক িমিনট আেগ একΜট সমান দুই িতন চার r 
পাচঁ এবং হল এবং এর শΝЅ έসট হল x a r-
έসই সমѷ έজাড়া এক কমা দুই এর একΜট οস এর সােথ এই শেতκ έয একΜট একΜট দΜুটেত রেয়েছ আমরা a a p p 
έদেখিছ έয এΜট ϕিতফিলত িকᅀ ϕিতসম নয় আসুন আমরা যাচাই কির έয এΜট ϊানΝজΜটভ নািক না
 তাই ধ჈ন একΜট কমা একΜট দΜুট এর এবং একΜট দΜুট কমা একΜট িতনΜট এর অоগ κত এখন ϕথমΜট একΜট একΜট r r 
কমা একΜট দΜুট এর অоগ κত যা আমােদর বেল έয এর মেধҝ রেয়েছ এবং িеতীয়Μট কমা এর অоগ κতr a1 a2 a2 a3 r 
যা আমােদর বেল έয এর মেধҝ রেয়েছa2 a3 
 তাই আমােদর কােছ একΜট দΜুট রেয়েছ এবং অনҝ হােত আপনার কােছ দুΜট রেয়েছ  একΜট িতন এইভােব এই দুΜট 
কেлনেমл একসােথ  আমােদর έবাঝায় έয একΜট একΜট িতনΜটর মেধҝ রেয়েছ যা έবাঝায় έয আমােদর έজাড়া আেছ er 
একΜট একΜট কমা একΜট িতনΜট এর অоগ κতr 
 তাই ϊানΝজΜটভ আমরা আেরকΜট উদাহরণ έদিখ যা আমরা মাϏ কেয়ক িমিনট আেগ έদেখিছলাম  আমােদর একΜট r 
িহসােব একΜট দুই িতন চার পাচঁ এবং হল έসই সমѷ কমা এই শেতκ έয এবং এর মেধҝ পাথ κকҝ একΜট িবেজাড় r n m n m 
সংখҝা এখন এখােন ধ჈ন কমা έজাড়া এবং কমা এΜট একΜট এখন আমরা এবং সѕেকκ িক বলেত n m r m k r n k 
পাির এই ϕѨΜট িক
 তাই এখন আসুন আমরা িকছΦ  উদাহরণ έদিখ যা আমরা έদেখিছলাম এখন আমরা এই উদাহরণΜটেত একΜটেক έদিখ কমা n 

έত এবং কমা έত έবাঝায় έয έজাড়া কমা έত আেছ এটাই আমরা έচেয়িছলাম এখন আমরা জািন έয n r m k r n k r 
কমা এক কমা দুই এবং দুই কমা িতন এΜট এ কারণ এক এবং দুইেয়র মেধҝ পাথ κকҝ এক এবং দুই এবং িতেনর মেধҝ n r r 

পাথ κকҝও চালু রেয়েছ  িকᅀ এক এবং িতেনর মেধҝ পাথ κকҝ দুΜটe 
 তাই এΜট এর অоগ κত নয়r 
 তাই ϊানΝজΜটভ নয় এখন মূল িবষয়Μটেত এিগেয় যাওয়া যাক έয আমরা মূল ΝজিনসΜট έচেয়িছলাম িশেরানামΜট έযমন r 
আমরা ზ჈েত উেѣখ কেরিছ যা আমরা বলেত যাΝИ।
 সমতΦ লতা সѕকκ িহসােব পিরিচত 
একΜট অ-খািল έসট έথেক একΜট সѕকκ িনেজেক একΜট সমতΦ লতা সѕকκ বেল যিদ একΜট ϕিতবিতκ έথেক a r rs 
অসমিমত হয় এবং অবেশেষ আমােদর কােছ ϊানΝজΜটভ থােক যখনই ϕিতসম ϕিতফিলত এবং ϊানΝজΜটভ হয় rs r 
তখন আমরা বিল έয এরকম একΜট সѕকκ একΜট সমতΦ লҝ সѕকκ, আসুন আমরা িকছΦ  উদাহরণ έদিখ 
এক দুই িতন চার পােঁচর সমান এবং তারপর িহসােব έসই সমѷ কমা এই শেতκ έয ভাগ কের িক έয আমরা r n m n m 
জািন έয আমরা কী কেরিছ তা হল আমরা  ϕকৃতপেϠ পাওয়া έগেছ έয ϕিতসম নয়r 
 তাই আবার হল ϕিতফিলত তৃতীয় হল ϊানΝজΜটভ এই Νজিনসვিল আমরা লϠҝ কেরিছr r 
 তাই ϕথমΜট ϕিতসম নয় যা বেল έযr 
 তাই এΜট έবাঝায় έয একΜট সমতΦ লҝ সѕকκ নয়, আসুন আমরা এই পরবতλ উদাহরেণ এিগেয় যাই έয আমােদর কােছ r  
িছল একΜট িছল এক দুই িতন চার পাচঁ এবং তারপের একΜট এর সমѷ উপেসেটর পাওয়ার έসট িহসােব এবং তারপের a x 
আমরা সংϡািয়ত কির έজাড়া িহসােব একΜট কমা দুই এবং οস এই শেতκ έয একΜট দΜুটর মেধҝ একΜট r a  pa pa 
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রেয়েছ এখােন আমরা যা έদেখিছ তা হল ϕিতসম নয় িеতীয় ভাল ϕিতফিলত িকᅀ ϊানΝজΜটভ নয়r r r 
 তাই ϕথমΜট সΜঠক এই িতনΜট Νজিনস একসােথr 
 তাই  ϕথম এক এবং িеতীয়Μট এই দΜুট বেল έয দুঃিখত ϕথমΜট বেল έয একΜট সমতΦ লҝ সѕকκ নয় তেব এখন ϕѨ হল r 
এমন একΜট সѕকκ আেছ যা একΜট সমতΦ লҝ সѕকκ হҝা ঁআসুন আমরা আরও একΜট উদাহরণ কির আসুন έবাঝােনা যাক z 
সমѷ পূণ κসংখҝার έসট
 তাই সংϡািয়ত ক჈ন িনє჉প এর উপর সѕকκΜটেক িনє჉প সংϡািয়ত ক჈ন r z- r 
তাই আমরা বিল έয έজাড়া কমা এর অоগ κত যিদ মডΦ েলা 9 এর সােথ সДিতপূণ κ হয় তাহেল Μট এর সােথ n m r n m n m-
সДিতপূণ κ έয পাথ κকҝ িবেয়াগ হয় নয় еারা িবভাজҝ এই পাথ κকҝΜট এখন পয κо িবভাজҝ হওয়া উিচত έয এই সѕকκΜট n  m 
আমরা যা সংϡািয়ত কেরিছ এΜট একΜট সমতΦ লҝ সѕকκ এখন ϕথম Νজিনস যা আপনােক έদখেত হেব তা হল এΜট ϕিতসম, 
ধ჈ন কমা এর অоগ κত তার মােন িক  হল মডΦ েলা নাইন এর সােথ সДিতপূণ κ έয পাথ κকҝ িবেয়াগ হল নয়n m r n m n m 
еারা িবভাজҝ 
έয এΜট আমােদর বেল একΜট পূণ κসংখҝা আেছ έযমন িবেয়াগ হল ვিণত নয়k n m k 
 তাই আমােদর যা আেছ তা হল িবেয়াগ সমান ვন নাইন এখন িলিখ িবেয়াগ হল ვন নাইন যা έবাঝায় έয n m k n m k 

িবেয়াগ হল িবেয়াগ ვন নাইন মােন িক িবেয়াগ এই পাথ κকҝΜট নয় еারা িবভাজҝ তার মােন মডΦ েলা নাইনm n k m n m n 
এর সােথ সДিতপূণ κ তার মােন িক  έয আমােদর έজাড়া আেছ কমা হল একΜট m n r
 তাই এখন ϕিতসামҝ িеতীয়Μট এখন যাচাই করা যাক িরেэΝЊভ িক নাr r 
 তাই এর অоগ κত তারপর লϠҝ ক჈ন έয িবেয়াগ হল 0 যা আিম এΜটেক 0 িহসােবও িলখেত পাির  বার 9n z n n 
 তাই এর মােন হল έয হল মডΦ েলা নাইন এর সােথ সДিতপূণ κ n n 
যা έবাঝায় έয έজাড়া কমা έত আেছ έয িরেэΝЊভ এখন আসুন আমরা যাচাই কির έয ϊানΝজΜটভ নািক n n r r r n 
কমা m 

এর অоগ κত এবং কমা এর অоগ κত  কҝািপটাল r m r r
 তাই কমা έজাড়া কমা মূলধন এর অоগ κত যা বেল έয িবেয়াগ হল হল মডΦ েলা নাইন এর সােথ n n m r n m n m 
সДিতপূণ κ যা έবাঝায় έয িবেয়াগ নয় еারা িবভাজҝ যা έবাঝায় έয έসখােন একΜট পূণ κসংখҝা আেছ  এর মেধҝ n m k z 
একΜট পূণ κসংখҝা আেছ έযমন িবেয়াগ হল ვণ নাইন এই সমীকরণΜটেক বলা যাক অনҝিদেক আমােদর কােছ যা k n m k 
আেছ তা হল έজাড়া কমা মূলধন এ রেয়েছ যা έবাঝায় έয এΜট বলার সমতΦ লҝ  হল মডΦ েলা নাইন এর সােথ m r r- m r 
সДিতপূণ κ έয পাথ κকҝ িবেয়াগ নয় еারা িবভাজҝ যা έবাঝায় έয έসখােন একΜট পূণ κসংখҝা আেছ m r pnz 
έয পাথ κকҝ িবেয়াগ আকােরর ვণ নাইন ফাইন এখন έসটা িক  আমরা έচেয়িছলাম ম  έজাড়া িবেয়াগ m r p e n r 
পাথ κকҝ িবেয়াগ নয়Μটর সােথ সДিতপূণ κ িকনা বা এΜট নয় еারা িবভাজҝ বা নয় যা আমরা έচেয়িছলাম তা হল έশষ n r 
সমীকরণΜটেক দΜুট িহসােব কল করা যাক যা আমােদর িবেয়াগ আেছ  ვিণত নাইন এবং িবেয়াগ সমান িকছΦ  n m k m r s
ვণ নয় ვণ নয় ϕকৃতপেϠ এই দΜুট Νজিনস যা আমরা Μঠক কেরিছ এখন এই দুΜট Νজিনস িদেয় আসুন িবেয়াগ p n r 
গণনা করার έচѭা কির 
যা িবেয়াগ এর সমান  ъাস িবেয়াগ সমান আমােক ϕথম দুΜট Νজিনস একΜট একক বсনীেত এবং িеতীয় এবং n m m r 
তৃতীয়Μট অনҝ বсনীেত রাখেত িদন আিম ϕথমΜটর জনҝ έযাগ এবং িবেয়াগ করিছ আমােদর কােছ িবেয়াগ আেছ যা m n m 

ვণ নাইন έযাগ িবেয়াগ  যা ვণ নাইন যা έযাগ ვণ নাইন এর সমান এখন একΜট পূণ κসংখҝা এবং ও k m r p k p k p
একΜট পূণ κসংখҝা
 তাই έযাগ একΜট পূণ κসংখҝাpk p 
 তাই আিম মেন কির έয έযাগ একΜট পূণ κসংখҝাk p 
 তাই িবেয়াগ যা ъাস িপ ვন n r  k 
নাইন এর সমান ъাস িব এবং পূণ κসংখҝার সােথ έবাঝায়  যা έবাঝায় έয িবেয়াগ еারা িবভাজҝ 9 еারা িবভাজҝ যা k re n r 

হল মডΦ েলা 9 এর সােথ সДিতপূণ κ যা έবাঝায় έয έজাড়া কমা মূলধন এর অоগ κতn r n r r 
 তাই আমরা έদিখেয়িছ έয হল একΜট ϕিতসম ϕিতবতκক এবং একΜট ϊানΝজΜটভ সѕকκr 
 তাই হল একΜট সমতΦ লҝ সѕকκ এবং এখন আরও একΜট উদাহরণ করা যাক এই উদাহরণΜট জҝািমিতর সােথ সѕিকκত r 
একΜট সমѷ ব-еীেপর সংকলন করা যাক
 তাই এই শেতκ έয ব-еীপ হল একΜট দΜুট যা বা একΜট িеমাΝϏক ΝϏভΦ জ।r 
  ΝϏভΦ জ ডান আপনার কােছ দুই έত একΜট ΝϏভΦ জ এখন আসুন আমরা έসই সমѷ ব-еীেপর সমান এর একΜট r rr-
সѕকκ সংϡািয়ত কির , একΜট οস-এ έডѝা ওয়ান কমা έডѝা টΦ -এর সােথ তΦ লনা কির এই শেত κ έয έডѝা ওয়ান ব-еীেপর
সােথ সДিতপূণ κ।
 আমােদর ϕাথিমক Љাস έয ϕথম Νজিনস হল έয ϕিতসম έকন এটা আমরা জািন έয ব-еীপ এক হেল ΝϏভΦ জ ব-еীপ r 
এক হেল ব- еীপ দুই-এ চেল έগেল তা έবাঝায় έয ব-еীপ দুই-এর সেД সДিতপূণ κ  একlta 
 তাই ϕকৃতপেϠ এই দΜুট সমতΦ লҝ
 তাই ϕিতসামҝ এবং একইভােব ϕিতΜট ΝϏভΦ জ িনেজই সДিতপূণ κ ϕিতΜট ΝϏভΦ জ িনেজর সােথই সДিতপূণ κ তার মােন এখনr 
ϕিতফিলত তৃতীয় এক ϊানΝজΜটিভΜট ধ჈ন έডѝা ওয়ান কমা έডѝা টΦ  এবং έডѝা টΦ  এর অоগ κত  কমা έডѝা িϑ এই r 
έপয়ারΜটও একΜট যা আমােদর έদখােত হেব έয έডѝা 1 έডѝা 3 এর অоগ κতr r 
 তাই έডѝা 1 কমা έডѝা 2 এর অоগ κত যা έবাঝায় έয έডѝা 1 ব-еীপ দুই এর সােথ সДিতপূণ κ একইভােব একΜট έডѝা r 
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দুই  কমা έডѝা িϑ এর অоগ κত έবাঝায় ব-еীপ দুইΜট ব- еীপ িতনΜটর সােথ সামПসҝপূণ κ Μঠক আমােদর এই দΜুট আেছr-
 তাই এখন এΜট কী বেল έয
 তাই এই দΜুট একসােথ
 তাই আিম ϕথমΜটেক এক িহসােব বিল এবং িеতীয়Μটর দΜুট এই দΜুট একসােথ
 তাই একΜট  এবং দুইΜট έবাঝায় έয έডѝা ওয়ান έডѝা িϑর সােথ সДিতপূণ κ
 তাই এর মােন έবাঝায় έয έপয়ার έডѝা ওয়ান কমা έডѝা িϑ এর অоগ κতr 
 তাই একΜট সমতΦ লҝ সѕকκ এখন যাক  আরও একΜট অন჉ুপ উদাহরণ ক჈ন যা আবার ইউিЉডীয় সমতেলর r s 
জҝািমিত বা িеমাΝϏক ইউিЉিডয়ান জҝািমিত έথেক এেসেছ έসই সমѷ ব-еীপেক একই έসট করা যাক έয ব-еীপ হল একΜট 
িеমাΝϏক ΝϏভΦ জ বা দΜুটেত একΜট ΝϏভΦ জ যা আপনার কােছ আেছ  একΜট িеমাΝϏক ΝϏভΦ জ সূϤ এখন έক সংϡািয়তr r 
করা যাক έসই সমѷ έডѝা 1 কমা έডѝা 2 একΜট οস এ এই শেতκ έয έডѝা 1 ব- еীপ দুই এর অন჉ুপ এবং ΝϏভΦ জ ব-еীপ
এক ΝϏভΦ জ ব-еীপ দুই এর অন჉ুপ এখন এΜট একই ϕমাণ  আমরা আেগরΜটর জনҝ যা কেরিছ তা έদখােত পাের έয r 
একΜট সমতΦ লতা সѕকκ সΜঠক একই ϕমাণ বা আেগর উদাহরেণর মেতা একই পдিত এখন আেগর উদাহরেণর মেতা এখন 
আরও একΜট উদাহরণ করা যাক ΝϽцΜট সমѷ শেতκর সােথ সমান যাক έয হল একΜট সসীম έসট এই ΝϽцΜট একΜট a 
সমѷ έসট িনেয় গΜঠত যা έকবলমাϏ সীিমত έসট
 তাই ΝϽেц সংϡািয়ত ক჈ন িনє჉প r a
 তাই έপয়াের আসা একΜট কমা এর অоগ κত যিদ έত উপাদােনর সংখҝা সমান উপাদােনর সংখҝার সমানaa b r ai s 
 তাই έসট তϬীয় আকাের έসই সব έজাড়ার সমান আমরা যাচাই কির έয এই একΜট সমতΦ লҝ সѕকκ ϕথমΜট r r r 
ϕিতসমতা
 তাই একΜট কমা মূলধন এর অоগ κত এর সংϡা еারা এর অথ κ িক এই বেল έয এর উপাদানვিলর সংখҝা এর b r a b 
উপাদানვিলর সংখҝার সমান এΜট বলার সমতΦ লҝ έয এর উপাদানვিলর সংখҝা এর উপাদানვিলর সংখҝার সমান b ea 
এবং এΜট έবাঝায় έয έজাড়া কমা একΜট এবংb a r 
 তাই এΜট বেল έয
 তাই এখন িеতীয়Μটর জনҝ ϕিতসম ϊানΝজΜটভ িকনা তা যাচাই করেত ϊানΝজΜটভ িকনা তা যাচাই ক჈নr r r 
 তাই έক একΜট সীিমত έসট হেত িদনa 
 তাই একΜট সসীম έসট έদওয়া হল আমরা জািন έয এর উপাদােনর সংখҝা এর উপাদানვিলর সংখҝার সমান যা έবাঝায়a a 
έয έজাড়া একΜট কমা একΜট অতএব  িরেэΝЊভ এবং অবেশেষ তৃতীয়Μট যাক έপয়ার কমা এর অоগ κত a  r r a b r 
এবং έপয়ার কমা এর অоগ κত এখন έপয়ার কমা এর অоগ κত যা έবাঝায় έয এর উপাদােনর সংখҝা b c r a b r a 
সংখҝার সমান  একইভােব এর উপাদানვিল আমােদর আেছ έয έজাড়া কমা এ রেয়েছ যা έবাঝায় έয এর b- b c r- b- 
উপাদানვিলর সংখҝা এর উপাদানვিলর সংখҝার সমান, আসুন এვেলােক এক এবং দুই িহসােব িচিҀত কিরc-
 তাই এক এবং দুই еারা আমােদর কােছ উপাদানვিলর সংখҝা রেয়েছ এর উপাদানვিলর সংখҝার সমানc 
 তাই এই দΜুট একসােথ έবাঝায় έয হল ϊানΝজΜটভr 
 তাই হল ϕিতসম ϕিতসরণকারী এবং ϊানΝজΜটভ এইভােব হল একΜট সমতΦ লҝ সѕকκ, আসুন জҝািমিত έথেক আবার r r 
একΜট উদাহরণ করা যাক একΜট সমতল দুই এবং িবেয়ােগর সমান  মূল আিম ზধু সমতল দুই έথেক উৎপিЫ সিরেয় r r 
িদΝИ যােক সাধারণভােব সমতল বলা হয়, আসুন আমরা এই সমতেলর সােথ punctured punctured punctured 
সমতলেক িবেবচনা কির, έক িনেচর এর সমান িহসােব সংϡািয়ত করা যাক আিম বলব έয έজাড়া এক আিম r r x y  
একা  দুই দুই এর সােথ সѕিকκত বা έজাড়া এক এক কমা একΜট দুই কমা দুই এর সােথ সѕিকκত যাs x y x x y x y 
একΜট οস যিদ শতκ থােক έয έত একΜট নন-Νজেরা έѴলার লҝাїডা িবদҝমান থােক έযমন এক কমা  এক সমান a r x y 
লҝাїডা বার দুই কমা দুই এখন যাচাই করা যাক έয এই একΜট সমতΦ লҝ সѕকκx y r 
 তাই ϕথেম একΜট যাক এক কমা এক কমা দুই কমা দΜুট মূলধন এর অоগ κত যা έবাঝায় έয একΜট অ-শূনҝ x y x y r 
বাѷব আেছ  বাѷব সংখҝা έযমন এক কমা এক সমান লҝাїডা ვণ দুই কমা দুই এখন έযেহতΦ  লҝাїডা ননΝজেরা x y x y 
লҝাїডা ইনভােটκবল মােন লҝাїডা еারা 1 অথ κেবাধ কের
 তাই έবাঝায় έয 1 еারা লҝাїডা ვণ কমা সমান কমা 2।x 1 y 1 x 2 y 
 সুতরাং এΜট বলার সমতΦ লҝ έয দুই কমা দুই সমান এক еারা লҝাїডা ვণ এক কমা এক যা έবাঝায় έয এই έজাড়াx y x y 

দΜুট কমা দΜুট কমা এক কমা একΜট এΜট একΜট  x y x y r
 তাই ϕিতসম এখন আমরা যাচাই কির έয এই িরেэΝЊভ নািক r r 
 তাই না যাক এক কমা এখন এর অоগ κত যা আমরা জািন έয έযেকান এক কমা এক এক কমা x y one a x y x y 
এক এর জনҝ এক ვণ এক কমা এক এবং έযেহতΦ  একΜট একΜট শূনҝ έѴলার যা έবাঝায়  এই έজাড়া এক কমা x y x y 
এক কমা এক কমা এক এΜট একΜট x y r
 তাই ϕিতফিলত এখন অবেশেষ যাচাই করা যাক এই ϊানΝজΜটভ নািক তৃতীয়Μট নয় [সДীত ] έজাড়া এক কমা এবংr r x 
এক কমা দুই কমা দΜুট এর অоগ κত এবং έজাড়া দΜুট কমা দΜুট কমা িতনΜট কমা িতনΜট এর x y  r x y x y r 
অоগ κত এখন έজাড়া এক কমা এক কমা দΜুট কমা দুই এΜট এর অоগ κত έবাঝায় x y x y r 
একΜট শূনҝ অ-শূনҝ বাѷব সংখҝা রেয়েছ έযমন  έপয়ার এক কমা ওয়ান হল লҝাїডা বার দুই কমা দুই আিম এেকx y x y 
এখন এক িহসােব কল কির 
একইভােব έজাড়া দুই কমা দুই কমা িতন কমা িতন এΜট এ έবাঝায় έয এ একΜট নন-Νজেরা έѴলার িবটা x y x y r- r-
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আেছ έয দুই কমা দুই হল িবটা ვণ িতন কমা িতন আমােক এই সমীকরণΜটেক িহসােব কল করেত িদন  x y x y tw o 
এখন আিম যা করেত যাΝИ তা হল এেকর মেধҝ দুইΜট ϕিতѸাপন করেত যা আমরা έচেয়িছলাম তা করা যাক 
দুই এন একেক ϕিতѸাপন কের আমরা ওয়ান কমা ওয়ান পাই এΜট লҝাїডা ვন দুই কমা দুই িকᅀ তারপর যখন x y x y 
আিম দুই এর িবকџ কির  কমা দুই আিম লҝাїডা লҝাїডা বার িবটা বার িতন কমা έপেয়িছ িকᅀ έযেহতΦ  x y x y 3 
লҝাїডা এবং িবটা উভয়ই অ-শূনҝ বাѷব সংখҝা যা έবাঝায় έয এই লҝাїডা িবটা একΜট অশূনҝ বাѷব সংখҝা যা έবাঝায় έয 
έজাড়া এক কমা এবং এক কমা িতন কমা িতন এΜট এx x  y r-
 তাই হল ϊানΝজΜটভ সুতরাং আমরা έদিখেয়িছ έয হল ϕিতসম ϕিতবতκক এবং ϊানΝজΜটভ এইভােব একΜট সমতΦ লҝ r r r 
সѕকκ
 তাই পেরর έϜণীেত আমরা এর ϕমাণ করব এবং এই সমতΦ লҝ έϜণীর আরও িকছΦ  ίবিশѭҝ এবং  তারপর 
ধনҝবাদ ফাংশন িহসােব পিরিচত িক ধারণা সংϡািয়ত করার έচѭা করেব 
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