
شروع ساته كے پروڈكٹ كارٹیشین كے سیٹوں دو نے ہم میں كلاس پچهلی ہوگا پر تعلقات اور مصنوعات كارٹیشین موضوع كا آج كا طلباء آمدید خوش
كی تصور كے پروڈكٹ كارٹیشین كے سیٹوں دو كو جوڑوں شده ترتیب اس اور تها كیا شروع ساته كے جوڑوں شده آرڈر نے ہم درحقیقت تها كیا  

بهی كوئی ساته ساته كے پروڈكٹ كارٹیشین كے سیٹوں دو ہوئے ختم ہم كار آخر اور تها كیا استعمال لیے كے وضاحت   n كارٹیشین كے سیٹ
كے مثال ایک ہم ہیں بڑهتے آگے ساته كے مثالوں اور كچه آئیے اب ہے نہیں مقصد یہ پیچهے كے لیكچرز ان لیكن ہے كرسكتا وضاحت كی پروڈكٹ

مصنوعات كارٹیشین ذیل درج ہم آئیے چه پانچ چار برابر سی اور چار تین برابر كے بی ہے۔ برابر كے تین دو ایک مسئلہ ایک یا ہیں كرتے شروع ساته
بی كراس چوتها اور سی یونین بی كراس تیسرا ای كراس ساته كے انٹرسیكشن بی كراس دوسرا ساته كے سی انٹرسیكشن بی كراس ایک كریں تلاش  

كہ ہے جاتا دیا ہمیں ایک پہلے ہیں كرتے تلاش سیٹ ذیل مندرجہ ہم لیٹ ای كراس ایک یونین تین دو ہے ایک كہ ہے گئی دی a  b  b 4 3  ہے  
اور لہذا ۔ اور  ہے لہذا ہے  بالكل عنصر مشترک درمیان كے ان انتفاضہ ہے۔ c 5 46 كراس بی كراس ایک اب  b 4  b  c  o nly four  

انٹرسیكشن بی ہیں جوڑے شده آرڈر ممكنہ تمام سے اور انتفاضہ كراس ایک كو عنصر پہلے سے كراس یا میں  c  a  b  c  b  b انٹرسیكشن
عنصر پہلا میں عنصر دوسرا اور چاہئے ہونا سے انٹرسیكشن اور ہے چار ایک عنصر پہلا لہذا چاہئے ہونا سے c  a  b  c  b  cانٹرسیكشن

كراس ایک یہ چار كوما تین چار كوما دو لہذا ہے نہیں عنصر دوسرا كوئی میں انٹرسیكشن كراس ایک ہم اب ہے   b  c  b كی لگانے حساب كا
اتنا جو كریں كوشش كراس ایک یہ چار تین اور تین تین چار دو تین دو طرح اسی چار ایک اور  لہذا ہے  ہے۔ b 4 33 1 ہم آئیے اب ہے  b  b 

كراس معذرت كریں كوشش كی لگانے حساب كا كہ ہیں جانتے ہم اور ای كراس  c  a  c پانچ كوما ایک چار كوما ہے ایک یہ لہذا ہے چه پانچ چار
كراس ایک ساته كے سی كراس آئیے اب چه كوما تین عنصر آخری اور پانچ كوما تین چار كوما تین چه كوما دو پانچ كوما دو چار كوما دو چه كوما ایک

كو عنصر اس آپ پهر ہے لكها لیے كے بی كراس ایک نے ہم دیكهیں كر مڑ پیچهے میں اس آپ اگر كریں كوشش كی لگانے حساب كا انٹرسیكشن بی  
كراس اور بی كراس جو ہیں عناصر وه یہ چار كوما تین اور چار كوما دو چار كوما ایک كیا چار كوما دو چار كوما ایک چار كوما تین فارم گے۔ دیكهیں  

كراس ایک كریں غور پر حقیقت ذیل مندرجہ اب ہے ٹهیک ہیں عناصر تین صرف یہ میں حقیقت اور ہیں مشترک میں دونوں ای انٹرسیكشن  b  c ایک
كراس كراس ساته كے كراس ہمیں ہیں كرتے تیسرا ہم آئیے ہے برابر كے انٹرسیكشن یونین لہذا گا پڑے لگانا حساب كا  c  b  b  c  b ہمیں جو

اور ہے۔  اور  وه ہے گیا دیا لہذا ہے۔  اور  وه ہے گیا دیا ہمیں جو یونین اور ہے صحیح  اور 34گیا دیا ہمیں جو  c 5 46  b  c 3 4 5 6  a  
یونین بی كراس ایک لہذا ہے تین دو ایک صرف وه ہے   c كوما ایک پانچ كوما ایک چار كوما ایک تین كوما ایک برابر كے جوڑوں شده ترتیب ذیل درج

چه كوما تین میں آخر اور پانچ كوما تین چار كوما تین تین كوما تین چه كوما دو پانچ كوما دو چار كوما دو تین كوما دو چه  
اب تعداد كی عناصر میں بار ایک تعداد كی عناصر میں بی كراس ایک كہ ہیں جانتے سب ہم تو ہے۔ رہی جا ہونے تعداد كی عناصر میں   b  a میں

اور ہے تین تعداد كی عناصر یونین كراس لہذا ہے چار تعداد كی عناصر میں یونین b  cc  b  c 4 ہے والی ہونے  میں تین تعداد كی عناصر میں
كراس نے ہم لہذا  كہ ہیں سكتے دیكه آپ اور ہے  كہ جو یونین 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 1212چهوڑا نہیں عنصر كوئی كا  b  c  

كراس آئیے اب ہے اور كراس كراس ایک پهر اور كریں كوشش كی لگانے حساب كا   b  b  c  b ہوں چیزیں دو یہ میں حقیقت لیں یونین ری كو
تها كیا دوسرا یا پہلا نے ہم جب تها جاتا كیا حساب پہلے گی۔  

ساته كے كراس ایک لیں لے كو یونین اس صرف ہم آئیے ابهی تها گیا كیا پہلے حساب كا سی كراس اے بی اور كہ كہوں یہ میں اور بی كراس ایک تو
چار ایک دوسرا سی كراس ایک جبكہ چار تین تین تین چار دو تین دو چار ایک تین ایک ہے۔ مشتمل پر بی كراس اے ای كراس ایک یونین بی كراس ایک  

پاس ہمارے ہیں۔ چكے كر واپس ہی پہلے ہم جو ہے چار دو اگلا پهر اور چه ایک پانچ ایک دوسرا ہیں چكے كر واپس ہی پہلے ہم جسے ہے مشتمل پر
كو ذیل مندرجہ پهر بار ایک ہم آئیے ۔ گے ہوں چه تین اور پانچ تین اب پاس ہمارے لہذا ہیں چكے آ واپس ہی پہلے گے ہوں چار تین چه دو پانچ دو  

كراس ایک كہ كریں نوٹ یونین كراس ایک یونین كراس لہذا ہیں كرتے مثال ایک یا مسئلہ اور ایک ہم ابهی ہے برابر كے  b  c  b  a  c  p برابر
كریں  ab  c اور

اس تو سیٹ بنائیں ہم سے كراس كراس  b  p  p  p كراس پی كراس پی اے كہ جو بنائیں ساته اپنے بار تین كو پروڈكٹ كارٹیشین كے پی ہم آئیے
ہے برابر كے پی كراس پی كراس پی پی  aaa aab aac aba abb abc aca aeb acc  baa bab bac bba bbb پهر اور

ایک آخری اور bbc bca bcb bcc caa cab cac cba cbc cbc cc ccb  ccc  pپروڈكٹ كارٹیشین یہ كہ ہیں سكتے دیكه آپ
كراس كراس لہذا ہے والا ہونے كراس كراس p  p  p  p  p 27 كی موضوع اگلے چیزیں سب یہ گی۔ جائے ہو  اب تعداد كل كی عناصر میں  

جوڑے شده ترتیب تمام وه تهے سیٹ كچه كے فارم ذیل درج پاس ہمارے كل ہے جاتا كہا رشتہ اب جسے ہے جاتا جانا كیا كہ ہیں چلتے طرف  x 
كوما كہ طرح اس اور جسے تهی چیز اور ایک ہم اور ہیں اعداد حقیقی دونوں اعداد حقیقی یا جمع مربع   y  x  y  x  y جانا سے نام كے مربع

سیٹ یہ كہ ہے یہ وه پایا كل نے ہم جو ہے وه ہے جاتا كی سیٹوں دو ہے نہیں یہ حالانكہ تهی پاس ہمارے جو پروڈكٹ  ca  rtesian  r كا ٹو
یہ حالانكہ ہے سیٹ سب   r اس حالانكہ ہے نہیں سیٹ یہ دائره ہے لیے كے آبجیكٹ جیومیٹرک ایک پر طور كے مثال یہ یقیناً  ہے سیٹ سب كا ٹو

ایک صرف یہ بلكہ ہے نہیں پروڈكٹ كارٹیشین كا سیٹوں دو یہ لہذا ہے نہیں پروڈكٹ كارٹیشین كا سیٹوں دو ہیں ہوتے جوڑے شده ترتیب میں  
كچه پاس ہمارے آئیے ہیں شیوا اور كمار رمیش بابو رامو جو چیزیں ذیل مندرجہ ہے سیٹ ذیلی ایک صرف كا پروڈكٹ كارٹیشین یہ ہے پروڈكٹ  

كو پروڈكٹ كارٹیشین كے تینوں ان آپ اگر كرے نشاندہی كی تینوں ان اور منی منجو لكشمی نام ذیل درج كوئی ہے مشتمل پر ناموں پانچ كے لوگوں  
 دیكهیں

كہ كہوں یہ صرف كہ كہوں یہ میں اگر لیكن گا ہو مشتمل پر عناصر پندره جو گے ہوں سیٹ مكمل تین سے پانچ پاس كے آپ ہیں۔ سیٹ دو یہ تو  a
اور اگر ہے تعلق كوئی درمیان كے اور عنصر ایک كا پر طور كے مثال اگر ہے ركهتا تعلق سے عنصر۔ ایک كا  b  a  b  b  a  small a كا
تعلق   b ہیں شده شادی وه اگر ہے سے

صرف میں ایک دیں لكه یہ آئیے تو   r ہے ٹهیک لكشمی بابو میں آخر اور منجو رامو دوسرا مانی رمیش ہیں چیزیں ذیل درج كہ جیسا كہوں
وه منجو اور رامو طرح اسی اور ساته ایک ہیں شده شادی دونوں وه ہیں شده شادی ساته ایک وه پیسہ اور رمیش ہیں كیسے چیزیں یہ درحقیقت تو  

دان دو ہمیں ہیں ركهتے دلچسپی میں جوڑے اس ہم لہذا ہیں شده شادی وه لكشمی اور بابو آخری اور ہیں شده شادی
ہے دركار رشتہ كچه درمیان كے عناصر درمیان كے سیٹوں دو یا ناموں كے توں  

تعریف ایک بنائیں۔ طرح اس پر طور رسمی اسے آئیے تو اور رشتہ ایک صحیح دیں ہونے سیٹ خالی غیر دو بهی كوئی كو  a  b  r a  b سے
كراس ایک ہے سیٹ ذیلی خالی غیر ایک كا كراس صرف رشتہ لہذا ہے سیٹ ذیلی خالی غیر ایک كا   b  b لہذا ہے سیٹ ذیلی خالی غیر ایک كا

كہ ہے یہ سوال فطری اور  a  b  b كراس ایک ہیں بناتے پر طور كے تبصره ایک اسے ہم كہ ہیں جانتے ہم ہیں ممكن رشتے كتنے درمیان كے
ہیں ركهتے دلچسپی میں تعلقات ہم جب لیكن ہے برابر كے تعداد كی عناصر كے گنا ایک تعداد كی عناصر كے   wh ich كراس ہم كہ ہے مطلب كا

كہ ہے یہ سوال فطری لہذا ہیں ركهتے دلچسپی میں سیٹوں ذیلی كے اور   b  a  bایک میں لفظوں دوسرے ہیں ممكن رشتے كتنے درمیان كے
كراس ہیں ممكن سیٹ ذیلی كتنے كے پهر ہے سیٹ خالی كوئی سیٹ كوئی كیا سیٹ تعداد كی سیٹوں ذیلی ممكنہ كے   b  a  a  a كارڈینیلیٹی كی

دیكهیں كو تعریف كی رشتہ آپ اگر لیكن ہے معلوم كچه بہت ہمیں یہ ہے لئے كے دینے طاقت كو  
تمام كہ گا پڑے دیكهنا یہ ہمیشہ كو كسی اور ہے گئی كی پر طور كے سیٹ ذیلی خالی غیر تعریف كی اس تو   a خالی میں سیٹوں ذیلی ممكنہ كے

كی سیٹوں ذیلی خالی غیر كے بی كراس كہ چاہیے كہنا مجهے درحقیقت تعداد كی سیٹوں ذیلی ذیلی ممكنہ ممكنہ لیے اس ہے ہوتا شامل بهی سیٹ  
لیے اس كارڈنلٹی كی ون مائنس بی كراس ہے  طاقت تعداد كل كی تعلقات ممكنہ درمیان كے اور 2حیثیت بنیادی كی كراس ایک ہے طاقت دو  a  b  

Pru
tor
@
IIT
K



 bدوسری اور ہے دائره بالكل جو دی مثال پہلی نے ہم جو مثال وه میں حقیقت مثالیں لہذا ہیں ممكن میں حقیقت رشتے سارے بہت یہ لہذا ایک مائنس
ایک ہے ممكن قدرتی مثال  

شخص دو تو  s رش یہ ہیں ہوتے بیوی میاں وه جب ہے ہوتا وقت اس تعلق كا
كے چار تین دو برابر كے ب تین دو برابر كے ایک ہیں چلتے ساته كے مثالوں اور كچه آئیے اب ہیں مثالیں كی توں  

خود بذات بی كراس ایک كہ ہے یہ وه گا پڑے كرنا مشاہده كا جس چیز پہلی سے سب تو اور   a  b كو تعلق اس لہذا ہے رشتہ ایک درمیان كے
لیے كے سیٹوں دو بهی كسی درحقیقت ہے جاتا كہا رشتہ عالمگیر اور كراس لہذا ہے سكتا كر وضاحت ہمیشہ ایک   a  b  b اور ہے ركهتا معنی

كراس یہ لیے اس سیٹوں دو بهی كسی كہ جیسا ہے۔ جاتا جانا جو ہے وہی اور كراس   b  a  b a  b ریلیشن یونیورسل كو تعلق آفاقی لیے كے
پاس ہمارے اور ہے برابر كے تین دو ایک پاس ہمارے كہ ہیں دیكهتے پهر اور جائیں واپس پر مثال آخری آئیے اب ہے جاتا كہا فائن   b كے تین دو

ہیں آتے ساته كے سیٹ ذیلی كے كراس یا رشتے نئے ایک ہم آئیے اب ہے ٹهیک چار ہے برابر  b تین دو دو دو تین ایک دو ایک معذرت دو ایک ایک ایک
چار تین  

۔ ہے دو جو لكهیں دوسرا آئیے ملے، تین اور دو ایک پاس كے سیٹ پہلے كریں كوشش كی كرنے پیش پر طور تصویری كو اس ہے سیٹ سب یہ تو  
ہے متعلق سے دو ایک لہذا ہے دو اور ایک عنصر پہلا كا رشتہ ہیں دیكهتے كو پہلے آئیے چار اور تین  

ہے تین اور ایک دوسرا بنائیں خاكہ كا تیر درمیان كے دو اور ایک آئیے تو  
كی مثال دوسری ہم آئیے دائیں چار تین ایک پانچویں اور تین دو ایک چوتهی دو دو ایک تیسری تین سے ایک لائن بار اس كهینچیں اور ایک دوباره آئیے تو

اور كمار رمیش بابو تها۔ رامو بطور پاس ہمارے دیكهیں دوباره كو مثال دوسری آئیے تهی سے لحاظ كے ناموں پاس ہمارے جو ہیں چلتے واپس طرف
كما بابو اور منجو كام رامو منی كاما رمیش ہے وه تها رشتہ جو درمیان ہمارے اور ہے شامل رقم اور منجو لكشمی میں بی سیٹ دوسرے كے شیوا  

رمیش بابو رامو ہیں كرتے كوشش كی كرنے بیان دوباره اسے سے لحاظ كے خاكے تصویری یا ہیں كرتے كوشش كی لكهنے اسے اب لكشمی  
ہے پیسہ اور منجو لكشمی پاس ہمارے شیوا كمار طرف دوسری  

دیكهیں كو مثالوں پچهلی آپ اگر ہے ساته كے لكشمی تعلق كا بابو میں آخر اور ہے سے پیسے تعلق كا رمیش اور ہے سے منجو تعلق كا رامو تو  
تهیں۔ پاس ہمارے مثالیں دو یہ تو  

تو   t صرف كے سیٹ پہلے عناصر چند ہے جاتا كیا میپ سے عناصر كے سیٹ دوسرے كو عناصر كم بہت صرف مثال دوسری دوسری وه میں
سیٹ یا عناصر تین  a اور پانچ اور چار برابر كے تین دو ایک ہیں كرتے مثال اور ایک آئیے ہے ہوتا متعلق سے عناصر كے ب یا ہے جاتا كیا میپ یا

میں اب  مائنس بی تمام وه ہوں كرتا وضاحت كی كوما كراس ایک كو كہ ساته كے چیز گئی دی میں 1 0 4 9 25كے مربع  r  x  y  b  y x 
ہے برابر  

عنصر بهی جب كہ دیكهیں پهر اور كریں كوشش كی پهیلانے اسے ہم اب تو   y كا عنصر دوسرے ہو جوڑا شده آرڈر پاس كے آپ بهی جب دوسرا
كہ چاہئے ہونا ساته كے شرط اس سے عنصر پہلے تعلق فارم  y  x كوما تین چار كوما دو امكانات واحد كہ ہے مطلب كا جس چاہئے ہونا كا مربع

صفر ایک منفی پانچ اور چار تین دو ایک كریں كوشش كی كرنے نمائندگی كی اس پر طور تصویری پهر بار ایک آئیے پانچ ہیں۔ بیس كوما پانچ اور نو  
دیكهیں كو اس صرف آپ اگر ابهی ہے سے پچیس تعلق كا پانچ اور سے نو تعلق كا تین چار تعلق كا دو پچیس اور نو چار  

عناصر چند صرف عنصر چند چند تو نقشہ كا لیے اس اور ہے جاتا بنایا ساته كے عناصر چند كے كو عناصر تمام كے   a  b  a  b تمام كے
لیے اس ہے جاتا بنایا نہیں نقشہ ساته كے عناصر طرح اسی اور ہے جاتا دیا چهوڑ كو عناصر چند كے   a  b دیا چهوڑ بهی كو عناصر چند كے

ہیں كرتے تعریف اور ایک آئیے ہے جاتا اور اور ہوں سیٹ خالی غیر دو كو اور پهر دیں تعلق درمیان كے  let a  b  rba  a  b  r ڈومین كا
ہے سیٹ كا عناصر پہلے تمام سے میں جوڑوں شده ترتیب سیٹ كو   nr  b  r جاتا كہا سیٹ كا سیكنڈ تمام كو سیٹ اور ہے جاتا كہا كوڈومین كا

ہے۔ كو عناصر كے جوڑوں گئے دیے ترتیب میں  r  r اور چه اور پانچ چار تین دو برابر كے ایک ہیں كرتے مثال ایک ہم اب ہے جاتا كہا رینج كی
یہاں ہمیں كریں معاف برابر كے ہے نہیں ضرورت كی تمام وه كوما كہ طرح اس كراس ایک ہے میں برابر   b  b  r  x  y  y  xایک جمع
یہ كہ لكهیں پر طور واضح اب جرمانہ سیٹ ہمارا كہ دیكهیں آپ اگر ہے كیا r  a 5 4 3 2 16 شده ترتیب تمام ان تعلق ہمارا اور  اور  ہے  

جوڑے اور كوما ہے سے یا ہے كا شكل طرح اس اور ہے كا ایک جمع   x  x  y  x  y  x  r كوما چار چار كوما تین تین كوما دو دو كوما ایک
پانچ اور پانچ  c تین دو ایک چه اور پانچ چار تین دو ایک پر طور تصویری اس ہیں كرتے كوشش كی كرنے ڈرا پک ہم آئیے ہیں لكهتے اب سكس اوما

سے پانچ ہے متعلق سے چار چار ہے سے تین تین تعلق كا دو ہے متعلق سے دو ایک ہیں كرتے كوشش كی كرنے نمائندگی ہم اب چه اور پانچ چار  
اب لہذا ہے۔ سے  تعلق كا پانچ اور ہے متعلق 6گا ہو ڈومین كو اور پانچ اور چار تین دو ایک جو لہذا ہے رہا جا بننے عناصر پہلے تمام ڈومین كا  r 

6یہ گا بنے نہیں حصہ كا كوڈومین ڈومین كے لیے اس اور ہے نہیں تعلق كا چه كہ كریں نوٹ ہیں سكتے كر آپ لیكن عنصر پہلے تمام تو  r  
جبكہ  اور  ہے چیز پوری 16 2 3 4 5مثال اور ایک میں ذیل آئیے ہے حق پاس كے آپ ہے والی ہونے چه اور پانچ چار تین دو رینج كی  r  

ہیں دیكهتے اور ہے رہی جا ہونے   a 4 9 10 25  b پانچ اور تین دو ایک دو مائنس تهری مائنس پانچ مائنس ہے جلتی ملتی سے مثال پچهلی یہ
میں اب جوڑے شده ترتیب تمام ان ہوں كرتا وضاحت كی پر طور كے كوما كہ ساته كے شرط اس میں بی كراس   r  x  y  x y یا ہے مربع كا

مربع   y  xہیں چاہتے ہم یہی ہے
مائنس كوما پچیس تین كوما نو تین مائنس كوما نو دو كوما چار دو مائنس كوما چار ہیں كرتے كوشش كی لكهنے كو جوڑوں شده ترتیب تمام ہم آئیے تو  

دو مائنس تین ہیں۔ كرتے كوشش كی كرنے نمائندگی كی مائنس پانچ مائنس پچیس دس نو چار پر طور تصویری كو ان ہم اب فائیو كوما پچیس اور فائیو  
فائیو مائنس اور ہے سے پانچ تعلق كا پچیس اور تین ہی ساته ہے سے تین تعلق كا نو دو طرح اسی ہے سے ٹو مائنس تعلق كا چار پانچ اور تین دو ایک

سیٹ دوسرا جبكہ ہے كرتا نمائندگی كی سیٹ پہلا ہے پاس ہمارے جو ہے خاكہ یہ دائیں سے  b  co ڈومین ہم آئیے اب ہے كرتا نمائندگی كی
اور ہیں كرتے كوشش كی لكهنے كو ڈومین  r  r جو دیكهیں كو عناصر پہلے تمام كے جوڑے شده آرڈر ہیں ڈالتے نظر ڈومین رینج پر ڈومین كے

جبكہ ہیں رہے جا ہونے  اور  عناصر پہلے ہیں۔ ہوتے ظاہر میں یہ ہے رہا جا ہونے كوڈومین كا 425 9مائنس پانچ مائنس جو ہے پورا كا  r  b  
اب پانچ اور تین دو ایک دو مائنس تهری r 232 گے۔ ہوں تهری دو پاس كے آپ پهر اور پانچ مائنس  مائنس ہے رہی جا ہونے  مائنس  مائنس رینج كی

یہ پانچ اور   ee  rہیں دیكهتے كو مثال اسی اب ہے والی ہونے رینج كی
دیكهیں كو مثال اس آپ اگر اب تو  

تو میں معاملے اس اور ہوگی چار بالكل تعداد كی عناصر كے  a  b تعداد كی عناصر میں پروڈكٹ كارٹیشین لیے اس ہے سات تعداد كی عناصر كے
لیے اس ہے اٹهائیس كہ جو ہے رہی جا ہونے سات سے چار سے  a  b رش ممكنہ تک

رش یا توں
یقیناً  ہیں ممكن درحقیقت رشتے سارے اتنے كہ ہے یہ سچ میں اصل لیكن گی ہو تعداد بڑی بہت ایک یہ ہے اچهی  مائنس  قوت  تعداد كی توں 2281

رش  مائنس  پاور  تمام ان ہم 2281
فطری تمام كریں۔ غور پر مثال اور ایک آئیے ہیں ممكن درحقیقت رشتے سارے بہت یہ كہ چاہیے ہونا معلوم كو ایک لیكن سكتے لكه نہیں كو توں  

پهر اور كریں غور پر سیٹ كے نمبروں میں كراس كہ جیسا كریں وضاحت كی كوما یہ سے طرح اچهی  r  n  m  n كو سیٹ كے نمبروں قدرتی
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ہوں لكهتا اوپر میں ہے كرتا ظاہر كہ ساته كے شرط اس ہے سیٹ كا نمبروں قدرتی تمام شكل ہے۔ كا   n  m  np  lus ہے درست پانچ
دیكهیں كو اس آپ اگر تو  

كہ گا پڑے دیكهنا یہ كو آپ كہ ہے یہ چیز پہلی تو بهی كوئی لہذا ہے سیٹ لامحدود ایک تمام ان كو كوما  r  r  n  n اس پر طور كے پانچ جمع
كہ ہے سكتا لكه ساته كے شرط سیٹ سب اس آئیے جائیں پر مثال اور ایک ہے دیتا اجازت اب ہے نمبر قدرتی ایک  n  r ان پهر اور كریں محدود كو

تمام كوما اور كراس كہ دیكهیں ساته كے شرط اس كو برابر اور پانچ جمع چار یا كم سے  n  m  n  n  m  n  n  n زیاده سے زیاده برابر كے
ہیں لكهتے پر طور واضح ہم اب ہیں۔ سكتے ہو چار  

ہے والا ہونے ایک یہ كہ ہیں كرتے كوشش كی لكهنے كو سیٹ اس ہم اب اور ہے سیٹ محدود ایک ڈیش آر یہ كہ چاہئے ہونا معلوم كو آپ اب تو  
تو  m n ہے حق پاس كے آپ كا جن ہیں چیزیں ممكنہ واحد یہ نو كوما چار آٹه كوما تین سات كوما ہے۔ والا ہونے دو پهر اور چه كوما ایک پانچ جمع

اور چهوٹا رشتہ پہلا وه ہیں رہے جا كرنے حاصل سیٹ سب جو آپ كہ ہیں سكتے دیكه آپ كے كر مسلط رشتے زیاده یا كے كر عائد شرائط لہذا  
كہ كہنا یہ جیسے كہ ہے۔ رہا جا ہوتا چهوٹا رشتہ ایک صرف ہے  جمع كر لگا m n 5 صرف لیكن ہے سیٹ لامحدود ایک پاس ہمارے  wha  t  

n 4سیٹ ایک ساته كے عناصر چار صرف درحقیقت ہیں جاتے ہو كم تک سیٹ محدود ایک صرف ہم سے لگانے شرط اور ایک برابر كے  یا كم سے  
میں ہے نو اور چه چار بی اور پانچ تین دو ایک ہیں دیكهتے كو مثال اور ایک آئیے كراس كو تمام ان میں كوما   r  b  x  y كرتا بیان پر طور كے

كہ ساته كے شرط اس ہوں اور پر طور واضح مزید ہمیں ابهی ہے عدد طاق ایک فرق درمیان كے میں فارم ہیں۔ لكهتے   x  y  r  r تمام كے
ایک ایک ہے كیا پاس ہمارے كہ ہیں دیكهتے كو پہلے آئیے اب چاہئے ہونا ٹهیک نمبر طاق ایک فرق كہ تهے چاہتے كیا ہم كہ ہیں لكهتے كو ممبران  

ہے  فرق كا  كوما  كوما  پاس ہمارے لیے اس ہے عدد طاق ایک جو ہے  صرف فرق ایک مائنس چار مختلف چار مائنس 311 465  
یہ لیے اس ہے  فرق  ہے كوما  یہ پاس ہمارے تو 198مائنس  كوما  از  دیكهیں۔ فرق كا  كوما  دوسرے ہم آئیے سكتا ہو نہیں عنصر كا  r 24444  

لیے اس ہے عدد یكساں ایک كہ جو  ہے فرق  كوما  لیے اس سكتا ہو نہیں حصہ كا لہذا ہے 2 2سكتا ہو نہیں حصہ كا  r 26  erence 4  r  
اس یہ لیے اس ہے عدد طاق ایک جو اور ہے  فرق  كوما  طرف دوسری اب طرح اسی 297ایک فرق چار كوما تین تین ایک اگلا اب ہے حصہ كا  r 

نمبر یكساں ہے ایک جو ہے  
لیے اس ہے عدد ایک كہ جو ہے چه فرق كا نو كوما تین تین فرق ہوگا چه كوما تین یہ نصف تو   r كا چار كوما پانچ پهر اور ہوسكتا نہیں حصہ كا

اور ہے چار فرق نو كوما فائی جبكہ ہے ایک فرق كا چه كوما پانچ ایک فرق   r سكتا ہو نہیں حصہ كا
ہے سیٹ ہمارا یہ ہیں كرتے كوشش كی كرنے پیش پر طور تصویری اس ہم پهر بار ایک اب تو پاس ہمارے طرف دوسری  a  B كا ایک اب ہے سیٹ

سے چه تعلق كا پانچ اور ہے سے چار تعلق كا پانچ ہے سے چه تعلق كا تین ہے سے نو تعلق كا تین ہے سے دو چه تعلق كا ایک ہے سے چار تعلق  
 ہے

ہمارے جو ہے تعلق وہی صرف یہ تو اور   a  b سیٹ ہی ایک بجائے كے اس لیكن پر مثال اسی ہیں دیكهتے آئیے اب ہے درمیان كے عناصر كے
پر ایک سیٹ اور ایک بجائے كے جانے پر كراس ایک پانچ تین دو ایک ایک كا رشتہ یہ كہ ہے كرتا وضاحت كی كراس   r  r  a r سیٹ ذیلی كا

تمام وه كیونكہ ہے والا ہونے كوما كہ كریں كراس ساته كے شرط اس كو ایک اور   x  y  x  y بار ایک ابهی ہے عدد طاق ایک فرق درمیان كے
پر طور واضح پهر   r ہیں لكهتے

ایک فرق تین كوما دو ایک فرق ایک كوما دو پانچ كوما ایک طرح اسی اور سكتا ہو نہیں لیے اس ہے دو فرق تین كوما ایک دو كوما ایک یہ پاس كے آپ تو
حصہ لیے اس ہے دو ہے پانچ كوما تین ایک فرق دو سكتا ہو نہیں حصہ كا كوما تهری آر لیے اس ہے دو فرق ایک كوما تین اب تین فرق تین كوما دو  

سكتا ہو نہیں r 5 250 تمام ان اب ہے ٹهیک  فرق  كوما  ہے فرق كا تین كوما پانچ اور ہے تین فرق دو كوما پانچ چار ہے فرق كا ایک كوما فائی اب  
ہے۔ سكتا كر كوئی جو چیز وه پہلے پاس كے آپ بهی جب كریں نوٹ چیز ایک میں اس آئیے اب ساته كے چیزوں  bserve بهی جب ہے ہوتا یہاں

جوڑا كوما تعلق كا كہ ہے بتاتا یہ ہمیں پر طور فوری جو ہے ہوتا سے كوما بهی   x  y  r  y  x  r ہے ركهتا تعلق سے
پر اس اور دیں ہونے سیٹ خالی غیر ایک كہ كریں وضاحت كی چیز ذیل مندرجہ پهر اور كریں استعمال كو مثال اس آئیے تو  rb ah ۔ دیں رشتہ كا

كہ ہے یہ مطلب كا اس ہے سیٹ ذیلی خالی غیر ایک كا كراس ایک كہ ہیں كہتے ہم اگر ہے آہنگی ہم كوما تعلق كا   r  a  r  x  y  r ہوتا سے
 ہے
تو كوما تعلق كا جوڑا بهی جب ہے ہوتا سے كوما طاقت مخالف دوسری ہے ہوتا میں بهی   y  x  r  x  y r  y comma x  r ہے میں

رش كے آہنگی ہم ہم میں كلاس اگلی لیے اس ہے جاتا كہا رشتہ آہنگ ہم جسے ہے جاتا كہا كو اس رشتہ كہ جیسے
رش اور گے كریں كام مزید ساته كے توں

آپ گا جائے رک یہاں لہذا ہے جاتا جانا پر طور كے تصور كے فنكشن كیا كہ گے نمٹیں بهی سے تصور اس اور گے دیں مثالیں اور كچه كی توں  
شكریہ كا سب  
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