
ਸੁਆਗਤ ਹੈ ਿਵਿਦਆਰਥੀਆਂ ਦਾ ਅੱਜ ਦਾ ਿਵਸ਼ਾ ਕਾਰਟੇਸ਼ੀਅਨ ਉਤਪਾਦਾਂ ਅਤੇ ਸਬੰਧਾਂ 'ਤੇ ਹੋਵੇਗਾ ਿਪਛਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਦੋ ਸੈੱਟਾਂ ਦੇ ਕਾਰਟੇਸ਼ੀਅਨ ਉਤਪਾਦ ਨਾਲ 
ਸ਼ੁਰ ੂਕੀਤਾ ਸੀ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਆਰਡਰ ਕੀਤੇ ਜੋਿੜਆਂ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕੀਤਾ ਸੀ ਅਤੇ ਇਸ ਕ୥ਮਬੱਧ ਜੋਿੜਆਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਦੋ ਸੈੱਟਾਂ ਦੇ ਕਾਰਟੇਸ਼ੀਅਨ ਉਤਪਾਦ ਦੀ ਧਾਰਨਾ ਨੰੂ 
ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨ ਲਈ ਕੀਤੀ ਸੀ ਅਤੇ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਸਮਾਪਤ ਕੀਤਾ। ਦੋ ਸੈੱਟਾਂ ਦੇ ਕਾਰਟੇਸ਼ੀਅਨ ਗੁਣਨਫਲ ਦੇ ਨਾਲ, ਕੋਈ ਵੀ ਸੈੱਟਾਂ ਦੇ ਕਾਰਟੇਸੀਅਨ ਉਤਪਾਦ ਨੰੂ n 
ਵੀ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹੈ ਪਰ ਇਹਨਾਂ ਲੈਕਚਰਾਂ ਦੇ ਿਪੱਛੇ ਇਹ ਮਨੋਰਥ ਨਹੀ ਂਹੈ ਹਣੁ ਆਓ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਨਾਲ ਅੱਗੇ ਵਧੀਏ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਉਦਾਹਰਨ 
ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜਾਂ ਇੱਕ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਕਰੀਏ। ਬਰਾਬਰ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਚਾਰ ਪੰਜ ਛੇ ਆਉ ਅਸੀ ਂਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ b c 
ਕਾਰਟੇਸ਼ੀਅਨ ਉਤਪਾਦਾਂ ਨੰੂ ਲੱਭੀਏ ਕਰਾਸ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਨਾਲ ਦਜੂਾ ਕਰਾਸ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਤੀਜਾ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਯੂਨੀਅਨ a b c a b e b c 
ਅਤੇ ਚੌਥਾ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਯੂਨੀਅਨ ਕਰਾਸ ਅਸੀ ਂਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਸੈੱਟਾਂ ਨੰੂ ਲੱਭਦੇ ਹਾਂ ਪਿਹਲਾ ਇੱਕ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਹੈ ਦੋ ਿਤੰਨ ਿਦੱਤਾ b a e let a b 
ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਹੈ ਅਤੇ ਅਤੇ 6 ਹੈ। ਇਸਲਈ ਉਹਨਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਸਾਂਝਾ ਤੱਤ ਨਾਲ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਿਬਲਕੁਲ 4 ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ b 3 4 c 4 5 b c b 

ਹੈ ਓ ਚਾਰ ਹਣੁ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਕਰਾਸ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਅਤੇ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਤୌ ਸਾਰੇ ਸੰਭਵ ਕ୥ਮਬੱਧ ਜੋੜੇ ਹਨ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਿਵੱਚ ਇੱਕ c nly ba b c a b c b 
ਆਰਡਰ ਕੀਤੇ ਜੋੜੇ ਤୌ ਪਿਹਲਾ ਤੱਤ ਜਾਂ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਿਵੱਚ ਪਿਹਲਾ ਤੱਤ ਤୌ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਦਜੂਾ ਤੱਤ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਤୌ ਹੋਣਾ b c a b c 
ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਪਿਹਲਾ ਐਲੀਮ୊ਟ ਇੱਕ ਚਾਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਿਵੱਚ ਕੋਈ ਹੋਰ ਐਲੀਮ୊ਟ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਦੋ ਕਾਮੇ ਚਾਰ ਿਤੰਨ ਕਾਮੇ ਚਾਰ ਇਹ ਇੱਕ b c 
ਕਰਾਸ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਜੋ ਿਕ ਹੈ। 3 4 ਹੈ ਇਸਲਈ 1 3 ਅਤੇ ਇੱਕ ਚਾਰ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਦੋ ਿਤੰਨb c b b 
ਦੋ ਚਾਰ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਇਹ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਹੈ ਹਣੁ ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਕਰਾਸ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਮਾਫ ਕਰੋ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਅਤੇ b b c e 
ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਚਾਰ ਪੰਜ ਛੇ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਹੈ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਪੰਜ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਛੇ ਦੋ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਦੋ ਕੌਮਾ ਪੰਜ ਦੋ ਕੌਮਾ ਛੇ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਪੰਜc 
ਅਤੇ ਆਖਰੀ ਤੱਤ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਛੇ ਹਣੁ ਆਓ ਆਪਾਂ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਸੀ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਬੀ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਿਪੱਛੇ ਮੁੜ ਕੇ
ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਕੀ ਹੈ। ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਕਰਾਸ ਬੀ ਲਈ ਿਲਿਖਆ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਉਸ ਤੱਤ ਨੰੂ ਵੇਖੋਗੇ ਫਾਰਮ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਦੋ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਕੀ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਦੋ 
ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਅਤੇ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਇਹ ਉਹ ਤੱਤ ਹਨ ਜੋ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਬੀ ਅਤੇ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਈ ਦੋਵਾਂ ਲਈ ਸਾਂਝੇ ਹਨ ਅਤੇ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਿਸਰਫ ਿਤੰਨ ਤੱਤ ਹਨ। ਠੀਕ 
ਹੈ ਹਣੁ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਤੱਥ ਵੱਲ ਿਧਆਨ ਿਦਓ, ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ , ਆਓ ਤੀਸਰਾ b c c b 
ਕਰੀਏ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਯੂਨੀਅਨ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਤਾਂ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ 3 ਅਤੇ 4 ਹੈ। ਅਤੇ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਉਹ 4 5 ਅਤੇ 6 b c b c 
ਹੈ। ਇਸਲਈ ਯੂਨੀਅਨ ਅਤੇ 6 ਸਹੀ ਹੈ ਅਤੇ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਉਹ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਬੀ ਯੂਨੀਅਨ ਹੇਠਾਂ b c 3 4 5 a c 
ਿਦੱਤੇ ਕ୥ਮਬੱਧ ਜੋਿੜਆਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਪੰਜ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਛੇ ਦੋ ਕੌਮਾ ਿਤੰਨ ਦੋ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਦੋ ਕੌਮਾ ਪੰਜ ਦੋ ਕੌਮਾ ਛੇ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਿਤੰਨ 
ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਪੰਜ ਅਤੇ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਛੇ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਸਾਰੇ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਬੀ ਿਵੱਚ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਿਵੱਚ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਹਣੁ ਿਵੱਚ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਹੋਣ ਜਾ ਰਹੀ ਹੈ ਿਵੱਚ b a 
ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਿਤੰਨ ਹੈ ਅਤੇ ਯੂਨੀਅਨ ਿਵੱਚ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਚਾਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਯੂਨੀਅਨ ਿਵੱਚ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਿਤੰਨ ਤୌ 4 ਹੋਣ ਜਾ b cc b c 
ਰਹੀ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 12 ਹੈ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਨੋਟ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਕਰਾਸ ਯੂਨੀਅਨ ਦਾ ਕੋਈ ਤੱਤ ਨਹੀ ਂਗੁਆਇਆ ਹੈb c 
ਹਣੁ ਆਓ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਅਤੇ ਕਰਾਸ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਨੰੂ ਲੈ ਲਓ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਦੋ ਚੀਜ਼ਾਂ ਹੋਣ ਜਾ ਰਹੀਆਂ b b c b 
ਹਨ। ਪਿਹਲਾਂ ਗਣਨਾ ਕੀਤੀ ਗਈ ਸੀ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾ ਇੱਕ ਜਾਂ ਦਜੂਾ ਇੱਕ ਕੀਤਾ ਸੀ ਤਾਂ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਅਤੇ ਮੈਨੰੂ ਇਹ ਕਿਹਣ ਿਦਓ ਿਕ ਅਤੇ ਕਰਾਸ ਦੀ b ba c 
ਪਿਹਲਾਂ ਗਣਨਾ ਕੀਤੀ ਗਈ ਸੀ ਹਣੇੁ ਹਣੇੁ ਅਸੀ ਂਉਸ ਯੂਨੀਅਨ ਨੰੂ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਕਰਾਸ ਨਾਲ ਲੈ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਚਾਰ ਦੋb e a b 
ਿਤੰਨ ਦੋ ਚਾਰ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਜਦୌ ਿਕ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਸੀ ਦਜੂੇ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਚਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਵਾਪਸ ਕਰ ਚੁੱਕੇ ਹਾਂ ਦਜੂਾ ਇੱਕ ਇੱਕ ਪੰਜ ਇੱਕ ਛੇ ਅਤੇ 
ਿਫਰ ਅਗਲਾ ਦੋ ਚਾਰ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਵਾਪਸ ਕਰ ਿਦੱਤਾ ਹੈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦੋ ਪੰਜ ਦੋ ਛੇ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਵਾਪਸ ਹਨ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹਣੁ ਿਤੰਨ ਪੰਜ ਅਤੇ 
ਿਤੰਨ ਛੇ ਹੋਣਗੇ ਆਓ ਆਪਾਂ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਨੋਟ ਕਰੀਏ ਿਕ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਯੂਨੀਅਨ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਯੂਨੀਅਨ ਕਰਾਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸ ਸਮୈ b c b a c 
ਆਓ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਮੱਿਸਆ ਜਾਂ ਇੱਕ ਉਦਾਹਰਨ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਆਓ ਇਸ ਿਵੱਚୌ ਬਰਾਬਰ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਕਰਾਸ ਕਰਾਸ ਨੰੂ ਸੈੱਟ ਕਰ ੋਆਓ ਆਪਾਂ ਦੇ b p c p p p p 
ਕਾਰਟੇਸੀਅਨ ਗੁਣਨਫਲ ਨੰੂ ਆਪਣੇ ਆਪ ਨਾਲ ਿਤੰਨ ਵਾਰ ਬਣਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਜੋ ਿਕ ਕਰਾਸ ਕਰਾਸ ਕਰਾਸ ਕਰਾਸ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ap p pp p p aaa aab aac 

ਅਤੇ ਿਫਰ aba abb abc aca aeb acc baa bab bac bba bbb bbc bca bcb bcc caa cab cac cba cbc cca 
ਅਤੇ ਆਖਰੀ ਇੱਕ ਤੁਸੀ ਂਨੋਟ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਕਾਰਟੇਸ਼ੀਅਨ ਉਤਪਾਦ ਹੋਣ ਵਾਲਾ ਹੈ ccb ccc p cross p cross p 

ਇਸ ਲਈ ਕਰਾਸ ਿਵੱਚ ਤੱਤ ਦੀ ਕੱੁਲ ਸੰਿਖਆ ਹਣੁ 27 ਹੋਣ ਜਾ ਰਹੀ ਹੈ ਇਹ ਸਾਰੀਆਂ ਚੀਜ਼ਾਂ ਅਗਲੇ ਿਵਸ਼ੇ ਵੱਲ ਵਧਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੀ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ p p cross p 
ਹੈ ਿਕ ਹਣੁ ਕੀ ਸੰਬੰਧ ਵਜୌ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਕੱਲ୧  ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਫਾਰਮ ਦੇ ਕੁਝ ਸੈੱਟ ਸਨ ਉਹ ਸਾਰ ੇਕ୥ਮਬੱਧ ਜੋੜੇ ਕੌਮਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਤੇ ਜਾਂ x y x y 
ਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੋਵୈ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਹਨ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਚੀਜ਼ ਿਜਸਨੰੂ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਵਜୌ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਉਹ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਕੱਲ୧  ਲੱਿਭਆx y 
ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਸੈੱਟ ਇੱਕ ਨਹੀ ਂਹੈ ਦੋ ਸੈੱਟਾਂ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ ਜੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਸੀ ਹਾਲਾਂਿਕ ਇਹ ਦੋ ਦਾ ਸਬਸੈੱਟ ਹੈ ਹਾਲਾਂਿਕ ਇਹ ਦੋ ਦਾ ਸਬਸੈੱਟ ਹੈ ca rtesian r r 
ਬੇਸ਼ੱਕ ਇਹ ਇੱਕ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਵਸਤੂ ਲਈ ਉਦਾਹਰਨ ਹੈ ਚੱਕਰ ਇਹ ਇਹ ਸੈੱਟ ਨਹੀ ਂਹੈ ਹਾਲਾਂਿਕ ਇਸ ਿਵੱਚ ਕ୥ਮਬੱਧ ਜੋੜੇ ਹਨ ਦੋ ਸੈੱਟਾਂ ਦਾ ਕਾਰਟੇਸ਼ੀਅਨ ਉਤਪਾਦ ਨਹੀ ਂਹੈ
ਇਸਲਈ ਇਹ ਦੋ ਸੈੱਟਾਂ ਦਾ ਕਾਰਟੇਸ਼ੀਅਨ ਉਤਪਾਦ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਇਹ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਉਤਪਾਦ ਹੈ ਇਹ ਕਾਰਟੇਸ਼ੀਅਨ ਉਤਪਾਦ ਦਾ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਉਪ ਸਮੂਹ ਹੈ r cross

ਨਾਲ ਨਾਲ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਚੀਜ਼ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਇੱਕ ਨੰੂ ਿਮਿਲਆ ਹੈ ਹੇਠ ਿਲਖੀਆਂ ਚੀਜ਼ਾਂ ਜੋ ਰਾਮੂ ਬਾਬੂ ਰਮੇਸ਼ ਕੁਮਾਰ ਅਤੇ ਿਸਵਾ ਹਨ, ਆਓ ਅਸੀ ਂr 
ਇਸ ਿਵੱਚ ਕੁਝ ਲੋਕਾਂ ਦੇ ਪੰਜ ਨਾਮ ਸ਼ਾਮਲ ਕਰੀਏ, ਕੋਈ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਨਾਮ ਲਕਸ਼ਮੀ ਮੰਜੂ ਮਨੀ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਿਤੰਨ ਜੇ ਤੁਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਿਤੰਨਾਂ ਦੇ ਕਾਰਟੇਸ਼ੀਅਨ 
ਉਤਪਾਦ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਦੋ ਸੈੱਟ ਹਨ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਪੰਦਰਾਂ ਤੱਤਾਂ ਦੇ ਸੰਪੂਰਨ ਸਮੂਹ ਿਵੱਚ ਪੰਜ ਤୌ ਿਤੰਨ ਹੋਣਗੇ ਪਰ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਕਹਾਂ ਿਕ ਿਸਰਫ਼ ਇਹ ਕਹੋ ਿਕ ਅਤੇ a b
ਿਵੱਚ ਕੋਈ ਸਬੰਧ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਤੇ ਦਾ ਇੱਕ ਤੱਤ ਨਾਲ ਸੰਬੰਿਧਤ ਹੈ ਜੇਕਰ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਦਾ ਇੱਕ ਤੱਤ ਛੋਟਾ ਨਾਲ ਸੰਬੰਿਧਤ ਹੈ ਜੇਕਰ ਉਹ ਿਵਆਹੇ a b b a a b 
ਹੋਏ ਹਨ ਤਾਂ ਚਲੋ ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਮ୊ ਹੇਠ ਿਲਖੀਆਂ ਗੱਲਾਂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਆਰ ਕਿਹ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਰਮੇਸ਼ ਮਨੀ ਦਜੂਾ ਰਾਮੂ ਮੰਜੂ ਅਤੇ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਬਾਬੂ ਲਕਸ਼ਮੀ ਸਹੀ ਹੈ
ਤਾਂ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਚੀਜ਼ਾਂ ਿਕਵୈ ਹੁੰਦੀਆਂ ਹਨ ਰਮੇਸ਼ ਅਤੇ ਪੈਸਾ ਇਹ ਦੋਵୈ ਇਕੱਠੇ ਿਵਆਹੇ ਹੋਏ ਹਨ। ਇਕੱਠੇ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਰਾਮੂ ਅਤੇ ਮੰਜੂ ਉਹ ਿਵਆਹੇ ਹੋਏ ਹਨ ਅਤੇ 
ਆਖਰੀ ਇੱਕ ਬਾਬੂ ਅਤੇ ਲਕਸ਼ਮੀ ਉਹ ਿਵਆਹੇ ਹੋਏ ਹਨ, ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਜੋੜੀ ਿਵੱਚ ਿਦਲਚਸਪੀ ਰੱਖਦੇ ਹਾਂ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਦੰਦਾਂ ਦੇ ਨਾਮਾਂ ਜਾਂ ਦੋ ਸਮੂਹਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਤੱਤਾਂ 
ਿਵੱਚ ਕੁਝ ਸਬੰਧਾਂ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਰਸਮੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਿਲਖੀਏ। ਇੱਕ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਅਤੇ ਨੰੂ ਕੋਈ ਵੀ ਦੋ ਗੈਰ-ਖਾਲੀ ਸੈੱਟ ਹੋਣ ਿਦਓ, ਇੱਕ ਸਬੰਧ a b 

ਤୌ ਦਾ ਇੱਕ ਗੈਰ-ਖਾਲੀ ਉਪ- ਸੈੱਟ ਹੈ, ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦਾ ਇੱਕ ਗੈਰ-ਖਾਲੀ ਉਪ-ਸੈੱਟ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਸੰਬੰਧ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦਾ ਇੱਕ ਗੈਰ-ਖਾਲੀ ਉਪ-ਸੈੱਟ ਹੈ, r a b b b 
ਇਸ ਲਈ ਕੁਦਰਤੀ ਸਵਾਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਤੇ ਿਵਚਕਾਰ ਿਕੰਨੇ ਸਬੰਧ ਸੰਭਵ ਹਨ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ a b 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਿਟੱਪਣੀ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਕਰੀਏ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ b b 
ਪਰ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਸਬੰਧਾਂ ਿਵੱਚ ਿਦਲਚਸਪੀ ਰੱਖਦੇ ਹਨ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦੇ ਉਪ-ਸੈੱਟਾਂ ਿਵੱਚ ਿਦਲਚਸਪੀ ਰਖੱਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਕੁਦਰਤੀ wh ich b 
ਸਵਾਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਤੇ ਿਵੱਚ ਿਕੰਨੇ ਸਬੰਧ ਸੰਭਵ ਹਨ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ, ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦੇ ਿਕੰਨੇ ਉਪ -ਸੈੱਟ ਸੰਭਵ ਹਨ ਕੀ ਇੱਕ ਸੈੱਟ ਹੈ ਕੋਈ ਸੈੱਟ ਕੋਈ ਖਾਲੀa b b a 
ਸੈੱਟ ਹੈ। ਿਫਰ ਦੇ ਸੰਭਾਿਵਤ ਉਪ -ਸੈਟਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਦੀ ਮੁੱਖਤਾ ਨੰੂ ਸ਼ਕਤੀ ਦੇਣ ਲਈ ਹੈ, ਪਰ ਜੇ ਤੁਸੀ ਂਸੰਬੰਧ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ 'ਤੇ ਨਜ਼ਰ ਮਾਰੋ ਤਾਂ ਇਹ ਗੈਰ-ਖਾਲੀ a a 
ਉਪ-ਸੈੱਟ ਵਜୌ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਸੇ ਨੰੂ ਹਮੇਸ਼ਾ ਿਧਆਨ ਦੇਣਾ ਪਏਗਾ ਿਕ ਸਾਰੇ ਦੇ ਸੰਭਾਿਵਤ ਸਬਸੈੱਟਾਂ ਿਵੱਚ ਖਾਲੀ ਸੈੱਟ ਵੀ ਸ਼ਾਮਲ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ a 
ਸੰਭਾਿਵਤ ਸੰਭਾਿਵਤ ਉਪਸੈੱਟਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਮੈਨੰੂ ਕਿਹਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦੇ ਗੈਰ-ਖਾਲੀ ਸਬਸੈੱਟ 2 ਪਾਵਰ ਹਨ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦੀ ਮੁੱਖਤਾ b b 
ਘਟਾਓ ਇੱਕ 
ਇਸ ਲਈ ਅਤੇ ਿਵਚਕਾਰ ਸੰਭਾਿਵਤ ਸਬੰਧਾਂ ਦੀ ਕੁੱਲ ਸੰਿਖਆ ਦੋ ਸ਼ਕਤੀਆਂ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੀ ਮੁੱਖਤਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਬਹਤੁ ਸਾਰੇ ਸਬੰਧ ਅਸਲ a b b 
ਿਵੱਚ ਸੰਭਵ ਹਨ ਇਸਲਈ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਉਹ ਉਦਾਹਰਨ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੀ ਉਦਾਹਰਨ ਿਦੱਤੀ ਹੈ ਜੋ ਿਬਲਕੁਲ ਚੱਕਰ ਹੈ ਅਤੇ ਦਜੂੀ ਉਦਾਹਰਣ ਕੁਦਰਤੀ 
ਸੰਭਵ ਇੱਕ ਤਾਂ ਦੋ ਿਵਅਕਤੀ ਜਦୌ ਉਹ ਪਤੀ-ਪਤਨੀ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਸਬੰਧ ਹੁੰਦੇ ਹਨ, ਇਹ ਸਬੰਧਾਂ ਦੀਆਂ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਹਨ, ਆਓ ਹਣੁ ਕੁਝ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਦੇ ਨਾਲ ਚੱਲੀਏ,
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ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਿਤੰਨ ਬੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਤਾਂ ਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਇਹ ਿਧਆਨ ਦੇਣਾ ਪਵੇਗਾ ਿਕ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਬੀ ਆਪਣੇ ਆਪ ਿਵੱਚ ਅਤੇ ਿਵਚਕਾਰ ਇੱਕa b 
ਸਬੰਧ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਸਬੰਧ ਨੰੂ ਿਵਸ਼ਵਿਵਆਪੀ ਸਬੰਧ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਿਕਸੇ ਵੀ ਦੋ ਸੈੱਟਾਂ ਲਈ ਸਹੀ ਅਤੇ ਇੱਕ ਹਮੇਸ਼ਾਂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹੈ a b 
ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦਾ ਅਰਥ ਬਣਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਬੀ ਹੈ ਜੋ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਿਜਵୈ ਿਕ ਿਕਸੇ ਵੀ ਦੋ ਸੈੱਟਾਂ ਅਤੇ ਕਰਾਸ b a b a b 
ਲਈ ਯੂਨੀਵਰਸਲ ਿਰਲੇਸ਼ਨ ਨੰੂ ਯੂਨੀਵਰਸਲ ਿਰਲੇਸ਼ਨ ਫਾਈਨ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਆਉ ਆਖਰੀ ਉਦਾਹਰਣ ਤੇ ਵਾਪਸ ਚਲੀਏ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ
ਦੋ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦੋ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਚਾਰ ਠੀਕ ਹੈ ਹਣੁ ਆਓ ਆਪਾਂ ਇੱਕ ਨਵਾਂ ਸਬੰਧ ਜਾਂ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਬੀ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਦੋ ਅਫਸੋਸ b 
ਇੱਕ ਦੋ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਦੋ ਦੋ ਦੋ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਦੇ ਇੱਕ ਉਪ-ਸੈੱਟ ਦੇ ਨਾਲ ਆਉਦਂੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਇਸਦਾ ਉਪ ਸਮੂਹ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੇ ਸੈੱਟ ਨੰੂ ਿਚੱਤਰਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਦਰਸਾਉਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ । ਇੱਕ ਦੋ ਅਤੇ ਿਤੰਨ ਿਮਲੇ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਦਜੂਾ ਿਲਖੀਏ ਜੋ ਦੋ ਹੈ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਚਾਰ ਆਉ 
ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੇ ਇੱਕ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਿਰਲੇਸ਼ਨ ਦਾ ਪਿਹਲਾ ਤੱਤ ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਦੋ ਨਾਲ ਸੰਬੰਿਧਤ ਹੈ ਇਸਲਈ ਆਓ ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਇੱਕ ਤੀਰ ਿਚੱਤਰ
ਿਖੱਚੀਏ ਦਜੂਾ ਇੱਕ ਅਤੇ ਿਤੰਨ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਦਬੁਾਰਾ ਇੱਕ ਹੋਰ ਿਖੱਚੀਏ ਇਸ ਵਾਰ ਇੱਕ ਤୌ ਿਤੰਨ ਤੀਜੇ ਤੱਕ ਇੱਕ ਦੋ ਦੋ ਚੌਥੇ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਪੰਜਵୈ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਸੱਜੇ , 
ਆਓ ਅਸੀ ਂਦਜੂੀ ਉਦਾਹਰਣ 'ਤੇ ਵਾਪਸ ਚੱਲੀਏ ਜੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਨਾਮਾਂ ਦੇ ਸੰਦਰਭ ਿਵੱਚ ਸੀ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਦਜੂੀ ਉਦਾਹਰਣ ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਵੇਖੀਏ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਰਾਮੂ ਸੀ। ਬਾਬੂ ਰਮੇਸ਼
ਕੁਮਾਰ ਅਤੇ ਿਸਵਾ ਦੇ ਦਜੂੇ ਸੈੱਟ ਬੀ ਿਵੱਚ ਲਕਸ਼ਮੀ ਮੰਜੂ ਅਤੇ ਪੈਸਾ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਡਾ ਜੋ ਿਰਸ਼ਤਾ ਸੀ ਉਹ ਹੈ ਰਮੇਸ਼ ਕਾਮਾ ਮਨੀ ਰਾਮੂ ਕਾਮਾ ਮੰਜੂ ਅਤੇ ਬਾਬੂ ਕਾਮਾ ਲਕਸ਼ਮੀ ਹਣੁ
ਇਸ ਨੰੂ ਿਲਖਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜਾਂ ਿਚੱਤਰਕਾਰੀ ਿਚੱਤਰ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇਸਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਦਰਸਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਰਾਮੂ ਬਾਬੂ ਰਮੇਸ਼ ਦਜੂੇ ਪਾਸੇ ਕੁਮਾਰ ਿਸਵਾ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਲਕਸ਼ਮੀ 
ਮੰਜੂ ਅਤੇ ਪੈਸਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਰਾਮੂ ਮੰਜੂ ਨਾਲ ਜੁਿੜਆ ਹੋਇਆ ਹੈ ਮੰਜੂ ਨਾਲ ਅਤੇ ਰਮੇਸ਼ ਪੈਸੇ ਨਾਲ ਜੁਿੜਆ ਹੋਇਆ ਹੈ ਅਤੇ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਬਾਬੂ ਲਕਸ਼ਮੀ ਨਾਲ ਇਹ ਉਹ 
ਚੀਜ਼ਾਂ ਹਨ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਿਪਛਲੀਆਂ ਉਦਾਹਰਣਾਂ 'ਤੇ ਨਜ਼ਰ ਮਾਰ ੋਜੋ ਦੋ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਸਨ। 
ਇਸ ਲਈ ਟੀ ਿਵੱਚ ਉਹ ਦਜੂੀ ਦਸੂਰੀ ਉਦਾਹਰਨ ਿਸਰਫ ਬਹਤੁ ਘੱਟ ਤੱਤ ਦਜੂੇ ਸੈੱਟ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਨਾਲ ਮੈਪ ਕੀਤੇ ਗਏ ਹਨ ਕੁਝ ਤੱਤ ਪਿਹਲੇ ਸੈੱਟ ਦੇ ਿਸਰਫ ਿਤੰਨ ਤੱਤ ਜਾਂ ਸੈੱਟ 

ਜਾਂ ਮੈਪ ਕੀਤੇ ਗਏ ਹਨ ਜਾਂ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹਨ ਆਓ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣ ਕਰੀਏ ਚਾਰ ਅਤੇ ਪੰਜ ਅਤੇ ਬੀ ਘਟਾਓ 1 0 4 9 25a b 
ਹਣੁ ਮ୊ ਨੰੂ ਉਹਨਾਂ ਸਾਰ ੇ ਕੌਮਾ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਜੋ ਿਦੱਤੀ ਗਈ ਚੀਜ਼ ਨਾਲ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਿਵੱਚ ਹੈ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ r x y b y x 
ਹੈ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਫੈਲਾਉਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਿਫਰ ਵੇਖੀਏ ਜਦୌ ਵੀ ਐਲੀਮ୊ਟ ਦਜੂਾ ਜਦୌ ਵੀ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਆਰਡਰਡ ਜੋੜਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਦਜੂਾ y 
ਐਲੀਮ୊ਟ ਪਿਹਲੇ ਐਲੀਮ୊ਟ ਨਾਲ ਇਸ ਸ਼ਰਤ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਫਾਰਮ ਵਰਗ ਦਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਸਰਫ ਸੰਭਾਵਨਾਵਾਂ ਦੋ y x 
ਕਾਮੇ ਚਾਰ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਨ୎ ਅਤੇ ਪੰਜ ਕਾਮੇ ਵੀਹ ਹਨ। ਪੰਜ ਆਉ ਇਸ ਨੰੂ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਅਤੇ ਪੰਜ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰੋ ਚਾਰ ਨ୎ ਅਤੇ 25 ਦੋ ਦਾ ਸਬੰਧ ਚਾਰ ਿਤੰਨ ਨਾਲ ਨ୎
ਨਾਲ ਅਤੇ ਪੰਜ ਦਾ ਸਬੰਧ 25 ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ, ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਸਮୈ ਿਸਰਫ ਇਸ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਕੁਝ ਕੁ ਤੱਤ ਿਸਰਫ ਕੁਝ ਤੱਤ ਨੰੂ ਦੇ ਕੁਝ ਤੱਤਾਂ ਨਾਲ ਮੈਪ ਕੀਤਾ a b 
ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਦੇ ਸਾਰੇ ਤੱਤ ਦੇ ਸਾਰੇ ਤੱਤਾਂ ਨਾਲ ਮੈਪ ਨਹੀ ਂਕੀਤੇ ਜਾਂਦੇ ਹਨ, a b 
ਇਸ ਲਈ ਦੇ ਕੁਝ ਤੱਤ ਛੱਡੇ ਜਾਂਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇ ਕੁਝ ਤੱਤ ਵੀ ਛੱਡ ਿਦੱਤੇ ਜਾਂਦੇ ਹਨ, ਆਓ ਇੱਕ ਹੋਰ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਨੰੂ ਦੋ ਗੈਰ-ਖਾਲੀ ਸੈੱਟ a b a b 
ਹੋਣ ਿਦਓ ਅਤੇ ਨੰੂ ਅਤੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਸੰਬੰਧ ਿਦਓ ਤਾਂ ਦਾ ਡੋਮੇਨ ਕ୥ਮਬੱਧ ਜੋਿੜਆਂ ਦੇ ਸਾਰੇ ਪਿਹਲੇ ਤੱਤਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਸੈੱਟ ਨੰੂ ਦਾ ਕੋਡੋਿਮਨ rba a b r b r 
ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਸੈੱਟ ਨੰੂ ਸਾਰ ੇਸੈਿਕੰਡ ਦਾ ਸੈੱਟ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਿਵੱਚ ਕ୥ਮਬੱਧ ਜੋਿੜਆਂ ਦੇ ਤੱਤ ਨੰੂ ਦੀ ਰୈਜ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਉਦਾਹਰਣ ਕਰੀਏ r r 
ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਕਰੀਏ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਪੰਜ ਅਤੇ ਛੇ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਮਾਫ ਕਰਨਾ ਸਾਨੰੂ ਇੱਥੇ ਿਕਸੇ ਦੀ ਲੋੜ ਨਹੀ ਂਹੈ ਉਹ ਸਾਰੇ ਕੌਮਾ ਿਵੱਚ ਹਨ। ਇੱਕ b b r x y 
ਕਰਾਸ ਏ ਅਿਜਹਾ ਹੈ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ ਇੱਕ ਜੁਰਮਾਨਾ ਹਣੁ ਸਪਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਲਖੋ ਿਕ ਇਹ ਕੀ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਸਾਡਾ ਸੈੱਟ y x r a 1 2 3 4 5 
ਅਤੇ 6 ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਡਾ ਸਬੰਧ ਉਹ ਸਾਰ ੇਕ୥ਮਬੱਧ ਜੋੜੇ ਅਤੇ ਕਾਮੇ ਨਾਲ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਦਾ ਰਪੂ ਹੈ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਅਤੇ x x y x y x 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਦੋ ਦੋ ਕੌਮਾ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਚਾਰ ਕਾਮੇ ਪੰਜ ਅਤੇ ਪੰਜ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ। ਓਮਾ ਛੇ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਹੇਠਾਂ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਿਪਕ r c 
ਿਖੱਚਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਇਸ ਤਸਵੀਰ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੋ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਪੰਜ ਅਤੇ ਛੇ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਪੰਜ ਅਤੇ ਛੇ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਨੰੂ ਦੋ ਨਾਲ 
ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਦੋ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੋ ਚਾਰ ਚਾਰ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਪੰਜ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਅਤੇ ਪੰਜ 6 ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ। 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਦਾ ਡੋਮੇਨ ਸਾਰ ੇਪਿਹਲੇ ਤੱਤ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ, ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਅਤੇ ਪੰਜ ਅਤੇ ਸਿਹ ਡੋਮੇਨ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਰ ੇਪਿਹਲੇ ਤੱਤ ਪਰ ਤੁਸੀ ਂr 
ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਧਆਨ ਿਦਓ ਿਕ ਛੇ ਸੰਬੰਿਧਤ ਨਹੀ ਂਹਨ ਅਤੇ ਇਸਲਈ 6 ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਕੋਡਮੇਨ ਦਾ ਿਹੱਸਾ ਨਹੀ ਂਬਣਨ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਹ ਪੂਰੀ ਗੱਲ ਹੈ 1 2 3 4 5 ਅਤੇ 6 r 
ਜਦୌ ਿਕ ਦੀ ਰୈਜ ਦੋ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਪੰਜ ਅਤੇ ਛੇ ਹੋਣ ਜਾ ਰਹੀ ਹੈ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਸਹੀ ਹੈ ਆਉ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੀ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ ਵੇਖੀਏ ਹੋਣ ਵਾਲਾ ਹੈ r a 4 9 10 25 
ਅਤੇ ਇਹ ਿਪਛਲੀ ਉਦਾਹਰਨ ਘਟਾਓ ਪੰਜ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਦੋ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਪੰਜ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ ਹਣੁ ਮ୊ ਨੰੂ ਉਹਨਾਂ ਸਾਰੇ ਕ୥ਮਬੱਧ ਜੋਿੜਆਂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ b r x
ਕਾਮੇ ਵਜୌ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਦਾ ਹਾਂ। ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਿਵੱਚ ਇਸ ਸ਼ਰਤ ਨਾਲ ਿਕ ਦਾ ਵਰਗ ਹੈ ਜਾਂ ਵਰਗ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ y b x y y x 
ਇਸ ਲਈ ਆਉ ਅਸੀ ਂਸਾਰੇ ਕ୥ਮਬੱਧ ਜੋਿੜਆਂ ਨੰੂ ਚਾਰ ਕਾਮੇ ਘਟਾਓ ਦੋ ਚਾਰ ਕੌਮਾ ਦੋ ਨ୎ ਕੌਮਾ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਨ୎ ਕੌਮਾ ਿਤੰਨ ਪੱਚੀ ਕੌਮਾ ਘਟਾਓ ਪੰਜ ਅਤੇ ਪੱਚੀ ਕੌਮਾ ਪੰਜ ਨੰੂ 
ਿਲਖਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਿਚੱਤਰ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਦਰਸਾਉਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਚਾਰ ਨ୎ ਦਸ ਪੱਚੀ ਘਟਾਓ ਪੰਜ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਦੋ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਅਤੇ
ਪੰਜ ਚਾਰ ਦਾ ਸਬੰਧ ਘਟਾਓ ਦੋ ਨਾਲ ਹੈ ਅਤੇ ਨਾਲ ਹੀ ਦੋ ਨ୎ ਦਾ ਸਬੰਧ ਿਤੰਨ ਨਾਲ ਹੈ ਅਤੇ ਨਾਲ ਹੀ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਪੱਚੀ ਪੰਜ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਅਤੇ ਨਾਲ ਹੀ ਘਟਾਓ ਪੰਜ 
ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਇਹ ਿਚੱਤਰ ਹੈ ਜੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਪਿਹਲਾ ਸੈੱਟ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਜਦୌ ਿਕ ਦਜੂਾ ਸੈੱਟ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਹਣੁ ਆਓ ਡੋਮੇਨ ਸਿਹ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਿਲਖਣ ਦੀ b 
ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਦੇ ਡੋਮੇਨ 'ਤੇ ਰୈਜ ਡੋਮੇਨ ਲੱੁਕ ਿਵੱਚ ਿਦਖਾਈ ਦੇਣ ਵਾਲੇ ਆਰਡਰ ਕੀਤੇ ਜੋੜੇ ਦੇ ਸਾਰੇ ਪਿਹਲੇ ਤੱਤਾਂ 'ਤੇ ਨਜ਼ਰ ਮਾਰੀਏ। ਪਿਹਲੇ ਤੱਤ 4 9 ਅਤੇ r r 
25 ਹੋਣ ਜਾ ਰਹੇ ਹਨ ਜਦୌ ਿਕ ਦਾ ਕੋਡੋਿਮਨ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਹ ਦਾ ਪੂਰਾ ਹੈ ਜੋ ਘਟਾਓ ਪੰਜ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਦੋ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਪੰਜ ਹਣੁ ਦੀ ਰୈਜ r b r 
ਮਾਇਨਸ 2 ਘਟਾਓ 3 ਹੋਣ ਜਾ ਰਹੀ ਹੈ। ਘਟਾਓ 2 ਘਟਾਓ ਪੰਜ ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਦੋ ਹੋਣਗੇ ਅਤੇ ਪੰਜ ਇਹ ਦੀ ਰୈਜ ਬਣਨ ਜਾ ਰਹੀ ਹੈ ਹਣੁ ਉਸੇ thr ee r 
ਉਦਾਹਰਣ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਤਾਂ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਉਦਾਹਰਣ ਨੰੂ ਵੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਿਬਲਕੁਲ ਚਾਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਸੱਤ a b 
ਹੈ ਇਸਲਈ ਕਾਰਟੇਸੀਅਨ ਗੁਣਨਫਲ ਿਵੱਚ ਤੱਤਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਚਾਰ ਿਵੱਚ ਸੱਤ ਹੋਣ ਜਾ ਰਹੀ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਅਠਾਈ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤୌ ਤੱਕ ਸੰਭਾਿਵਤ ਸਬੰਧਾਂ ਜਾਂ ਸਬੰਧਾਂ ਦੀa b 
ਸੰਿਖਆ 2 ਪਾਵਰ 28 ਘਟਾਓ 1 ਹੈ, ਇਹ ਇੱਕ ਬਹਤੁ ਵੱਡੀ ਸੰਿਖਆ ਹੋਵੇਗੀ ਪਰ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਸੱਚ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਬਹਤੁ ਸਾਰੇ ਿਰਸ਼ਤੇ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਸੰਭਵ ਹਨ ਬੇਸ਼ੱਕ 
ਅਸੀ ਂਇਹ ਸਾਰ ੇ2 ਪਾਵਰ 28 ਘਟਾਓ 1 ਸਬੰਧਾਂ ਨੰੂ ਿਲਖਣ ਦੇ ਯੋਗ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਪਰ ਇੱਕ ਨੰੂ ਪਤਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਬਹਤੁ ਸਾਰੇ ਿਰਸ਼ਤੇ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਸੰਭਵ
ਹਨ , ਆਓ ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣ ਲਈ ਿਵਚਾਰ ਕਰੀਏ। ਸਾਰੀਆਂ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੇ ਸਮੂਹ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰੋ ਅਤੇ ਿਫਰ ਨੰੂ ਉਹਨਾਂ ਸਾਰ ੇ ਕਾਮੇ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ r n m 
ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰੋ ਨਾਲ ਨਾਲ ਇਹ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੇ ਸਮੂਹ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਮੈਨੰੂ ਿਸਖਰ 'ਤੇ ਿਲਖਣ ਿਦਓ ਸਾਰੀਆਂ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਹੈ ਿਜਵୈn n n 
ਿਕ ਇਸ ਸ਼ਰਤ ਦੇ ਨਾਲ ਦਾ ਰਪੂ ਹੈ ਲੂਸ ਪੰਜ ਸਹੀ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਹ ਿਧਆਨ ਦੇਣਾ ਪਏਗਾ ਿਕ ਇੱਕ m np r 
ਅਨੰਤ ਸਮੂਹ ਹੈ ਇਸਲਈ ਕੋਈ ਵੀ ਨੰੂ ਉਹਨਾਂ ਸਾਰ ੇ ਕੌਮਾ ਪਲੱਸ ਪੰਜ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਵੀ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸ ਸ਼ਰਤ ਦੇ ਨਾਲ ਿਕ ਇੱਕ ਕੁਦਰਤੀ ਸੰਿਖਆ ਹੈ ।r n n n 
ਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ 'ਤੇ ਜਾਓ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਬਸੈੱਟ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਿਫਰ ਕੁਝ ਹੋਰ ਵੇਖੀਏ ਉਹ ਸਾਰੇ ਕੌਮਾ ਅਤੇ ਕ୥ਾਸ ਨੰੂ ਇਸ ਸ਼ਰਤ ਨਾਲ r n m n n 
ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਜੋੜ ਪੰਜ ਅਤੇ ਘੱਟ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਚਾਰ ਵੱਧ ਤୌ ਵੱਧ ਚਾਰ ਹੋ ਸਕਦੇ ਹਨ। ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਹਣੁ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਧਆਨ ਦੇਣਾ m n n n 
ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਡੈਸ਼ ਇੱਕ ਸੀਿਮਤ ਸੈੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸੈੱਟ ਨੰੂ ਿਲਖਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਪਲੱਸ ਪੰਜ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਛੇ r m n 
ਅਤੇ ਿਫਰ ਦੋ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ। ਕਾਮੇ ਸੱਤ ਿਤੰਨ ਕਾਮੇ ਅੱਠ ਚਾਰ ਕਾਮੇ ਨੌ ਇਹ ਿਸਰਫ ਸੰਭਵ ਚੀਜ਼ਾਂ ਹਨ ਜੋ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਸਹੀ ਹਨ ਇਸਲਈ ਸ਼ਰਤਾਂ ਲਗਾ ਕੇ ਜਾਂ ਹੋਰ 
ਸਬੰਧ ਲਗਾ ਕੇ ਤੁਸੀ ਂਨੋਟ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਜੋ ਸਬਸੈੱਟ ਤੁਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹੋ ਉਹ ਪਿਹਲਾ ਸਬੰਧ ਛੋਟਾ ਅਤੇ ਛੋਟਾ ਹੁੰਦਾ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ। ਿਜਵୈ ਿਕ ਇਹ ਕਿਹਣਾ ਿਕ 

ਪਲੱਸ 5 ਹੈ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਸਬੰਧ ਲਗਾ ਕੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਅਨੰਤ ਸੈੱਟ ਹੈ ਪਰ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸ਼ਰਤ ਲਗਾਉਣ ਨਾਲ ਿਜਵୈ ਿਕ ਤୌ ਘੱਟ ਜਾਂ 4 ਦੇ m n wha t n 
ਬਰਾਬਰ ਅਸੀ ਂਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਸੀਮਤ ਸੈੱਟ ਤੱਕ ਘਟਾ ਿਦੱਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਿਸਰਫ਼ ਚਾਰ ਤੱਤਾਂ ਵਾਲਾ ਇੱਕ ਸੈੱਟ ਆਉ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਨ ਵੇਖੀਏ, ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ
ਪੰਜ ਅਤੇ ਬੀ ਚਾਰ ਛੇ ਅਤੇ ਨੌ ਹੈ ਮ୊ ਨੰੂ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਿਵੱਚ ਉਹਨਾਂ ਸਾਰੇ ਕੌਮਾ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇਸ ਸ਼ਰਤ ਨਾਲ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਅਤੇ r b x y x y 
ਿਵਚਕਾਰ ਅੰਤਰ ਇੱਕ ਿਵਸਮਾਦ ਸੰਿਖਆ ਹੈ ਇਸ ਸਮୈ ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਹੋਰ ਸਪੱਸ਼ਟ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖੀਏ। ਫਾਰਮ ਆਉ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਸਾਰੇ ਮ୊ਬਰਾਂ ਨੰੂ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂr r 
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ਕੀ ਚਾਹੁੰਦੇ ਸੀ ਿਕ ਅੰਤਰ ਇੱਕ ਿਵਜੋਗ ਸੰਿਖਆ ਦਾ ਜੁਰਮਾਨਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਆਓ ਆਪਾਂ ਪਿਹਲੇ ਇੱਕ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਜੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਇੱਕ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਵੱਖਰਾ 
ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਫਰਕ ਿਸਰਫ 3 ਹੈ। ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਅਜੀਬ ਸੰਿਖਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ 1 ਕੌਮਾ 4 1 ਕੌਮਾ 6 ਦਾ ਫਰਕ 5 ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ 1 ਕੌਮਾ ਹੈ 9 
ਫਰਕ 8 ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦਾ ਤੱਤ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ ਆਉ ਅਸੀ ਂਦਜੂੇ ਇੱਕ 2 ਕਾਮੇ 4 ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ। 4 ਬਾਇ 4 ਕੌਮਾ 4 ਘਟਾਓ 2 2 ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਸਮ ਸੰਿਖਆ ਹੈ r 
ਇਸਲਈ ਦਾ ਿਹੱਸਾ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ ਇਸਲਈ 2 ਕੌਮਾ 6 ਅੰਤਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਾ ਿਹੱਸਾ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਹਣੁ ਦਜੂੇ ਪਾਸੇ 2 ਕੌਮਾ 9 r erence 4 r 
ਫਰਕ 7 ਹੈ ਅਤੇ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਬੇਜੋੜ ਸੰਿਖਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇਸ ਦਾ ਿਹੱਸਾ ਹੈ ਹਣੁ ਅਗਲੇ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਚਾਰ ਫਰਕ ਇੱਕ ਹੈ ਜੋ ਇੱਕ ਹੈ ਸਮ ਸੰਿਖਆ ਤਾਂ r 
ਅੱਧਾ ਹੋਵੇਗਾ ਇਹ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਛੇ ਹੈ ਫਰਕ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਨੌ ਫਰਕ ਛੇ ਹੈ ਜੋ ਇੱਕ ਸਮ ਸੰਿਖਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਾ ਿਹੱਸਾ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਪੰਜ ਕਾਮੇ ਚਾਰ r 
ਫਰਕ ਇੱਕ ਪੰਜ ਕੌਮਾ ਛੇ ਫਰਕ ਇੱਕ ਹੈ ਜਦୌ ਿਕ ਫਾਈ ਕੌਮਾ ਨ୎ ਫਰਕ ਚਾਰ ਹੈ ਅਤੇ ਦਾ ਿਹੱਸਾ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ, r 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਇੱਕ ਵਾਰ ਿਫਰ ਇਸ ਨੰੂ ਿਚੱਤਰਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਦਰਸਾਉਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ ਇਹ ਸਾਡਾ ਸੈੱਟ ਏ ਹੈ ਦਜੂੇ ਪਾਸੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਬੀ ਸੈੱਟ ਹੈ ਹਣੁ ਇੱਕ ਚਾਰ ਨਾਲ 
ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਇੱਕ ਛੇ ਦੋ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ। ਨ୎ ਿਤੰਨ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ, ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ, ਛੇ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ, ਪੰਜ ਚਾਰ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਅਤੇ ਪੰਜ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਛੇ 
ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਉਹੀ ਸਬੰਧ ਹਨ ਜੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅਤੇ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹਨ ਹਣੁ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਉਸੇ ਉਦਾਹਰਨ 'ਤੇ, ਪਰ ਇਸ ਦੀ ਬਜਾਏ ਇੱਕ ਕ୥ਾਸ 'ਤੇ ਜਾਣa b b 
ਦੀ ਬਜਾਏ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਪੰਜ ਦਾ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸੈੱਟ, ਆਉ 'ਤੇ ਸਬੰਧ ਨੰੂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰੀਏ ਿਕ ਕੀ ਇਹ ਸਬੰਧ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦਾ ਸਬਸੈੱਟ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ a r r a r 
ਉਹ ਸਾਰੇ ਕੌਮਾ ਿਵੱਚ ਹਨ। ਇਸ ਸ਼ਰਤ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਨੰੂ ਪਾਰ ਕਰੋ ਿਕ ਅਤੇ ਿਵਚਕਾਰ ਅੰਤਰ ਇੱਕ ਿਵਸਮਾਦ ਸੰਿਖਆ ਹੈ ਹਣੁ ਇੱਕ ਵਾਰ ਿਫਰ ਸਪਸ਼ਟ x y a x y 
ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਨੰੂ ਿਲਖਣ ਿਦਓ ਤਾਂ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਦੋ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਿਤੰਨ ਹੈ ਫਰਕ ਦੋ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਪੰਜ ਦੋ ਕੌਮਾr 
ਇੱਕ ਫਰਕ ਇੱਕ ਦੋ ਕੌਮਾ ਿਤੰਨ ਹੈ ਫਰਕ ਇੱਕ ਦੋ ਕੌਮਾ ਿਤੰਨ ਫਰਕ ਿਤੰਨ ਹਣੁ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਇੱਕ ਫਰਕ ਦੋ ਹੈ ਇਸਲਈ ਆਰ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਦੋ ਦਾ ਿਹੱਸਾ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ ਫਰਕ 
ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਕੌਮਾ ਪੰਜ ਹੈ ਦੋ ਇਸਲਈ ਿਹੱਸਾ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ ਦਾ ਆਰ ਹਣੁ ਫਾਈ ਕੌਮਾ ਇੱਕ ਫਰਕ ਹੈ ਚਾਰ ਪੰਜ ਕੌਮਾ ਦੋ ਫਰਕ ਿਤੰਨ ਹੈ ਅਤੇ ਪੰਜ ਕੌਮਾ ਿਤੰਨ ਫਰਕ ਹੈ 2 5
ਕੌਮਾ 5 ਫਰਕ 0 ਹੈ ਹਣੁ ਇਹਨਾਂ ਸਾਰੀਆਂ ਚੀਜ਼ਾਂ ਦੇ ਨਾਲ ਹਣੁ ਇਸ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਗੱਲ ਿਧਆਨ ਿਦਓ ਜਦୌ ਵੀ ਤੁਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਉਹ ਚੀਜ਼ ਜੋ ਇੱਕ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇੱਥੇ 

ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜਦୌ ਵੀ ਜੋੜੀ ਕੌਮਾ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ, ਜੋ ਤੁਰੰਤ ਸਾਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਿਕ ਕੌਮਾ ਵੀ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ, bserve x y r y x r 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਇਸ ਉਦਾਹਰਣ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਿਫਰ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੀ ਚੀਜ਼ ਨੰੂ ਪਿਰਭਾਸ਼ਤ ਕਰੀਏ ਨੰੂ ਇੱਕ ਗੈਰ-ਖਾਲੀ ਸੈੱਟ ਹੋਣ ਿਦਓ ਅਤੇ ਉਸ ਉਤੇੱ a rb ah 
ਦਾ ਸਬੰਧ ਕਰੀਏ। ਮਤਲਬ ਕੀ ਹੈ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਦਾ ਇੱਕ ਗੈਰ-ਖਾਲੀ ਉਪ-ਸੈੱਟ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਮਿਮਤੀ ਹੈ ਜੇਕਰ ਕੌਮਾ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ r a r x y r 
ਤਾਂ ਭਾਵ ਕੌਮਾ ਦੇ ਸੱਜੇ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਜਦୌ ਵੀ ਜੋੜਾ ਕੌਮਾ ਿਵੱਚ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਦਜੂੀ ਉਲਟ ਸ਼ਕਤੀ ਹੁੰਦੀ ਹੈ। ਕਾਮੇ ਵੀ ਅਿਜਹੇ ਜੋੜੇ ਿਵੱਚ y x r x y r y x r 
ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਿਰਲੇਸ਼ਨ ਉਸ ਨੰੂ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਸਮਿਮਤੀ ਸਬੰਧ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਅਗਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਸਮਿਮਤੀ ਸਬੰਧਾਂ ਨਾਲ ਵਧੇਰੇ ਨਿਜੱਠਾਂਗੇ ਅਤੇ ਸਬੰਧਾਂ ਦੀਆਂ ਕੁਝ ਹੋਰ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਦੇਵਾਂਗੇ ਅਤੇ ਇਹ ਵੀ ਦੱਸਾਂਗੇ ਿਕ ਿਕਸ ਚੀਜ਼ ਦੀ
ਧਾਰਨਾ ਹੈ। ਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਸੰਕਲਪ ਵਜୌ ਜਾਿਣਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਰਕੁਾਂਗਾ ਤੁਹਾਡਾ ਸਭ ਦਾ ਧੰਨਵਾਦ 
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