
 Ѿাগত িশϠাথλেদর আজেকর িবষয় হেব কােটκিসয়ান পণҝ এবং সѕেকκর উপর গত Љােস আমরা দΜুট έসেটর কােটκিসয়ান 
পণҝ িদেয় ზ჈ কেরিছ আসেল আমরা অডκারযЅু έজাড়া িদেয় ზ჈ কেরিছ এবং দুΜট έসেটর কােটκিসয়ান পেণҝর ধারণাΜট 
সংϡািয়ত করেত এই অডκারযЅু έজাড়া বҝবহার কির এবং  অবেশেষ আমরা দΜুট έসেটর কােটκিসয়ান পেণҝর সােথ έশষ 
কেরিছ ভাল একজন έসেটর কােটκিসয়ান পণҝেকও সংϡািয়ত করেত পাের তেব এই বক্তৃতাვিলর িপছেন এΜট উেгশҝ n 
নয় এখন আসুন আমরা আরও িকছΦ  উদাহরণ িদেয় এিগেয় যাই আমরা একΜট উদাহরণ িদেয় ზ჈ কির বা একΜট সমসҝা 
সমান যাক এক দুই িতন খ সমান িতন চার এবং গ সমান চার পাচঁ ছেয়র িনেচর কােটκিসয়ান ϒবҝ খুেঁজ   έবর করা যাক  οস 
ই চলুন আমরা িনেচর έসটვেলা খুেঁজ έবর কির ϕথেম একΜট আমােদর έদওয়া হেয়েছ έয হল এক দুই িতন έদওয়া হলa b 

হল 3 4 এবং হল 4 5 এবং 6।b c 

 তাই হল এর সােথ έছদ করা সাধারণ উপাদান হেব  তােদর মেধҝ Μঠক 4b c 
 তাই έছদক এখন মাϏ চারΜট একΜট οস οস έছদ হল এবং έছদ έথেক সমѷ সјাবҝ οমযЅু b c ba b c a b 
έজাড়া একΜট οস বা একΜট οস έছদ এ একΜট আেদশযЅু έজাড়া έথেক ϕথম উপাদান  ϕথম উপাদানΜট c b b c a 
হেত হেব এবং িеতীয় উপাদানΜট হেত হেব έছদ έথেকb c 
 তাই ϕথম উপাদানΜট একΜট চার এবং έছদ গ έত অনҝ έকােনা উপাদান έনইb 
 তাই দΜুট কমা চারΜট িতনΜট কমা চার এΜট একΜট οস έছদ গ এখন আসুন  একΜট οস গণনা করার έচѭা ক჈ন যা b b b
 তাই 3 4
 তাই 1 3 এবং একΜট চার একইভােব দুই িতন দুই চার িতন িতন িতন এবং িতন চার এΜট একΜট οস এখন আসুন আমরা b b
οস গণনা করার έচѭা কির দুঃিখত একΜট οস ই এবং আমরা জািন  έয হল চার পাচঁ ছয়c 
 তাই এটা হল এক কমা চার এক কমা পাচঁ এক কমা ছয় দুই কমা চার দুই কমা পাচঁ দুই কমা ছয় িতন কমা চার িতন কমা 
পাচঁ এবং έশষ উপাদান িতন কমা ছয় এখন আসুন একΜট οস িব έছদ গণনা করার έচѭা কির একΜট οস িদেয় আপিন c 
যিদ একΜট οস িব-এর জনҝ আমরা যা িলেখিছ তার িদেক িফের তাকান তাহেল আপিন লϠҝ করেবন έয ফম κΜটর উপাদান 
িতনΜট কমা চার এক কমা চার দΜুট কমা চার আেছ একΜট কমা চার দুΜট কমা চার এবং িতনΜট কমা চার  έয উপাদানვিল 
একΜট οস এবং একΜট οস উভেয়র জনҝই সাধারণ এবং ϕকৃতপেϠ এვিল έকবলমাϏ িতনΜট উপাদানই সূϤ এখন b e 
িনєিলিখত িবষয়ვিল লϠҝ ক჈ন একΜট οস έছদ এবং একΜট οস এর সােথ একΜট οস έছদ করার সমান b c c b 
তৃতীয়Μট করা যাক  একΜট আমােদরেক একΜট οস ইউিনয়ন গণনা করেত হেবb c 
 তাই έযΜট আমােদর έদওয়া হেয়েছ তা হল 3 এবং 4 এবং আমােদর έদওয়া হল 4 5 এবং 6।b c 

 তাই ইউিনয়ন হল 3 4 5 এবং 6 ডান এবং িক  আমােদর έদওয়া হল মাϏ এক দুই িতনb c a 
 তাই একΜট οস িব ইউিনয়ন গ িনєিলিখত আেদশকৃত έজাড়ার সমান এক কমা িতন এক কমা চার এক কমা পাচঁ এক কমা 
ছয় দুই কমা িতন দুই কমা চার দুই কমা পাচঁ দুই কমা ছয় িতন কমা িতন িতন কমা  চার িতন কমা পাচঁ এবং সবেশেষ িতন  
কমা ছয়
 তাই আমরা সবাই জািন έয একΜট οস এর উপাদােনর সংখҝা একΜট ვেণ উপাদােনর সংখҝা হেত চেলেছ এর b b 
উপাদানვিলর সংখҝা এখন এর উপাদানვিলর সংখҝা িতনΜট এবং ইউিনয়েনর উপাদানვিলর সংখҝা হল চারa b cc 
 তাই একΜট οস ইউিনয়ন এ উপাদােনর সংখҝা িতন έথেক 4 হেত চেলেছ যা 12 এবং আপিন লϠҝ করেত পােরন έয 1b c-
2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
 তাই আমরা έকান উপাদান িমস কিরিন  একΜট οস িব ইউিনয়ন এখন আসুন আমরা একΜট οস খ এবং খ οস গ গণনা c 
করার έচѭা কির এবং তারপর পুনিম κলনΜট একΜট οস িব হেত চেলেছ আসেল এই দুΜট Νজিনস আেগ গণনা করা হেয়িছল 
যখন আমরা ϕথমΜট বা িеতীয়Μট কেরিছ
 তাই একΜট  οস এবং আিম বিল έয এবং οস এর আেগ গণনা করা হেয়িছল এখন আসুন আমরা έকবল έসই b ba c 
ইউিনয়নΜটেক ধির একΜট οস িব ইউিনয়েনর সােথ একΜট οস οস এর মেধҝ একΜট িতনΜট এক চার দΜুট দΜুট চার ea b 
িতন িতন চারΜট যখন একΜট οস গ অনҝΜট একΜট চারΜট িনেয় গΜঠত যা আমরা ইিতমেধҝই িফিরেয় িদেয়িছ অনҝ একΜট এক 
পাচঁ এক ছয় এবং তারপেরর পেররΜট হল দুΜট চার যা আমরা ইিতমেধҝই έফরত িদেয়িছ
 তাই আমােদর কােছ দΜুট পাচঁ হেব দΜুট ছয় িতন চারΜট ইিতমেধҝই έফরত έদওয়া হেয়েছ
 তাই আমােদর িতনΜট পাচঁ এবং িতনΜট ছয় থাকেব এখন আবার িনেচ উেѣখ করা যাক έয একΜট  οস ইউিনয়ন b c 
একΜট οস ইউিনয়ন οস এর সমান এখন আসুন আমরা আরও একΜট সমসҝা বা একΜট উদাহরণ কিরb a c 
 তাই এর সমান এবং এর έথেক έবিরেয় আসুন িপ οস οস έসট ίতির কির।p ab c p p 

িনেজর সােথ এর কােটκিসয়ান ვণফল িতনবার ίতির ক჈ন যা οস οস οস οস সমান   co p ap p pp p p 
aaaaabaacabaabbabcaca  

এবং তারপর এবং έশষ aebacc baababbacbbbbbbbcbca   bcbbcccaacabcaccbacbb   cbccccaccb 
একΜট আপিন লϠҝ করেত পােরন έয এই কােটκিসয়ান পণҝΜট οস οস চলেছ ccc p p p 
 তাই οস οস έত έমাট উপাদােনর সংখҝা 27 হেত চেলেছ এখন এই সমѷ Νজিনেসর সােথ চলুন যা জানা যায় p p p m  
তার পরবতλ িবষেয়র িদেক এিগেয় যাই যােক এখন সѕকκ বলা হয় গতকাল আমােদর কােছ িনেচর আকােরর িকছΦ  έসট িছল 
έসই সমѷ οমকৃত έজাড়া কমা έযমন এবং বা বাѷব সংখҝা উভয়ই বাѷব সংখҝা এবং আমােদর আরও একΜট x y x y 
Νজিনস িছল  έযΜট বগ κেϠϏ ъাস বগ κ িহসােব পিরিচত তা হল একΜট যা আমরা গতকাল έপেয়িছ έয এই έসটΜট দΜুট x y 
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έসেটর কােটκিসয়ান পণҝ নয় যা আমােদর কােছ িছল যিদও এΜট দুই এর একΜট উপেসট যিদও এΜট দুই এর একΜট r r 
উপেসট অবশҝই এΜট একΜট জҝািমিতক বᄿর জনҝ উদাহরণ িহসােব বЫৃ এΜট এই έসট নয় যিদও এেত অডκারযЅু έজাড়া 
রেয়েছ এΜট দΜুট έসেটর কােটκিসয়ান পণҝ নয়
 তাই এΜট দΜুট έসেটর কােটκিসয়ান পণҝ নয় তেব এΜট έকবল একΜট পণҝ এΜট έকবল একΜট  কােটκিসয়ান έϕাডােЄর সাবেসট 

ভাল কের আেরকটা Νজিনস έদখা যাক, ধ჈ন এর কােছ িনєিলিখত Νজিনসვিল আেছ যা হল রামু বাবু r cross r A 
রেমশ কুমার এবং িশবা আমােদর কােছ আেছ
 তাই হল এমন িকছΦ  έলােকর পাচঁΜট নাম রেয়েছ যা έকউ έবাঝােত পাের  িনেচর নাম লϤী মঞ্জ ুটাকা এবং এই িতনΜট a 
যিদ আপিন এই িতনΜট έসেটর কােটκিসয়ান পেণҝর িদেক তাকান এই দΜুট έসট আপনার কােছ পাচঁΜট έথেক িতনΜট সѕূণ κ 
έসট পেনরΜট উপাদােনর সমуেয় থাকেব িকᅀ যিদ আিম বিল έয ზধুমাϏ একΜট এবং এর মেধҝ একΜট সѕকκ রেয়েছ  b 
যিদ এবং এর একΜট উপাদান এর সােথ সѕিকκত হয় যিদ এর একΜট উপাদান έযমন έছাট এর সােথ a b a b a a b 
সѕিকκত হয় যিদ তারা িববািহত হয় তাহেল আসুন আমরা এΜট িলেখ রািখ আমােক িনেচর িবষয়ვিল িহসােব বলেত িদন r 
িеতীয় একজন রামু মঞ্জ ুএবং অবেশেষ বাবু লϤী Μঠক
 তাই আসেল এই Νজিনসვিল কীভােব হয় রেমশ এবং অথ κ তারা একসােথ িবেয় কেরেছ তারা উভয়ই একসােথ িববািহত এবং 
একইভােব রামু এবং মঞ্জ ুতারা িববািহত এবং έশষ একজন বাবু এবং লϤী তারা িববািহত
 তাই আমরা দΜুট দােঁতর নাম বা দΜুট έসেটর মেধҝ উপাদানვিলর মেধҝ িকছΦ  সѕকκ ϕেয়াজন
 তাই আমরা এΜটেক আনুѮািনকভােব একΜট সংϡা িহসােব িলখেত পাির  Μঠক έথেক এর ets a relation r a b 
একΜট অ-খািল উপেসট হল একΜট οস এর একΜট খািল উপেসটb 
 তাই সѕকκΜট একΜট οস এর একΜট খািল উপেসট নয়b 
 তাই Ѿাভািবক ϕѨ হল কতვিল সјব কতვিল সѕেকκর মেধҝ সјব এবং আমরা জািন έযb 
 তাই আসুন আমরা এΜটেক একΜট মоবҝ িহসােব কির একΜট οস এর উপাদানვিলর সংখҝা একΜট ვেণর উপাদানვিলর b 
সংখҝা এর উপাদানვিলর সংখҝার সমান িকᅀ যখন আমরা সѕেকκর ϕিত আςহী হই যার মােন আমরা আςহী একΜট b 
οস এর উপেসটვিলেতb 
 তাই Ѿাভািবক ϕѨ হল  এবং এর মেধҝ কতვিল সѕকκ সјব অনҝ কথায় বলেল একΜট οস এর কতვিল উপেসটa b b 
সјব একΜট έসট হল έয έকান έসট έকান অ-খািল έসট তারপর সјাবҝ উপেসেটর সংখҝা এর έসটვিল a a-
হল এর মূলЯেক শΝЅ έদওয়ার জনҝ এΜট আমােদর কােছ অেনক িকছΦ  জানা যায় তেব আপিন যিদ সѕেকκর সংϡাΜট a-
έদেখন তেব এΜটেক অ-খািল উপেসট িহসােব সংϡািয়ত করা হেয়েছ এবং একজনেক সব κদা লϠҝ করেত হেব έয এর a 
সমѷ সјাবҝ উপেসটვিল এমনিক অоভΦ κЅ কের খািল έস  t
 তাই সјাবҝ সјাবҝ সাবেসট সাবেসেটর সংখҝা আসেল আমার বলা উিচত একΜট οস এর খািল সাবেসটვিল হল 2 শΝЅ b 
একΜট οস িব িবেয়াগ এক এর মূলЯ
 তাই এবং এর মেধҝ সјাবҝ সѕেকκর έমাট সংখҝা হল দΜুট শΝЅ এর মূলЯ  οস িব িবেয়াগ একa b a 
 তাই এই অেনক সѕকκ বাѷেব সјব
 তাই উদাহরণ আসেল উদাহরণ έয আমরা ϕথম উদাহরণ িদেয়িছ যা Μঠক বЫৃ এবং িеতীয় উদাহরণ ϕাকৃিতক সјাবҝ এক
 তাই দুই বҝΝЅ সѕকκযЅু হয় যখন তারা Ѿামী এবং Ͽী হয় এইვিল  সѕেকκর উদাহরণ হল এখন আরও িকছΦ  উদাহরণ িদেয়
যাওয়া যাক এেকর সমান দুই িতন খ সমান দুই িতন চােরর সমান
 তাই ϕথেম έয িবষয়Μট একজনেক পয κেবϠণ করেত হেব তা হল লϠҝ ক჈ন έয একΜট οস খ িনেজই একΜট সѕকκ 
এবং b
 তাই এই সѕকκΜটেক সাব κজনীন সѕকκ বলা 
হয় ϕকৃতপেϠ έযেকান দুΜট έসেটর জনҝ এবং এক সব κদা সংϡািয়ত করেত পােরa b 
 তাই একΜট οস অথ κপূণ κ হয় এবংb 
 তাই এΜট  একΜট οস িব হল যােক সাব κজনীন সѕকκ িহসােব পিরিচত έয έকান দুΜট έসেটর জনҝ একΜট এবং οস িবেকba 
বলা হয় সব κজনীন সѕকκ সূϤ এখন έশষ উদাহরেণ িফের যাওয়া যাক এবং তারপর έদখা যাক আমােদর কােছ যা িছল তা 
হল এক দুই িতেনর সমান এবং  আমােদর িছল দুই িতন চারΜট Μঠক আেছ এখন আসুন আমরা একΜট নতΦ ন সѕকκ বা b 
οেসর একΜট উপেসট িনেয় আিস এক এক এক দুই দুঃিখত এক দুই এক িতন দুই দুই িতন িতন চার
 তাই এΜট উপѸাপন করার έচѭা করার একΜট উপেসট  এই সিচϏভােব ϕথম έসটΜটেত একΜট দΜুট এবং িতনΜট έপেয়েছ 
আসুন আমরা িеতীয়Μট িলিখ যা দΜুট িতনΜট এবং চারΜট ϕথমΜটর িদেক নজর έদওয়া যাক সѕেকκর ϕথম উপাদানΜট এক 
এবং দΜুট
 তাই একΜট দΜুটর সােথ সѕিকκত
 তাই আসুন  এক এবং দুই έসেকেнর মেধҝ একΜট তীর িচϏ আকুঁন একΜট হল এক এবং িতন
 তাই আসুন এবাের আরও একΜট έরখা আকুঁন এক έথেক িতন তৃতীয় এক দুই দুই চতΦ থ κ এক দুই িতন এবং পНম এক িতন 
চার ডােন আমরা িеতীয় উদাহরেণ িফের যাই έয আমরা নাম পিরেϕিϠেত অিধকার িছল  আমরা িеতীয় উদাহরণΜট আবার 
έদিখ আমােদর কােছ রামু বাবু রেমশ কুমার এবং িশবা িহসােব িছল িеতীয় έসট খ -এ লϤী মঞ্জ ুএবং অথ κ রেয়েছ এবং 
আমােদর έয সѕকκΜট িছল তা হল রেমশ কামা মিণ রামু কামা মঞ্জ ুএবং বাবু কামা লϤী এখন এΜট έলখার έচѭা করা যাক
 অথবা িচΝϏত িচেϏর পিরেϕিϠেত এΜটেক আবার উপѸাপন ক჈ন রামু বাবু রেমশ কুমার িশব অনҝিদেক আমােদর লϤী 
মঞ্জ ুএবং অথ κ রেয়েছ
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 তাই রামু মঞ্জরু সােথ মঞ্জরু সােথ সѕিকκত এবং রেমশ অেথ κর সােথ সѕিকκত এবং অবেশেষ বাবু লϤীর সােথ এই 
Νজিনসვিল যিদ  আপিন আেগর উদাহরেণর িদেক তাকান έয দΜুট উদাহরণ আমরা
 তাই িеতীয়Μটেত িছল িеতীয় উদাহরেণ ზধুমাϏ খুব কম উপাদান িеতীয় έসেটর উপাদানვিলর সােথ মҝাপ করা হেয়েছ 
কেয়কΜট উপাদান ϕথম έসেটর ზধুমাϏ িতনΜট উপাদান বা একΜট έসট বা মҝাপ করা বা উপাদানვিলর সােথ সѕিকκত  এর 

এর আরও একΜট উদাহরণ কির একΜট সমান একΜট দুই িতন চার এবং পাচঁ এবং িব িবেয়াগ 1 0 4 9 25 এখন আিম έক b r 
সংϡািয়ত কির έসই সমѷ কমা িহসােব এর সােথ একΜট οস এ  Νজিনস έয সমান বগ κেϠϏ Μঠকx y g b iven y x 
 তাই এখন আমরা এΜটেক ϕসািরত করার έচѭা কির এবং তারপের έদিখ έয যখনই উপাদান িеতীয়Μট যখনই আপনার y 
কােছ একΜট অডκারযЅু έজাড়া থােক তখন িеতীয় উপাদানΜট ϕথম উপাদােনর সােথ সѕিকκত হওয়া উিচত শতκ еারা বগ κ x 
আকােরর হেত হেব যার অথ κ হল একমাϏ সјাবনা হল দুΜট কমা চার িতনΜট কমা নয় এবং পাচঁΜট কমা পিঁচশ আসুন আমরা 
আবার এই এক দুই িতন চার এবং পাচঁ িবেয়াগ এক শূনҝ চার নয় এবং পিঁচশ দুইΜট চােরর সােথ সѕিকκত িচϏগতভােব 
উপѸাপন করার έচѭা কির িতনΜট নয়Μটর সােথ সѕিকκত এবং পাচঁΜট এখন পিঁচেশর সােথ সѕিকκত যিদ আপিন এΜটেক 
έদেখন ზধুমাϏ খুব কম কেয়কΜট উপাদান ზধুমাϏ এর কেয়কΜট উপাদান এর কেয়কΜট উপাদােনর সােথ মҝাপ করা a b 
হেয়েছ 
এবং
 তাই এর সমѷ উপাদান এর সমѷ উপাদােনর সােথ মҝাপ করা হয় না।a 
  b
 তাই এর কেয়কΜট উপাদান বাদ έদওয়া হয় এবং একইভােব এর কেয়কΜট উপাদানও বাদ έদওয়া হয় আমােদর আরও a- b-
একΜট সংϡা έদওয়া যাক এবং দΜুট খািল έসট নয় এবং  এবং এর মেধҝ সѕকκ  যাক তারপর এর a b a b rba r-
έডােমইন হল οমকৃত έজাড়া έথেক সমѷ ϕথম উপাদােনর έসট έসট έক এর έকাডিমন বলা হয় এবং έসটΜট nr b r-

এ  οমকৃত έজাড়া έথেক সমѷ িеতীয় উপাদােনর έসটেক r-
এর পিরসীমা বলা হয়।r-

 আসুন আমরা একΜট উদাহরণ কির একΜট সমান এক দুই িতন চার পাচঁ এবং ছয় এবং সমান দুঃিখত আমােদর এখােন b 
έকােনা দরকার έনই b r 
একΜট οেস এই সমѷ কমা একΜট এমন έয সমান ъাস এক জিরমানা এখন আসুন  Ѻѭভােব িলখুন এই Μট কীx y y x r
যিদ আপিন লϠҝ কেরন έয আমােদর έসটΜট হল 1 2 3 4 5 এবং 6 এবং আমােদর সѕকκ έসই সমѷ οমযЅু έজাড়া x 
এবং কমা যােত হয় বা ফম κ ъাস ওয়ান এবং x y x y x 
 তাই হেত যােИ এক কমা দুই দুই কমা িতন িতন কমা চার চার কমা পাচঁ এবং পাচঁ কমা ছয় এখন িলিখ এখন িপক r 
আকঁার έচѭা কির এই িচΝϏতভােব উপѸাপন করার έচѭা কির এক দুই িতন চার পাচঁ এবং ছয় এক দুই িতন চার  পাচঁ এবং ছয়
এখন একΜট ϕিতিনিধЯ করার έচѭা করা যাক দুই এর সােথ সѕকκযЅু দুইΜট সѕকκযЅু  έথেক িতন িতন চার এর সােথ d 
সѕিকκত চারΜট পাচঁ এর সােথ সѕিকκত এবং পাচঁΜট 6 এর সােথ সѕিকκত।
 সুতরাং এখন এর έডােমনΜট সমѷ ϕথম উপাদান হেত চেলেছr 
 তাই যা এক দুই িতন চার এবং পাচঁ এবং সহ έডােমন হেব
 তাই সমѷ ϕথেম  উপাদান িকᅀ আপিন লϠҝ করেত পােরন έয ছয়Μট সѕিকκত নয় এবং
 তাই 6Μট এর έডােমন έকাডেমেনর অংশ হেত যােИ না এΜট সѕূণ κ Νজিনস 1 2 3 4 5 এবং 6 যখন এর পিরসীমা হেব r- r 
দুই িতন চার পাচঁ এবং  ছয় ডান আপিন িনєিলিখত আেছ আসুন আমরা আরও একΜট উদাহরণ έদিখ হেত চেলেছ 4 9 10 a 
25 এবং এΜট আেগর উদাহরেণর অন჉ুপ িবেয়াগ পাচঁ িবেয়াগ িতন িবেয়াগ দুই এক দুই িতন এবং পাচঁ এখন আমােক b r 
সংϡািয়ত করা যাক έসვিল িহসােব  অডκার করা έজাড়া কমা একΜট οস এ এই শেতκ έয হল এর বগ κ বা x y b- x y y 
বগ κেϠϏ হল এটাই আমরা চাইx 
 তাই আসুন আমরা সমѷ অডκার করা έজাড়া চার কমা িবেয়াগ দুই চার কমা দুই নয়Μট কমা িবেয়াগ িতন িলখেত έচѭা কির 
নয়Μট কমা িতন পিঁচশ কমা িবেয়াগ পাচঁ এবং িবশ  পাচঁΜট কমা পাচঁ এখন আমরা তােদর িচϏগতভােব উপѸাপন করার έচѭা 
কির চার নয় দশ পিঁচশ িবেয়াগ পাচঁ িবেয়াগ িতন িবেয়াগ দুই এক দুই িতন এবং পাচঁ চারΜট িবেয়াগ দুই এর সােথ সѕিকκত 
পাশাপািশ দুই নয়Μট িতনΜট পাশাপািশ িতন এবং িবশ উভেয়র সােথ সѕিকκত  পাচঁΜট পাচঁΜটর সােথ সѕিকκত এবং িবেয়াগ 
পাচঁΜটর সােথ ডানিদেক এই িচϏΜট έয আমােদর কােছ ϕথমΜট έসটΜটেক উপѸাপন কের িকছΦ Ϡণ িеতীয়Μট িব έসটেক 
উপѸাপন কের এখন আসুন আমরা έডােমন সহ έডােমইন এবং έরП έডােমন লুক έলখার έচѭা কির  এর έডােমেন, এ r- r-
ϕদিশ κত οমযЅু έজাড়ার ϕথম উপাদানვিল έদখুন 4 9 এবং 25 যখন এর έকাডিমন হেত চেলেছ এΜট এর সѕূণ κ যা r- b-
িবেয়াগ পাচঁ িবেয়াগ িতন িবেয়াগ  দুই এক দুই িতন এবং পাচঁ এখন এর পিরসীমা হেত চেলেছ িবেয়াগ 2 িবেয়াগ 3 িবেয়াগ 2r 
িবেয়াগ পাচঁ এবং তারপর আপনার দুΜট িতন এবং পাচঁ হেব এΜট এর পিরসীমা হেত চেলেছ এখন একই উদাহরণ έদখা যাকr 
 তাই এখন আপিন যিদ এই তাকান  উদাহরণ এর উপাদােনর সংখҝা Μঠক চারΜট হেত চেলেছ এবং এই έϠেϏ এর a b 
উপাদােনর সংখҝা সাত
 তাই কােটκিসয়ান পেণҝর উপাদানვিলর সংখҝা 
চার έথেক সাত হেত চেলেছ যা আটাশ
 তাই সংখҝাΜট 

έথেক έথেক সјাবҝ সѕকκ বা সѕকκ হল 2 শΝЅ 28 িবেয়াগ 1 ভাল এΜট একΜট িবশাল সংখҝা হেত চেলেছ িকᅀ a b 
ϕকৃতপেϠ সতҝ হল এই অেনকვিল সѕকκ আসেল সјব অবশҝই আমরা এই 2 শΝЅ 28 িলখেত সϠম হব না  িবেয়াগ 1 
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সѕকκ িকᅀ িকᅀ একজেনর জানা উিচত έয এই অেনকვিল সѕকκ আসেলই সјব, আসুন আমরা আরও একΜট উদাহরণ 
কির আসুন আমরা সমѷ ϕাকৃিতক সংখҝার έসট িবেবচনা কির এবং তারপের έক সংϡািয়ত কির এই সমѷ কমা r n m 
οেস ভাল এই έসটΜটেক έবাঝায়  ϕাকৃিতক সংখҝার আিম উপের িলিখ হল সমѷ ϕাকৃিতক সংখҝার έসট έযমন n n n 
শেতκর সােথ έয ফম κ ъাস ফাইভ ডানm n 
 তাই যিদ আপিন এΜটর িদেক তাকান তাহেল ϕথম ΝজিনসΜট থা  আপনােক লϠҝ করেত হেব έয একΜট অসীম έসটt r 
 তাই έকউ έক কমা ъাস ফাইভ িহসােব িলখেত পাের এই শেতκ έয একΜট ϕাকৃিতক সংখҝা এখন আরও একΜট r n n n 
উদাহরেণ যাওয়া যাক আসুন এই উপেসটΜট সীমাবд কির এবং  তারপর আরও িকছΦ  έদখুন έসই সমѷ কমা এবং n m n 
এই শেতκ έয সমান έযাগ পাচঁ এবং কম বা চার এর সমান চার হেত পাের এখন আসুন আমরা Ѻѭভােব িলিখm n n n 
 তাই এখন আপনার উিচত  লϠҝ ক჈ন έয এই ডҝাশ একΜট সীিমত έসট এবং এখন আমরা এই έসটΜট έলখার έচѭা কির r 
এΜট একΜট হেত চেলেছ
 তাই হেব έযাগ পাচঁ এক কমা ছয় এবং তারপর দুই কমা সাত িতন কমা আট চার কমা নয়Μট  ზধুমাϏ সјাবҝ Νজিনস m n 
যা আপনার অিধকার আেছ
 তাই শতκ আেরাপ কের বা আেরা সѕকκ আেরাপ কের আপিন লϠҝ করেত পােরন έয আপিন έয উপেসটΜট έপেত যােИন 
έসΜট έছাট হেত চেলেছ এবং ϕথম সѕকκΜট έছাট হেত চেলেছ έযΜট Μঠক বলার মেতা έয έযাগ 5  ზধু একΜট সѕকκ m n 
আেরাপ еারা আমরা িক িছল  একΜট অসীম έসট িকᅀ ზধু 4 এর έথেক কম বা সমান এর মত আেরা একΜট শতκ আেরাপ n 
করেল আমরা একΜট মাϏ সীিমত έসেট পিরণত হই আসেল মাϏ চারΜট উপাদান সহ একΜট έসেটর আরও একΜট উদাহরণ 
έদখা যাক 
একΜট দুই িতনΜটর সমান  পাচঁ এবং িব হল চার ছয় এবং নয়Μট আিম έক সংϡািয়ত কির έসই সমѷ কমা একΜট r x y 
οস এর সােথ এই শেতκ έয এবং এর মেধҝ পাথ κকҝ একΜট িবেজাড় সংখҝা এই মুহেূত κ আসুন আমরা আরও Ѻѭ b x y 
আকাের িলিখ  আমরা এর সকল সদসҝেক িলখেত έচেয়িছলাম έয পাথ κকҝΜট একΜট িবেজাড় সংখҝার সূϤ হওয়া r d r-
উিচত এখন আসুন ϕথমΜট έদিখ আমােদর যা আেছ তা হল এক এক িবেয়াগ চার িভт চার িবেয়াগ এক পাথ κকҝ মাϏ 3 যা 
একΜট িবেজাড় সংখҝা
 তাই আমােদর 1 কমা 4 1 কমা 6 পাথ κকҝ 5
 তাই আমােদর এই 1 কমা 9 পাথ κকҝ 8
 তাই এΜট এর একΜট উপাদান হেত পাের না আসুন আমরা িеতীয়Μট 2 কমা 4 পাথ κকҝ 4 еারা 4 έদিখ  কমা 4 িবেয়াগ 2 হল r 
2 যা একΜট έজাড় সংখҝা
 তাই হেত পাের না  এর অংশr 
 তাই 2 কমা 6 পাথ κকҝΜট 4
 তাই এর অংশ হেত পাের না একইভােব এখন অনҝ িদেক 2 কমা 9 পাথ κকҝ হল 7 এবং যা একΜট িবেজাড় সংখҝাr 
 তাই এΜট এই এর অংশ r 
এখন পেরর একΜট িতনΜট িতনΜট কমা  চারΜট পাথ κকҝ হল একΜট যা একΜট έজাড় সংখҝা
 তাই এই িতনΜট কমা অেধ κক হেব ছয়Μট পাথ κকҝ িতনΜট িতনΜট কমা নয়Μট পাথ κকҝ ছয় যা একΜট έজাড় সংখҝা
 তাই এর অংশ হেত পাের না এবং তারপের পাচঁΜট কমা চারΜট পাথ κকҝΜট একΜট পাচঁ কমা  ছয়Μট পাথ κকҝ একΜট যখন িফ r 
কমা নয়Μট পাথ κকҝΜট চারΜট এবং এর অংশ হেত পাের না r 
তাই এখন আবার আসুন আমরা এΜটেক িচΝϏতভােব উপѸাপন করার έচѭা কির এΜট আমােদর έসট অনҝিদেক আমােদর a 
έসট এখন একΜট সѕিকκত  চারΜটর সােথ একΜট ছয়Μটর সােথ সѕিকκত দΜুট নয়Μটর সােথ িতনΜট সѕিকκত চারΜটর সােথ b 
িতনΜট সѕিকκত ছয়Μটর সােথ পাচঁΜট চােরর সােথ সѕিকκত এবং পাচঁΜট অবেশেষ পাচঁΜট ছয়Μটর সােথ সѕিকκত
 তাই এইვিলই একমাϏ সѕকκ যা আমােদর এবং এর উপাদানვিলর মেধҝ রেয়েছ এর উপাদানვেলা এখন একই a b-
উদাহরেণর িদেক তাকােনা যাক িকᅀ একই έসেটর পিরবেতκ একΜট এক দুই িতন পাচঁΜট οস-এ না িগেয় আরও একΜট έসট 
চলুন এর উপর একΜট সѕকκেক সংϡািয়ত করা যাক έয এই সѕকκ হেব  একΜট οস এ r- r a-
সমѷ কমা িহসােব একΜট οস এর উপেসট এই শেত κ έয এবং এর মেধҝ পাথ κকҝΜট একΜট িবেজাড় সংখҝা x y ar- x y 
এখন আবার Ѻѭভােব িলখেত িদন যােত আপনার কােছ এই একΜট কমা দΜুট একΜট কমা িতনΜট থাকেব  পাথ κকҝ দুΜটr 
 তাই হেত পাের না এবং একইভােব একΜট কমা পাচঁΜট দΜুট কমা একΜট পাথ κকҝ একΜট দΜুট কমা িতনΜট পাথ κকҝ একΜট দΜুট 
কমা িতনΜট পাথ κকҝ িতনΜট এখন িতনΜট কমা একΜট পাথ κকҝ দুΜট
 তাই আর িতনΜট কমা দΜুটর অংশ হেত পাের না পাথ κকҝ হল একΜট িতনΜট কমা পাচঁΜট হল দুΜট
 তাই এর অংশ হেত পাের না এখন িফ কমা একΜট পাথ κকҝ হল চার পাচঁ কমা দΜুট পাথ κকҝ িতনΜট এবং পাচঁΜট কমা িতনΜট r 
পাথ κকҝ 2 5 কমা 5 পাথ κকҝ 0 Μঠক আেছ এখন এই সমѷ Νজিনেসর সােথ এখন আমােদর একΜট Νজিনস লϠҝ করা যাক 
যখনই আপনার কােছ ϕথম ΝজিনসΜট এখােন লϠҝ করা যায় তা হল যখনই έজাড়া কমা এর অоগ κত যা অিবলেї x y r 
আমােদর έবাঝায় έয কমা ও এর অоগ κতy x r 
 তাই এΜট বҝবহার করা যাক  উদাহরণ এবং তারপর িনেচর ΝজিনসΜট সংϡািয়ত ক჈ন একΜট অ-খািল έসট হেত িদন এবং a 

এর উপর সѕকκ িদন যার মােন একΜট οেসর একΜট অ-খািল উপেসট আমরা বিল έয ϕিতসম হয় a rb ah r a r 
যিদ কমা এর অоগ κত হয় কমা ডােনর অоগ κত যখনই έজাড়া কমা এর মেধҝ থােক অনҝΜটর x y r y x r x y r 
িবপরীত ঘাত কমা এছাড়াও এ থােক έযমন সѕকκেক বলা হয় যা একΜট ϕিতসম সѕকκ িহসােব পিরিচতy x r 
 তাই পরবতλ Љােস আমরা করব  ϕিতসামҝ সѕেকκর সােথ আরও িডল করেবন এবং সѕেকκর আরও িকছΦ  উদাহরণ έদেবন 
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এবং একΜট ফাংশেনর ধারণা িহসােব পিরিচত έসই ধারণাΜটও έমাকােবলা করেব
 তাই এখােনই থামেব ধনҝবাদ সবাইেক আপনােক 
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