
  सेट पर तीसरे और अंितम ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है,
 इसिलए पहले दो ʩाƥानो ंमŐ हमने सेट की मूल धारणाओ ंको पेश िकया और िफर हमने सेट पर कुछ संचालन और सेट पर कुछ गुणो ं
पर चचाŊ की, आज हम सेट पर कुछ सम˟ाएं करŐ गे मुझे दŐ   पहले याद करŐ  िक यिद का a n 
समुǄय मŐ तȕो ंकी संƥा है तो िदए गए दो समुǄय और के िलए संघ मŐ तȕो ंकी संƥा के Ȫारा दी गई है का a a b a n n b 
घटाकर Ůितǅेदन का है और हमारे पास भी है  एक संघ के तीन सेट के िलए बी संघ सी यह n b n 
बी के ɘस एन के एन के बराबर है सी का एन घटाकर िकɎी ंदो के चौराहे मŐ तȕो ंकी संƥा
 इसिलए एन एक चौराहे के बी माइनस एन बी चौराहे सी घटा एक चौराहे सी ɘस तीनो ंके चौराहे मŐ तȕो ंकी संƥा एक चौराहे बी n 
चौराहे सी सही है,
 इसिलए ये सूũ बŠत उपयोगी हœ , मुझे िकसी भी सेट के िलए भी िलखने दŐ , ए का एक माइनस बी ɘस एन एक चौराहे बी का है यह  ऐसा
 इसिलए है Ɛोिंक का असंयुƅ संघ है  माइनस बी और एक इंटरसेƕन बी तो चिलए इस फॉमूŊले के आधार पर कुछ Ůॉɰʈ a, a 
करते हœ
 इसिलए Ůॉɰम एक मान लीिजए िक हमŐ ए का िदया गया है , बी के छह एन के बराबर है, चार के बराबर है तो माइनस के का n n 
Ɋूनतम और अिधकतम मान Ɛा है b
 इसिलए हमŐ मŐ तȕो ंकी संƥा और के तȕो ंकी संƥा दी गई है और हम माइनस मŐ तȕो ंकी संƥा िलखना चाहते हœ,a b b 
 इसिलए हम जानते हœ िक का के के बराबर है ɘस का  Ůितǅेदन a n, a n b n a b
 इसिलए एक ऋणाȏक का बराबर का ऋणाȏक एक Ůितǅेदन का हमŐ िदया गया है यह एक चौराहे के 6 ऋण b n n n bn b n
के बराबर है
 इसिलए ऋणाȏक के का Ɋूनतम मान ǒात करने के िलए हमŐ यह पूछना है िक एक चौराहे के का अिधकतम मान Ɛा है b n b n 
और माइनस का अिधकतम तब होगा जब Ůितǅेदन का Ɋूनतम हो,b n b n 
 इसिलए हम जानते हœ िक चौराहे का एक Ůितǅेदन b b 

का उपसमुǄय है।, b 
 इसका मतलब है िक एक चौराहे का के के बराबर से कम है, िजसे चार के बराबर िदया जाता है ए और बी के Ůितǅेदनn, b n ri 
मŐ तȕो ंकी संƥा चार से अिधक नही ंहो सकती है,
 इसिलए शूɊ से बी का छह घटा चार के बराबर है जो दो के बराबर हैn 
 इसिलए यह Ɋूनतम मूʞ है और अिधकतम मूʞ के िलए हमŐ करना होगा  पूछŐ  िक एक चौराहा बी Ɛा Ɋूनतम मान ले सकता है, यह 
देखते Šए िक ए और बी कोई भी दो सेट हœ, यह संभव है िक एक चौराहा बी खाली सेट है,
 इसिलए भी अगर एक चौराहा बी खाली है तो एक चौराहे बी के बराबर है  0
 इसिलए 
ऋणाȏक के का अिधकतम मान यह 6 घटा 0 के बराबर होगा जो 6 के बराबर है Ɛोिंक यिद और को जोड़ िदया जाए तो b n a b 
उस İ̾थित मŐ ऋणाȏक मŐ तȕो ंकी संƥा तȕो ंकी संƥा के समान होती है तो अगली सम˟ा मŐ इसमŐ तीन सेट शािमल होगें,b 
 इसिलए मान लीिजए िक इन 25 मŐ से साठ लोग अखबार पढ़ते हœ एच 26 अखबार पढ़ते हœ और अɊ 26 अखबार पढ़ते हœ,
 इसिलए हमारे पास तीन अखबार एचटी हœ और मœ कहता šं िक िहंदुˑान टाइʈ ऑफ इंिडया और इंिडयन  एƛŮेस और हम  पता है 
िक 25 लोग पढ़ते हœ पढ़ते हœ और हमŐ भी नौ िदए गए हœ और ƶारह दोनो ं और दोनो ंपढ़ते हœ और आठ h 26 t 26 i h i h t 
दोनो ं पढ़ते हœ और मœ यह भी जानता šँ िक िकतने पढ़ते हœ तीनो ंअंत मŐ तीन लोग सभी पढ़ते हœ  तीन अब हमŐ Ɛा खोजना है पहले एक t 
तीन मŐ 
से कम से कम एक को पढ़ने वाले 
लोगो ंकी संƥा है और दूसरा उन लोगो ंकी संƥा ǒात कीिजए जो ठीक एक समाचार पũ पढ़ते हœ
 इसिलए बŠत सारी जानकारी दी गई है मुझे िफर से िदखाने दŐ  60 25 पढ़Ő  एच 26 पढ़Ő  टी 26 पढ़Ő  मœ 9 एचएनआई 11 पढ़Ő  एच और टी 8 
दर पढ़Ő  और तीन तीनो ंको पढ़Ő  तो ऐसा करने का सबसे अǅा तरीका यह है िक आप वेन आरेख खीचंने का Ůयास करŐ  तािक हमारे पास 
तीन सेट एचटी और मœ हो ंऔर आइए तीनो ंका Ůितǅेदन िलखŐ, तीन लोग हœ जो तीनो ंसमाचार पũ पढ़ते हœ, तो हम जानते हœ िक ƶारह 
लोग और पढ़ते हœh t 
 इसिलए और के Ůितǅेदन मŐ तȕो ंकी Ůितǅेदन संƥा ƶारह हैh t 
 इसिलए इस भाग मŐ तȕो ंकी संƥा आठ होना चािहए Ɛोिंक  आठ जमा तीन ƶारह है मुझे एक और िपन का उपयोग करने दŐ  तो यह 
भाग आठ है यह तीन है और िफर एच और आई पढ़ने वालो ंकी संƥा नौ है
 इसिलए छह लोग हœ जो केवल एच और मœ पढ़ते हœ लेिकन सभी तीन और आठ लोग नही ं टी पढ़Ő  और मœ तो तीन हœ जो तीनो ंको पढ़ते हœ
 इसिलए बाकी पांच केवल टी पढ़ते हœ और मœ सही और िफर आप अɊ चीजो ंको भी भर सकते हœ, केवल एच पढ़ने वाले लोगो ंकी संƥा 
हम जानते हœ िक पǄीस लोग एच पढ़ते हœ
 इसिलए यहां हमारे पास है  आठ जमा तीन ƶारह जमा छह सũह एच सिहत कम से कम दो अखबार पढ़ते हœ तो बाकी 25 माइनस 17 है
 इसिलए यह 8 लोग हœ जो केवल एच पढ़ते हœ 
और िफर केवल टी छɬीस है
 इसिलए हमारे पास आठ जमा तीन ƶारह जमा छह छह हœ ƶारह जमा पाँच सोलह है
 इसिलए 10 यहाँ हœ और िफर केवल मœ 26 का šँ
 इसिलए 6 जमा 3 9 जमा 5 14 तो 12 यहाँ हœ अब आप आसानी से िलख सकते हœ िक Ɛा पूछा जा रहा है
 इसिलए पहला है उन लोगो ंकी संƥा जो इनमŐ से कम से कम एक को पढ़ते हœ  तीनो ंया तो आप इसका सूũ उपयोग कर सकते हœ 
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इसका अथŊ है िक हम  चाहते हœ िक एच यूिनयन टी यूिनयन का एन Ɛा है,
 इसिलए हमŐ एन के टीएन के एन और चौराहे के एन िदए गए हœ तािक आप उस सूũ का उपयोग कर सकŐ  और गणना कर सकŐ  या एक 
बार जब आप इस आरेख को तैयार कर लŐ तो हमŐ बस इन नंबरो ंको जोड़ने की जŝरत है  यह एच के बराबर है, हमारे पास पǄीस जमा 
दस जमा पांच जमा बारह है, जो िक बावन के बराबर है या एच यूिनयन टी यूिनयन के एन के बराबर है, एच के एन के बराबर है और टी के
ɘस एन के बराबर है।
 चौराहा टी माइनस एन ऑफ टी चौराहा मœ माइनस एनएच चौराहा मœ ɘस एन ऑफ एच चौराहा टी चौराहा मœ सही तो पहला भाग आप 
सीधे इस सूũ का उपयोग कर सकते हœ और कर सकते हœ लेिकन यह आसान है यिद आप आरेख बनाते हœ तो दूसरा यह है िक यह संƥा 
पूछ रहा है उन लोगो ंकी संƥा जो ठीक एक अखबार पढ़ते हœ तािक संƥा िफर से इस अिधकार से ˙ʼ हो, आठ लोग हœ जो केवल 10 
मŐ पढ़ते हœ जो केवल पढ़ते हœ और 12 जो केवल मœ पढ़ते हœ और इसमŐ कुछ भी सामाɊ नही ंहैt 
 इसिलए आठ जमा दस  ɘस बारह यानी तीस लोग जो पढ़ते हœ ठीक एक पढ़ने वाले लोगो ंकी वेन आरेख संƥा मŐ से एक यह आठ जमा 
दस जमा बारह के बराबर है जो िक तीस के बराबर है
 इसिलए इस तरह से आप जʗी से इन संƥाओ ंकी गणना कर सकते हœ यिद आपके पास वˑुिनʿ Ůʲ हœ तो अगली सम˟ा ठीक है मुझे
िलखने दŐ   इस अवधारणा पर आधाįरत एक और सम˟ा तो मान लीिजए िक एक चौराहे का एक ऋण का यह छह है n bvxn b x 
और का घटा आठ जमा दो है और यह भी िदया गया है िक का के के बराबर है और ठीक दाएँ n b a x a n b n x 
 इसिलए हमŐ Ůितǅेदन मŐ तȕो ंकी संƥा और माइनस बी और बी माइनस ए मŐ तȕो ंकी संƥा और ए मŐ तȕो ंकी संƥा बी मŐ तȕो ंकी
संƥा के बराबर है,
 इसिलए ऐसा करने के िलए हम जानते हœ िक ए का एन बराबर है एक माइनस बी ɘस एन के एक चौराहे बी के िलए तो यह छह एƛ 
ɘस एƛ के बराबर है जो िक सात एƛ है और बी का एन बराबर बी के एन के बराबर है और एबी चौराहे के ए ɘस एन के बराबर है,
 इसिलए यह आठ ɘस के बराबर है  दो और जोड़ तो आठ जमा तीन है और के बाद से के के बराबर हमारे x x x n a  b n 
पास सात आठ जमा तीन के बराबर है और यह आपको तुरंत देता है दो के बराबर है यहाँ आप एक संघ के के िलए सूũ x x x b n 
का उपयोग कर सकते हœ और एक चौराहे ɘस के का उपयोग करके इसकी गणना कर सकते हœ  एक माइनस बी ɘस एन ऑफ b n 
बी माइनस ए और दूसरे फॉमूŊले का उपयोग करते Šए िक एक यूिनयन बी का एन एक ɘस एन का एन है, बी माइनस एन एक चौराहे बी 
का है और िफर उɎŐ समान करŐ  लेिकन यहां यिद आप इसे देखते हœ तो यह तेज है  इसे इस तरह हल करने के िलए ठीक है अगली 
सम˟ा तो मान लीिजए िक सȅर Ůितशत भारतीय सेब पसंद करते हœ और 82 Ůितशत 
आम पसंद करते हœ, Ůितशत भारतीयो ंको दोनो ंपसंद करते हœ और उɎŐ Ɋूनतम और अिधकतम संभव पाते हœ, तो यहाँ Ɛा िदया x x 
गया है यिद मœ को Ůितशत के ŝप मŐ िलखता šँ  जो लोग सेब की तरह िलखते हœ, तो का सȅर है, आम पसंद करने वालो ंकीa a n n 
संƥा 82 Ůितशत है और एक चौराहे का Ůितशत है,n x 
 इसिलए हम जो जानते हœ, वह यह है िक एक संघ के के बाद से यह है कुल सौ Ůितशत लोगो ंके बराबर 100 से कम होना चािहए  ऐसे n 
लोग हœ जो या तो सेब या आम पसंद करते हœ , वे सौ Ůितशत से अिधक नही ंहो सकते हœ,
 इसिलए हमारे पास 
एक चौराहे के एम माइनस एन के ɘस एन का एन है, यह सौ के बराबर से कम है िजसका मतलब है िक सȅर जमा अˣी दो माइनस 
एƛ कम है  सौ के बराबर और यह देता है िक इसके बराबर से बड़ा होना चािहए 152 घटा 152 है,x 
 इसिलए सेब और आम दोनो ंपसंद करने वाले लोगो ंकी संƥा 52 Ůितशत से कम नही ंहो सकती है अब हम का अिधकतम मूʞ x 
कैसे Ůाɑ करते हœ हम  पता है िक एक चौराहा एम यह एक उपसमुǄय है
 इसिलए एक चौराहे के के बराबर के बराबर है जो सȅर के बराबर हैn n 
 इसिलए को सȅर Ůितशत के बराबर से कम और बावन Ůितशत के बराबर से बड़ा होना चािहए ठीक है तो अगली बात हमŐ याद है x 
िक इसका यह पावर सेट 
ए का सबसेट है और हमने देखा है िक ए के पावर सेट मŐ तȕो ंकी संƥा तȕो ंकी संƥा के दो गुना के बराबर है,
 इसिलए अगली सम˟ा Ɛा है  तȕो ंकी संƥा पावर सेट का पावर सेट फाई का सेट जहां फी खाली सेट हैi  n 
 इसिलए सबसे पहले आपको यह जानना होगा िक फी के पावर सेट मŐ तȕो ंकी संƥा Ɛा है,
 इसिलए यह बराबर है Ɛोिंक तȕो ंकी संƥा के बाद से  खाली सेट 0 है , खाली सेट के पावर सेट मŐ तȕो ंकी संƥा 2 के बराबर है 0 
जो िक 1 के बराबर है खाली सेट मŐ केवल एक सबसेट है जो खाली सेट है
 इसिलए खाली सेट के पावर सेट मŐ तȕो ंकी संƥा है  एक और िफर इसका मतलब यह होगा िक फी के पावर सेट मŐ तȕो ंकी संƥा 5 
के पावर सेट मŐ तȕो ंकी शİƅ संƥा के 2 के बराबर है जो 1 है
 इसिलए यह 2 है और इसका मतलब होगा िक तȕो ंकी संƥा 
पावर सेट का पावर सेट फाई का पावर सेट यह दो वगŊ के बराबर है जो चार के बराबर है
 इसिलए यह सम˟ा केवल पावर सेट मŐ तȕो ंकी संƥा को याद करने के िलए थी
 इसिलए यह सम˟ा संƥा पांच थी मुझे एक और सम˟ा करने दŐ  जहां हम  इस संƥा मŐ तȕो ंका उपयोग पावर सेट मŐ करŐ गे तािक su
 मान लीिजए हमŐ िदया गया है का कुछ संƥा के बराबर है का है और माइनस के पावर सेट मŐ तȕो ंकी संƥा के n a mn b n b 
पावर सेट मŐ तȕो ंकी संƥा 
112 दी गई है तो और ǒात करŐ  तािक यिद आप जानते हœ ए और बी के पावर सेट मŐ तȕो ंकी संƥा का अंतर हम बी मŐ कई तȕो ंm n 
मŐ तȕो ंकी संƥा का पता लगाना चाहते हœ,
 इसिलए यहां Ɛा िदया गया है, हमारे पास ए के पावर सेट मŐ तȕो ंकी संƥा 2 है।

माइनस टू टू घात यह सौ बारह के बराबर है  m n 
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 इसिलए आप सोच रहे होगें िक हमारे पास केवल एक समीकरण है और यहाँ से हमŐ और दोनो ंको खोजना है लेिकन आप ऐसा m n 
कर सकते हœ Ɛोिंक
 इसिलए सबसे पहले इसका ताȋयŊ यह है िक से बड़ा है और िफर आप इसे िलख सकते हœ Ɛोिंक हम दो को सामाɊ से m  n n 
िनकाल सकते हœ और िफर हमारे पास दो से घात माइनस घटा एक यह सौ बारह के बराबर हैm n 
 इसिलए यहाँ ȯान दŐ  िक हमने 2 की घात िनकाल ली है  बाहर और िफर शेष 2 घात घटा है जो एक सम धनाȏक पूणाōक m n m .
 है  inus 1
 इसिलए यह भाग एक िवषम पूणाōक है
 इसिलए आप जो करने का Ůयास करते हœ वह केवल सौ बारह को गुणनफल के ŝप मŐ िलखना है,
 इसिलए इसे सोलह गुणा सात के ŝप मŐ िलखा जा सकता है जो 2 से 4 गुणा 7 के बराबर है,
 इसिलए इसका अथŊ है िक के बराबर होना चािहए 4 और 2 से घटा घटा 1 यह 7 के बराबर है तो इसका मतलब है िक 2 से n m n m 
घटा बराबर 8 है जो 2 घन है तो इसका अथŊ है बराबर 4 और 2 से घटा बराबर है  आठ जो दो घन है तो इसका मतलब है n n m n 
िक चार एनएम के बराबर तीन हैn n 
 इसिलए चार के बराबर है और सात के बराबर है यह सम˟ा छह थी अगली सम˟ा हमŐ सेट ए और बीए एक दो तीन के बराबर हैn m 
और  चार बी एक सेट है िजसमŐ दो चार और छह 
सेट सी की संƥा ठीक है जैसे िक एक चौराहे बी सी का सबसेट है और सी एक संघ बी का सबसेट है,
 इसिलए हमŐ सभी उप सभी सेट सी को ढंूढना होगा जैसे िक सी मŐ शािमल है  एक चौराहा बी और सी एक संघ बी का एक उपसमुǄय है,
 इसिलए इस मामले मŐ एक चौराहा बी 2 .
 वाले सेट के बराबर है और 4 और एक संघ बी यह 1 2 तीन चार और छह वाला सेट है,
 इसिलए हम जो चाहते हœ वह यह है िक 
2 4 यह एक चौराहे बी है जो सी का सबसेट है और यह एसी है 1 2 3 का सबसेट  4 और 6.
 ठीक है, तो आप सोच सकते हœ िक Ɛा आप सभी सेट को इस तरह से िलख सकते हœ िक इसमŐ दो और चार तȕ हो ंऔर यह एक दो c 
तीन चार और छह का सबसेट हो और इस तरह आप संƥा की गणना कर सकते हœ इस तरह के सेट लेिकन अगर इन चीजो ंमŐ कई तȕ 
हœ तो यह मुİʭल होगा 
इसिलए हम यहां Ɛा कर सकते हœ, इसका मतलब है िक सी सेट के बराबर है 2 4 एक और सेट के साथ िमलन मुझे सी Ůाइम कहते हœ 
जहां सी Ůाइम एक 
तीन का सबसेट है  और छह तो आप सी को असंबȠ संघ के ŝप मŐ िलखते हœ, हम जानते हœ िक दो चार होना चािहए और िफर इसमŐ 
अɊ तȕ हो सकते हœ जो सेट से एक तीन और छह दाएं होना चािहए,
 इसिलए सी मŐ तȕो ंकी संƥा
 इसिलए सी की संƥा  ऐसा सी , सी Ůाइम की संƥा के बराबर है जो एक तीन और छह का सबसेट है और थी  आप जानते हœ िक s 
यह 136 के पावर सेट मŐ तȕो ंकी संƥा के अलावा और कुछ नही ंहै, 
इसिलए एक तीन छह मŐ तीन तȕ होते हœ,
 इसिलए पावर ːेट मŐ दो से घात तीन जो आठ तȕ होते हœ, भले ही इस सेट मŐ 10 या 20 तȕ हो ंइस तरह से कर सकते हœ और सेट की 
संƥा की गणना कर सकते हœ ठीक है तो ठीक है मुझे एक और सम˟ा िलखने दŐ  मान लŐ िक एक सेट है िजसमŐ फॉमŊ 4 से माइनसx n 

माइनस 1 की संƥा शािमल है जैसे िक एक Ůाकृितक संƥा है और सेट नौ गुना घटा एक है जहां एक Ůाकृितक 3 n n y  n n 
संƥा है तो संघ बराबर है हमŐ चार िवकʙ िदए गए हœ यह सभी Ůाकृितक संƥा है यह के बराबर है घटा Ɛा यह x y b y xc x 
के बराबर है और Ɛा यह बराबर है  ठीक है तो यह एक बŠिवकʙीय Ůʲ है और हमŐ इस सेट िबʒर फॉमŊ मŐ िलखे गए सेट d y x 
और िदए गए हœ और हमŐ यह पता लगाना है िक Ɛा हैy x Union y 
 इसिलए ऐसी सम˟ा को करने के िलए आप पहले कुछ िलखने का Ůयास कर सकते हœ और के अवयवx y 
 इसिलए यिद आप देखते हœ यिद मœ को 1 के बराबर रखता šं तो है 4 घटा 3 घटा 1 है तो यहां पहला अवयव 0 है अगर मœ x n th  n
को 2 के बराबर रखता šं तो 4 वगŊ सोलह घटा छह घटा एक तािक मुझे नौ िमले और हम को तीन के बराबर रखŐगे तो चार चौसठ n q 
घटा नौ है  घटा एक तो चौवन है और यिद आप चाहते हœ िक आप अिधक गणना कर सकते हœ तो ये एƛ के तȕ हœ और मŐ के y n 
बराबर होता है यह शूɊ है तो हमारे पास नौ अठारह सȅाईस हœ और इसी तरह ˙ʼ है इसमŐ शािमल हœ  नौ के सभी गुणजो ंमŐ से नौ y 
के सभी गैर-ऋणाȏक गुणज
 इसिलए अब यिद आप ˙ʼ ŝप से देखते हœ िक कोई संघ से संबंिधत नही ंहै तो भी असȑ है संघ हम देखते हœ िक x y a x y y x
का उपसमुǄय नही ंहै Ɛोिंक 18 से संबंिधत है लेिकन  18 मŐ नही ंहैy x 
 इसिलए संघ के बराबर नही ंहै, यह के बराबर होगा यिद का सबसेट है तो भी गलत है और कहता है िक x y x x y x c b y 
घटा Ɛा यह के बराबर हो सकता हैx x 
 इसिलए इसमŐ शािमल है मŐ सभी तȕ कहŐ जो मŐ नही ंहैy x 
 इसिलए मŐ सभी तȕ जो मŐ नही ंहœ तो यह  यह िफर से संघ के बराबर नही ंहै, ऐसाy x x y 
 इसिलए है Ɛोिंक यिद आप शूɊ देखते हœ तो यह संघ से संबंिधत है लेिकन शूɊ घटा मŐ नही ंहै Ɛोिंक 0 और दोनो ंx y y x x y 
से संबंिधत है,
 इसिलए यिद आप यह बŠिवकʙीय Ůʲ कर रहे हœ तो केवल एक चीज बची है 
 इसिलए उɉूलन Ȫारा सȑ होना चािहए यिद यह िदया गया है िक कथनो ंमŐ से एक सȑ है, लेिकन आइए इसे सािबत करने का Ůयासd 
करŐ ,
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 इसिलए मœ जो कहना चाहता šं वह यह है िक संघ के बराबर है, िजसका अथŊ है िक मुझे यह िदखाना है िक है  का x y , y x y 
एक उपसमुǄय
 इसिलए दावा है 
िक का एक उपसमुǄय है, इसका अथŊ यह होगा िक संघ के बराबर है, तो ऐसा Ɛो ंहै,x, y x y , y 
 इसिलए हमŐ यह िदखाना होगा िक से घटाकर तीन घटा एक से यह िवभाǛ है।n n n 
 
सभी Ůाकृितक संƥा के िलए नौn 
 इसिलए हमŐ यह देखना होगा िक चार से घटा तीन घटा एक Ůȑेक के िलए नौ से िवभाǛ हैn n n 
 इसिलए ȯान दŐ  िक के िलए एक चार के बराबर घटा तीन घटा एक यह बराबर है  शूɊ जो नौ से िवभाǛ है और वाˑव मŐ इसेn n n 
िसȠ करने के िलए हमŐ गिणत के िसȠांत की आवʴकता होगी  इमेिटक इंडƕन िजसे आप दूसरे अȯाय मŐ भी िवˑार से जानŐगे, 
लेिकन मœ आपको िदखा दंू िक मान लीिजए िक चार से घटा तीन घटा एक नौ से िवभाǛ है, हम िदखाएंगे िक 4 से जमा 1 घटा 3k k k 

जमा 1 घटा 1 यह भी 9 से िवभाǛ हैk 
 इसिलए हम जानते हœ िक बराबर एक के िलए यह सȑ हैn 
 इसिलए इसका अथŊ यह होगा िक यह के बराबर दो के िलए सȑ है और िफर यिद यह के बराबर दो के िलए सȑ है तो यह n n n 
बराबर के िलए सȑ होगा तीन से
 इसिलए Ůेरण Ȫारा यह सभी के िलए सही होगा तो ऐसा Ɛो ंहै तो आइए हम चार को जमा एक घटा तीन जमा एक घटा एक n k k 
िलखŐ इसे इस तरह िलखा जा सकता है जैसे हम ऋण 3 को 4 गुना 4 िलख सकते हœ k 

माइनस 1 तो यह मुझे 4 से ɘस 1 माइनस 12 माइनस फोर देता है, लेिकन यहाँ मेरे पास 4 से ɘस वन माइनस 3 k k k k k 
माइनस फोर है
 इसिलए मुझे ɘस 9 जोड़ना होगा अब हम जो जानते हœ वह यह है िक यह िहˣा है नौ से िवभाǛ है और यह भी नौ से िवभाǛ हैk 
 इसिलए योग नौ से िवभाǛ है अगली सम˟ा आइए हम एक लेते हœ  सेट एन Ɛूब ɘस एन ɘस वन Ɛूब ɘस एन ɘस टू Ɛूब जहां 
एन एक Ůाकृितक संƥा है और बी नौ एनएन एन मŐ है तो िनɻिलİखत मŐ से कौन सा सȑ है या पहले है बी बी का सबसेट है  एक ितहाई 
का एक उपसमुǄय है के बराबर है और का एक उिचत उपसमुǄय है,a, b d, b 
 इसिलए मŐ नौ के सभी धनाȏक गुणज शािमल हœ मŐ तीन Ţिमक Ůाकृितक संƥाओ ंके घनो ंका योग होता है, b a 
इसिलए यिद आप देखते हœ मœने को 1 के बराबर रखा है तो मेरे पास एक जमा दो घन जमा तीन है जो िक छȅीस के बराबर है a n q 
और िफर आप दूसरा पा सकते हœ यह दो घन और तीन घन जमा चार घन होगा और इसी तरह इसमŐ सबसे छोटी संƥा छȅीस हैa 
 इसिलए के बराबर नही ंहै Ɛोिंक मŐ नौ है जो मŐ भी नही ंहै एक अिधकार का उपसमुǄय नही ंहैa, b b a b 
 इसिलए और झठेू हœ , का एक उपसमुǄय हैb c b 
 इसिलए पहला तȕ 36 का गुणज है नौ अगला एक िफर से यिद आप गणना करते हœ तो आप देख सकते हœ िक वह भी नौ का गुणज है
 इसिलए ऐसा लगता है िक सभी ये तȕ ये सभी संƥाएँ हœ घन जमा जमा एक घन जोड़ जमा दो घन नौ के गुणज हœ लेिकनt  n n n 
हम यह कैसे सािबत करते हœ िक दावा घन जोड़ जमा एक घन जोड़ जमा दो घन Ůȑेक के िलए नौ का गुणज है Ůाकृितक n n n 
संƥा तो आप आसानी से गणना कर सकते हœ िक यह Ɛूब ɘस ɘस वन Ɛूब ɘस ɘस टू Ɛूब Ɛा है यह Ɛूब के n n n n n 
बराबर है यिद आप ɘस वन Ɛूब का िवˑार करते हœ तो यह आपको Ɛूब ɘस Ūी एन ˍायर ɘस Ūी एन ɘस देगा  एक और n n 
िफर जमा दो घन घन जमा छह वगŊ जोड़ बारह जमा आठ है और िफर यह पूरी चीज़ 3 गुणा घन जोड़ 3 वगŊ और 6 n n n n n n n
वगŊ के बराबर है, यानी 9 वगŊ जोड़ पंūह जमा नौ हम यह सािबत करना चाहते हœ िक यह नौ का गुणज है जो हमारे पास पहले से है n n 
यह नौ गुणा वगŊ जमा एक के बराबर है और िफर हमारे पास तीन घन जमा पंūह है, जो िक तीन गुणा वगŊ जमा पांच के n n n n n 
बराबर है, 
इसिलए िदखाने के िलए सही है  िक यह 9 का गुणज है, आपको बस इसे बार देखना है  वगŊ जोड़ 5 का गुणज हैn n 3s 
 इसिलए एक और दावा गुना है वगŊ जमा पांच तीन का गुणज हैn n 
 इसिलए यिद तीन का गुणज है तो िनिʮत ŝप से यह तीन का गुणज है यिद तीन का गुणज नही ंहै तो  तीन जमा एक या तीनn n n k 

जमा दो के ŝप मŐ होना चािहए और िफर आप बस गणना करŐ  िक यिद तीन के बराबर है तो यह ठीक है यिद तीन जमा k n k n k 
एक है तो वगŊ जोड़ पांच यह तीन ɘस होगा  एक वगŊ जोड़ पांच तो तीन जमा एक वगŊ जमा पांच यह नौ वगŊ जमा छह n k k k k 
जमा छह के बराबर है और यह तीन का भी गुणज है 

जमा 2 वगŊ जोड़ 5 यह 9 वगŊ जमा 12 जमा के बराबर है  4 जमा 5 जो िक िफर से 3 गुना है 3 वगŊ जमा 4 जमा 3 यह3 k k k k k 
िफर से 3 का गुणज है
 इसिलए यह घन जोड़ जमा एक घन जमा जमा दो घन  मŐ सभी के िलए नौ का गुणज हैn n n n n 
 इसिलए हम  समुǄय का एक उिचत उपसमुǄय है,a , b 
 इसिलए और सही हœ,a d 
 इसिलए ȯान दŐ  िक यिद एक उिचत उपसमुǄय है हैट का अथŊ यह भी है िक का एक उपसमुǄय है ,a t  a, b 
 इसिलए यह िनिʮत ŝप से सेट पर अȯाय को पूरा करता है, आपको इन अवधारणाओ ंके साथ सहज होने के िलए इन चीजो ंपर अिधक 
Ůʲो ंका अɷास करने की आवʴकता है, धɊवाद Pru
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