
  έসেটর তৃতীয় এবং έশষ বক্তৃতায় Ѿাগত জানাই
 তাই ϕথম দুΜট বক্তৃতায় আমরা έসেটর έমৗিলক ধারণাვিল উপѸাপন কেরিছ এবং তারপের আমরা έসেটর িকছΦ  
Νοয়াকলাপ এবং έসেটর িকছΦ  ίবিশѭҝ িনেয় আেলাচনা কেরিছ আজ আমরা έসেট িকছΦ  সমসҝা করব।
 ϕথেম ϕতҝাহার ক჈ন যিদ এর έসেটর উপাদােনর সংখҝা হয় তাহেল ϕদЫ দুΜট έসেটর জনҝ এবং িমলেনর a- n a a b 
উপাদােনর সংখҝা এর έযাগ এর িবেয়াগ еারা একΜট έছদ করা হেয়েছ এবং আমােদর কােছ রেয়েছ একΜট n n b n 
ইউিনয়ন ইউিনয়ন এর িতনΜট έসট এর জনҝ এΜট এর সমান έযাগ এর ъাস এর িবেয়াগ έয έকােনাb c n n a n b n c 
দΜুটর έছদেϠেϏ উপাদােনর সংখҝা
 তাই একΜট έছদেϠϏ িবেয়াগ এর έছদ িবেয়াগ একΜট έছদক ъাস িতনΜটর έছদেϠেϏ উপাদােনর n b n b c n c 
সংখҝা έছদ িব έছদ সΜঠকa c 
 তাই এই সূϏვিল খুব দরকারী এবং আমােক έযেকান έসেটর জনҝ িলখেত িদন এর একΜট িবেয়াগ ъাস একΜট a n b n 
έছদ কারণ হল এর িবΝИт িমলন  িবেয়াগ িব এবং একΜট έছদ িব,a a 
 তাই আসুন এই সূেϏর উপর িভিЫ কের িকছΦ  সমসҝা 
কির
 তাই সমসҝা এক ধ჈ন আমােদরেক έদওয়া হেয়েছ এর এর সমান ছয় এর সমান চার তাহেল একΜট িবেয়ােগর a n n b n 
এর সব κিনє এবং সেব κাЗ মান কত? b
 তাই আমােদরেক έত উপাদােনর সংখҝা এবং এর উপাদােনর সংখҝা έদওয়া হেয়েছ এবং আমরা একΜট িবেয়াগ এ a b b 
উপাদােনর সংখҝা িলখেত চাই যােত আমরা জািন έয এর একΜট িবেয়াগ ъাস এর সমান  έছদ a n b n b
 তাই একΜট িবেয়াগ এর সমান একΜট িবেয়াগ এর একΜট িবেয়াগ এর একΜট έছদ আমােদর এΜট একΜট έছদ b n n n bn b
এর 6 িবেয়াগ এর সমানn 
 তাই একΜট িবেয়াগ এর এর সব κিনє মান খুেঁজ έবর করেত আমােদর Νজϡাসা করেত হেব একΜট έছদ এর এর b n b n 
সেব κাЗ মান কত এবং একΜট িবেয়াগ এর এর সেব κাЗ মান হেব যখন έছদ এর নূҝনতম হেবb n b 
 তাই আমরা জািন έয έছদ এর έযেহতΦ  একΜট έছদ এর একΜট উপেসট এΜট έবাঝায় έয একΜট έছদ িব-এর b a b n, 

এর এর সমান যা চার এর সমান বেল έদওয়া হয় b- n- ri- ght
 তাই এবং এর έছদেϠেϏ উপাদােনর সংখҝা চােরর έবিশ হেত পাের নাa b 
 তাই একΜট িবেয়াগ এর সমান ছয় িবেয়াগ চােরর সমান যা দুইΜটর সমানb n 
 তাই এΜট সব κিনє মান এবং সেব κাЗ মােনর জনҝ আমােদর করেত হেব একΜট έছদ এর নূҝনতম মান কী তা Νজϡাসা b 
ক჈ন 
যােত এবং έযেকান দুΜট έসট হেল এΜট সјব έয একΜট έছদ খািল έসটa b b 
 তাই যিদ একΜট έছদ খািল থােক তেব একΜট έছদ এর সমান  0 সুতরাং b b n 
একΜট িবেয়াগ এর এর সেব κাЗ মান হেব 6 িবেয়াগ 0 যা 6 এর সমান কারণ যিদ এবং সংেযাগ িবΝИт হয় তেব b n a b 
έসেϠেϏ একΜট িবেয়াগ এর উপাদানვিলর সংখҝা উপাদানვিলর সংখҝার সমান হেবb 
 তাই পরবতλ সমসҝাΜটেত িতনΜট έসট জিড়ত থাকেব
 তাই ধ჈ন এই 25 জেনর মেধҝ 60 জন সংবাদপϏ পেড় h 26 
Μট সংবাদপϏ পেড় এবং অনҝ 26 জন সংবাদপϏ পেড় i
 তাই আমােদর কােছ িতনΜট সংবাদপϏ এবং আিম বিল িহрѷুান টাইমস টাইমস অফ ইΝнয়া এবং ইΝнয়ান  ϕকাশ এবংht 
আমরা  জািন έয 25 জন জ 26 পΜঠত পΜঠত এবং আমােদরেকও নয়Μট পড়া έদওয়া হয় t 26 i 
উভয় এবং এগারজন পড় উভয় এবং এবং আটজন উভয়Μট পড় এবং আিম আরও জািন έয কয়জন িতনΜট h i h t 
িতনΜট পেড় অবেশেষ িতনজন সব পেড়  িতনΜট এখন আমােদর কী খুেঁজ έবর করেত হেব ϕথমΜট হল এমন έলােকর সংখҝা 
যারা িতনΜটর মেধҝ অоত একΜট পেড়ন এবং িеতীয়Μট এমন έলােকর সংখҝা খুেঁজ পান যারা Μঠক একΜট সংবাদপϏ পেড়ন
 তাই έসখােন ϕচΦ র তথҝ έদওয়া আেছ
 তাই আমােক আবার έদখান  60 25 পড়া পড়া পড়া পড়া পড়া এবং হার এবং h 26 t 26 i 9 hni 11 h t 8 i 
িতনজন িতনΜট পেড়
 তাই এΜট করার সেব κাЫম উপায় হল আপিন έভন ডায়াςাম আকঁার έচѭা ক჈ন
 তাই আমােদর িতনΜট έসট এবং এবং চলুন িতনΜটর έছদ িলিখ এখােন িতনজন έলাক আেছ যারা িতনΜট সংবাদপϏ ht i 
পেড় তাহেল আমরা জািন έয এগােরা জন মানুষ এবং পেড়h t 
 তাই এবং এর έছদেক উপাদােনর έছদ সংখҝা এগােরাh t 
 তাই এই অংেশ উপাদােনর সংখҝা আট হেত হেব কারণ  আট έযাগ িতন হল এগােরা আমােক আেরকΜট িপন বҝবহার করেত 
িদন
 তাই এই অংশΜট হল আটΜট হল িতনΜট এবং তারপের এবং পড়া έলােকর সংখҝা হল নয়Μটh i 
 তাই έসখােন ছয় জন আেছ যারা ზধুমাϏ এবং পেড় তেব িতনΜট এবং আটজন নয়  Μট এবং আিমh i 
 তাই িতনজন যারা িতনΜটই পেড়
 তাই বািক পাচঁΜট ზধু এবং Μঠক পড়ুন এবং তারপের আপিন অনҝানҝ Νজিনসვিলও পূরণ করেত পােরন যারা έকবল t i h
পেড়ন আমরা জািন έয পিঁচশ জন έলাক পেড়h 
 তাই আমােদর এখােন রেয়েছ  আট έযাগ িতন এগােরা έযাগ ছয় সেতেরা অоত দΜুট সংবাদপϏ পড়ুন সহ বািক 25 h 
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িবেয়াগ 17
 তাই এই 8 জন έলাক যারা ზধুমাϏ পেড় এবং তারপর মাϏ h h t 26
 তাই আমােদর কােছ আট έযাগ িতন এগােরা έযাগ ছয় ছয় এগােরা έযাগ পাচঁ হল έষােলা
 তাই এখােন 10 আেছ এবং তারপের ზধুমাϏ আিম 26
 তাই 6 έযাগ 3 9 έযাগ 5 14
 তাই 12 এখােন এখন আপিন সহেজই িলখেত পােরন যা Νজϡাসা করা হেИ
 তাই ϕথমΜট এমন έলােকর সংখҝা যারা অоত একΜট পেড়  িতনΜট হয় আপিন এই সূϏ বҝবহার করেত পােরন মােন έয 
আমরা 

এর িক চাইh union t union i n 
 তাই আমােদরেক έদওয়া হল এবং এর έছদვিল যােত আপিন έসই সূϏΜট বҝবহার করেত n of hn of tn of i n 
পােরন এবং গণনা করেত পােরন বা একবার আপিন এই িচϏΜট আেঁকন তাহেল আমােদর ზধু এই সংখҝাვিল έযাগ করেত 
হেব
 তাই  এΜট এর সমান আমােদর পিঁচশ έযাগ দশ έযাগ পাচঁ έযাগ বােরাh 
 তাই এΜট বায়াт এর সমান বা ইউিনয়ন ইউিনয়েনর বҝবহার ক჈ন সমান এর έযাগ এর ъাস এর h t n i n h n t n 

িবেয়াগ এর έছদ Μট িবেয়াগ এর έছদ িবেয়াগ έছদ ъাস এর έছদ Μট έছদ ডানi n h  n t i nh i n h i 
 তাই ϕথম অংশ আপিন সরাসির এই সূϏΜট বҝবহার করেত পােরন এবং করেত পােরন তেব আপিন যিদ িচϏΜট আকঁেত 
পােরন তেব এΜট আরও সহজ হেব এΜট সংখҝাΜট Νজϡাসা করেছ যারা Μঠক একΜট সংবাদপϏ পেড়ন যােত এই সংখҝাΜট 
আবার এই ডানিদক έথেক Ѻѭ হয়, এখােন আটজন έলাক আেছ যারা 8 জন যারা ზধুমাϏ 10 έত পেড় যারা ზধুমাϏ t 
পেড় এবং 12 জন যারা ზধুমাϏ i
 তাই পেড় এবং আট έযাগ দেশ িকছΦ  িমল έনই ъাস বােরা মােন ΝϏশ জন যারা পেড় έভন ডায়াςাম έথেক ቍবቍ একজন যারা 
পেড়েছন তােদর সংখҝা Μঠক এক এΜট আট έযাগ দশ έযাগ বােরা যা ΝϏেশর সমান
 তাই এইভােব আপিন ሾত এই সংখҝাვিল গণনা করেত পােরন যিদ আপনার উেгশҝমূলক ϕѨ থােক
 তাই পরবতλ সমসҝা Μঠক আেছ আমােক িলখেত িদন  এই ধারণার উপর িভিЫ কের আেরকΜট সমসҝা
 তাই ধরা যাক একΜট িবেয়ােগর একΜট έছদ এর এΜট ছয় এবং িবেয়াগ এর হল আট έযাগ দুই এবং n bvxn x b a n x 
আরও έদওয়া হল έয এর সমান এর এবং সূϤ ডান a n b n x 
 তাই আমােদরেক έছদ অংেশ উপাদােনর সংখҝা এবং একΜট িবেয়াগ িব এবং িব িবেয়াগ এর উপাদানვিলর সংখҝা এবং a 

এর উপাদানვিলর সংখҝা এর উপাদানვিলর সংখҝার সমানa- b 
 তাই এΜট করেত আমরা জািন έয এর সমান একΜট িবেয়াগ এর এর সােথ ъাস একΜট έছদ িব এর সমানa n b n b n 
 তাই এΜট ছয় ъাস এর সমান যা সাত এবং এর সমান িব িবেয়াগ ъাস এর έছদ x x x b n b a n ab a
 তাই এΜট আট ъােসর সমান  দুই এবং ъাস যােত আট έযাগ িতন এবং έযেহতΦ  এর এর এর সমান x x x a n  b n 
আমােদর কােছ সাত সমান আট έযাগ িতন এবং এΜট অিবলেї আপনােক έদয় সমান দুই সমান Μঠক আেছ এখােন x x x 
আপিন একΜট ইউিনয়ন এর এর সূϏΜটও বҝবহার করেত পােরন এবং একΜট έছদ িব ъােসর বҝবহার কের এΜট গণনা b n n 
করেত পােরন  এর িবেয়াগ ъাস এর িবেয়াগ এবং এছাড়াও অনҝ সূϏΜট বҝবহার কের έয একΜট ইউিনয়েনর n a b n b a 

এর একΜট ъাস এর িবেয়াগ একΜট έছদ িব এর িবেয়াগ এবং তারপর তােদর সমান ক჈ন িকᅀ এখােন যিদ b n n b n n 
আপিন এΜট লϠҝ কেরন তেব এΜট ሾত হেব  এইভােব সমাধান করার জনҝ Μঠক আেছ পরবতλ সমসҝা
 তাই ধ჈ন আেপেলর মেতা 70 শতাংশ ভারতীয় এবং আেমর মেতা 82 শতাংশ ভারতীয়েদর শতাংশ উভয়েকই পছр x 
করেত িদন এবং তােদর নূҝনতম এবং সব κািধক সјাবҝ খুেঁজ έবর ক჈নx 
 তাই এখােন যা έদওয়া হেয়েছ তা হল যিদ আিম একΜট িলখেত পাির শতকরা িহসােব  যারা আেপেলর মত έলেখন তাহেল 

এর সЫর হল হল 82 শতাংশ এবং একΜট έছদেϠেϏর হল হল শতাংশ,a- n n m n m x 
 তাই আমরা জািন έয একΜট ইউিনয়েনর έথেক এΜট করেত হেব  100 এর έচেয় কম ডান έমাট শত শতাংশ মানুষ  n m 
এমন έলাক আেছ যারা আেপল বা আম পছр কের শতভােগর έবিশ হেত পাের না
 তাই আমােদর আেছ এর ъাস এর িবেয়াগ একΜট έছদ এটা শেতর কম যার মােন সЫর έযাগ আিশ দুই িবেয়াগn n m n m 

কম  শতেকর έচেয় সমান এবং এΜট έদয় এর সমান এর έচেয় বড় হেত হেব এΜট 152 িবেয়াগ 152 Μঠকx x 
 তাই আেপল এবং আম উভয় পছр কের এমন έলােকর শতাংেশর সংখҝা 52 শতাংেশর কম হেত পাের না এখন আমরা 
কীভােব এর সেব κাЗ মান έপেত পাির?  έজেন রাখুন έয একΜট έছদ এΜট এর একΜট উপেসটx m a 
 তাই একΜট έছদ এর সমান এর এর সমান যা সЫরΜটর সমানm n a n 
 তাই হেত হেব সЫর শতাংেশর কম এবং বায়াт শতাংেশর সমান Μঠক আেছx 
 তাই পেরর ΝজিনসΜট আমােদর মেন করা যাক এই পাওয়ার έসটΜট হল 

এর সবকΜট উপেসট এবং আমরা έদেখিছ έয এর পাওয়ার έসেটর উপাদানვিলর সংখҝা এর উপাদানვিলর সংখҝার a a a 
িеვণ সমান
 তাই পরবতλ সমসҝাΜট কী?  উপাদান সংখҝা পাওয়ার έসেটর পাওয়ার έসট এর পাওয়ার έসট έযখােন i  n phi phi 
খািল έসট
 তাই ϕথেম আপনােক জানেত হেব এর পাওয়ার έসেট উপাদােনর সংখҝা কতphi 
 তাই এΜট িকেসর সমান έযেহতΦ  উপাদােনর সংখҝা  খািল έসট 0 হল খািল έসেটর পাওয়ার έসেট উপাদােনর সংখҝা এΜট 2 এর 
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শΝЅ 0 এর সমান যা 1 খািল έসেটর একΜট মাϏ উপেসট আেছ যা খািল έসট
 তাই খািল έসেটর পাওয়ার έসেট উপাদােনর সংখҝা হল  একΜট এবং তারপের এΜট έবাঝােব έয ফাই এর পাওয়ার έসেটর 
পাওয়ার έসেটর উপাদােনর সংখҝা এΜট 5 এর পাওয়ার έসেটর উপাদানვিলর পাওয়ার সংখҝা 2 এর সমান যা 1
 তাই এΜট 2 এবং এΜট এই উপাদানვিলর সংখҝােক έবাঝােব 
পাওয়ার έসেটর পাওয়ার έসট ফাই এর পাওয়ার έসট এΜট দুই বগ κেϠেϏর সমান যা চােরর সমান
 তাই এই সমসҝাΜট িছল পাওয়ার έসেটর উপাদােনর সংখҝা Ѽরণ করার জনҝ
 তাই এΜট িছল পাচঁ নїর সমসҝা আমােক আরও একΜট সমসҝা করেত িদন έযখােন আমরা শΝЅ έসেট এই সংখҝক উপাদান 
বҝবহার করেব
 তাই ধ჈ন আমােদর έদওয়া হল এর িকছΦ  সংখҝার সমান হল এর হল এবং এর পাওয়ার έসেট su  a- n b- mn n b- 
έমৗলვিলর িবেয়াগ সংখҝার পাওয়ার έসেট উপাদােনর সংখҝা হল 112, তাহেল এবং খুেঁজ έবর ক჈ন, যিদ আপিন m n 
জােনন এবং এর পাওয়ার έসেট উপাদােনর সংখҝার পাথ κকҝ আমরা এর কেয়কΜট উপাদােনর উপাদােনর সংখҝা έবর a b b 
করেত চাই
 তাই এখােন যা έদওয়া হেয়েছ তা হল এর পাওয়ার έসেট আমােদর উপাদােনর সংখҝা 2 έথেক পাওয়ার έসট িবেয়াগ দুই a m 
এর শΝЅ এΜট একেশা বােরা এর সমানn 
 তাই আপিন হয়েতা ভাবেছন έয আমােদর একΜট মাϏ সমীকরণ আেছ এবং এখান έথেক আমােদর এবং উভয়ই খুেঁজ m n 
έবর করেত হেব িকᅀ আপিন এΜট করেত পােরন কারণ এΜট ϕথেম έবাঝায় έয এর έথেক বড় এবং তারপের আপিন m  n 
এΜট িলখেত পােরন έযমন আমরা কমন έথেক দুইΜট έবর করেত পাির এবং তারপের আমােদর কােছ দুΜট পাওয়ার আেছ n m
িবেয়াগ িবেয়াগ এক এΜট একশ বােরাΜটর সমানn 
 তাই এখােন মেন রাখেবন έয আমরা 2 এর Ϡমতা έবর কেরিছ  বাইের এবং তারপর বািক 2 শΝЅ িবেয়াগ যা একΜট m n 
এমনিক ধনাЮক পূণ κসংখҝা সুতরাং এই অংশΜট একΜট িবেজাড় পূণ κসংখҝাm  inus 1 
 তাই আপিন যা করার έচѭা করেবন তা হল ვণফল িহসােব একশ বােরাΜট িলখুন 
যােত এΜট έষাল ვণ সাত িহসােব έলখা έযেত পাের যা 2 έথেক 4 ვণ 7 এর সমান
 তাই এΜট έবাঝায় এর সমান হেত হেব িবেয়াগ িবেয়াগ 1 এর কােছ 4 এবং 2 এΜট 7 এর সমানn m n 
 তাই এর মােন হল 2 έথেক িবেয়াগ সমান 8 যা 2 ঘনকm n 
 তাই এΜট έবাঝায় এর সমান 4 এবং 2 έথেক িবেয়াগ সমান  আট যা দুΜট ঘনকn m n 
 তাই এর অথ κ হল সমান চার িবেয়াগ হল িতনn nm n 
 তাই সমান চার এবং সমান সাত এই সমসҝাΜট ছয় িছল পরবতλ সমসҝা আমােদর έসট έদওয়া হেয়েছ এবং n m a ba 
সমান এক দুই িতন এবং  চার িব হল দΜুট চার এবং ছয়Μট সূϤ έসট সমিуত έসট এর সংখҝা έযমন একΜট έছদ িব হল c c 
এর একΜট উপেসট এবং হল একΜট ইউিনয়ন এর একΜট উপেসট ডানc b 
 তাই আমােদরেক সমѷ উপ-সমѷ έসট খুেঁজ έবর করেত হেব যােত থােক  একΜট έছদিবভাগ এবং একΜট ইউিনয়নc b c 

এর একΜট উপেসটb 
 তাই এই έϠেϏ একΜট έছদ িব 2 সমিуত έসেটর সমান  এবং 4 এবং একΜট ইউিনয়ন এΜট 1 2 িতন চার এবং ছয় সমিуত b 
έসট
 তাই আমরা যা চাই তা হল 2 4 এΜট একΜট έছদ িবেИদ যা এর একΜট উপেসট এবং এΜট হল 1 2 3 এর একΜট উপেসট  4 c 
এবং 6.
 Μঠক
 তাই আপিন ভাবেত পােরন έয একΜট উপায় হল আপিন সমѷ έসট িলখুন যােত এΜট দΜুট এবং চার উপাদান ধারণ কের c 
এবং এΜট একΜট দুই িতন চার এবং ছেয়র একΜট উপেসট এবং এইভােব আপিন সংখҝা গণনা করেত পােরন এই ধরেনর έসেট 
িকᅀ যিদ এই Νজিনসვিলর অেনক উপাদান থােক তেব এΜট কΜঠন হেব
 তাই আমরা এখােন যা করেত পাির
 তাই এর অথ κ হল έসেটর সমান 2 4 অনҝ έসেটর সােথ িমিলত হওয়া যাক আিম বিল έযখােন হল c c prime c prime 
একΜট 
িতনΜটর উপেসট  এবং ছয়
 তাই আপিন এর িবΝИт িমলন িহসােব িলখুন আমরা জািন έয দΜুট চারΜট অবশҝই থাকেত হেব এবং তারপের এΜটেত c 
অনҝানҝ উপাদান থাকেত পাের যা έসট এক িতন এবং ছয়Μট ডান έথেক হেত হেব
 তাই এর উপাদানვিলর সংখҝাc 
 তাই c 
এর সংখҝা  এই ধরেনর হল ϕাইম সংখҝার সমান যা এক িতন এবং ছয় এবং িথ এর উপেসট  আপিন জােনন έয এΜট c c 
136 এর পাওয়ার έসেট উপাদােনর সংখҝা ছাড়া আর িকছΦ ই নয়
 তাই একΜট িতন ছেয় িতনΜট উপাদান রেয়েছ
 তাই পাওয়ার έѶেট থাকেব দΜুট έথেক পাওয়ার িϑ যা আটΜট উপাদান
 তাই এই έসটΜটেত 10 বা 20Μট উপাদান থাকেলও আপিন এইভােব করেত পােরন এবং έসেটর সংখҝা গণনা করেত পােরন c 
Μঠক আেছ
 তাই Μঠক আেছ আিম আরও একΜট সমসҝা িলখেত িদন হল ফম κ 4 έথেক িবেয়াগ 3 িবেয়াগ 1 এর সংখҝাვিল x n n 
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সїিলত έসট যােত একΜট Ѿাভািবক সংখҝা এবং έসটΜট িক নয় বার িবেয়াগ এক έযখােন একΜট ϕাকৃিতক সংখҝা n y n n 
তারপর ইউিনয়ন সমান আমােদর চারΜট পছр έদওয়া হেয়েছ এΜট সমѷ ϕাকৃিতক সংখҝা এΜট িবেয়াগ এর x y b y xc 
সমান এΜট এর সমান এবং এΜট সমান  Μঠকx d y 
 তাই এΜট একΜট বቍিনব κাচনী ϕѨ এবং আমােদর এই έসট িনম κাতা ফম κΜটেত এবং িলিখত έসট έদওয়া হেয়েছ এবং x y 
আমােদর কী তা খুেঁজ έবর করেত হেবx union y 
 তাই এই ধরেনর সমসҝা করার জনҝ আপিন ϕথম কেয়কΜট έলখার έচѭা করেত পােরন এবং এর উপাদানx y 
 তাই আপিন যিদ έদখেত পান যিদ আিম 1 এর সমান রািখ তাহেল িবেয়াগ 3 িবেয়াগ 1x n th  is 4 
 তাই এখােন ϕথম উপাদানΜট 0 যিদ আিম 2 এর সমান রািখ তাহেল 4 বগ κ έষাল িবেয়াগ ছয় িবেয়াগ এক যােত আমােক n 
নয়Μট έদয় এবং আমরা এর সমান িতন রািখ চার হেব έচৗষΜС িবেয়াগ নয়  িবেয়াগ এক যােত চΦ щাт হয় এবং আপিন যিদn q 
চান আপিন আরও গণনা করেত পােরন
 তাই এইვিল হল এবং এর উপাদান এর জনҝ এর সমান এΜট শূনҝ তাহেল আমােদর নয়Μট আঠােরা সাতাশ এবংx y n n 
 তাই পিরѬার  নয়Μটর সব ვেণর মেধҝ নয়Μটর সব অ ঋণাЮক ვণফলy 
 তাই এখন আপিন যিদ Ѻѭভােব έদেখন έয একΜট ইউিনয়ন এর অоগ κত নয়x y 
 তাই ও িমথҝা ইউিনয়ন আমরা έদখেত পাΝИ έয ডােনর উপেসট নয় কারণ 18 এর অоগ κত িকᅀ  18 এরa x y y x y x 
মেধҝ έনই
 তাই ইউিনয়ন এর সমান নয় ডান এΜট এর সমান হেব যিদ এর একΜট উপেসট হয়x y x x y x 
 তাই ও িমথҝা এবং বেল έয িবেয়াগ এΜট এর সমান হেত পােরc b y x x 
 তাই এেত রেয়েছ এর সমѷ উপাদান বলুন যা έত έনইy x 
 তাই এর সমѷ উপাদান যা έত έনইy x 
 তাই এই  আবার ইউিনয়ন এর সমান নয় কারণ আপিন যিদ শূনҝ έদখেত পান তেব এΜট ইউিনয়ন এর অоগ κত x y x y 
িকᅀ শূনҝΜট িবেয়াগ এর মেধҝ নয় কারণ 0 এবং উভেয়র অоগ κতy x x y 
 তাই আপিন যিদ এই বቍিনব κাচনী ϕѨΜট কেরন তেব ზধুমাϏ ΝজিনসΜট অবিশѭ থােক  সুতরাং িনমূ κেলর মাধҝেম অবশҝই d 
সতҝ হেত হেব যিদ এΜট έদওয়া হয় έয িববিৃতვিলর মেধҝ একΜট সতҝ তেব আসুন আমরা এΜট ϕমাণ করার έচѭা কির
 তাই আিম যা বলেত চাই তা হল ইউিনয়ন এর সমান যার মােন আমােক έদখােত হেব έয রাইট এর একΜট x y y x  y 
উপেসট
 তাই দািব হল হল এর একΜট উপেসট এΜট έবাঝােব έয ইউিনয়ন এর সমানx y x y y 
 তাই এΜট έকন
 তাই আমােদর έদখােত হেব έয চার έথেক িবেয়াগ িতন িবেয়াগ এক এΜট еারা িবভাজҝ n n 
সমѷ ϕাকৃিতক সংখҝা এর জনҝ নয়n 
 তাই আমােদর έদখেত হেব έয চার έথেক িবেয়াগ িতন িবেয়াগ এক ϕিতΜট এর জনҝ নয় еারা িবভাজҝn n n 
 তাই মেন রাখেবন έয এর সমান চার έথেক িবেয়াগ িতন িবেয়াগ এক এর জনҝ এΜট সমান  শূনҝ যা নয় еারা িবভাজҝn n n 
এবং বাѷেব এΜট ϕমাণ করেত আমােদর ϕেয়াজন হেব যােক গিণেতর নীিত বলা হয়  ইেমΜটকাল ইনডাকশন যা আপিন অনҝ
অধҝােয়ও িবѷািরতভােব িশখেবন তেব আমােক έদখােত িদন
 তাই ধ჈ন চার έথেক িবেয়াগ িতন িবেয়াগ এক নয় еারা িবভাজҝ আমরা έদখাব έয 4 έথেক έযাগ 1 িবেয়াগ 3 έক k k k 
έযাগ 1 িবেয়াগ 1 এΜটও 9 еারা িবভাজҝ
 তাই আমরা জািন έয সমান এেকর জনҝ এΜট সতҝn 
 তাই এΜট έবাঝােব έয এΜট সমান দΜুটর জনҝ সতҝ এবং তারপর যিদ এΜট সমান দΜুটর জনҝ সতҝ হয় তেব এΜট n n n 
সমােনর জনҝ সতҝ হেব িতন έথেক
 তাই আনয়ন еারা এΜট সকেলর জনҝ সতҝ হেব তাহেল έকন এমন হলn 
 তাই আসুন চারΜট িলিখ έযাগ এক িবেয়াগ িতন ъাস এক িবেয়াগ এক এΜটেক আমরা 4 বার 4 έথেক িবেয়াগ 3 k k k 
িহসােব িলখেত পাির।

িবেয়াগ 1  k 
 তাই এΜট আমােক 4 έথেক έযাগ 1 িবেয়াগ 12 িবেয়াগ চার έদয় িকᅀ এখােন আমার কােছ έযাগ এক িবেয়াগ িতন k k k k
িবেয়াগ চার আেছ
 তাই আমােক έযাগ নাইন έযাগ করেত হেব এখন আমরা যা জািন তা হল এই অংশΜট নয় еারা িবভাজҝ এবং এΜটও নয় k 
еারা িবভাজҝ
 তাই έযাগফলΜট নয় еারা িবভাজҝ পরবতλ সমসҝাΜট ধরা যাক  έসট হেত হেব িকউব ъাস ъাস ওয়ান িকউব ъাস n n n 
ъাস টΦ  িকউব έযখােন একΜট Ѿাভািবক সংখҝা এবং হল নয়Μট έত থােক তাহেল িনেচর έকানΜট বা সতҝ ϕথেম n b nn n a
হল এর একΜট উপেসট িеতীয়Μট তৃতীয়Μটর একΜট উপেসট হল হল এর সমান এবং হল হল এর একΜট b b  a b d b 
সΜঠক উপেসট
 তাই নয়Μটর সমѷ ধনাЮক ვিণতক িনেয় গΜঠত একΜট পরপর িতনΜট ϕাকৃিতক সংখҝার ঘনেϠেϏর έযাগফল িনেয় b 
গΜঠত
 তাই যিদ আপিন একΜট যিদ έদখেত পান  আিম 1 এর সমান রািখ তারপর আমার কােছ এক έযাগ দুই ঘনক έযাগ িতন n q
আেছ যােত এΜট ছΝϏেশর সমান এবং তারপর আপিন অনҝ একΜট খুেঁজ έপেত পােরন এΜট হেব দুই ঘনক ъাস িতন ঘনক 
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ъাস চার ঘনক এবং আরও অেনক έছাট সংখҝা  হল ছΝϏশa 
 তাই হল ডােনর সমান নয় কারণ এর মেধҝ নয়Μট রেয়েছ যা έতও έনই একΜট রাইট এর উপেসট নয়a b b a b 
 তাই এবং িমথҝা হল এর একΜট উপেসটb c b 
 তাই ϕথম উপাদান 36 এর একΜট ვিণতক নয়Μট পেররΜট আবার যিদ আপিন গণনা কেরন তেব আপিন έদখেত পােবন έয 
এΜটও নয়Μটর একΜট ვিণতক
 তাই মেন হেИ সব Μট  এই উপাদানვিল হল এই সমѷ সংখҝা ঘনক ъাস ъাস ওয়ান িকউব ъাস ъাস টΦ  িকউব n n n 
নয়Μটর ვিণতক তেব আমরা কীভােব ϕমাণ করব έয
 তাই দািব করা হেИ ঘনক ъাস ъাস ওয়ান িকউব ъাস এন ъাস টΦ  িকউব ϕিতΜটর জনҝ নয়Μটর ვিণতক ϕাকৃিতক n n 
সংখҝা n
 তাই আপিন সহজভােব গণনা করেত পােরন এই ঘনক ъাস ъাস ওয়ান িকউব ъাস এন ъাস টΦ  িকউব এΜট n n n 
ঘনেϠেϏর সমান যিদ আপিন ъাস ওয়ান িকউব ϕসািরত কেরন এΜট আপনােক ঘনক ъাস িতন বগ κ ъাস িতন n n n n 
ъাস έদেব  এক এবং তারপর ъাস টΦ  িকউব হল ঘনক έযাগ ছয় বগ κ ъাস বােরা έযাগ আট এবং তারপর এই পুেরা n n n n 
ΝজিনসΜট 3 ვণ ঘনক έযাগ 3 বগ κ এবং 6 বগ κn n n 
 তাই 9 বগ κ ъাস পেনর έযাগ নয় আমরা ϕমাণ করেত চাই έয এΜট নয়Μটর একΜট ვিণতক আমােদর ইিতমেধҝই এΜট n n 
নয় ვণ বগ κ ъাস ওয়ােনর সমান এবং তারপের আমােদর কােছ িতনΜট ঘনক ъাস পেনর রেয়েছ যােত এΜট িতন n n n n 
ვণ বগ κ ъাস পােঁচর সমানn 
 তাই έদখােনার জনҝ  έয এΜট 9 এর একΜট ვিণতক আপিন ზধু έদখেত হেব έয বার বগ κ ъাস 5 হল এর একΜট n n  3s 
ვিণতক
 তাই আেরকΜট দািব হল বার বগ κ ъাস পাচঁ হল িতনΜটর ვিণতকn n 
 তাই যিদ িতনΜটর ვিণতক হয় তেব অবশҝই এΜট িতনΜটর ვিণতক যিদ িতনΜটর ვিণতক না হয় তাহেল  অবশҝই n n n 
িϑ έক ъাস ওয়ান বা িতন έক ъাস টΦ  ফেম κর হেত হেব এবং তারপর আপিন ზধু িহেসব ক჈ন
 তাই যিদ িতন এর সমান হয় তেব এΜট Μঠক আেছ যিদ িতন έক ъাস ওয়ান হয় তেব বগ κ ъাস ফাইভ এΜট িতন έকn k n n 
ъাস হেব  এক বগ κ ъাস ফাইভ
 তাই িতন έক ъাস এক বগ κ ъাস ফাইভ এই সমান নয় έক বগ κ ъাস ছয় έক ъাস িসЊ এবং এΜট িতন এর ვিনতক 3 έক 2 বগ κ 
ъাস 5 এΜট 9 έক বগ κ ъাস 12 έক ъাস  4 ъাস 5 যা আবার 3 বার 3 বগ κ ъাস 4 ъাস 3 এΜট আবার 3 এর ვিণতকk k 
 তাই এই ঘনক ъাস ъাস ওয়ান িকউব ъাস ъাস টΦ  িকউব হল এর সকল এর জনҝ নয়Μটর ვিণতকn n n n n 
 তাই আমরা একΜট έসট হল এর একΜট সΜঠক উপেসটb 
 তাই এবং সΜঠকa d 
 তাই মেন রাখেবন যিদ একΜট সΜঠক উপেসট হয়  এর অথ κ হল হল এর একΜট উপেসটa hat a b ok 
 তাই এΜট έসটვিলর অধҝায়Μট সѕূণ κ কের অবশҝই এই ধারণাვিলর সােথ ѾাИেрҝর জনҝ আপনােক এই িবষয়ვিলেত 
আরও ϕѨ অনুশীলন করেত হেব ধনҝবাদ আপনােক 
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