
๲ഡ ಗಳ ಀคൡ ಎರಡඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ಆචಯ ತರಗൟಯย౵  කโ ๲ഡ ಗำ ෴โโ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ෥ತකലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๲ഡ ಗಳย౵ ನ 
ಃಲโ ౽෴ბಚರൕಗಳ ಬಡ౛  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅඡಕ ๸಄ತಗಳඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๲ഡ ಗำ ಗ൐ತದ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ๎ಒಯย౵  ಬಳಸมಞವ ಅತ౲ ಂತ ಉಪ෷ಕ౨  ಪคಕಲ౭ චಗะಜๅ. ಎว౵ ย౵ ෸ 
౽ಯბಗಳ ๸ීಧಗಳ ಬಡ౛  ಅಧ౲ ಯನ ෥ല ๲ഡ ಗำ ಬฆತ౨ ๅ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ๲ഡ ಗಳ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ೎ක౬ ಜ ಅಥბ෥ലಆำ౶ โൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಒಂൿ ๲ഡ ಅඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ವ ಎರഴ เ෗ನ౬  เඋನಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  
චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච ಒಂൿ ฌೕಸౣ ฑ งಪ ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ಒಂൿ ฌೕಸౣ ฑ งಪದย౵  ෈ಲ౥ ฑ මෳბ ಅඝ౬  
ຄಂൽಸมಜං ಎಂൿ කโ ಎม౵  ಅಂಶಗಳඝ౬  ಪഔౣ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ, ಎม౵  ಅಂಶಗಳඝ౬  
ಪഔౣ  ෥ಡมಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ . මෳბ ಆದง ಃಲโ ಅඦತ ๲ഡ ಗัಡ කโ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗำ ಅಥ฿ ಸಹ 
๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ಇඞ౬  ฌೕಸౣ ฑ මෳბ ಅඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಆದฉ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ๲ഡ ෈ಲ౥ ฑ මෳბ 
ກೋ౞  ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲโ ๸಄ತಗಳඝ౬  ಪคಚ෵๯൤౨ ೕච ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ಞಂඪನย౵  ಮಧ౲ ಂತರಗำ ಎಂൿ ಕฉ෷โದඝ౬  
කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಗำ ಜಂತ ಕല෫ ಇฆವ ජಜ ๸ಒ౲ ಗะಜฌೕಣ ඦತರ කโ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ a b b ab 
ಇൿ ಎม౵  ನ ๲ഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಒಂൿ ජಜ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಆಜං ಜಂತ ಕല෫ ಜಂತ x x a x b 
ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಇದඝ౬  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ನഴเನ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ಆಜං ಮൡ౨  කโ ಈ ෨೉౞ ದ ෇౳ ಃഡ ಅඝ౬  a b 
ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಇದರಥბ ಎม౵  ಒಂൿ ජಜ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಕല෫ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಜಂತ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ab x x a x b 
ಜಂತ ಕല෫ ಇൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಅಧბ ൤ฉದ ಅಥ฿ ಅಧბ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರಗಳඝ౬  ಸಹ 
ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ಎಂದฉ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಡ ab x x x a b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಇൿ ನย౵ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ಕല෫ ಸಮ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ಕല෫ x r a x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  කโ ಃಲโ ಅඦತ ಮಧ౲ ಂತರಗಳඝ౬  ಸಹ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ b 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅಲ౭ เฃಮ ಅඦತ൤ಯඝ౬  ಬฉದฉ ಅൿ ಎม౵  ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಒಂൿ ජಜ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  x x x 
෨೉౞ ದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಒಂൿ ಅඦತโ ಎม౵  ಅඝ౬  ಅ൵ბ๯ತ౨ ං ಅಂದฉ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  අಡ౥ ർಜංx x x 

ಜಂತ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ഖ ෈ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇದರಥბ ಎಂದฉ ෈ ಜಂತ ಕല෫ ෈ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔಡ ෈ ෨೉౞ ංger x x 
ಇದರಥბ ಎม౵  ಅಂದฉ ಒಂൿ ජಜ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ෈ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ෭ನ๺ x x x 
ಅඦತವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ಞಂಪඝ౬  ๰೉ಸฤ ಅඦತโ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅඦತ൤෷ ಄ವಲ ಒಂൿ ๸಄ತ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮಡ ಮಧ౲ ಂತರಗಳඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಇๅಲ౵ ใ ಈ ಎม౵
ಮಧ౲ ಂತರಗಳ ಎม౵  ಉಪเූಗಗำ ನ ಉಪเූಗಗะಜๅ r 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಕಲನ๎ಸ౨ ი ಅಥ฿ ಇತರ เಷಯಗಳย౵  ಕย෷฿ಗ ಈ ಮಧ౲ ಂತರโ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂං කโ ಸಹ ಪคಚ෵๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ๲ഡ ನ ಉಪเූಗಗಳ ෩ಲಕ කโ ಏನඝ౬  ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲ่෫౱  ಈ ഔಪ౭ ൐ಯඝ౬  ಸค෴ದ ಉಪเූಗ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ನ ಸค෴ದ ಉಪเූಗ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ನ ಉಪเූಗ ಆದฉ ಬಲಃౙ  a x a x a is x 
ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಬಳ๯ವ ๸಄ತโ ಉಪเූಗ౽ౙ ಜ කโ ನ ಉಪเූಗವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  x 
ಸค෴ದ ಉಪเූಗ౽ౙ ಜ කโ ಇದඝ౬  ಈ คೕൟ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ನ ಸค෴ದ ಉಪเූಗ฿ಜං ಅಂದฉ ಯ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅಂಶโ ಇದರย౵ ං ಮൡ౨  ನย౵  a x a x x 
ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ಅಂಶเං ಅൿ ನย౵ ಲ౵  a 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ಒಂൿ ಎರഴ ಇൿ ಆಜං ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ಮ൧౨ ಂൿ ಪದದ ಬಳಃಯ ฌೕಪฑ p 
ಉಪเූಗโ ๰ಪฑ ๲ഡ ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಯ ಒಂൿ ๰ಪฑ ๲ഡ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ๆึ ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಇย౵  ๸಄ತโ a a a b b 
ಎಂ්ൿ ಯ ๰ಪฑ ๲ഡ ಮൡ౨  ඦತರ ಆಜದ౪ ฉ ಎಂൿ ๰೉ಸฤ ಇದඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ. ಯ ๰ಪฑ ๲ഡ ಆದฉ a b a b 
ಎಂ්ൿ ಡ ಸಮವಲ౵ , ನ ಸค෴ದ ๰ಪฑ ๲ഡ ಅඝ౬  කโ ಈ คೕൟ ಬฉದฉ ಯ ಸค෴ದ ๰ಪฑ ๲ഡ ಎಂൿ a b a 
ຂಳಬ๾ൿ ಇದರಥბ ಇൿ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಸคಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ කโ ಆචಯ ತರಗൟಯย౵  ಃಲโ b 
౽෴ბಚರൕಗಳ ಬಡ౛  ಕยൟං౪ ೕๅ ෸ඛಯඨ ೞದಕ තರಕ ಮൡ౨  ๲ഡ ವ౲ ൞౲ ಸඈತಹ ๲ഡ ಗಳย౵  ಇಂൿ කโ ಈ 
౽෴ბಚರൕಗಳ ෸ඛಯඨ ಮൡ౨  ೞದನದ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಪഔౣ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ කඝ ಎರഴ ๲ഡ ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ඦತರ ෸ඛಯඨ ෈ ෸ඛಯඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං, 
ಇದඝ౬  ಕ෨౲ ചഔํ ౽ඞඝ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಎರಡචಯൿ කඝ ෩ฆ ಉಪเූಗಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ඦತರ 
ಒಂൿ ෸ඛಯඨ ෸ඛಯඨ ๭ ಇൿ ෸ඛಯඨ ๭ ೯൤ಜನ ಒ ౙಁ ಟඈ൤෻ ಇං ಇದඝ౬  ಸ๻ಯಕ ౽ඞඝ b b 
ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๳ಪბഷಛಜ ಈ ಪದಗಳඝ౬  ಄ัರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಕಲನโ ಕ෨౲ ചഔํ ๳ಪბഷ෷ ಸ๻ಯಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇඃ คೕൟಯ ಒ ౙಁ ಟವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಕ෨౲ ചഔํ ಅ๵ೕ๭෻ഔํ ෩ರචಯൿ කโ ಎೖ ಇൿ ave 
ಌย ๲ഡ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಌย ๲ഡ ඣಂൽಡ ෸ඛಯඨ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ජಜ ๸ಒ౲ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ඛಜ ಮൡ౨  ෸ඛಯඨ ಡ a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಃಲ่෫౱  කโ ಞฆൟನ ౽ඞඝ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಐഷಂ඲ೕങಂഡ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං, කඝ ಇඞ౬  ಒಂದඝ౬  ಇಷౣ ಪഴ൤౨ ೕච 
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ಆದ౪ คಂದ ෷ ಉಪเූಗ฿ಜದ౪ ฉ ೯൤ಜನ ಒ ౙಁ ಟโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ೞದಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ a u u 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮ൤౨  ೞದಕโ ಪคವತბಕ฿ಜං ಒಂൿ ೞದಕ ೞದಕඅಂൽಡ ೞದನඈ൤෻ b b 
ಇฆತ౨ ං ඣಂൽಡ ඣಂൽಡ ೞൽ๭ದฉ ඣಂൽಡ ೞൽ๭ದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಌย ๲ഡ ඣಂൽಡ ೞൽ๭ർಗ b c b c 
ಌย ๲ഡ ಅඝ౬  ೞൽ๭ದ ಆಜං ಮൡ౨  ಯ ಉಪเූಗ฿ಜದ౪ ฉ ඣಂൽಡ ೞൽ๭ർಗ ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං a a b b a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಞಣಲౘಣಗำ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ෨ಂൽನದඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ෨ಖ౲ ฿ದ เಷಯๅಂದฉ เತರ൏ ౽ඞඝ 
ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ฆ ๲ഡ ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ඦತರ ෸ඛಯඨ ඣಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ฆโൿ ab c b c b 
෸ඛಯඨ ඣಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ං ಮൡ౨  ಬಲඅಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ං c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞದಕವඝ౬  เತค๯ತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಒ ౙಁ ಟದ ෬ว 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ຄೕฤತ౨ ං เಷಯๆචಂದฉ, ඛೕโ ಉತ౭ ನ౬  ಮൡ౨  ෮ತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ಒಂൿ ෇ค ಪ౵ ๺ b 

ಒಂൿ ෇ค ೯൤ಡ ಒಂൿ ෇ค ಮൡ౨  ೯൤ಜನ ෸ඛಯඨ ඣಂൽಡ ೞൽ๭ದ ಇൿ ෸ඛಯඨ c b c b c c c 
ඣಂൽಡ ೞൽ๭ದ ಒ ౙಁ ಟ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲචಯದඝ౬  เವค๯൤౨ ೕච ๅඨ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ කโ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ෩ฆ ab c 
๲ഡ ಗะಜದ౪ ฉ , ඣಂൽಡ ೞൽ๯โದඝ౬  ಈ ಃಂඬ ಬಣ౧ ൽಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෵ಂದ ೞൽಸมದ ූಗโ ಈ b c 
ූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ ಎರಡರ ಒ ౙಁ ಟವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಃಂඬ ඣಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕย ූಗโ b c 
ඣಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ං ಮൡ౨  ಇโಗಳ ಒ ౙಁ ಟโ ඛಖರ฿ಜ ෸ඛಯඨ ඣಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ං ಅඃ คೕൟ ඛೕโ b c 
ಎರಡචಯದಃౙ  ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯಃౙ  තರಕ฿ದ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬ ย౵  ෷ ๬ವბൟ౳ ಕ ๲ഡ ಆಜದ౪ ฉ ಅ෗ඦದච෷ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ෭ನ๺ ಹಀౙ  u u 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಆ๭౨  ಎಂದฉ කโ තರಕದ ಅ෗ඦದචಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಇದಃౙ  ಸ෥ನವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಏಃಂದฉ ಅ෗ඦದච තರಕโ ෷ ෭ನ๺ ಎ තರಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෷ ෭ನ๺ ෷ ෭ನ๺ ಎಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಮൡ౨  ಌย ๲ഡ ຄಂൽฆโದคಂದ ಌย ๲ഡ ನ තರಕ൤ ಏඝ ෴โඃ ಅಂಶโ ನ ಎม౵  u 
ಅಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ನ තರಕโ ಄ವಲ ಌย ๲ഡ ಆಜං ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ ಯ u a b 
ಉಪเූಗ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಎರവ ๬ವბൟ౳ ಕ ๲ഡ ನ ಉಪเූಗಗะಜದ౪ ฉ ಯ තರಕโ ಉಪเූಗ฿ಜං ಹಕౙ ඝ౬  u b 
තರಕತั๯โൿ ಏಃಂದฉ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ನย౵ ฆವ ಎม౵  ಅಂಶಗำ ನย౵ ฆವ ಆದฉ ಯย౵ ಲ౵  u b 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಅಂಶโ ಯย౵ ಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅൿ ನย౵ ರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  තರಕ฿ಜ ಇൿ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං b a so x b x 
ಅൿ ಯย౵ ಲ౵  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ದย౵ ಲ౵  ಏಃಂದฉ โ ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං ನย౵ ದ౪ ฉ ಅൿ b x a a b ax a b 
ನย౵ ರ෎ಀ, ಇൿ ಅ෗ඦದචಯย౵ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂං කโ ಒ ౙಁ ಟಗำ ಮൡ౨  ೞದನವඝ౬  තರಕඅಂൽಡ ๸ීඌ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಎರഴ ಪ౳ ෨ಖ ಞಣಲౘಣಗะಜๅ ಮൡ౨  ಇโಗಳඝ౬  ല ෮ೕಛბඨ౺  ౽ඞඝ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ කඝ ಅ෗ඦದචಗಳ ೞದಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಒ ౙಁ ಟದ තರಕವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ෸ඛಯඨ 

තರಕโ තರಕඅಂൽಡ ೞൽ๭ದ ಅ෗ඦದච฀൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ තರಕವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ b b 
ಎರಡචಯൿ ೞದಕ ඦತರ කඝ ๸౾ೕಣბದ ಒ ౙಁ ಟವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಮ൤౨  ಇದඝ౬  ඛೕโ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ೉ൟ౳ ๯ವ 
෩ಲಕ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๅඨ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ඛೕโ ෸ඛಯඨ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ಎ ಯย౵ ಲ౵ ದ 
ಮൡ౨  ಇൿ ෈ ಯย౵ ಲ౵ ದ ಎಲ౵ ใ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ූಗโ ෸ඛಯඨ ෈ ౽ಂඪ౵ ෫ಂഡ ಆಜൿ౪  තರಕದ ಬಡ౛  ಏඝ ಮൡ౨  b complement a complement 
ಎඝ౬ โൿ ಯย౵ ಲ౵ ದ ಎม౵  ಅಂಶಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ನย౵ ฆವ ಈ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං a b 
ಆದฉ ಅඃ ನย౵  ಇಲ౵ ದ ಎม౵  ಅಂಶಗำ ನย౵ ಲ౵  ಆದฉ ಇൿ ನย౵ ฆವ ಆದฉ ಇಲ౵ ൽฆವ ಅಂಶಗಳඝ౬  b complement b a 
ಒಳತಂലฆತ౨ ං ನย౵  ಈಗ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ ಎರഴ ಃಂඬ ಬಣ౧ ಗัಡ ๬෥ನ౲ ฿ಜฆವ ಅಂಶಗಳ ೞದಕโ ඛೕย b 
ಬಣ౧ ಃౙ  ඛಖರ฿ಜ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮ౱  තರಕ฿ಜං ಇൿ ನಮ౱  තರಕ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ඣಂൽಡ ೞൽ๭ದ ಅ෗ඦದචಡ b b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ෥ഴವ ෨ಂൽನ ಃಲಸๅಂದฉ කโ ಎ ಮൡ౨  ෈ ಎರഴ ๲ഡ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ನಮಡ ಎ 
ಮൡ౨  ෈ ಯย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ൟัൽං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ කโ ಒ ౙಁ ಟದย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯ ಬಡ౛  ಏකದง 
ຂಳಬ๾ඃ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ ಎ ಮൡ౨  ෈ ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ ಎರഴ ๭ೕ෦ತ ๲ഡ ಗำ ಅಂದฉ ಒಂൿ ೞದಕ ಌย෴ಜฆತ౨ ං b a 
ಮൡ౨  ಎರഴ ಅ๸ಬದ౫  ๲ഡ ಗะಜൿ౪ , ಆ ๸ದಭბದย౵  ෸ඛಯඨ ನย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ಎ๠ౣ , b 
ಆದ౪ คಂದ ෸ඛಯඨ ಇൿ ನ ಪ౵ ๺ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಒ ౙಁ ಟದย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ෷ n b b n n 
෸ඛಯඨ ನย౵ ฆವ ෴โർದง ಅಂದฉ ಇൿ ಅಥ฿ ಯย౵ ං ಮൡ౨  ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ನ ಆಜං a b a a n 
ಇൿ ನย౵  ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ಇൿ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಏಃಂದฉ ಎರಡ ౙಁ  ๬෥ನ౲ ฿ದ ෴โඃ b n a 
ಅಂಶเಲ౵  ಮൡ౨  ෸ඛಯඨ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಮൡ౨  ಯย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜං ಎಂ්ൿ a b a b 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಮൡ౨  ಎಂಬ ಎರഴ ๲ഡ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅโಗำ ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಜฆತ౨ ๅ a b 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಎ൐๯൤౨ ೕๅ. ಅಥ฿ ಎಂ්ൿ ಄ವಲ ಯย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  a b a 
ಮൡ౨  ಯย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๳ค๯๋൤෻ ಇฆತ౨ ං, ෨ಂං කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಏඝ ຂಳಬ๾ൿ ಎಂൿ b 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ෸ඛಯඨ ನย౵  ಇൿ ನ ಪ౵ ๺ ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ೞದನದ ಇൿ n b b n n n b 
ಒ ౙಁ ಟದ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಡ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ๰ತ౳ ฿ಜං, ಇൿ ඲౳ ೕ෕ ಅඝ౬  ಕย෷฿ಗ ඛಮಡ ൡಂ෇ 
ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං ๬ಮಥ౲ ბ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಏಃ ඛಜ ಎಂൿ කโ ๬෈ೕൡಪല๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෸ඛಯඨ ෷ ෸ඛಯඨ ಅඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ෸ඛಯඨ ನ ല๬ౠ ෵ಂഡ ෸ඛಯඨ b b 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ෸ඛಯඨ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎ ซഡ, b b 
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ಆದ౪ คಂದ ෸ඛಯඨ ಅඝ౬  ಈ ෩ฆ ූಗಗะಜ เಭ೧ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇโಗำ ല๵ౠ ೕ෵ඨ ಆಜൿ౪  ಅย౵  ෭ನ๺ ෈b 
ಎ ೞದಕ ෈ ಮൡ౨  ෈ ෭ನ๺ ಎ ೯ೕല෴ಜ ಅ๸ಯಮ฿ಜං ಎಂൿ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං ല೦෵ಂഡ ๲ഡ ಗัಡ 
෸ඛಯඨ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಪ౳ ൟ෽ಂದರย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯ ෮ತ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෸ඛಯඨ ෈ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ೞದನದ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಈಗ කโ n b b a n 
ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯ เಷಯದย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ a b 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ಒಂൿ ෭ನ๺ a 
෈ ಮൡ౨  ೞದಕದย౵  ಅಂಶಗಳ ಪ౵ ๺ ๸ಒ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ೞದಕದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං . n n 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ෸ඛಯඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಒಂൿ ೞದಕ ಇൿ ಅ๸ಘഔತ ಒ ౙಁ ಟ฿ಜං a b b 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಒಂൿ ඛ෦ಷದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೞದನದ ನ ೯൤ಡ ಅඃ คೕൟ ನ a n n b us b n b n 
ೞದನದ ෭ನ๺ ಎ ಪ౵ ๺ ಆಜං, b n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๼ಂൽನ ඬಟವඝ౬  ඣೕലದฉ ನ ෮ದಲ ಎರഴ ಪದಗำ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ೞದಕ ಇൿ ಆಜං n n b n b n 
ಒಂൿ ೞದನದ ෈ ෭ನ๺ ಎ ಪ౵ ๺ ಇൿ ನ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ೞದಕ ನ ෭ನ๺ ಅඝ౬  n b n b n 
ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෸ඛಯඨ ನ ಒಂൿ ೞದನದ ನ ෭ನ๺ ನ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b n b b n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ๰ತ౳ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ೞದಕದย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಕึಯ෎౽ಜං ಏಃಂದฉ කโ ಯ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  a 
ಮൡ౨  ಯ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಎ൐๯฿ಗ ೞದಕದย౵ ನ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಎ൐ಃ ෥ಡมಞತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕึಯ෎౽ಜං ඛೕโ ಈಗ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  චನඪഖౣ ಆำ౶ ವ ಒಂൿ ෥ಗბๅಂದฉ ෸ඛಯඨ b 
෸ඛಯඨ ನ ಬಡ౛  කඝ ෩ฆ ๲ഡ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ කโ ಮൡ౨  ෷ c n AB c 
෸ඛಯඨ ෸ඛಯඨ ๭ b 
ಆದ౪ คಂದ ෷ඛಯඨ ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಡ ಇඃ คೕൟಯ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ๼ಂൽನ ๰ತ౳ ದ ෩ಲಕ කโ n 

෸ඛಯඨ ಮൡ౨  ඣಂൽಡ ೞൽ๭ದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ෸ඛಯඨ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ b c n n b c n b 
෸ඛಯඨ ಯ ನ ෈ ೯൤ಡ ನ ෭ನ๺ ನ ೞದನದ ෭ನ๺ ೞದಕ ෸ඛಯඨ ಈಗ ല c n n c n b c n b c 
෮ೕಛბඨ ౽ඞඛನ ෩ಲಕ เತರ൏ ಆ๭౨ ෵ಂದ ౘ෦๭ ಒಂൿ ೞದಕ ෸ඛಯඨ ๭ ಎಂൿ ನಮಡ ಮ൤౨  ൟัൽං b c 
ඣಂൽಡ ೞൽ๭ದ ೞದಕ ෸ඛಯඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, b 
ಆದ౪ คಂದ ෸ඛಯඨ ඣಂൽಡ ೞൽ๭ದ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ೞದಕ ඣಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ං b c n n b c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೞದನದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ඣಂൽಡ ೞൽ๭ದ ඣಂൽಡ ೞದಕ ೞದಕ n b n c c b c 
ඣಂൽಡ ೞದಕโ ෽ಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ಟౣ  ඣಂൽಡ ೞൽ๭ฆโದඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  c b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಸ෦ೕಕರಣ ಎರಡඝ౬  ຄಂൽค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ೞದನದ ෸ඛಯඨ ඛಂದ ಸ෦ೕಕರಣ ಎರಡคಂದ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ๻౾ದฉ ಒಂൿb c n 
෸ඛಯඨ ෸ඛಯඨ ನ ಅඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ನ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ಪ౵ ๺ ನ ෭ನ๺ ಡ b c n n n b n c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೞದನದ ෭ನ๺ ೞದನದ ෭ನ๺ ೞದನದ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ೞದನದ n b n ab c n c n b 
ೞದನ ಸค෴ಜං c 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಅಂಶಗಳ ಒ ౙಁ ಟ౽ౙ ಜ ඛೕโ ෮ದฤ ಪ౳ ൟ෽ಂದರย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ನ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ n n b
೯൤ಡ ನ ಅඝ౬  ๳ค๭ ඦತರ ඛೕโ ಒಂൿ ಸಮಯದย౵  ಎರഴ ೞದಕವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ೕค ತದඦತರ ඛೕโ n c 
ಅโಗಳย౵ ನ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಕึ෵ค ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಎม౵  ෩ರರ ೞದಕವඝ౬  ඣೕല ඦತರ ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬
ಇย౵  ๳คಸ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ ಸಮಯದย౵  ಎರഴ ೞದಕದย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಕึ෷฿ಗ ඛೕโ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಕึ෵ค 
ೞದಕದย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෩ฆ ಒ ౙಁ ಟದย౵  ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪഷಯฤ ಅඃ คೕൟ කฤౙ  ಒ ౙಁ ಟದย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲ ಡ 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ๳คಸ෎ಀ ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ෥ഴโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഺೕಣ ಉർಹರൕಡ 400 ಜನคർ౪ ฉ ಮൡ౨  ಅವฆ ಇಂಜ౵ ๫ ಅಥ฿ ๼ಂൽ ෥ತකഴ൞౨ ฉ ಅಥ฿ 
ಇๅರಡඞ౬  ෥ತකഴವ ಃಲವฆ ಇർ౪ ฉ ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ಈ 400 ಜನರย౵  250 ಜನฆ 
෥ತකഴ൞౨ ฉ ಮൡ౨  ಈ 400 200 ಜನರย౵  ಅವฆ ಇಂಜ౵ ๫ ෥ತකഴ൞౨ ฉ ನಮಡ ಏඝ ෎ಀ ಅൿ ຂಡ ಅඡಕฆ ಎರവ 
ූ๣ಗಳඝ౬  ෥ತකഴ൞౨ ฉ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನย౵  ෥ತකഴವ ಜನರ ๲ഡ ಆಜൿ౪  ಇಂಜ౵ ๫ ෥ತකഴವ ಜನರ ๲ഡ ಆಜං h e 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕലฆโൿ ನ ನ ಇඞ౬ ซವൡ౨  ಮൡ౨  ෸ඛಯඨ h n n e 200 n h e 
ಆದ౪ คಂದ ෸ඛಯඨ ಎಂ්ൿ ๼ಂൽ ಅಥ฿ ಇಂಜ౵ ๫ ෥ತකഴವ ಜನರ ಞಂඩಜං ಇದඝ౬  400 ಎಂൿ h e 
ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ನย౵  ನ ಏನඝ౬  ೞൽ๭ං ಮൡ౨  ನย౵  ಎ๠ౣ  ಜನฆ ෥ತකഴ൞౨ ฉ ಎಂ්ದඝ౬  n h n n 
ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಇಂಜ౵ ೕ๫ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෸ඛಯඨ ನ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಇದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං h n e

෸ඛಯඨ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೞದನದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං h e n h e n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඣಂൽಡ ೞൽಸมದ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಇ ෭ನ๺ ಈ ಪ౵ ๺ ಆෆ e h n n h 
ಪ౵ ๺ ಆෆ n e 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ඞฆ ೯൤ಡ 250 ಪ౵ ๺ 200 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ 50 ඛೕഴತ౨ ං. ๻ಛಜ ๼ಂൽ ಮൡ౨  
ಇಂಜ౵ ๫ ಎರಡඞ౬  ෥ತකഴವ 50 ಜನคർ౪ ฉ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಅಂದฉ ಒಂൿ ෸ඛಯඨ ෷ c b 
෸ඛಯඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඣಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ฆโൿ ඣಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ฆโದಃౙ  c b c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ෸ඛಯඨ ෷ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ෸ඛಯඨ ಮൡ౨  b c b 
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ඣಂൽಡ ೞൽ๭ฆโൿ ෵ಂದ ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ං ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං, c 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ๲ഡ ಗำ ಒಂඃ ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๯โൿ ຂಡ ಎಂൿ ൧ೕค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ කโ ಏನඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ಎಂ්ൿ ಯ b c b a c 
ಉಪเූಗโ ಯ ಉಪเූಗโ ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ ๬ಀ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಯ c c c b 
ಉಪเූಗ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಏಃ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ b c 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ෴โඃ ಅಂಶ฿ಜರย ಸಹ ನย౵ ං ಎಂൿ ൧ೕค๭ x b x c 
ಆದ౪ คಂದ ෷ ෸ඛಯඨ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං b b 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵ ದ౪ ฉ ಅൿ ಸಹ ෸ඛಯඨ ನย౵ ං ಆದฉ ಒಂൿ ෸ඛಯඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x b b b c 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ನย౵  ಮൡ౨  ಗಳ ಒ ౙಁ ಟಃౙ  ๳คං x bx a c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ๳คං ಅಥ฿ ಡ ๳คං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಈಗ කโ ๬෈ೕൡಪലಸ෎౽ದൿ౪  ನย౵ ං x x c x c 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵ ದ౪ ฉ කโ ෨ಜ๭ං౪ ೕๅ ನย౵ ං ඦತರ ಸค ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ನย౵ ದ౪ ฉ ඣಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ං x c x c x a x b 
ಏಃಂದฉ ಅඝ౬  ಈಛಗศ ಯย౵  ൤ಡൿಆಳ౶ มಜං ಆದฉ ඣಂൽಡ ೞൽ๭ฆโൿ ඣಂൽಡ ೞൽ๯โದಃౙ  x b b c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඣಂൽಡ ೞൽಸಲ౭ ഔౣ ං ಎಂൿ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ๭ x c 
ಆದ౪ คಂದ ಎರവ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ ಎಂൿ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಡ ງಬย๯โൿ ಡ ๳คං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං x b c 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ඛೕโ ನย౵  ෴โඃ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಎಂ්ൿb c c x c 

ನ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ඦತರ ಅඃ ฿ದದ ෩ಲಕ ಇൿ ಡ ๳คං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലൽ౪ ೕค b b b 
๲ಃಂി ඩ౳ ಬ౵ ಂ කඝ ಇದඝ౬  ෥ഺೕಣ is equal to c OK 

ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಪವฑ ๲ഡ ಯ ಪವฑ ๲ഡ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ a b a b 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ಮฆಪഷ෷เಃ ಪವฑ ๲ഡ ನ ಪವฑ ๲ഡ ಅඝ౬  කඝ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච ನ ಎม౵  ಉಪเූಗಗಳ a a 
๲ഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎม౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಒಂൿ ಉಪเූಗ฿ಜං c c 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ๲ഡ ಗಳ ಪವฑ ๲ഡ ಗำ ಒಂඃ ಆಜๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽದ౪ ฉ කโ ๲ഡ ಗำ ಒಂඃ ಎಂൿ 
๬෈ೕൡಪലಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪലಸฤ, ನ ಉಪเූಗโ ಬಲ ಪವฑ ๲ഡ ನ ಪವฑ a b a 
๲ഡ ಡ ๳คฆโದคಂದ ಎม౵  ಉಪเූಗಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ ฿ಜ ಇൿ ಸಹ ຄಂൽං ಆದฉ ಯ ಪವฑ ๲ഡ ಅඝ౬  ಶ౾౨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಯ a b 
๲ഡ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಯ ಪವฑ ๲ഡ ಡ ๳คං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ಬಲದ ಉಪเූಗ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅඃ b a b 
คೕൟಯย౵  ಯ ಪವฑ ๲ഡ ಯ ಪವฑ ๲ഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං. ನ ಪವฑ ๲ഡ ಡ b a so b b a 
ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಯ ಪವฑ ๲ഡ ಡ ಉದ౪ ฿ಜං, ಇൿ ಎಂ්ൿ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං b b a 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං a b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಳ๯ൟ౨ ฆವ ಃಲโ ๸಄ತಗಳඝ౬  ಪคಚ෵๵ೕಣ ๻ಛಜ කඝ ಃಲโ ຂัಃಗಳඝ౬  ಬฉದฉ ಒಬ౯ ฆ 
๰೉๯൞౨ ฉ ຂัಃ ಎರഴ ಇದರಥბ ຂัಃ ಒಂൿ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ຂัಃ 2 ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಬฉ෷ವ ಬದฤ ຂัಃಯඝ౬  ຂಳฤ කโ ಈ ๰ಚ౲  ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂಳฤ ಒಂൿ 
ຂัಃ ಒಂൿ ๆึ ಒಂൿ ๆึ ຂัಃ ಎರഴ ඛಜ฿ಜං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ຂัಃಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ . ಈ ಎರവ ಬൽಯ 
๰ೈ౲ ಥბ ຂัಃ ಎರഴ ಇದರಥბ ຂัಃ ಒಂൿ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ຂัಃ ಎರഴ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಅಂದฉ ຂัಃ 
ಒಂൿ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ຂัಃ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ຂัಃ ಎರഴ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ຂัಃ ಒಂൿ ඛಜ ಮൡ౨  ಅย౵  කโ ಐ ಡಬฯ 
ಎෆ ಎಂൿ ಬฉದฉ ಮൡ౨  ෥ತ౳  ಬฉಯฤ ๎ഡ ბಕഡ ๸಄ತ฿ಜං ಎಂದฉ ಈ ಡಬฯ ಇಂඪ౵ ಄ಶඨ ಬದยಡ කโ 
ಃಲ่෫౱  ಐ ಡಬฯ ಎෆ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಇದರ ಅಥბ ಸค කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ೞൽ๭ದ ෈ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅಲ౵  ඣಂൽಡ ೞൽ๭ದ ಌย ಌย෵ಲ౵  ಮൡ౨  ೞൽ๭ದ ಇൿ ಌย෸ c b c 
ಅಲ౵ , ೞൽ๭ದ ೞൽ๭ದ ಌย෵ಲ౵  ಎಂ්ൿ ඛಜๆ b c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೯ೕലಯ ಪ౳ ౽ರ฿ಜ ෗ನ౬ ฿ಜರದ ෩ฆ ๲ഡ ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಏನක౬ ದง 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅโಗಳย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂದರล౵  ಏකದง ๬෥ನ౲ ฿ಜං ಎಂ්ൿ ඛಜ, 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౨ ರ ಇಲ౵  ಏಃಂದฉ කโ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಏಃಂದฉ ಎಂ්ൿ ಄ವಲ ಎರഴ a 
ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ๲ഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ෈ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  c 0 
ಮൡ౨  2 ಸค 0 ಒಂൿ ೞದಕಃౙ  ๳คං ಒಂൿ ೞದಕಃౙ  ๳คං ಮൡ౨  2 ೞದಕ ಡ ๳คං c 1 b c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎม౵  ೯ೕലಗಳ ಪ౳ ౽ರ ಅโ ෝൽ๯โൽಲ౵  ಆದฉ ಡ ๬෥ನ౲ ฿ಜฆವ ෴โർದง ಅಂಶเං෻ ab 
ಮൡ౨  ನย౵  ಇಲ౵ ൽฆโൿ ಮൡ౨  ಆದฉ ರย౵  ಮൡ౨  ನย౵  ಇಲ౵  ಆದฉ ೞದಕ ೞದಕ b 1 c 0 a b c 2 b c a b c 
ಌย෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇಂൿ ಇย౵  ඛย౵ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කඝ ๲ഡ ಗಳ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಮൡ౨  ಅൿ ಅඋ౲ ಯವඝ౬  ෨ಜ๯ತ౨ ං ๲ഡ ಗಳย౵  ಧನ౲ ฿ದಗำ Pru
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