
 έসেটর িеতীয় বক্তৃতায় Ѿাগত জানাই
 তাই έশষ Љােস আমরা έসটვিল কী তা িনেয় কথা বেলিছলাম এবং তারপের আমরা έসেটর িকছΦ  Νοয়াকলাপ সѕেকκ 
অধҝয়ন কেরিছ এবং আমরা অেনক έনােটশন চালু কেরিছ
 তাই έসটვিল খুব দরকারী ধারণা যা গিণেতর ϕায় ϕিতΜট শাখায় বҝব჊ত হয় সুতরাং যখন আপিন সব κϏ ফাংশন সѕকκ 
সѕেকκ অধҝয়ন করেবন তখন আপিন έদখেত পােবন έয έসটვিল আেস
 তাই έসেটর ধারণাვিল ভালভােব έবাঝা খুব ვ჈Яপূণ κ
 তাই আমােক ზ჈ করা যাক
 তাই ϕথেমই মেন কির আমরা একΜট έসেটর ϕিতিনিধЯ করার দΜুট িভт উপায় সѕেকκ কথা বেলিছলাম έরাѶার ফম κ।
 এবং িеতীয়Μট έরাѶার ফেম κ িবўার ফম κ έসট করা হেয়েছ আমােদর Ѽরণ করা যাক έয আমরা সমѷ উপাদান তািলকাভΦ Ѕ 
কির সমѷ উপাদান তািলকাভΦ Ѕ করা হেয়েছ উেѣখҝ έয সাধারণভােব 
বাѷব সংখҝার έসেটর মেতা সসীম έসেটর 
জনҝ έরাѶার ফম κΜট বҝবহার করা সјব নয়
 তাই আমরা έসট িবўার ফম κ ϕেয়াজন যিদও িকছΦ  অসীম έসেটর জনҝ έযমন আমােদর যিদ ϕাকৃিতক সংখҝা বা এমনিক 
সংখҝার έসট থােক তেব আমরা এখনও έরাѶার ফম κ বҝবহার করেত পাির তেব সাধারণভােব িবўার ফম κ έসট করা হয় আরও 
উপেযাগী
 তাই আিম িকছΦ  Ѿরিলিপ ϕবতκন করব
 তাই আমরা সংϡািয়ত করব বাѷব সংখҝার έসেট বҝবধান কােক বেল,
 তাই ধরা যাক এবং দΜুট বাѷব সংখҝা যার একΜট এর έচেয় কম তারপর আমরা িলখব বҝবধান িলিখ এΜট সমѷ a b b ab 

এর έসেটর সমান।x 
  έয একΜট বাѷব সংখҝা এবং হল এর έথেক কম হল এর έথেক কম এেক έখালা বҝবধান বলা হয়x a x b 
 তাই এΜট সমѷ বাѷব সংখҝার έসট যা কেঠারভােব এবং এর মেধҝ রেয়েছ এবং আমরা এই বс বсনী বҝবহার কিরa b ab 
এর অথ κ হেব সব বেল  হল একΜট বাѷব সংখҝা এবং হল এর সমান সমান এর έথেক কম এΜট হল বс বҝবধানx x a x b 
এবং আমরা অেধ κক έখালা বা অেধ κক বс বҝবধানও বҝবহার কির
 তাই এর অথ κ হেব হল একΜট বাѷব সংখҝা এবং কেঠারভােব  এর έচেয় বড় এবং এর সমান এর έচেয় কমab x x x a b 
একইভােব এΜট সমѷ έক έবাঝােব έয এ রেয়েছ এবং এর সমান এর έথেক έছাট এবং এর έচেয় কম এর x x r a x b 
সমান এবং আমরা িকছΦ  অসীম বҝবধানও বҝবহার কির
 তাই যিদ আিম একΜট িলিখ  কমা অসীম এর মােন হেব সব হল হল বাѷব সংখҝা এবং একΜট বেсর έচেয় বড় x x a  x 
একΜট অসীম মােন সমѷ έযমন একΜট বাѷব সংখҝা এবং একΜট িবেয়াগ অসীম έথেক এর সমান এর έচেয় বড় x x x b 
এর মােন বেল έয έথেক কম অসীম έথেক িবেয়াগ অসীম  সমѷ এর অথ κ হেব έযমন একΜট বাѷব সংখҝা x x b b x x 
এবং হল এর έথেক কম বা সমান এবং আমরা সমѷ বাѷব সংখҝার έসট έবাঝােত িবেয়াগ ইনিফিনΜট ইনিফিনΜট x b 
বҝবহার কির Μঠক আেছ
 তাই এখােন অসীমΜট ზধুমাϏ একΜট ϕতীক এবং এΜট আপনােক এই বҝবধানვিল έদয় এই সমѷ বҝবধােনর সমѷ 
উপেসটვিল হল এর উপেসটr-
 তাই এই বҝবধানვিল খুব কায κকর হেব যখন আপিন কҝালকুলাস িশখেবন বা অনҝানҝ িবষেয়
 তাই পরবতλেত আমরাও পিরচয় কিরেয় έদব
 তাই আিম সংϡািয়ত কির έয আমরা একΜট έসেটর উপেসট বলেত কী বΝুঝ
 তাই আমরা মােঝ মােঝ এই έনাটΜটও έদখেত পাই  এই শяΜটেক যথাযথ উপেসট বলা হয়
 তাই আমরা বিল হল এর সΜঠক উপেসট যিদ এর উপেসট হয় িকᅀ এর সমান নয় এবং আমরা έয a x a x a x 
Ѿরিলিপ বҝবহার কির
 তাই উপেসেটর জনҝ আমরা এর একΜট উপেসট বҝবহার কির এবং সΜঠক উপেসেটর জনҝ আমরা বҝবহার কির।x 
 এই মত িলখুন
 তাই এই মােন হেব έয হল এর একΜট সΜঠক উপেসট এর মােন হল এর ϕিতΜট উপাদান έত রেয়েছ এবং a x a x x- 
এ অоত একΜট উপাদান রেয়েছ যা έত έনইa 
 তাই উদাহরণѾ჉প এক দুই 
এΜট έসট এক দুই িতন অনҝ পেদর একΜট সΜঠক উপেসট  বҝবহার হল সুপারেসট
 তাই আমরা বিল হল এর সুপারেসট যিদ হয় এর একΜট সাবেসট এবং এখােন Ѿরিলিপ হল আমরা এΜট έবাঝােত b a a b 
বҝবহার কির έয এর সুপারেসট এবং তারপর যিদ এর সুপারেসট হয় িকᅀ সমান নয় έক আমরা বলেত b a b a b a 
পাির এর সΜঠক সুপারেসট হল এর একΜট যথাযথ সুপারেসট যিদ আমরা এভােব িলিখ তাহেল এর মােন এই এবং ab a b 
এর সমান নয় গত Љােস আমরা έসেটর িকছΦ  অপােরশন সѕেকκ িশেখিছ έযমন ইউিনয়ন ইлারেসকশন কমিъেমл এবং 
έসট পাথ κকҝ  আজ আমরা এই অপােরশন ইউিনয়ন এবং έছদვিলর িকছΦ  ίবিশѭҝ তািলকাভΦ Ѕ করব 
তাই ϕথম একΜট যিদ আমার দΜুট έসট থােক তেব একΜট ইউিনয়ন খ ইউিনয়েনর সমান হয় এেক বলা হয় কিমউেটΜটভ b 
আইন িеতীয়Μট যিদ আমার িতনΜট উপেসট থােক তেব একΜট ইউিনয়ন ইউিনয়ন এΜট খ ইউিনয়েনর সােথ একΜট b c 
ইউিনয়েনর মেতাই গ এΜট  সДিতমূলক আইন বলা হয়
 তাই আপিন 
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ϕকৃত সংখҝার έযাগ করার জনҝ এই শতκাবলী ზেন থাকেবন έয έযাগ হল কমুҝেটΜটভ έযাগ হল অҝােসািসেয়Μটভ
 তাই একইভােব ইউিনয়ন έনওয়া এΜট কমুҝেটΜটভ অҝােসািসেয়Μটভ তৃতীয় হল έয আমােদর কােছ এΜট খািল έসট আেছ
 তাই আপিন যিদ খািল έসেটর সােথ একΜট ইউিনয়ন έনন এর সমানa 
 তাই এΜট বাѷব সংখҝার জনҝ একΜট έযাগ 0 এর সমান একΜট এΜট সতҝ এবং একΜট ইউিনয়ন এর সমান এΜটেক কখনও a 
কখনও আমরা পিরচয় আইন বিল এবং এΜটেক বলা হয় এছাড়াও আিম আরও একΜট পছр কিরidempotent 
 তাই যিদ একΜট হয় এর সাবেসট তাহেল এর সােথ একΜট িমলন এর সমান এবং আমােদর έছদΜটর জনҝ একই u u u 
ίবিশѭҝ রেয়েছ আবার έছদ έছদ হয় একΜট έছদ হয় এর সােথ έছদ এর সােথ έছদ করা এর সােথ b b aa b c 
এর সােথ έছদ করা এর সােথ έছদ করা এর সােথ έছদ করা হয় খািল έসটΜট খািল έসট έদয় একΜট έছদ করা b ca a is a
এবং যিদ এর উপেসট হয় তেব এর সােথ έছদ করা এর মেতাইa b b a 
 তাই এই ίবিশѭҝვিল পেররΜট έচক করা খুব সহজ।im 
 ვ჈Яপূণ κ িবষয় হল যােক বлনমূলক আইন বলা হয়
 তাই যিদ আমােদর িতনΜট έসট এবং থােক তাহেল ইউিনয়ন এর সােথ একΜট έছদ করা হয় ইউিনয়েনর সােথab c b c b 
έছদ করা হয় ডান িদেয় έছদ করা হয়c 
 তাই এΜট বেল έয έছদΜট ইউিনয়েনর উপর িবতরণ কের
 তাই এই  আবার সাদৃশҝপূণ κ Νজিনস হল έয আপনার যিদ পণҝ এবং έযাগফল থােক তেব একΜট ვন ъাস একΜট ვন b c b
ъাস একΜট ვন এবং একΜট ইউিনয়ন এর সােথ έছদ করা এΜট একΜট ইউিনয়ন একΜট ইউিনয়ন এর সােথ έছদc b c b c 
করা হেয়েছ
 তাই এΜট আমােক ϕথম বҝাখҝা করেত িদন  একΜট έভন ডায়াςাম বҝবহার কের
 তাই যিদ আমােদর এবং হয় িতনΜট έসট তাহেল আিম িলিখ িদেয় έছদ করা এই লাল еারা িচিҀত করা হয় এবং ab c b c 
িদেয় έছদ করা হয় এই অংশΜট এবং যিদ আপিন এই দΜুটর িমলন έনন তাহেল লাল একΜট έছদ হয়  এর সােথ নীল অংশΜট b 
হল এর সােথ έছদ করা এবং এვেলার িমলন হল Μঠক একΜট এর সােথ έছদ করা একইভােব আপিন c b union c 
িеতীয়Μটর জনҝ করেত পােরন িকছΦ  পিরপূরেকর ίবিশѭҝ
 তাই যিদ আমার কােছ থােক সাব κজনীন έসট তাহেল একΜট ϕশংসা  আর িকছΦ ই নয় িবেয়াগ একΜট অিধকারu t u 
 তাই ϕথম সѕিЫ হল έয আমরা যিদ কমিъেমেлর কমিъেমл িনই তাহেল আমরা এর সমান পাব কারণ একΜট a 
কমিъেমл কমিъেমл িবেয়াগ একΜট কমিъেমেлর সমান এবং এΜট িবেয়াগ িবেয়াগ এর সমান একΜট িনেজই u u u a 
সমান এবং খািল έসেটর পিরপূরক িক কারণ খািল έসটΜটেত έকান উপাদান έনই কারণ পিরপূরকΜটেত এর সমѷ উপাদানu-
থাকেব এবং এর পিরপূরকΜট খািল έসটΜট আেরকΜট িবষয় হল যিদ হয় এর একΜট উপেসট এবং উভয়ই সাব κজনীন u- a b 
έসট এর উপেসট তাহেল এর পিরপূরক একΜট অিধকােরর পিরপূরেকর একΜট উপেসট কারণ পিরপূরেকর έয u b b 
έকােনা িকছΦ র অথ κ হল έসই সমѷ উপাদান যা έত আেছ িকᅀ έত έনইu b 
 তাই যিদ একΜট উপাদান έত না থােক তাহেল তা হেত পাের না έত থােকাb a 
 তাই এর পিরপূরক এর অথ κ হল έত নয় যা έবাঝায় έত নয় έযেহতΦ  হল এর একΜট উপেসট যিদ x b x b x a a b ax 

έত থােক তাহেল এΜট έত থাকেত হেব এΜটও έবাঝায় έয έত রেয়েছ  অিভনрনa b x a 
 তাই পরবতλ আমরা ইউিনয়ন এবং মেধҝ সѕিকκত হেব  পিরপূরেকর সােথ έছদ করা
 তাই এვিল দΜুট অতҝо ვ჈Яপূণ κ ίবিশѭҝ এবং এვিলেক বলা হয় িড মরগােনর আইন
 তাই ϕথমΜট হল যিদ আিম িমেলর পিরপূরক ςহণ কির যা কমিъেমেлর έছদ করার সমান একΜট ইউিনয়ন পিরপূরকΜট b 

এর সােথ έছদ করা একΜট কমিъেমেлর সমান  পিরপূরক এবং িеতীয়Μট যিদ আিম έছদΜটর পিরপূরক ςহণ কির তেব b 
আিম আবার ϕশংসার িমল পাব এΜট আপিন িচϏ অВন কের έদখেত পােরন
 তাই আপিন যিদ έভন ডায়াςাম আেঁকন যিদ আপিন 
একΜট ইউিনয়ন পিরপূরক έদখেত পান তেব এΜট এমন সবিকছΦ  যা এবং এΜটেত έনই  έত έনইb a b 
 তাই এই অংশΜট একΜট ইউিনয়ন পিরপূরক একΜট পিরপূরক সѕেকκ িক এবং পিরপূরক একΜট পিরপূরক হল সমѷ b b 
উপাদান যা έত έনই তেব এΜট এই িবрვুিলেক অоভΦ κЅ কের যা έত রেয়েছ িকᅀ একইভােব έত নয় সমѷ উপাদান a b b 
έযΜট έত έনই তেব এΜটেত এমন উপাদান থাকেত পাের যা έত আেছ িকᅀ έত έনই এখন আপিন যিদ έদেখন έয b- a b 
উপাদানვিলর έছদ এই দুΜট লালΜটর সােথ িমল রেয়েছ তা Μঠক সমান নীল একΜট
 তাই এΜট আমােদর একΜট পিরপূরক এΜট আমােদর পিরপূরক এবং তারপর এΜট একΜট কমিъেমেлর সমান যা b b 
পিরপূরেকর সােথ έছদ করা হেয়েছ পরবতλ ΝজিনসΜট আমরা করব ধ჈ন আমােদর দΜুট έসট এবং আেছ এবং আমরা a b 
উপাদােনর সংখҝা জািন  এবং তাহেল আমরা িক ইউিনয়েন উপাদােনর সংখҝা সѕেকκ িকছΦ  বলেত পাির a b 
তাই ϕথেম আমােক িলখেত িদন এবং দΜুট সসীম έসট έযমন একΜট έছদ িব খািল έয এবং দΜুট িবΝИт έসট a b a b 
তাহেল έসই έϠেϏ ইউিনয়েন উপাদােনর সংখҝা কত
 তাই একΜট ইউিনয়ন এর এΜট একΜট ъাস এর ডােনর সমান কারণ ইউিনয়েনর উপাদানვিলর সংখҝা ইউিনয়েন b n n b 
έয έকানও িকছΦ র অথ κ হল এΜট হয় বা এবং এর উপাদােনর সংখҝা এর এΜট এর উপাদানვিলর সংখҝা a b a a n b b 
এর এΜট এর উপাদানვিলর সংখҝা এবং কারণ এমন έকান উপাদান έনই যা এবং উভেয়র জনҝই সাধারণ এΜট n a a b 
পিরѬার έয উপাদানვিলর সংখҝা ইউিনয়েন এবং এর উপাদানვিলর সংখҝার সমΜѭ  এই έϠেϏ আমােদর দΜুট έসট a b 
আেছ এবং έযვিল িডসজেয়лa b 
 তাই বা έত থাকা উপাদানვিলর সংখҝা গণনা করা Μঠক έত উপাদােনর সংখҝা এবং έত উপাদানვিলর সংখҝা a b a b 
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έযাগ করার মেতাই আমরা έদখব έয কী করা যায়  আমরা সাধারণভােব বিল
 তাই সাধারণভােব একΜট ইউিনয়েনর এΜট একΜট সংেযােগর έযাগ এর িবেয়াগ এর সমান এΜট n b n n b n b 
ইউিনয়েনর উপাদানვিলর সংখҝার জনҝ একΜট অতҝо ვ჈Яপূণ κ সূϏ যা আপিন যখন খুব দরকারী পােবন  έশখার সјাবনা
 তাই আসুন ϕমাণ কির έকন এΜট সতҝ
 তাই ϕমাণ কের আমরা ইউিনয়নেক িলখেত পাির 
একΜট িবেয়াগ িব ইউিনয়েনর িবেয়াগযুЅ ইউিনয়ন িহসােব িব িবেয়াগ একΜট রাইট সহ একΜট έছদ িব ইউিনয়েনর সােথ
 তাই একΜট ইউিনয়ন এই িতনΜট অংেশ ভাঙা έযেত পাের এবং এইვিল িবেয়াগ έযখােন একΜট িবেয়াগ έছদ এবং b ba b b
িবেয়াগ έজাড়াভােব িবΝИт হয় এখন আমরা জািন έয িবেয়ােগর έসেটর জনҝ ইউিনয়েনর উপাদানვিলর সংখҝা তােদর a 
ϕিতΜটেত থাকা উপাদানვিলর সংখҝার έযাগফল
 তাই একΜট ইউিনয়ন এর হল একΜট িবেয়ােগর এর সমান একΜট έছদেϠেϏর ъাস িব ъাস এর িবেয়াগ b n n b n n b 

এখন আমরা এΜটেক এবং এর উপাদানვিলর সংখҝার পিরেϕিϠেত ϕকাশ করেত চাইa a b 
 তাই মেন রাখেবন έয এর উপাদানვিলর সংখҝা একΜট িবেয়াগ এর উপাদানვিলর সংখҝা ছাড়া িকছΦ ই নয় এবং একΜট a b 
έছদ িব-এ উপাদােনর ъাস সংখҝা
 তাই এΜট একΜট িবেয়াগ এর এর সমান একΜট έছদ িব এর ъাস এর িব িবেয়াগ একΜট ъাস একΜট έছদ িব এর b n n n 
িবেয়াগ এবং একΜট έছদ িব এর িবেয়াগ n n
 তাই িকᅀ সমান একΜট িবেয়াগ খ ইউিনয়ন একΜট έছদ এΜট সংেযাগ িবΝИт ইউিনয়নa b 
 তাই এর সমান একΜট িবেয়াগ έযাগ একΜট έছদ িব একইভােব এর হল এর িব িবেয়াগ ъাস a n n b n n b n a n 
একΜট έছদ b
 তাই যিদ আপিন έদখেত পান পূব κবতλ পѮৃাΜট একΜট িবেয়ােগর ϕথম দুΜট পদ একΜট িবেয়াগ ъাস একΜট έছদ িব n b n 
এΜট একΜট িব িবেয়াগ একΜট ъাস একΜট έছদ িব এর এΜট এর এবং তারপর আমােদর একΜট έছদ িব এর িবেয়াগ n n b n 

আেছn 
 তাই এর একΜট ইউিনয়ন n b 
একΜট έছদ িব এর έযাগ এর িবেয়াগ এর সমানn n b n 
 তাই এΜট খুবই ვ჈Яপূণ κ সূϏ
 তাই এখােন আমােদর আেছ  ইлারেসকশেন উপাদােনর সংখҝা িবেয়াগ করার জনҝ কারণ যখন আমরা এর e a 
উপাদােনর সংখҝা এবং এর উপাদানვিলর সংখҝা গণনা করিছ তখন έছদΜটর উপাদানვিল দুইবার গণনা করা হয়b 
 তাই আমােদর িবেয়াগ করেত হেব যােত আপিন এΜট মেন রাখেত পােরন।
 সূϏ এখন একΜট ইউিনয়ন ইউিনয়ন এর সѕেকκ িক ধ჈ন আমার কােছ িতনΜট έসট আেছ তাহেল আমরা িক b c n ab 
এবং এর ইউিনয়েন έমৗল সংখҝার জনҝ অনু჉প সূϏ িলখেত পািরc 
 তাই একΜট ইউিনয়ন ইউিনয়ন এর পূেব κর সূϏ еারা আমরা এΜট িলখেত পাির  ইউিনয়েনর এর έযাগ এরn b c b n n c 
িবেয়াগ একΜট ইউিনয়ন এবং ইউিনয়ন এর এর সােথ έছদ করা হেয়েছ আমরা আবার জািন έয এΜটেক n b c b c n 
আমরা িলখেত পাির এর ъাস এর িবেয়াগ এর িব έছদ িবেয়াগ এর একΜট έছদ িব ইউিনয়ন গ এখন িড n b n c n c n 
মগ κােনর আইন еারা দুঃিখত িবতরণ সѕিЫ একΜট έছদ িব ইউিনয়ন এΜট একΜট έছদ িব ইউিনয়ন একΜট এর সােথ έছদc c 
করা
 তাই এর একΜট খ ইউিনয়েনর সােথ έছদ করা এΜট একΜট এর সােথ έছদ করা এর সমান একΜট έছদকৃত এর n c n wi- b 
ъাস িবেয়াগ দΜুট έসেটর έছদেক έছদ কের যা একΜট έছদ করা হয় একΜট έছদ করা হয় এর সােথn  th c n b c 
 তাই এΜট একΜট έছদ করা এর সমান ъাস এর একΜট έছদ করা সেД িবেয়াগ একΜট έছদ িব έছদ একΜট έছদ n b n c c 
এর সােথ িকছΦ  নয়  একΜট খ এর সােথ έছদ কেরেছ এর সােথ έছদ কেরেছc 
 তাই আমােদর এই সমীকরণΜট িছল এবং তারপের আমােদর দΜুট সমীকরণ রেয়েছ
 তাই আপিন যিদ সমীকরণ দΜুট έথেক একΜট έছদ িব ইউিনয়ন এর এর মান একΜট সমীকরেণ রােখন তাহেল আমরা c n 
একΜট ইউিনয়ন ইউিনয়ন এর িক পাব  সমান এর ъাস এর ъাস এর িবেয়াগ একΜট έছদ b c n n a n b n c n 
িবেয়াগ এর িব έছদ িবেয়াগ একΜট έছদ έছদ ъাস একΜট έছদ িব έছদ ডানn c n c n c 
 তাই িতনΜটর িমলেনর জনҝ সংখҝাΜট έসট কের  উপাদানვিলর মেধҝ আপিন ϕথেম তােদর ϕিতΜটেত উপাদােনর সংখҝা 
έযাগ ক჈ন এর ъাস এর ъাস এর তারপর আপিন একΜট έছদ দΜুট িনন এবং তারপর আপিন তােদর মেধҝ n a n b n c 
উপাদােনর সংখҝা িবেয়াগ করেবন এবং তারপর আপিন έছদΜট έদখেবন িতনΜটরই তাহেল আপিন উই  তােদর έযাগ করেত 
হেব
 তাই এখােন আপিন যখন দΜুটর έছদেকর উপাদানვিলর সংখҝা িবেয়াগ করেবন তখন আপিন έছদΜটর 
উপাদানვিলর সংখҝা িবেয়াগ কেরেছন
 তাই আপনােক এΜট έযাগ করেত হেব এর িমলেনর উপাদানვিলর সংখҝা έপেত  িতনΜট একইভােব চারΜটর িমলেন 
উপাদােনর সংখҝার জনҝও একΜট সূϏ έবর করেত পাের িকᅀ আমরা তা করব না
 তাই আসুন একΜট উদাহরণ έদিখ
 তাই ধ჈ন 400 জন έলাক আেছ এবং তারা ইংেরΝজ বা িহΝр বলেত পাের বা িকছΦ  έলাক আেছ যারা উভয়ই কথা বেল।
 এবং আমরা িক জািন έয এই 400 জেনর মেধҝ 250 জেনর মেধҝ তারা কথা বেল এবং এই 400 200 জেনর মেধҝ তারা 
ইংেরΝজেত কথা বেল তাহেল আমরা কী চাই তা হল কতজন উভয় ভাষায় কথা বেল Μঠক আেছ
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 তাই আমােদর িক করেত হেব
 তাই এΜট হল ই-έত কথা বলা έলাকেদর έসট হল ইংেরΝজেত কথা বলার έলাকেদর έসট
 তাই এর হল দুইশত পНাশ হল এবং এর ইউিনয়ন h n n e 200 n h e
 তাই হল এমন έলাকেদর έসট যারা হয়  িহΝр বা ই  এটােক 400 έদওয়া হেয়েছ এবং এর িক h union e nglish h n 

এর সােথ έছদ করা হেয়েছ তা  আমরা িক খুেঁজ έপেত চাই e 
এর এর সমান এর ই িবেয়াগ এর έছদ ই এর সমানh n n n h 

 তাই এΜট έবাঝায় এর এর সােথ έছদ করা এর সােথ এর সমান িবেয়াগ এই ъাস এর ъাস h n e n at union e n h 
এর n e

 তাই এΜট িবেয়াগ চােরর সমান  শত ъাস 250 ъাস 200 যা 50 έদয়।

 তাই 50 জন έলাক আেছ যারা িহΝр এবং ইংেরΝজ উভয়ই কথা বেল Μঠক আেছ
 তাই আমােক িকছΦ  সমসҝা করেত িদন ধ჈ন আমরা এবং έসট কেরিছ έযমন একΜট ইউিনয়ন একΜট ইউিনয়ন ab c b c 
এর সমান এবং একΜট এর সােথ έছদ কের  একΜট এর সােথ έছদকৃেতর সমান আপনােক έদওয়া হেয়েছ έয একΜট b c 
ইউিনয়ন একΜট ইউিনয়ন এর সমান এবং একΜট এর সােথ έছদ করা একΜট এর সােথ έছদ করা হেয়েছ ϕমাণ b c b c 
ক჈ন έয এর সমানb c 
 তাই আমােক έদখান িকভােব ϕমাণ করা যায় έয দΜুট έসট একই
 তাই έদখােত έয সমান এর έথেক এΜট έদখােনার জনҝ যেথѭ έয হল এর একΜট উপেসট এবং হল b c l c b c c b 
এর একΜট উপেসট তাহেল έদখা যাক έকন একΜট এর উপেসটb c 
 তাই এর έযেকান উপাদান হেত িদন আমােদর έদখােত হেব έয এর মেধҝও রেয়েছ।x b x c 

 তাই আমরা জািন έয একΜট ইউিনয়ন এর একΜট উপেসটb b 
 তাই έত থাকেল এΜট একΜট ইউিনয়ন এর মেধҝও থােক িকᅀ একΜট ইউিনয়ন একΜট ইউিনয়ন এর সমানx b b b c 
 তাই এΜট έবাঝায় έয যিদ আিম έত িনই তাহেল এΜট ইউিনয়েনর অоগ κত  এবং bx x a c
 তাই এর অথ κ হল এর অоগ κত বা এর অоগ κত এখন আমােদর যা ϕমাণ করেত হেব তা হল έতx a x c x c 
 তাই যিদ έত থােক তাহেল আমােদর করা হেয়েছ হয় έত তারপর Μঠক আেছ অনҝথায় যিদ έত থােক x c x c x a 
তাহেল একΜট এর সােথ έছদকৃত একΜট অоগ κত কারণ ইিতমেধҝই έত έনওয়া হেয়েছ িকᅀ এর সােথ έছদ করাx b x b b 
একΜট এর সােথ έছদ করা সমানc 
 তাই একΜট এর সােথ έছদকৃত এর সােথ έবাঝা যায় έয এর সােথ উভয় έϠেϏইx c x c 
 তাই আমরা এর সােথ থাকেল έবাঝায় এর অоগ κতb x x c 
 তাই হল এর একΜট উপেসট এবং একইভােব আপিন έদখােত পােরন έয হল এর একΜট উপেসট যিদ আপিন b c c b c 
έত έকােনা έনন তাহেল একই যুΝЅ িদেয় আপিন έদেখেছন έয এছাড়াও এর অоগ κত এΜট έবাঝায় έয সমান x i  t b b 

এর Μঠক আেছ িеতীয় সমসҝা আমােক এΜট করেত িদনc 
 তাই আমরা έদখাব έয এর পাওয়ার έসট যিদ এর পাওয়ার έসেটর সমান হয় তেব হয় এর সমানa b a b 
 তাই আিম έসই শΝЅΜট Ѽরণ কির  এর িরকল পাওয়ার έসেটর έসটΜট এর সমѷ উপেসেটর έসেটর সমানa a 
 তাই এΜট সমѷ এর সমান έযমন একΜট এর একΜট উপেসটc c a 
 তাই যিদ আমরা জািন έয দΜুট έসেটর পাওয়ার έসট একই আমরা ϕমাণ করেত চাই έসটვিল একই
 তাই আমরা ϕমাণ করেত চাই έয এর সমানa b 
 তাই মেন রাখেবন έয έযেহতΦ  একΜট উপেসট একΜট ডান পাওয়ার έসেটর পাওয়ার έসেটর অоগ κত তােত সমѷ a aa 
উপেসট রেয়েছ
 তাই িবেশষ কের এΜটেত একΜট এর একΜট িকᅀ পাওয়ার έসটও রেয়েছ  এর পাওয়ার έসেটর সমান িহসােব έদওয়া হয়b 
 তাই এর еারা έবাঝায় হল এর পাওয়ার έসেটর অоগ κত যা έবাঝায় έয έক ডােনর সাবেসট হেত হেব এবং a b a b 
একইভােব এর পাওয়ার έসট এর পাওয়ার έসেটর সমানb a 
 তাই পাওয়ােরর অоগ κত  এর έসট যা এর পাওয়ার έসেটর সমান এΜট έবাঝায় έয হল এর একΜট উপেসটb b a b a 
 তাই হল এর সমানa b 
 তাই আসুন আিম িকছΦ  Ѿরিলিপ উপѸাপন ক჈ন যা আমরা বҝবহার কের আসিছi  
 তাই আিম যিদ িকছΦ  িববিৃত িলিখ একΜট িববিৃত দুΜটেক έবাঝায় এর অথ κ যিদ একΜট িববিৃত সতҝ হয় তেব িববিৃত 2 সতҝ হয়
 তাই এΜট έলখার পিরবেত κ যিদ িববিৃতΜট আমরা এই িববিৃতΜট বলেত এই অоিন κিহত িচҀΜট বҝবহার কির 
যিদ িববিৃত একΜট সতҝ হয় তেব িববিৃত দΜুট সতҝ এবং আেরকΜটেত আমরা একΜট িববিৃত বҝবহার কির 
এই উভয় পেϠর অоিন κিহত িববিৃত দুΜট এর অথ κ একΜট িববিৃত সতҝ যিদ এবং ზধুমাϏ যিদ িববিৃত দুΜট সতҝ হয় তাহেল এর 
অথ κ হল যিদ একΜট িববিৃত সতҝ হয় তেব িববিৃত সতҝ হয়  সতҝ হেত হেব এবং িববিৃত দুইΜট সতҝ হেল িববিৃত এক সতҝ এবং 
একΜট শটκকাট Ѿরিলিপ আেছ যিদ আমরা িলিখ এর অথ κ যিদ এবং ზধুমাϏ যিদi double f 
 তাই এই িеვণ অেথ κর পিরবেত κ আমরা কখনও কখনও িলিখ এর মােন Μঠক আেছ আিম আরও একΜট i double  f 
উদাহরণ িদই
 তাই ধ჈ন একΜট έছদ করা b 
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হল অ খািল এর সােথ έছদ করা হল খািল নয় এবং একΜট έছদ করা এΜটও খািল নয় এটা িক সতҝ έয একΜট έছদ b c c 
করা έছদ করা খািল নয়b c 
 তাই যিদ আমােদর িতনΜট έসট থােক έয έজাড়া অনুসাের έসვিল িবΝИт না হয় তেব আমােদর মেধҝ িকছΦ  িমল আেছ তেব 
এΜট িক সতҝ έয তােদর ϕিতΜটেত িকছΦ  সাধারণ আেছ
 তাই উЫরΜট না কারণ  আসুন এই উদাহরণΜট έনওয়া যাক সমিуত মাϏ দুΜট িবр ুশূনҝ এবং a is equal to set 
একΜট সমান এক এবং দুই এবং এবং 2 ডানb c 0 
 তাই 0 একΜট έছদেϠেϏর অоগ κত একΜট έছদ িব এর অоগ κত এবং 2Μট এর অоগ κত  έছদ c 1 b c
 তাই এই সমѷ έজাড়া িভিЫক তারা িবΝИт নয় তেব এমন έকান উপাদান আেছ যা এর সােথ সাধারণ এবং ab c 0 b 1 
έত έনই এবং িকᅀ έত নয় 2 এবং έত নয় িকᅀ έত নয়  έছদ িব έছদ গ এΜট খািল Μঠক আেছa b c b c a 
 তাই আমরা আজ এখােন থামব এবং পরবতλ Љােস আিম έসেটর আরও িকছΦ  উদাহরণ করব এবং এΜট έসটვিলর অধҝায়Μট 
έশষ করেব ধনҝবাদ আপনােক 
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