
 ಹสೕ เർ౲ ൮ბಗัಡ ฃ๬ಯඛಕ ಸಮ൧ೕಲನದ ಎರಡඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ කඝ ඬನฃವತბච෽ಂൽಡ 
ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කโ ฃ๬ಯඛಕ ಸಮ൧ೕಲನದย౵  ෨ಖ౲ ฿ದ ກ೉౞ ನ ಇತರ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ 
කโ ಸಮ൧ೕಲನದ ಅൿ౰ ತ ฿౲ ಌ౲ ನඅಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಸಮ൧ೕಲನ ಎಂದชඝ ಎಂൿ 
ຂัං౪ ೕච ಅൿ ෩ಲ൫ ಒಂൿ ಎರഴ ಎൿฃั ಶ౾౨ ಗಳ ನഴเನ ಸಮ൧ೕಲನದ ๭౩ ൟ෺ಂದฉ, ฃ๬ಯඛಕ ಸಮ൧ೕಲನದ 
๸ದಭბದย౵  ฃ๬ಯඛಕ ಸಮ൧ೕಲನದ ๸ದಭბದย౵  ಸಮ൧ೕಲನโ เ๎ಲ ಅಥბದย౵  ಅಥბๆඝ, කโ ฃ๬ಯඛಕ 
౾౳ ෺ಯย౵  ಸಮ൧ೕಲನದ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಅย౵  ಪ౳ ൟ౾౳ ෴౽ค ಮൡ౨  ಆಜฆತ౨ ං  ಉತ౭ ನ౬ โ ඛಂದ a to b a b b 

ಡ ຄೕಞವ ಪ౳ ไൟ౨ ෸ ಇං ಮൡ౨  ಅൿ ඛಮ౱  ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෴ಜං ಇย౵  ಎರഴ ಬಲಗำ ಎರഴ ಬಲಗำ ෮ದಲ a 
ๆಗದ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ದರ ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ದರโ ಇತರ ಸಮ൧ೕಲನದ ๸ದಭბದย౵  මವბിბ 
ค෴ౘඨ මವბിბ ค෴ౘඨ ದರ฿ಜං ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ದರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, කโ ಸಮ൧ೕಲನ ಸಮ൧ೕಲನ 
ฃ๬ಯඛಕ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ๭౩ ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಸಮ൧ೕಲನ ಅಥ฿ ෡ൟಕ ಸಮ൧ೕಲನ l 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಸಮ൧ೕಲನ ಶ౾౨ ಗำ ෨ಂದಃౙ  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ದರ ಮൡ౨  ಅโ ಸ෥ನ฿ർಗ ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ದರโ 
ಸಮකಜฆ฿ಗ ඛೕโ ಸಮ൧ೕಲನದ ๭౩ ൟಯඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ඦತರ කโ ඛಮ౱  คೕൟಯ ಸಮ൧ೕಲನ ๭౩ ฃಂಕಗಳ ಬಡ౛  
෥ತකലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කඝ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಛಜ ಮൡ౨  ඦತಹ ಪದಗಳඝ౬  ಪคಚ෵๭ං ಡ කโ ಮൡ౨  kckp kx a b kckp kx
෵ಂದ ಏನඝ౬  ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂದฉ ಯ ๬ಂದ౳ ൤෷ ಯ ๬ಂದ౳ ൤෵ಂದ ಯ ๬ಂದ౳ ൤෷ ದ ಒತ౨ ಡൽಂದ ಯ ಒತ౨ ಡ ಮൡ౨  kc b akp b a b 

ಎಂ්ൿ ನ ෮ೕฯ ූಗൽಂದ ෮ೕฯ ූಗ฿ಜං  ಇย౵  කඝ ಯ ಸಮ൧ೕಲನದ ๬ಂದ౳ ൤ ಮൡ౨  ಯ kx b a b a 
ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ಯ ಯ ಅඝඩತವඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ಯ ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤෵ಂದ kc b kp 
ූಜ๭ ඛಮ౱  ಸಮ൧ೕಲನದ ಒತ౨ ಡโ ಯ ಸಮ൧ೕಲನದ ಒತ౨ ಡโ ಯ ಸಮ൧ೕಲನದ ಒತ౨ ಡൽಂದ ූಜ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  b a 
ಅඃ คೕൟ ඛಮ౱  ಯ ಸಮ൧ೕಲನ ෮ೕฯ ූಗವඝ౬  ನ ಸಮ൧ೕಲನ ෮ೕฯ ූಗൽಂದ ූಜ๭ ಒಂൿ kx b a 
ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಛಜ ඛೕโ ඣೕലದฉ  ಈ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಅಥბๆචಂದฉ ค෴ಕౣ ಂഡ ನ ෮ೕฯ, ค෴ಕౣ ಂഡ ෈ ෮ೕฯ ඣಂൽಡ 
ಪ౳ ൟ౾౳ ෵๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ๸ಒ౲  ๵ౣ ೉෽ೕ෫ഔ౳  ಮൡ౨  ಇൿ ค෴ಕౣ ಂഡ ค෴ಕౣ ಂഡ ಗำ ಇโ ๭ ಮൡ౨  ല ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ඛಮಡ ಪ౳ ൟ౾౳ ෴ತ౱ ಕ ෮ೕฯ ಎ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಪ౳ ൟ౾౳ ෴౽ค ಯ ෮ೕฯ ඣಂൽಡ b b 
๸෽ೕ೧๭ർಗ ಅൿ ඛಮಡ ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ ದ ෮ೕฯ ನ ෮ೕฯ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಸค ಆ ๸ದಭბದย౵  c d d c d kc 
ಅඝ౬  ಶ౾౨ ಯ ๬ಂದ౳ ൤ ಎಂൿ ಬฉಯมಞತ౨ ං ಈ ๸ಒ౲  ಪವฑ ๵ౣ ೉෽ೕ෫ഔ౳  ಯ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ෵ಂದ c c d d a 
ූಜ๭ർಗ ಶ౾౨  ಮൡ౨  ๬ಂದ౳ ൤  ඛಮ౱  ಡ ಶ౾౨  ඛೕಡฤ ಅඝ౬  ກ೉౞ ๭ದฉ, ಎಂ්ൿ ಪವฑ ಸಮ൧ೕಲನದ a b b kp c cpd 
ಒತ౨ ಡದ เൿ౲ ൬ ಸಮ൧ೕಲನದ ಒತ౨ ಡ ಒಂൿ ಶ౾౨ ಯ ಸಮ൧ೕಲನ ಒತ౨ ಡ ಶ౾౨ ಯ ಸಮ൧ೕಲನದ ಒತ౨ ಡ ಮ൤౨  ಇโಗำ d b 
ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ ಎಂൿ කඝ ಒൟ౨ ຂಳฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸರಳ฿ಜ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇย౵  ಮൡ౨  eqeqeq eq eqeqq e 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಪದಗำ ನಮ౱  ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಒ෫౱  ඣೕലದ ඦತರ කโ ಸಮ൧ೕಲನ ๭౩ ರ൤ಯ 
ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ൟัൽං౪ ೕๅ ຄೕಜ ಮൡ౨  ಃಲโ ಸಮ൧ೕยತ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๭ ಸಮ൧ೕಲನ ಸಮ๲౲ ಗำ ಎರഴ 
คೕൟಯ ಸಮ൧ೕಲನದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  කโ ಎൿคಸಬ๾ൿ ಅൿ ඛಮ౱  ෮ದಲචಯൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ කඝ ಈ 
ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  ನನಡ ൟัൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ನ ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤෷ ಏඝ ಎಂൿ ನನಡ ab c d 
ൟัൽದ౪ ฉ  ಅඝ౬  วಕౙ ๻౾ ಎಂൿ ನನಡ ຂಳมಞತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಯ ಪ౳ ౽ರ ಒಂൿ kckprkx 
ಸಮ๲౲ ෴ಜං  , ಇದರย౵  ಅಥ฿ ಅඝ౬  ඛೕಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ಯ kkckp kx 
ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ಅಥ฿ ಯ ಒತ౨ ಡವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ abcd 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ಒಂඅಂർಜ ຄೕಜ ಮൡ౨  ඛಮ౱  ಸಮ൧ೕಲನವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಀโൿ ಎಂ්ದඝ౬  
ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯โൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಈ ๸ದಭბದย౵  ඣೕഺೕಣ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ඛೕโ 
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ದൿ౪  ಸಮ൧ೕಲನ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๔౬ ෷ ಃಳಜನ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಡ ಸಮ൧ೕಲನ ๭౩ ฃಂಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴತ౨ ං  ಅಂದฉ ಈ ค෴ಕౣ ಂഡ ಗำ ಅಥ฿
ಉತ౭ ನ౬ ಗำ ಅಥ฿ ಎರഴ ಸಮ൧ೕಲನದย౵  ಇฆತ౨ ๅ ಸค a 2 b 2 ab 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕലฆโൿ ಐൿ ൟಂಗำ  ಎ ಎರಡರ ว๺ ಸಮ൧ೕಲನದย౵  ಇฆತ౨ ං ෈ ಎರಡರ ෩ฆ ෮ೕฯ ಗำ 
ಸಮ൧ೕಲನದย౵  ಮൡ౨  ಎ෈ ಎರಡರ ಎರഴ ෮ೕฯ ಗำ ಸಮ൧ೕಲನದย౵  ಇฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಆຉ ಹಡಜನ ಒತ౨ ಡ ಮൡ౨  
൞ಪ෥ನ ಏඝ ಎಂൿ ඛಮಡ ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಃ๭ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං ಈ౾౷ ย෈౳ ಯෳ ๭౩ ರ ಃ๭ ಮൡ౨  ನಮಡ ಈ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ൟัൽං, ಈ 
ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಡ කโ ಃ๭ ಅඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಃ๭ ಎ෈ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಇൿ ಏ౽ಗ౳ ൤෴ಜං ඛೕโ චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ ಇൿ 
ಏ౽ಗ౳ ൤ ಮൡ౨  ඛೕโ ๸ಒ౲  ಎರഴ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರಡඝ౬  ಇഴ൤౨ ೕๅ ಎರഴ ೓ಕದ ಎರഴ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ಉತ౭ ನ౬ ൽಂದ ූಜ๭ ಆຉ ౘ෦๭ ಈ ab s ab 
ಎರಡರ ಉತ౭ ನ౬ ದ ค෴ಕౣ ಂഡ ಗಳ ๬ಂದ౳ ൤෷ ค෴ಕౣ ಂഡ ಗำ ಎರറಜං ಮൡ౨  ๵ౣ ೉෽෫ഔ౳  ಒಂൿ ಎಂൿ ඛೕโ ah 
ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಄ವಲ ಒಂದඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ ෈ ಎರಡರ ๬ಂದ౳ ൤ ಮൡ౨  ಇย౵  ๵ౣ ೉෽෫ഔ౳   ಎರറಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರಡඝ౬  ಇഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಃ๭ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ඛೕโ ಇದඝ౬  ඣೕല ඛಮಡ ඛೕಡมದ ವ๯౨ ಗำ ಎರಡರ 
෮ೕฯ ಗಳ ๸ಒ౲  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಜ ಆಜൽ౪ ೕค  ๅඨ ක ಎರഴ ಐൿ ෮ೕฯ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಇತರ เಷಯๅಂದฉ ಎඨ ෈ ಎರഴ ಅൿ ඛಮ౱  
෩ฆ ෮ೕฯ ಮൡ౨  ක෕ ಎರഴ ඛಮ౱  ಎರഴ ෮ೕฯ ಈಗ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ನಮಡ ෎౽ಜฆโൿ ಎ෈ ಎರಡರ ಏ౽ಗ౳ ൤
ಅಲ౵  ಎ෈ ಎರಡರ ෮ೕฯ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽං ಏ౽ಗ౳ ൤ ಮൡ౨  ෮ೕฯ ๸ಒ౲ ಯ ನഴเನ ๸ීಧ 
ಆದ౪ คಂದ ಏ౽ಗ౳ ൤෷ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಪค෥ಣ ಸค n v v 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪค෥ಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಪค෥ಣ౽ౙ ಜ කโ ඛಮ౱  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ pv 
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ಎม౵  ค෴ಕౣ ಂഡ ಗำ ಪ౳ ൟ౾౳ ෴ತ౱ ಕ฿ಜ ವൟბ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಉತ౭ ನ౬ โ  ಆದಶბ ಅඛಲඈ൤ nrt 
ವൟბ๭ ಆದಶბ ಅඛಲඈ൤ ವൟბ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಸರಳ฿ಜ ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෵ಂದ ಡ pv nrt v p nrt 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඛಲಗಳ ෮ೕฯ ಗಳ ಒഖౣ  ๸ಒ౲  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಈ ๸ದಭბದย౵  p nrt nn 
ಐൿ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ೯൤ಡ ಐൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂഖ ೯൤ಡ ಎರഴ ಹൡ౨  ಈಗ කโ 
ಪค෥ಣವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ඃ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽದ౪ ฉ කโ ಅದඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ನಮಡ ಅඛಲ r 
๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ಹൡ౨  ൞ಪ෥ನವඝ౬  ෨ඞ౬ ฆ ಃ ඛೕಡมಜං  ಮൡ౨  ಒൟ౨ ค  n 
෷ฉಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ಇൿ ෨ඞ౬ ฆ ಃ ಮൡ౨  ಒತ౨ ಡವඝ౬  ಎಂഖ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ಒಂൿ ฿൞ವರಣ ಎಂൿ 
ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪค෥ಣವඝ౬  ൟัದ ඦತರ ಪค෥ಣವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං,  ಎರಡರ ಎರഴ 
๬ಂದ౳ ൤ಯ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  කโ ಸರಳ฿ಜ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಒಂൿ ෮ೕಲ౬  ๸ಒ౲  ಪค෥ಣದ ෩ಲಕ ಎರഴ ಒಂൿ 
ಎರಡರ ෮ೕฯ ಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ඛಮ౱  ಐൿ ಮൡ౨  ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ඛೕโ ඛಮ౱  ෈ ಎರಡರ v 
๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಅൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ಅൿ ඛಮ౱  ෩ฆ ඛಂದ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ඛಮ౱  nb v v ab two
ನ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಎ෈ ಎರಡರ ෮ೕฯ ನ ๸ಒ౲ ෷ ඛಮ౱  ಎರഴ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಂದ ඛಂದ ඛಂದ วಕౙ  ๻౾ದ౪ ඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭, ಈಗ කโ ಎರഴ ಎರഴ ಮൡ౨  nrt pnrt p b b ab 
ಎರഴ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಸಮಥბฃಜං౪ ೕๅ. ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ๯ಲಭ฿ಜං kckc ab two s
ಚದರ ಎರಡคಂದ ೓ಕಃౙ  ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಈ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ๻౾ದฉ ඛೕโ ಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷಯฤ b two s kc 
๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ඛೕโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං kc 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ  ಒಂൿ ๆึ ಇ  ౾౷ ย෈౳ ಯෳ ಈ౾౷ ย෈౳ ಯෳ ๬ಂದ౳ ൤෷ ൟัൽฆವ ಪ౳ ൟ౾౳ ෴౽ค 
ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤෷ ඛಮಡ ൟัൽฆವ ඛಮ౱  ಃ๭ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಈಗ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ว౽ౙ ೈರ 
෥ഴโൿ ๯ಲಭ ಎಂൿ කඝ ๼ಂൽನ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ෗ನ౬ ೦ൟಯ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෽ಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච ಅൿ ಏಕงಪದ 
ಸ෦ೕಕರಣ ಏಕงಪದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜൡ౨  කඝ ಏಃ ຂำൟ౨ ං౪ ೕච  ಏಕงಪದ ౽ರಣ ඛಮ౱  ಎ 2 ෈ 2 ಮൡ౨  ಎ෈ 2 ಈ 
ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ಅඛಲ ງತದย౵ ದ౪  ౽ರಣ කโ ෗ನ౬ ೦ൟಯ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಈಗ ಇൿ ඛಮ౱  
ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෴ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಈ ๬ౣ იಂ๞฀ ಆ౵ ೕซി ಎರഴ ๲ ಎರഴ ಒ ಅൿ ಘನ ງತದย౵ ං  ಅඛಲ 
ງತದย౵ ං ಮൡ౨  ಈ ವ๯౨  ಅಥ฿ ಎರഴ ಆฆ ಎರഴ ಘನ ງತದย౵ ං srcl s 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ෩ฆ ງತಗಳย౵  ಎರഴ ಘನವ๯౨ ಗำ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಅඛಲ ಎರഴ ಘನ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಅඛಲเං ಎಂൿ
ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ็เಧ౲ ಮಯ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෴ಜං ಮൡ౨  ಅದ౽ౙ ಜ ඛೕಡมಜං  ಒಂದคಂದ ಹತ౨ คಂದ เൿ౲ ൬ ෭ನ๺ kp 
ಹච౬ ರഴ ฿൞ವರಣ ෭ನ๺ කฤౙ  ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಸಮ൧ೕಲನದ ಆเಯ ಒತ౨ ಡವඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ඛೕโ ඣೕല ಇൿ ಡ ඛೕಡมದ ಎರಡඡ เಧದ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං ඛಮ౱  ಸಮ൧ೕಲನ ๭౩ ฃಂಕವඝ౬  kp 
ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ಸಮ൧ೕಲನ ಒತ౨ ಡವඝ౬  ಸค෴ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಄ವಲ ෵ಂದ ඩ౳ ฏ෗ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ಘನ ງತಗะಜๅ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค. kp 
ງತಗำ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ඛಲბ౾౹ ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನๅಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಈ kp ps 2 o 
ງತದย౵  ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ർದ ಶ౾౨ ෷ කฤౙ  ಸค කฤౙ  ಅඛಲಗಳ ງತದย౵  ඛೕคನ ๵ౣ ೉෽෫ഔ౳  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಄ವಲ කฤౙ  ಇย౵  ಇค๭ ಮൡ౨  ಸಮ๲౲ ෵ಂದ ನಮಡ ൟัൽං, คಂದ 10 ಪವฑ ෭ನ๺ 12 ಡ kp 1 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಸರಳ฿ಜ ಅඝ౬  1 คಂದ 10 ಃౙ  ಸ෥ನๅಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 12 ಸค කඝ ಈ คೕൟ ෥ലං౪ ೕච ps 2 o 4 
ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨   ඦತರ ඛೕโ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ph 2 
ಅൿ 1 คಂದ 10 คಂದ 10 ರವฉಡ เൿ౲ ൬ 3 ฿൞ವರಣಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಸಮ൧ೕಲನ ಆเಯ ಒತ౨ ಡವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ඛೕലದฉ ಈಗ kp 
කโ ෩ರඡ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ ීൽൡ ಆຉ  2016 ರย౵  ಅറ౷ ඨ ಪ౳ ๔౬ ෷ ಅඛಲದ iit ce x 
ಎರഴ ಅඛಲದ ವฉಜನ ಉಷ౧  เಘಟච෴ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲ൫ ಎರಡರย౵  เಘಟචಯ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ൧ಂಬ൤౨ ಂഖ ಃ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪ౳ ౽ರ ನഷ෷ತ౨ ං ಈ ಎರഴ x 
ಎರಡಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ෩ಲ൫ ౾౳ ෺ಯ ඩ౳ ฏಭದย౵  เಘಟච ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಎರഴ ෮ೕฯ ಮൡ౨  ಇಲ౵  x xx x x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ  ರ  ಆฏ෗ಕ ෮ೕฯ  ಆದฉ ಛಜ ඛಮ౱  ෮ೕฯ ನ ๸ಒ౲ , x x 2 1 1 0 x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಪ౳ ౾౳ ෺ಯย౵  ๑ದ౫  ಎರಡคಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ದ ನ ෮ೕฯ ಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ඛಮ౱  x x 
෈ೕഓൽಂದ ౘ෦๭ ಇൿ ෈ೕഓ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෈ೕഓ ಸಮ൧ೕಲನโ ಸಮ൧ೕಲನದย౵  งඬತಂಡ ನ ෮ೕฯ ಗಳ ๸ಒ౲ ෴ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ൧ೕಲನದย౵  ಈ ನ ๬ಂದ౳ ൤෷ ඛಮ౱  ෈ೕഓ ಆಜฆತ౨ ං ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷  ෇ฑ ನ ඛฏತರ ಒഖౣ  ಒತ౨ ಡದย౵  x 2
ನഷಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಅൿ ಄ำತ౨ ං ෈ೕഓ ಸಮ൧ೕಲನದ ಪคූ๣ಯย౵  298 ನย౵  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಡ ಸಮ൧ೕಲನ ๭౩ ರ k 

ಏඝ ಈಗ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕല ಉತ౭ ನ౬ ದ ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ಉತ౭ ನ౬ ದ ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  kp 
ඛೕಡมಜං ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං  ค෴ಕౣ ಂഡ ಅඝ౬  ಸค෴ಜ ඛೕಡมಜಲ౵  ಆದฉ ඛಮಡ ಆฏ෗ಕ 
๬ಂದ౳ ൤෷ ඛಮ౱  ಆฏ෗ಕ ค෴ಕౣ ಂഡ ෮ೕฯ ನ ಆฏ෗ಕ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ൟัൽฆವದඝ౬  ಇย౵  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱ ย౵  ಎರഴ ಅඛಲเං, ಇൿ ಎರഴ ಅඛಲಃౙ  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෴ಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ൟัൽฆโൿ ಏඝ?  ಆฏ෗ಕ ಏ౽ಗ౳ ൤ ಇൿ ಎರಡರย౵  ಒಂൿ ෮ೕฯ ಮൡ౨  ಇಲ౵  ಎಂದฉ ๒ನ౲  ಎಂൿ x x 
ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽฆโൿ ಈ ವ๯౨ เನ ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ಯ ඛಮ౱  ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ ಮൡ౨  ಇൿ 
෈ೕഓ ಸಮ൧ೕಲನ฿ಜං ಮൡ౨  ಈಗ ಅದರ ෰ಲ౲  ಏඝ ಎಂൿ ಄ಳมಜං ෈ೕഓ ಸಮ൧ೕಲನದ ಪคූ๣ಯย౵  kp 
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ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ೓ಕದ ಒತ౨ ಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ඛೕโ ಇย౵  ಎರಡඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค kp x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಒತ౨ ಡದ ಎರഴ ಒತ౨ ಡದ ಎರഴ ಸค ಒತ౨ ಡൽಂದ ූಜಸมದ ೓ಕ฿ಜං x x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ದൿ౪  ಮൡ౨  ಇൿ ඛೕโ චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ ಇൿ කโ ෥ತකഴൟ౨ ฆโൿ 
ಸಮ൧ೕಲನದ ಒತ౨ ಡದ ಬಡ౛  කโ ෥ತකഴൟ౨ ฆโൿ ಸಮ൧ೕಲನದ ಒತ౨ ಡ, 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ เಷಯๅಂದฉ ඛಮ౱  ಎರഴ ෮ೕಲ౛ ಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  කโ วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ ಮൡ౨  ಅൿ ෴โൿ ಮൡ౨  x 
ಒ෫౱  ನಮಡ ൟัൽං ಎರഴ ෮ೕฯ ಗಳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ನ ෮ೕฯ ಗಳ ๸ಒ౲  ඦತರ කโ ಎರಡರ ෮ೕฯ x w x x 
ූಗವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ෮ೕฯ ූಗ ಎರഴ ಮൡ౨  ನ ෮ೕฯ ූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ඛಮ౱  ಅඝ౬  x x kp 
วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ຄೕಜ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෮ದಲ ງತโ ඛಮ౱  ಎರಡರ ಸಮ൧ೕಲನದ ๬ಂದ౳ ൤ಯ ว౽ౙ ೈರ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆฏ෗ಕವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ඛಮ౱ ย౵  ಇඞ౬  ಒಂൿ ๒ನ౲ เං ಮൡ౨  ಸಮ൧ೕಲನದย౵  ඛೕโ ෈ೕഓ ಸค 
ຄಂൽൽ౪ ೕค ಈಗ ಎರಡರ ෮ೕฯ ๸ಒ౲  ಎ๠ౣ  ಇൿ ෮ದಲ ಪ౳ ๔౬  ಸค  ඛೕโ ෥ಡಬ๾ർದ ෥ಗბๅಂದฉ  x 
ಸಮ൧ೕಲನದย౵  งඬತಂಡ ನ ෮ೕฯ ಗಳ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಮൡ౨  ෮ೕฯ ಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඣೕഴโൿ, x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಏඝ ຂำತ౨ ං ಎರಡರ ಒಂൿ ෮ೕฯ ಅඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ನ ಎರഴ ෮ೕฯ ನ ಎರഴ ෮ೕฯ x x x 
ಅඝ౬  งඪ๯ತ౨ ං  งඬತಂലൡ ಸค ಅಥ฿ ನ ಎರഴ ෮ೕฯ งඬತಂಡฉ ඛೕโ เฆದ౫  คೕൟಯย౵  x 
෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ ಎರഴ ෮ೕฯ ಅඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಸค x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ คೕൟಯย౵  ෽ೕ೉๭ದฉ ನ ෈ೕഓ ෮ೕฯ งಪ฿ಜದ౪ ฉ ನ ෈ೕഓ ෮ೕฯ งඬತಂലದ౪ ฉ x x 
ಇದඝ౬  ෽ೕ೉๭ ಎರഴ ಎ๠ౣ  ෮ೕฯ ಗಳඝ౬  ಬಳಸมಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಮಡ ຂัං౪ ೕචಂದฉ ನ ಎರഴ ෮ೕฯ ಒಂൿ ෮ೕฯ ಎರഴ ಬಳಸมಜං x x x am i right two x 

ಎಂದฉ ನ ಎರഴ ෮ೕฯ ನ ಒಂൿ ෮ೕฯ මෳბ ಒಂൿ ಎರഴ ෮ೕฯ ಅඝ౬  form two mole of x form x x x 
ಬಳಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಒಂൿ ෮ೕฯ งඬತำ౶ ತ౨ ං ಎರഴ ನ ಅಧბ ෮ೕฯ ಅඝ౬  ಬಳಸมಞโൿ ಮൡ౨  ನ ෈ೕഓ ෮ೕฯx x x 
งඬತಂലං ಎಂದฉ ಎರഴ ಎರഴ ෮ೕฯ ෈ೕഓವඝ౬  ಬಳಸมಞโൿ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ನ ಒಂൿ ෮ೕฯ ඛಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ ෈ೕഓ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಎರಡರ ಎರഴ x x 
෮ೕฯ ඛಂದ ಬಳಸมಞൟ౨ ං ಎಂದฉ ಏನಥბ ඛೕโ ಒಂದคಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ ಮൡ౨  ಬಳ๭ฆโൿ ෈ೕഓ ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ෈ಟౣ ൿ౪  ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ා ಎರറಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರಡคಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච  ಎರഴ ෮ೕฯ ಎ๠ౣ  ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ෮ದฤ วಕౙ  x 
๻ಕ෎ಀ ಮൡ౨  ನ ෈ೕഓ ෮ೕฯ งඬತಂലං ಮൡ౨  ನ ಎರഴ ෮ೕฯ ನ ಎರഴ ෮ೕฯ ಎರಡರ ಒಂൿ x x x x 
෮ೕฯ ඛಂದ งඬತำ౶ ತ౨ ං ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ಪല๭.  
ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಅඛಲ ಎರഴ ಅඛಲಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಇൿ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෴ಜං ಮൡ౨  කโ ಈಛಗศ ಸಮ൧ೕಲನದ x x 
๬ಂದ౳ ൤ ಅಥ฿ ෮ೕฯ ಗಳ ๸ಒ౲  ಎ๠ౣ  ಎಂ්ದඝ౬  วಕౙ ๻ಕมಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ෭ನ๺ ෈ೕഓ ා 2 ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮ౱  ෈ೕഓ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಮൡ౨  ಎರഴ ๸ಒ౲ ಯ 
෮ೕฯ ಗಳ ಎರഴ ಮൡ౨  ನ ෈ೕഓ ෮ೕฯ ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ನಮಡ ಅಗತ౲ เං  ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಮൡ౨  ಅದ౽ౙ ಜ කโ ಎರഴ ಮൡ౨  ನ ූಗ๛ kp x x 
ಒತ౨ ಡವඝ౬  ൟัൿಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ರ ಆಂ๏ಕ ಒತ౨ ಡโ ರ ෮ೕฯ ූಗಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 2 x 2 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ರ ෮ೕฯ ූಗโ ಒഖౣ  ಒತ౨ ಡದ ಒഖౣ  ಒತ౨ ಡಃౙ  ಮൡ౨  ಏඝ  ෮ೕฯ ෗ನ౬ ฃ๏ ෮ೕฯ ූಗโ ඛಮ౱  x 2 n

ಎರಡඝ౬  ಅඛಲ ಅ൒เನ ಒഖౣ  ๸ಒ౲ ෵ಂದ ූಜ๭ ಒഖౣ  ಅ൒เඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಒഖౣ  ಅ൒เನ ๸ಒ౲  ಎರഴ x nt x 
ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಅ൒เನ ๸ಒ౲  ๸ಒ౲  x x 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ා ഖ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಎರಡಃౙ  NT 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಎರഴ ಎರഴ ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ೕഓವඝ౬  ಎರಡคಂದ ූಜ๭ದ ಅ൒เನ ಒഖౣ  px nx nx 
๸ಒ౲ ෵ಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಮൡ౨  ಡ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎඨ ഔ෵ಂದ ಎඨ ഔ෵ಂದ ඪಎඨ ಎಋ౺  ಡ ඛಮ౱  ෈ೕഓ p px 
ಆದ౪ คಂದ ෈ೕഓವඝ౬  ಎඨ ഔ෵ಂದ ූಜ๭ ඛಮ౱  ಒඨ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓವඝ౬  ಒഖౣ  ಒತ౨ ಡಃౙ  ಎರറಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඪಎಋ౺  ಎರഴ ಎಂದชඝ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ඪಎಋ౺  ಎಂದชඝ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං කโ ಃඪ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಸค ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ෥ಡಬ๾ൿ ಈ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಡ ಮൡ౨  ಅඝ౬  วಕౙ ๻ಀโൿ ೓ಕದ ಒತ౨ ಡವඝ౬  ಎರഴ kp kp x x 
ಒತ౨ ಡൽಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  කโ ನ ಒತ౨ ಡದ ಒತ౨ ಡವඝ౬  ನ ಒತ౨ ಡโ ඛಮ౱  ෈ೕഓವඝ౬  1 คಂದ 2 คಂದ 2 คಂದ ಡ ෈ೕഓx x p 
ಎಂൿ කโ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ූಜ๭ ಎರಡคಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓൽಂದ ಎರಡคಂದ 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං p 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං kp 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ෈ೕഓ ೓ಕಃౙ  2 ಪ౵ ๺ ෈ೕഓൽಂದ 2 ๲ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛಮ౱  ಎರഴ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಮൡ౨  
ಎರഴ ෭ನ๺ ෈ೕഓವඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ෈ೕഓൽಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಎರഴ ෭ನ๺ ෈ೕഓವඝ౬  ಎರಡคಂದ ූಜ๭ ඪඪඪಡ 
ಎರഴ ಈ ಪದವඝ౬  ರൿ౪ ತั๯ತ౨ ං ಈ ಎರಡඝ౬  ರൿ౪ ತั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ ಉัൽฆโൿ ඛಮ౱  ෈ೕഓ ಆಜං ౘ෦๭ ಇൿ ඛಮ౱  ෈ೕഓ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ಮൡ౨  ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ಈ ಎರಡಃౙ  ๳ค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ಡ ಎರಡคಂದ ූಜ๭  ෭ನ๺ ෈ೕഓ ಈ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෈  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ෬ว ຄೕಞತ౨ ං, ಅൿp eta 
ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಮൡ౨  ಈ ೓ಕದ ಪದಗำ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ๅ 
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ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ ಉัൽฆโൿ කฤౙ  ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  කฤౙ  ෭ನ๺ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಎರഴ ฿൞ವರಣಃౙ  p p 
ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ඛೕโ ಄ವಲ ಎಂഖ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  කಲౙ คಂದ ಬฉಯಬ๾ൿ  ෭ನ๺ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟಯ ಪ౳ ๔౬ ෷ ಸಹ ಬರಬ๾ൿ, ಇದರย౵  ಆฏ෗ಕ ๬ಂದ౳ ൤෷ ಒಂൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಸಮ൧ೕಲನದ ๬ಂದ౳ ൤෷
ൟัൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಞತ౨ ං ඛೕโ ಅದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ෥ಡಬ๾ൿ ෮ದฤ kp 
ඛೕโ ಸಮ൧ೕಲನದ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಞತ౨ ං ಸಮ൧ೕಲನದ ๬ಂದ౳ ൤෷ ൟัൽಲ౵ ದ ಪ౳ ൟ౾౳ ෴౽คಗำ
ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಸರಳ฿ಜ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ kp 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ඛಮಡ ಯ ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ೯൤ಡ ಡ ຄೕಞತ౨ ං abc b c 
ಮൡ౨  ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤෷ කฤౙ  ඩ෵ಂഡ ಆฆ ಎಂൿ ൟัൽං ಪ౳ ൟ ยೕಟฑ ಡ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ലಜ౳  ๲ย౺ ಯ๺ ನย౵  ಎರഴ 
ඩ෵ಂഡ ෩ฆ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ ෮ೕฯ ಗำ ಪ౳ ൟ ยೕಟฑ ಡ ಎರഴ ෮ೕฯ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿ๻౾ದฉ ಸಮ൧ೕಲನ 
๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  วಕౙ ๻౾ ಅඃ ൞ಪ෥ನದย౵  ಮൡ౨  ชಷඨ ಸค ab c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ഛභ 1 ಮൡ౨  ഛභ 2 ಪ౳ ๔౬ ಗಳ ෦ಶ౳ ಣವඝ౬  ഛභ ಒಂದರ ෦ಶ౳ ಣ฿ಜං ಮൡ౨  ಇದರย౵  
ಎರഴ ಪ౳ ๔౬ ಗಳඝ౬  ഛභ ෥ല ෮ದฤ ඛೕโ ಅಥ฿ ಅඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ kp kc 
൧ಂದฉತั๯ൟ౨ ೕค ඛಮ౱  ಅඝ౬  ൤ಡൿ๻ಀವ ෩ಲಕ ಸಮ൧ೕಲನ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಯ ಸಮ൧ೕಲನ a abc 
๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ಈಛಗศ ಅඝ౬  วಕౙ  ๻౾ൽ౪ ೕค ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ඛೕโ kc 
ಬಳ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ෽ೕ೉๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ೯൤ಡ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಮ൧ೕಲನದ ๬ಂದ౳ ൤෷ ಸಮ൧ೕಲನವඝ౬  ൟั෷ತ౨ ං  b c 
ಏ౽ಗ౳ ൤ಡ ಸಮ൧ೕยತ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං ಇൿ ಆಜං 4.6 ಆಜං 2.3 ಮൡ౨  a b c 2.3 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ෰ಲ౲ โ ಄ವಲ ಆಜ ಡ ಏ౽ಗ౳ ൤ಯඝ౬  ಎ ෵ಂದ ූಜಸฤ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං kc c c 
ಮൡ౨  ඛೕโ ಅඝ౬  ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ ಆಜ ෥ಡಬ๾ൿ  ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ කฤౙ  ඩ෵ಂഡ ಆฆ b 
ූಜ๭ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං ಆದฉ ಈಗ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ಪ౳ ൟ ยೕಟฑ ಡ ಎರഴ kc 
෮ೕฯ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿ๻ಕมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಇൿ ಸಮ൧ೕಲನ฿ಜං  ඛೕโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕค ಎಂದฉ ඛೕโ ಈ කฤౙ  ඩ෵ಂഡ ಆฆ m 
෭ನ๺ ಎರഴ ෮ೕฯ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿ๻ಀൟ౨ ೕค , ಆ ๸ದಭბದย౵  ಏකಞತ౨ ං ಅൿ ಈಗ ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  
ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ฆโൽಲ౵  ಈಗ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ฆโൽಲ౵  ಈಗ ಅൿ ෴ವ ಕഷಯ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං ಸค 
ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 4 0.6 ෭ನ๺ 2 ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ 2.3 2.3 ಈ ಬൽಯඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 2.3 ෴ವ ಸಮ൧ೕಲನโ 
൧ಂದฉತಳಛಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ൧ೕಲನದย౵  ಏකಗಬ๾ൿ ಇൿ ඛಮ౱  ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಆฆ ಸค, 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ෩ಲ൫ ಇದคಂದ ಈ ಕഷಡ ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ඛೕโ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ 
෭ನ๺ ಅඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ನ ෮ೕฯ ನ ෮ೕฯ ಮൡ౨  ನ ෮ೕฯ x c x d x a x 
งඬತಂലං ಇൿ ຄಸ ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ඛಮ౱  2.3 ෭ನ๺ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ ೓ಕ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ๭ kc x 
๬ಂದ౳ ൤෽ಂൽಡ ෈ ๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ಞ൐๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ ෭ನ๺ ಚದರ ಮൡ౨  ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಆฆ ಮൡ౨  ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಆฆ x x 
೯൤ಡ ಆฆ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඛೕโ ಈಛಗศ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ ಎಂൿ วಕౙ  ๻౾ൽ౪ ೕค  ೓ಕವඝ౬  කฤౙ  
ඩ෵ಂഡ ಆರคಂದ ූಜ๭ ಈಗ ඛೕโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಄ವಲ ಒಂൿ ಅ೦ౢ ತ ಮൡ౨  
ඛೕโ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  วಕౙ  ๻ಕฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ඛೕโ ಅඝ౬  วಕౙ  ๻ಕฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  วಕౙ  ๻ಕฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ඦತರ ඛೕโ  ಅದඝ౬  ಇย౵  ๻ಕಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈಗ ඛಮಡ x x 
ಎ෈๭ಯ ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤෷ ಏචಂൿ ൟัൽං ಎಂൿ කඝ ຂัං౪ ೕච, ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ඛಮ౱  ಎಡූಗಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಎಂൿ කඝ ຂัං౪ ೕච ಒಂൿ ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ನഷ෷ತ౨ ං , ಅൿ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ຂಡ 
ຂಳಬ๾ൿ ಎಂ්ൿ ನಮಡ ൟัൽං ಎಂ්ൿ  ඛಮ౱  ෵ಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ කโ ಈ ಒಂൿ kc a c b 
ಸಮಯದย౵  ൤ಡൿ๻ಀൟ౨ ං౪ ೕๅ ಸค ඛೕโ ಈ ಅඝ౬  ൤ಡದฉ ඛೕโ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ චನඪഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ kc kc 

๭౩ ರ฿ಜං ಸค ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಸค kc kc 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ൤ಡದฉ ಮൡ౨  ಗಳ ๬ಂದ౳ ൤෷ ಏකಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಆಜ ๭౩ ರ฿ಜ ಉั෷ತ౨ ං ಮൡ౨  a b c b c a 
ಅದ౽ౙ ಜ෻ ಮൡ౨  ෴฿ಗ ಮൡ౨  ෴฿ಗ ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ๸ಭเ๭ർಗ ಕല෫෴ಗಬ๾ൿ ಮൡ౨  b c b c 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ෥ಣൽಂದ ಕല෫෴ಞൟ౨ ං ಎಂൿ කโ ಸರಳ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ c x 
ಆದ౪ คಂದ ಁಡ ಪ౳ ෥ಣൽಂದ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಇಬ౯ ง ಪ౳ ൟ౾౳ ෵๯ൟ౨ ർ౪ ฉ ಅඃ ๵ౣ ෵౾෽෫ഔ౳ ಯย౵  b x 
ಪ౳ ൟ౾౳ ෵ಸ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෈ ಮൡ౨  ಡ ๬ಂದ౳ ൤෷ ඛಂದ ಕല෫෴ದฉ ನ ๬ಂದ౳ ൤෷ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  c x a x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಆฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ ෭ನ๺ x x 

ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜರಬ๾ൿ ಸค วಕౙ ๻ಕมಜං kc 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮ౱  ಸಮ൧ೕಲನ ๭౩ ฃಂಕൽಂದ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಪคಹคಸಬ๾ർದ ಸಮ๲౲ ಯ ಬಡ౛  ಸค, 
ಈಗ ฃ๬ಯඛಕ ౾౳ ෺ಯ ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ಪದದ ಬಡ౛  ෥ತකഺೕಣ ಇದඝ౬  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಅಂಶ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಇದඝ౬  කඝ ಈಛಗศ ඛಮಡ ಪคಚ෵๭ං౪ ೕච ಆದฉ ಈಗ කඝ ಮ൤౨  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ  ಅಂൟಮ฿ಜ කඝ 
ຄೕಜ ಈ ಪದದ ඩ౳ ෨ಖ౲ ൤ ಏඝ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸ౷ ಲ౭  ಸค ಎಂൿ ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ ಃಲโ ಪ౳ ൟ౾౳ ෴ತ౱ ಕ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕච ಡ AI b 
ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  කโ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෽ಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ౘ෦๭ ಆຉ ෥ತ౳  ค෴ಕౣ ಂഡ ಎ ಇඨ  
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෇ಋ౺  ಮൡ౨  ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಇൿ ಡ ಪคವತბච෴ಞತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ෮ದฤ ಡ ຄೕದฆ ಇൿ ඛಮ౱  b b b 
ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ කඝ ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯ ౽෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ ඛಮ౱  ಒಂൿ ಅ൒โ ಆಣಡ ຄೕಞತ౨ ං  ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯb n 
౽෵ค ಇඞ౬  ಒಂൿ ಅ൒ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯದ ඦತರ ಸค ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ෴โඅೕ ඦತರ ಏකಞತ౨ ං b 
ಎಂൿ  කඝ ූเ๭ದฉ ಅൿ ಈಗ ಬದมಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  කඝ ಇඞ౬  ಃಲโ ಧങಗಳ ౽ಲ ౽෷ൟ౨ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಅದರย౵  
෴โඃ ಬದมವൕ෵ಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆ ๸ದಭბದย౵  කโ ຂำโඃචಂದฉ, ಇൿ කโ ಄ವಲ 
ಸಮ൧ೕಲನದ ๭౩ ൟಯ ಸಮ൧ೕಲನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಸಮ൧ೕಲನದ ๭౩ ൟಯ ಸಮ൧ೕಲನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨
ඛಮ౱  ಇൿ ಸಮ൧ೕಲನൽಂದ ಸಮ൧ೕಲನವඝ౬  ຄಂൽං, ಇൿ ෩ಲ൫ ෩ರคಂದ ෩ฆ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  b b 
ಇൿ ಈ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಯ ඛಮ౱  ಆಜං ಇย౵  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ಇൿ ಯ ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤෴ಜං ಎಂ්ದඝ౬kpakc kp b 
ඛೕโ චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ງತದย౵  ಏ౽ಗ౳ ൤ ಈ ງತದย౵  ಅಲ౵  ಸค ಏಃಂದฉ ಈ ๭౩ ൟಯย౵  ಸಮ൧ೕಲನವඝ౬  ತฤඪಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಯ ಸಮ൧ೕಲನ ๬ಂದ౳ ൤ಯಲ౵   ಇൿ ඛಮ౱  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಅಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  ಅൿ ಮ൤౨  a b q a 
෵ಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಈಗ ಇൿ ಸಮ൧ೕಲನದย౵  ಏ౽ಗ౳ ൤ ಅಲ౵  ಇൿ ෴โඃ ಸಮಯದย౵  b 
ಏ౽ಗ౳ ൤෴ಜං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮಯඅಂൽಡ ಬದมಞತ౨ ං  ಸಮಯඅಂൽಡ ಮൡ౨  ಈ ງತದย౵  ಒಂൿ ಐൿ ಐൿ q q q q 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸಮ൧ೕಲನ ๭౩ ರൽಂದ เ෗ನ౬ ฿ಜං ಸಮ൧ೕಲನ ๭౩ ฃಂಕโ ಒಂൿ ൞ಪ෥ನದย౵  ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದฉ ಸಮಯඅಂൽಡ ಬದมಞತ౨ ං q 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๑ದ౫  ൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  a 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๑ದ౫ ವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಒಂൿ ಪ౳ ෥ಣ ๑ದ౫  ಆ ඦತರ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ 
ಊ๼๭ಆ ౶ั  ಇಂದ ಇದಃౙ  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ඛಮ౱  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ฿౲ ඪ౨  ಅൿ ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ຄೕಞൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎส౵ ೕ a 
ಸಮ൧ೕಲನ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ූಗದย౵  ಈ ූಗದย౵  ಪ౳ ൟ౾౳ ෴ತ౱ ಕ ಅಂಶൽಂದ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಅಂಶದ ಉತ౭ ನ౬  
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ൧ೕಲನವඝ౬  ತฤඬವ ෮ದฤ ඛಮ౱  ಪ౳ ൟ౾౳ ෴౽ค෷ ๸ಒ౲ ಯย౵  ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಉತ౭ ನ౬ โ 
ಕല෫ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಈ ๸ದಭბದย౵  කඝ ಸಮ൧ೕಲನඅಂൽಡ ຄೕย๭ದฉ ಸಮ൧ೕಲನඅಂൽಡ ຄೕย๭ದฉ p p q
ಆಜฆತ౨ ං කඝ ಆฑ ಸಮ൧ೕಲನ ಆฑ ಸಮ൧ೕಲನൽಂದ ಸಮ൧ೕಲನವඝ౬  ຄೕย๭ದฉ  ಉತ౭ ನ౬ โ p 
ಕല෫෵ฆโದคಂದ ඛಮ౱  ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  කโ ඛคೕ౾౹ ๯൤౨ ೕๅ  ಪ౳ ൟ౾౳ ෴౽ರಕโ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ෥ಣโ ಇದ౾ౙ ಂತ ೉ಕౙ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ൧ೕಲನವඝ౬  ತฤඬವ ෮ದฤ ඛಮ౱  ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං, ಈಗ කඝ ๑ದ౫  ෈ ๑ದ౫  ෈ ಎಂൿ q k 
ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ ಏකಞತ౨ ං ಮ൤౨  ಃಲโ ಸಮಯಗಳย౵  ಉತ౭ ನ౬ โ ಄ವಲ ಒಂൿ ค෴ಕౣ ฑ ಡ ຄೕಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෈ ෵ಂದ ඩ౳ ฏ෗๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮ౱ ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කඝ ෨ಂං ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಛಜ ಅඝ౬  ෥ತ౳  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච ๻ಛಜ කඝ  කඝ ಈ q q 

ಅඝ౬  ඛಂದ ಬದม෵ಸฤ ຄೕಞโൽಲ౵  b a 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ඛಮ౱  1 คಂದ 5 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಈ ๸ದಭბದย౵  ඛಮ౱  ๼෨౱ ಖ b a q k 
ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ನഷ෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ฆ เ෗ನ౬  ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ඛಮ౱  ಕല෫  ಜಂತ ඦತರ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ෨ಂದಃౙ  q k 
๬ಗฤ ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං ಆಗ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ඛಮ౱  ಸಮ൧ೕಲನವඝ౬  ๬౩ ඪಸมಜං ಮൡ౨  ಜಂತ q k q k 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ನഷ෷ತ౨ ං ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ನഷ෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಅಂಶವඝ౬  ಸಮಯඅಂൽಡ ಅඝ౬  ෽ೕ೧๭ದฉ කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ವಕ౳ ชಒಯ q 
ಪ౳ ౽ರ ಇൿ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಜಂತ ಕല෫෴ಜං ಪ౳ ൟ౾౳ ෴౽ค෵ಂದ ඛಮ౱  ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං q q q 
ಆದ౪ คಂದ ಕല෫෴ಞൟ౨ ං ಎಂದฉ ಉತ౭ ನ౬ โ ಪ౳ ൟ౾౳ ෴ತ౱ ಕ฿ಜ ಪคವತბචತำ౶ ತ౨ ං q 
ಆದ౪ คಂದ ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ನഷ෷ൟ౨ ං ค෴ౘඨ คವ๺ბ ค෴ౘඨ ನഷ෷ൟ౨ ං ಆದฉ ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ rse q q
ಸಮಯඅಂൽಡ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಮಯඅಂൽಡ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ກೈ౞ ർಗ ಮൡ౨  ಕല෫෴ർಗ q q p r q 
ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದರಥბ මವბിბ ค෴ౘඨ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  මವბി ბಛಜ ಮൡ౨  ಇൿ คವ๺ბ ค෴ౘඨ ಛಜ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ෨ಂದಃౙ  ಅಥ฿ ๼෨౱ ಖ ൽ౾ౙ ನย౵  
ຄೕಞತ౨ ං෻ ಎಂൿ ൟัಯฤ ಇದඝ౬  ಬಳಸมಞൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸರಳ฿ದ เಷಯๅಂದฉ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಅಂಶโ ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ඦತರ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಞ൏ಂಕโ ಡ k k 
ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ๬౷ ූเಕ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಅಂಶโ ಜಂತ ಕല෫෵ฆ฿ಗ ඛಮ౱  k 
ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ฆತ౨ ං ඦತರ ඛಮ౱  ෨ಂದಃౙ  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ෨ಂದಃౙ  ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ 
කโ ෽ೕ೉ಸಬ๾ർದ ಮ൧౨ ಂൿ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ෨ಂൿವค๯ತ౨ ං, ಅൿ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ฿౲ ඪ౨ ಯ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ฿౲ ඪ౨ ಡ 
เฆದ౫ ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಯ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ෈ ಯ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಇย౵ ං  ಸಮ൧ೕಲನโ ಏಃ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  g g g  y 
ಆಳเං ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ຂัං౪ ೕච ಮൡ౨  ಆಳ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಆಳ฿ದ ෦ඛ෥ವඝ౬  ಸಮ൧ೕಲನದย౵  
ಪഷಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಕඛಷ౤ โ ಮൡ౨  ෦ಶ౳ ಣ฿ಞൟ౨ ฆ฿ಗ ಮൡ౨  ಪഷ෷฿ಗ ෦ಶ౳ ಣದ ഷมౣ  ඛಂದ a b a b g 
ಉಂഓಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෦๏౳ ತ ಎಂജ౳ ඪಯඝ౬  ಪഷർಗ ෦๏౳ ತ ಎಂജ౳ ඪ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  a b 
ಆದ౪ คಂದ ഷมౣ  ඛಮ౱  ಒഖౣ  ഷมౣ  ಡ ಆഴಡ ඛೕഴತ౨ ං ಎಂದฉ ഷมౣ  ಎಂದฉ ಏඝ ಎಂൿ කඝ ಇย౵ ಂದ ag ah g g 
ಇย౵ ಡ ຄೕದฉ ഷมౣ  ಈ ງತದವฉಡ ඛಮ౱  ഷมౣ  ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං  ඛೕโ ෈ ೧෈ ෭ನ๺ ಗ ഷมౣ  ೧ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತg g 
ಕല෫ ಮൡ౨  ಈ ฃಳದย౵  ഷมౣ  ೧ ๵ච౬ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಪ౳ ඃಶದย౵  ෈ ෵ಂದ ಎ ಡ ຄೕದฉ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಅൿ ಎ ෵ಂದ ෈ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෴฿ಗ  q k
ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಜಂತ ກೈ౞ ർಗ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಅಂಶโ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ඦತರ ෨ಂದಃౙ  k q k 
ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ನഷ෷ತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ ಅಂಶโ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ෴โඃ ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෴ಜฆโൽಲ౵k 
ಮൡ౨  ಈ ງತದย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಡ කโ ಸಮ൧ೕಲನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ q k 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅ  ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ಅಂಶಗึಂದฉ ෮ದಲචಯൿ ಜಂತ ಕല෫ ಇർ౪ ಗ ඛಮ౱  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ th ree q kc 
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මವბിბ ൽ౾ౙ ನย౵  ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ෨ಂದಃౙ  ൽ౾ౙ ನย౵  ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං ಎರಡචಯൿ ಡ q 
ಸ෥ನ฿ർಗ ඦತರ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ಸಮ൧ೕಲನದย౵ ං ಮൡ౨  ෩ರචಯൿ ກೋ౞  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ෨ಂൿವค෷ತ౨ ංq k 
 ඦತರ ๼෨౱ ಖ ൽ౾ౙ ನย౵  ๼෨౱ ಖ ൽ౾ౙ ನย౵  ෨ಂൿವค෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಅಂಶ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಅಂಶ ಮൡ౨  ූಗโ ಇൿ ಆಜං ಮൡ౨  ಸಮ൧ೕಲನ ๭౩ ರ ๭౩ ರ ಅඝ౬  q q k 
ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ൽ౾ౙ ನ ൽಕౙ ඝ౬  ൟัಯฤ  ಬಳಸಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ ಈ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಡ ൤ಡൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  b k 
ಸಮ൧ೕಲನ ๭౩ ฃಂಕದ ඛಮ౱  ෰ಲ౲ โ කฤౙ  ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ෦ಶ౳ ಣದย౵kc 
කโ ඛൽბಷౣ  ಸಮಯದย౵  ಎರഴ ෮ೕฯ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅಥ฿ ඛೕโ ಇದರย౵  ಪ౳ ൟ ยೕಟฑ ಡ t 
ಇඞ౬  කฤౙ  ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ ยೕಟฑ ಡ ಎರഴ ෮ೕฯ ಅඝ౬  ๻ಀൟ౨ ൽ౪ ೕค ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ .  ಈಗ කโ ಊ๼ಸಬ๾ඃ b 
ಎಂൿ කโ ಊ๼ಸಬ๾ඃ , ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ෨ಂದಃౙ  ຄೕಞൟ౨ ං෻ ಅಥ฿ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ๼෨౱ ಖ ൽ౾ౙ ನย౵  
ຄೕಞൟ౨ ං෻ ಎಂൿ කโ ಊ๼ಸಬ๾ඃ? කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಯ ෰ಲ౲ โ kc q q 
ಎಂ්ൿ ಎರഴ කฤౙ  කฤౙ  ಮൡ౨  ඛಮ౱  ಅಧბವඝ౬  ඛೕโ ಇย౵  ඣೕഴൟ౨ ೕค කฤౙ  ಆಜං q kckc 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಜಂತ ಕല෫ ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  q kq kq 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ౾౳ ෺ಡ ຄೕಞತ౨ ං  ෨ಂං ൽ౾ౙ ನย౵  ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං ෨ಂං ൽ౾ౙ ನย౵  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ෨ಂං 
ൽ౾ౙ ನย౵  ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං ಈಗ ඛೕโ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಡ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅಧბ ಎಂൿ b kc kc 
ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  කඝ දഔౣ ಡಯඝ౬  ຄಂൽฆವ දഔౣ ಡಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂഴ ನ ಎರഴ ෮ೕฯ ಅඝ౬  ๳ค๭ದฉ ಮൡ౨  a 

ನ කฤౙ  ෮ೕฯ ಮൡ౨  ඦತರ ಅൿ ಡ ಪคವತბච෴ಞತ౨ ං෻ ಅಥ฿ ಡ ಪคವತბච෴ಞತ౨ ං෻ ಎಂൿ කඝ b b b 
ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච කโ ಏඝ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಮൡ౨  ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಸರಳ฿ಜ วಕౙ ๻ಀโൿ ඛಮ౱  q q 
ಸರಳ฿ಜ ෵ಂದ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಮ౱  ಎರഴ b ab 
ಆದ౪ คಂದ  කฤౙ  ಎರಡคಂದ කಲౙ คಂದ ಎರഴ ಈಗ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  q kc 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ෩ಲේತ฿ಜ ඛಮ౱  ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ກೋ౞  ಅඝ౬  ಡ ಪคವൟბಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಪഷ෷โൿ 4 ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಸರಳ฿ಜ b a x 2 x addi
෩ಲಕ ಪคವൟბ๯ವ ෮ತ౨ ವඝ౬  ඛೕโ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಅඝ౬  ಬಳ๯โൿ 4 ෭ನ๺ ා 2 ಪ౵ ๺ ಡ x kckc x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಅൿ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ เಷಯ කโ  ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ෴ವ ൽ౾ౙ ನย౵  ෍ฉ๭ದฉ කඝ ෴ವ ൽ౾ౙ ನย౵  ෦ಶ౳ ಣ a ba b 
෥ലದฉ ಸರಳ฿ಜ ൟัಯಬ๾ൿ  ෴ವ ൽ౾ౙ ನ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ඛಂದ ಅಥ฿ ಡ ಡ ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං ಮൡ౨  b a a b 
ಇದರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කඝ ൟัൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄೕย๯ವ ෩ಲಕ කโ ൟัಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  qk qk q 
ನನಡ ಮൡ౨  ෰ಲ౲ ದ ෰ಲ౲  ൟัൽದ౪ ฉ ಮൡ౨   ಯ ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಯ ๬ಂದ౳ ൤ಯ ๬ಂದ౳ ൤෷  k q k q k a b 
ಒಂൿ ಡ ಎ๠ౣ  ຄೕಞತ౨ ං ಅಥ฿ ಎ๠ౣ  ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂಳಬ๾ൿ.   ๼෨౱ ಖ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ br b 
ನഷ෷ൟ౨ ದ౪ ฉ, ඛೕโ ಄ವಲ ಃ๭ ಮൡ౨  ౲ಁ  ಎಂಬ ಎರഴ ಸರಳ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං , කโ 
ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ൽಕౙ ඝ౬  ຂಳฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ෥ತ౳ ವಲ౵ ං කโ ຂಳฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಎ๠ౣ  ಎಂൿ h 
ຂಳฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಎ๠ౣ  ඛಮ౱  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺ಯ ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷ ඛಮ౱  ಪ౳ ൟ౾౳ ෺෷  ෨ಂದಃౙ  ൽ౾ౙ ಡ ಅಥ฿ ๼෨౱ ಖ 
ൽ౾ౙ ನย౵  ಅಥ฿ ๼෨౱ ಖ ൽ౾ౙ ಡ ಎ๠ౣ  ຄೕಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ಎ๠ౣ  ຄೕಞತ౨ ං ಅಥ฿ ಡ ಎ๠ౣ  ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ วಕౙ  ๻ಕฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಅಥ฿  ಡ b b b s 
ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ඛย౵ ๯൤౨ ೕๅ ยೕ ಶഔย෴ ತತ౷ ದ ಬಡ౛  කโ ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ 
ൡಂ෇ ಧನ౲ ฿ದಗำ ඛಮಡ 
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