
  ඾౳ ಂೖ เ೦ౢ ඛ ല ෋౳ ข ಅವฆ ຂಡ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ಪ౳ ಗൟಯඝ౬  ಒದಜ๭ർ౪ ฉ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ, ಅವฆ 
෥౲ ಟฑ ಪ౳ ಂൟ฀൤ ತฏಗವඝ౬  ຄಂൽർ౪ ฉ ಎಂಬ ಆ෩มಗ౳  ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಒದಜ๭ದฆ, ಮ൧౨ ಂൿ ಆ෩มಗ౳  
ಕಲ౭ ච෷ ಒಬ౯  ಜಮბඨ เ೦ౢ ඛ ๅನ౬ ฑ ຃๲ඨ ಬ಩ ბඛಂದ ීൽං ಮൡ౨  ಇൿ  කโ ಈಗ ಚ೉ბಸฤ ຄರഔฆವ ಪ౳ ๭ದ౫  
຃๲ඨ ಬ಩ ბನ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ โ ಈ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ โ ನಮಡ ಏಕ౽ಲದย౵  ๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂൿ ຂำತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ  කโ ಏಕ౽ಲದย౵  ಏನක౬ ದง ඛಧბคಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂൿ ಅൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨   ಕಣದ ඛಖರ฿ದ ๬౩ ನ 
ಮൡ౨  ඛಖರ฿ದ ಆๆಗವඝ౬  ಏಕ౽ಲದย౵  ඛಣბ෵๯โൿ ಅ๬ಧ౲ ฿ಜං  ಈ ຂัಃಯย౵ ನ ಃಲโ ಪ౳ ෨ಖ ಪದಗำ 
෮ದಲ ౾ೕವിბ ಏಕ౽ಲದย౵  කโ ಈ ತತ౷ โ ಏಕ౽ಲದย౵  ඛ๤ඌಸ෎ಀ ಅಂದฉ ಅඃ ಸಮಯದย౵  කโ ಕಣದ 
ඛಖರ฿ದ ๬౩ ನ ಮൡ౨  ඛಖರ฿ದ ಆๆಗವඝ౬  ಅึಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  , ಏಕ౽ยಕ ඛಣბಯ ಅ๬ಧ౲ , ಉಪಕರಣದ 
෦ൟ෵ಂർಜ ಈ ಅ๬ಧ౲ ൤෷ ಉದ౰ เ๯โൽಲ౵  ಬದยಡ ಈ ಇಂ඲ೕ  ๬౷ ූเಕ൤ಯඝ౬  ಸ౷ ූವ൫ ඛ๤ඌಸมಜං ಇൿ 
ಕಣಗಳ ෩ಲේತ ಸ౷ ූವ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴವ ຃๲ඨ ಬ಩ ბನ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ โ ๬ಕ๠ౣ  ಸಲಕರൕಗಳ ಫย൞ಂಶವಲ౵ , ಅಂದฉ ಅൿ 
ಭเಷ౲ ದย౵  කโ ๸ಭเ๯โൽಲ౵  ಒಂൿ ಕಣದ ๬౩ ನ ಮൡ౨  ಆๆಗವඝ౬  ಏಕ౽ಲದย౵  ඛಖರ฿ಜ ಪ൤౨  ෥ಡಬ๾ർದ 
ಃಲโ ๬ಧನವඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  ಇൿ ಪ౳ ಂൟಯ ෩ಲේತ ತತ౷ ฿ಜං ಗ൐ತ๎ಸ౨ იದ ಪ౳ ౽ರ ಇದඝ౬  ഷมౣ  ಎಂൿ ah x 
ඛೕಡมಜං ഷมౣ  ඛಂದ ಞ൐๭ ಇൿ ಜಂತ 4 ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಈ ഷมౣ  ෴โൿ  ಎඝ౬ โൿ ಕಣದ ನpx h pi xx px 
๬౩ ನโ ൽ౾ౙ ನ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆವ ಕಣದ ಆๆಗ฿ಜං ಈ ഷมౣ  ಅಥ฿ ഷมౣ  ๬౩ ನದย౵  ಅඛ๏౞ ತ൤ ಎಂൿ x x px 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ഷมౣ  ಅඝ౬  ಆๆಗದย౵  ಅඛ๏౞ ತ൤ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ๬౩ ನದ ඛಖರ฿ದ ඛಣბಯโ ഷมౣ  px x 
ಅඝ౬  0 ඛಖರ฿ದ ಆๆಗ ඛಣბಯඈ൤ ෥ഴತ౨ ං ഷมౣ  ಅඝ౬  ෥ല  කඝ ಈ ಎว౽ౣ იඨ ಅඝ౬  ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ෥ಣದpx 
ඛಖರ൤෽ಂൽಡ ಪ൤౨ ಹಚ౞ ฤ ಬಯ๭ದฉ ว౽ౣ იඨ ๯ತ౨ ล ಚยಸಬ๾ൿ, ಇൿ ನನ౬  ඛಖರ൤ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಎว౽ౣ იඨ ಘലತ฿ಜ෸ ಈ දഔౣ ಡಯย౵ ං ಆದฉ ಇൿ ಮൡ౨  ಇದರ ನഴๅ ಇං ಎಂൿ කඝ ຂಳಬ๾ൿ. 
ಇൿ ๬౩ ನವඝ౬  ඛಧბค๯ವย౵  ಅඛ๏౞ ತ൤ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಎย౵ ං ಎಂൿ කโ ຂಳಬ๾ൿ ಆದฉ අೕಷ ಪഔౣ ෽ಂൽಡ ಇದඝ౬  ഷมౣ  ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಆๆಗದย౵  x 
ಅದರ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯඝ౬  ඛೕಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ഷมౣ  ಞ൏౽ರ฿ಜං  ಈ ಎರഴ ಅඛ๏౞ ತ൤ಗำ ෴฿ಗล px 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಇൿ ಕඛಷౣ  ಈ ๭౩ ರ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽฆವ ඩ౵ ౲ ಂಋ ನ h 4 pi h 
๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  4 ಮ൤౨  ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ຃๲ඨ ಬ಩ ბನ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ โ ඛೕโ ಏಕ౽ಲದย౵  ඛಖರ฿ದ ๬౩ ನ ಮൡ౨  ඛಖರ฿ದ ಆๆಗವඝ౬  ಅึಯฤ 
๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂൿ ຂัං ಒಂൿ ಕಣದ ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ෥ಣದ ಅඛ๏౞ ತ൤ ಇರ෎ಀ ಮൡ౨  ಈ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯඝ౬  ෎ฉ คೕൟಯย౵  
ຂำโർದฉ ඛೕโ ๬౩ ನವඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ಅึಯฤ ಬಯ๭ದฉ ඛೕโ ൞౲ ಗ ෥ಡ෎ಀ ಆๆಗದ ಪคූ๣ಯย౵  ඛಖರ൤ 
ಮൡ౨  ඛೕโ ඛಖರ฿ಜ ಈ ಕಣದ ಆๆಗವඝ౬  ಅึಯฤ ಬಯ๭ದฉ ಈ ಕಣದ ඛಖರ฿ದ ๬౩ ನದ ೦ౢ ನವඝ౬  ඛೕโ ൞౲ ಗ 
෥ಡ෎ಀ ಎಂൿ ඛೕโ ඛಜ฿ಜ෸ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಎว౽ౣ იඨ ಅඛ๏౞ ತ൤ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯඝ౬  ಅึಯฤ ಬಯ๭ದฉ ಎว౽ౣ იඨ ನ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯඝ౬  කඝ ಅึಯฤ ಬಯ๭ದฉ කඝ 
ಎว౽ౣ იඨ ನ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯඝ౬  ಅึಯฤ ಬಯ๭ದฉ කඝ ഷมౣ  ಅඝ౬  ഷมౣ  ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಜಂತ ಆๆಗx px h 4 pi 
ಆๆಗ ಎಂൿ ඬට ಬฉಯಬ๾ൿ.  ຃ ඣೕ ඩ෵ಂഡ ಆฆ ಎರഴ ಆರคಂದ ಹತ౨ คಂದ ಪವฑ ෭ನ๺ ෩ವತ౨ කฤౙ  h 
ೱฯ ๲ಃಂി ಅඝ౬  කฤౙ  න ದ౳ ವ౲ ฃ๏෵ಂದ ූಜ๭ ಅൿ ಒಂಬൡ౨  ඩ෵ಂഡ ಒಂದคಂದ ಹತ౨ คಂದ ಪವฑ ෭ನ๺ 
෩ವ൧౨ ಂൿ ౾สೕಛ౳ ಂಡ ඛೕโ ಏನක౬ ದง ඣೕലದฉ ಅൿ ຄರಬฆತ౨ ං ಆຉ ಇൿ ඛಖರ฿ಜಲ౵  ಸค๯෥ฆ ಹൡ౨  
ಪವฑ ෭ನ๺ කฤౙ  ෦ೕಟฑ ಚದರ ಪ౳ ൟ ๲ಃಂലಡ ಸค ಸค කโ ಇದඝ౬  ಮನ๭౺ ನย౵ ഖౣ ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅඛ๏౞ ತ൤ಛಜ 
ಎว౽ౣ იඨ 10 คಂದ ಪವฑ ෭ನ๺ 4 ෦ೕಟฑ ಚದರ ಪ౳ ൟ ຄರಬฆತ౨ ං  ๲ಃಂി ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ 
ತತ౷ ವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ഷมౣ  ಞ൐๭ದ ഷมౣ  เಎಋ౺  ಎว౽ౣ იඨ ಡ ಹൡ౨  ಪವฑ ෭ನ๺  ෦ೕಟฑ ಚದರ ಪ౳ ൟ ๲ಃಂലಡ x 4
ීൽං ಅඃ ഷมౣ  ഷมౣ  เಎಋ౺  ಜಂತ ກ೉౞ ನದඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ  ඛಂದ 4 ಆದฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  x h pi m m 100 
ಛ౳ ಂ ඄ඦൽನ ವ๯౨  ෴฿ಗ ಎಂൿ ಉഴ๼ല෽ೕಣ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅඛ๏౞ ತ൤ಯඝ౬  เൿ౲ ൬ ෭ನ๺ 34 ๲ಃಂി 
කฤౙ  න ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಡ 6.626 คಂದ 20 ರವฉಡ ඛೕಡมಜං ಅൿ ಈಗ ๒ನ౲  ෈ಂൿ ๒ನ౲  ෈ಂൿ ಒಂൿ ಆຉ  ౾สೕಛ౳ ෳ 
ಇൿ ಪವฑ ෭ನ๺ ಆຉ ಒಂದಃౙ  ಹൡ౨  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 10 คಂದ ಪವฑ ෭ನ๺ 33 ෦ೕಟฑ ಚದರ ๲ಃಂി เสೕಮಃౙ  ಬฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඛ๏౞ ತ൤෴ಜං  คಂದ ಎว౽ౣ იඨ ಡ ๬౩ ನ ಮൡ౨  ಆๆಗದย౵ ನ ಅඛ๏౞ ತ൤ ಪ౳ ൟ ๲ಃಂലಡ ಶ౾౨  ෭ನ๺ 10 4 
෦ೕಟฑ ಚದರ ಇൿ ಆຉ ຃๲ඨ ಬ಩ ბನ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ ದ ಪ౳ ౽ರ  ಛ౳ ಂ ൢಕದ ವ๯౨ เඦತಹ ඄ඦൽನ ವ๯౨ เಡ 100
๬౩ ನ ಮൡ౨  ಆๆಗದย౵ ನ ಅඛ๏౞ ತ൤෴ಜං, ಅದರ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ඞฆ ಛ౳ ಂ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඡ ඣೕಡಬ๾ൿ  ಇ ಅඛ๏౞ ತ൤෷ ಅತ౲ ಂತ ೉ಕౙ ർಜං, ಇൿ ൽನඛತ౲ ದ ವ๯౨ เಡ ಬ๾൥ಕ ಅತ౲ ಲ౭ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ൞ൟ౷ ಕ฿ಜ ಅඛ๏౞ ತ൤෷ ಸค෴ಜං ಆದฉ ಇൿ ກೈ౞ ಜ ವ౲ ಕ౨ ฿ಞತ౨ ං ಅಥ฿ ಇൿ ಬಹಳ ಕല෫ 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯඝ౬  ຄಂൽฆವ ๰ౘ౱  ಕಣಗัಡ ൟೕವ౳  ಮಹತ౷ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಆದฉ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ 
අಡ౥ ർಞൟ౨ ฆವ ඄ඦൽನ ವ๯౨ ಗัಡ ಛ౳ ಂ ಅಥ฿ ෦ยಛ౳ ಂಗಳ ಪ౳ ෥ಣโ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ ವඝ౬  ๯ರ౾౹ ತ฿ಜ 
ඛಲბ౾౹ ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ ಗำ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ ಗัಂದ ຄರಬฆವ ൟൿ౪ ಪലಗำ ๰ౘ౱  ಪ౳ ඵಚಃౙ  ෥ತ౳  ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ๅ 
෥౲ ಆ౳ ೕ๵ౙ ೕඪಋ ಪ౳ ඵಚ ಅಥ฿ ನಮ౱  ๯ತ౨ ล කโ ඣೕഴವ ಪ౳ ඵಚโ ๯ರ౾౹ ತ฿ಜ කโ ๯ರ౾౹ ತ฿ಜರಬ๾ൿ.  
෥౲ ಆ౳ ೕ๵ౙ ೕඪಋ ಜಗൟ౨ ನย౵  ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ ದ ಪค൏ಮವඝ౬  ඛಲბ౾౹ ๭,  ශೕ๺ბ ಪರ෥൒ ෥ದค ಏಃ เಫಲ฿ಜං 
ಎಂൿ ಚ೉ბಸฤ කโ ಈಗ ಸಮಪბಕ฿ಜ ಸ೦ౠ ಜං౪ ೕๅ, ಏಃಂದฉ ෱ಡัಯ ಪರ෥൒ ෥ದค෷ ನಮಡ ෎౽ದ ಎม౵  
ಉತ౨ ರಗಳඝ౬  ඛೕಡฤ ๬ಧ౲ ฿ಗยಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ็ಫಲ౲ ದ ౽ರಣಗಳඝ౬  ಈಗ ಚ೉ბ๵ೕಣ කโ ಎರവ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ැೕി ბಗಳ 
෥ದค ງൽಯ ෥ದค෵ಂದ ຄರීದ ඦತರ කโ ಕಃ౹ ಯ ൟ౳ ಜ౲ ಃౙ  เ๔౵ ೕಷ൏ತ౱ ಕ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ , කโ
ಕಃ౹ ಯย౵ ನ ಎว౽ౣ იඨ ๆಗದ เ๔౵ ೕಷ൏ತ౱ ಕ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ැೕನბ ෥ದค෵ಂದ කโ ඛಖರ฿ಜ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ൟัൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ൟัൽං  ಎว౽ౣ იඨ ನ ಸ౩ ಳโ ಪคಭ౳ ෦๯ವ ಎว౽ౣ იඨ ನ ๆಗವඝ౬  ಸಹ කโ ඛಖರ฿ಜ ൟัൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ැೕฑ ನ ෥ದค෷ ಅൿ ඛಖರ฿ದ ๬౩ ನ ಮൡ౨  ඛಖರ฿ದ ಆๆಗವඝ౬  ඛೕലൡ ಏಃಂದฉ ಎว౽ౣ იඨ 
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ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯඝ౬  කโ ൟัൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඡ ಕಃ౹ ಯย౵  ಆຉ ๆಗವඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ  n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರവ ෥ದคಗಳย౵  ಎว౽ౣ იඨ ನ ඛಖರ฿ದ ๬౩ ನ ಮൡ౨  ඛಖರ฿ದ ಆๆಗವඝ౬  ൟัൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ 
຃๲ඨ ಬ಩ ბನ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ โ ຃๲ඨ ಬ಩ ბನ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ โ ๰೉๯โದಃౙ  เฆದ౫ ฿ಜං , ඛೕโ ಏಕ౽ಲದย౵  
๰ౘ౱  ಕಣದ ๬౩ ನ ಮൡ౨  ಆๆಗವඝ౬  ಏಕ౽ಲದย౵  ಅึಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂൿ ຂำತ౨ ං.  ැೕฑ ಅವฆ ಈ ಪರ෥൒ 
෥ದคಯඝ౬  งඪ๯ವ ಸಮಯದย౵  ຃๲ඨ ಬ಩ ბನ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ ದ ಬಡ౛  ൟัൽರยಲ౵   
ಆದ౪ คಂದ ැೕฑ ನ ಪರ෥൒ ෥ದคಯย౵  ຃๲ඨ ಬ಩ბ ಄ಂൽ౳ ೕಕค๯ವ ತತ౷ โ ൣඪ౨  ຄಂൽಲ౵  ಮൡ౨  ැೕฑ ನ ಪರ෥൒
෥ದค෷ ನಮ౱ ย౵ ฆವ ಎม౵  ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ಏಃ เವคಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಗยಲ౵  ಎಂ්ದಃౙ  ಪ౳ ෨ಖ ౽ರಣ කโ ಈಗ කโ 
๭ർ౫ ಂತದ ๯ൽ౪  ๎ಒಯඝ౬  ಚ೉ბಸฤ ຄೕಗಬ๾ൿ, ಅൿ ಗಣචಡ ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ຃๲ඨ ಬ಩ ბನ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ ฿ದ 
ല ැ౳ ೕ๺ ๭ർ౫ ಂತൽಂದ කโ ಪഷ෷ವ ೦ౢ ನ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ෨ಂං ෥ಡยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಪರ෥൒เನ ರಚචಯ 
ಬಡ౛  කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಕยತ เಷಯಗಳ ๸ಗ౳ ಹವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ಸಮಯ ීൽං. ಪರ෥൒ಗำ ಅತ౲ ಂತ ೉ಕౙ ർದ 
ಅเූಜ౲  ಕಣಗะಜๅ ಎಂൿ ຂัದ ೦ඨ റಲౣ ඨ ನ ಊກ෵ಂದ කโ ಬಹಳ ඀ರ ಪ౳ ෴൐๭ං౪ ೕๅ, ಪರ෥൒เನ 
ರಚචಯ ಬಡ౛  ഓวბಟඨ ෴โඃ ກ೉౞ ನ ಸ౭ ಷౣ ൤ಯඝ౬  ඛೕಡยಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ಅย౵ ಂದ ಕണಣ ತೕಳಗำ ಎಂൿ ූเಸมಜං. ೧ೕಸ๺ ൭ಂಪ౺ ඨ ಅವฆ ಪ౳ ๭ದ౫  ಪ౵ ෳ 
ඬലಂ಩ ෥ದคಯ ಃಲಸಃౙ  ຄೕದฆ, ಅย౵  ಈಗ ಪರ෥൒เನ ೯൤ಡ ಧකತ౱ ಕ ๑ಲౙ ಗำ ಋ൏ತ౱ ಕ ๑ಲౙ ಗำ ಇๅ ಎಂൿ 
ಚ೉ბಸมಜං  ಪ౵ ෳ ැೕലბಂ಩ ෥ದคಯย౵ , ಪರ෥൒ ಏಕงಪ฿ಜ เತคಸมದ ಧකತ౱ ಕ เൿ౲ ർๆಶವඝ౬  
ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉ಸมಜං, ಅದฌಳಡ ಎว౽ౣ იඨ ಗำ ಪ౵ ෳ ಅඝ౬  ๾ൿಜಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౵ ෳ ඬല౥ ಂ಩ 
෥ದค෷ റಲౣ ඨ ನ ಪರ෥൒ ๭ർ౫ ಂತಃౙ  ຄೕย๭ದฉ ๯උคತ ಃಲಸವඝ౬  ෥ലං ಆದฉ ಅൿ ಸತ౲ ൽಂದ ඀ರเൡ౨  
ඦತರ කโ ຄರීංโ ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ಎಂඩ౵ ข ෫ಂഡ ඬല౥ ಂ಩ ෥ದคಯ ಅ๭౨ ತ౷ ವඝ౬  ๬౩ ඪ๭ದ ಸຄೕದರ ශೕി ბನ 
ಕಲ౭ ච෽ಂൽಡ, ಪರ෥൒เನ ೦ಗವඝ౬  งඪ๯ವ ಧකತ౱ ಕ ೈ೴ბ ಅඝ౬  ಏಕงಪ฿ಜ เತคಸม෵ൡ ಆದฉ ಈಗ 
ಬದยಡ ශೕ๺ბ ๯උคತ ಪರ෥൒ ෥ದค෷ ಧකತ౱ ಕ ೈ೴ბ ಮൡ౨  ກ೉౞ ನದඝ౬  ๰೉๭ං ಪರ෥൒เನ ๸තಣბ 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಪರ෥൒เನย౵  ಅದರ ೉ಕౙ  ಸ౩ ಳದย౵  ಸಣ౧  ೦ಗದย౵  ಄ಂൽ౳ ೕಂತ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅವඝ ಅದඝ౬  ಆೕฑ 
ಎಂൿ ಕฉൽർ౪ ච ಅಥ฿ කโ ಅದඝ౬  ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎว౽ౣ იನ౛ ำ ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ๯ತ౨ ล 
ಚย๯ತ౨ ๅ ಆದฉ ಪರ෥൒ವඝ౬  ಒ൞౨ ෵๯ತ౨ ๅ ಪರ෥൒ ಏಃ ๭౩ ರ฿ಜರ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  ෥ದค ಆຉ ൣඪ౨ ಕರ฿ಜ 
เವคಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಗยಲ౵  ಏಃಂದฉ ෥౲ ಋ౺  ๅฯ ๭ർ౫ ಂತൽಂದ ಚย๯ವ ಇ  ว౽ౣ იඨ ๯ฆั෴౽ರದ ಚಲචಡ ಒಳಛಗ෎ಀ
ಮൡ౨  ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ನ ಅലಯย౵  ಀ๭ಯ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಪರ෥൒ ಎಂൽಟ ๭౩ ರ฿ಜರ෇ರൿ ಎಂಬ ಕ൳ಯย౵  කโ ಮ൧౨ ෫౱  ಒಂൿ ๯උರൕಯඝ౬  ಎൿค๭ං౪ ೕๅ, 
ಅൿ ඛฯ౺  ැೕฑ ಅವರ ಃಲಸ฿ಜൡ౨ , ಇൿ ැೕฑ ನ ಪರ෥൒ ෥ದคಯඝ౬  ಒದಜ๭ං, ಅย౵  ಅವฆ ಎว౽ౣ იඨ ಗำ ಮ൤౨  
๻ಡ ಎಂൿ ຂัದฆ.  ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ಄ಂದ౳ ದย౵ ං ಆದฉ ಎว౽ౣ იඨ ಗำ ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ನ ๯ತ౨ ล ಚย๯ತ౨ ๅ ಆದฉ ಅโ 
ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ನ ๯ತ౨  ಕಃ౹ ಗำ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ๭౩ ರ ಪಥಗಳย౵  ಚย๯ತ౨ ๅ ಅಥ฿ ಅโಗಳඝ౬  ๬౩ ෵ ๭౩ ൟಗำ ಎಂ඀ 
ಕฉ෷൞౨ ฉ ಅโಗำ ๭౩ ರ ಶ౾౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪರ෥൒ ರಚචಯ ಮ൧౨ ಂൿ ๯උคತ ಆไൟ౨ ෴ಜං ಆದฉ ෴โ඀ ಇಲ౵   ಈ කฤౙ  ෥ದคಗಳย౵  
റಲౣ ඨ౺  ಪರ෥൒ ๭ർ౫ ಂತ ಉຉ ಪ౵ ෳ ඬല౥ ಂ಩ ෥ದค ಬದยಡ ශೕ๺ბ ෥ഷฯ ಅಥ฿ ඛฯ ๵౭ ೕഡ౺ ბ ෥ದค 
෴โ඀ ನಮಡ ಕวಯ ๸තಣბ ೉ತ౳ ಣವඝ౬  ඛೕഴโൽಲ౵  , ಇൿ ಪರ෥൒เನ ಕ൳ಯย౵ ನ ෍ಳವ൐ಡ෴ಜൿ౪  
ಪರ෥൒เನ ರಚච෷ ಏಕ౽ಲದย౵  ಇತರ เಷಯಗำ ನഷ෷ൟ౨ ದ౪ โ  ಉർಹರൕಡ เ೦ౢ ನದย౵  ಇದඝ౬  ෥౲ ಋ౺  
ඩ౵ ౲ ಂಋ ಮൡ౨  ಐඨ ๲ౣ ೖඨ ๬෈ೕൡಪല๭ದฆ ಆ ෍ಳಕඝ౬  කโ ಅว ಎಂൿ ඦ෈ං౪ ೕๅ ಪ౳ ಂൟ฀ತಹ ಕಣเං ಅൿ a  
ಇಲ౵ ං ಕඬ౭  ඃಹದ เ౾ರಣ ൿ౲ ൟเൿ౲ ಜౠ ನಕ ಪค൏ಮದ ಪ౳ ෽ೕಗಗಳඝ౬  เವคಸมಗยಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ෍ಳ౾ನย౵  ಪ౳ ಂൟಯ ತฏಗ ಮൡ౨  ඛಸಗბඈತಹ ಕಣ ಇๅರಡඞ౬  ຄಂൽං, ಆಗ ವ๯౨ โ ಸಹ ಪ౳ ಂൟಯ 
ತฏಗವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ๰೉๭ದ ಆಳ฿ದ ฃข ಅವರ ಕಲ౭ ච ಇൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ෍ಳಀ ತฏಗ ಮൡ౨  ಕಣಗึರവ ಆಜං, ಈಗ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಕಣಗำ ಎಂൿ ූเ๯ವ เಷಯโ ಕಣಗำ
ಸಹ ತฏಗ ಮൡ౨  ಕಣඈ൤ ವൟბ๯ತ౨ ๅ ೯൤ಡ ຃๲ನ౯ ಗ౬ ბ ಅඛ๏౞ ತ൤ಯ ತತ౷ โ ඛೕโ ಏಕ౽ಲದย౵  ๰ౘ౱ ದಶბಕದ ๬౩ ನ 
ಮൡ౨  ಆๆಗವඝ౬  ඛಧბคಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂൿ ๰೉๭ൡ. ಕಣ ಈ ಎม౵  ຄಸ เಷಯಗำ ඛಜ฿ಜ෸ ൡಂ෇ 
ತಂದಲಮಯ฿ಜದ౪ โ , ಅโಗಳඝ౬  ຂಡ ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಃಂൿ ನಮಡ ൟัൽರยಲ౵  , เ೦ౢ ඛಗำ ಪค๭౩ ൟಯ ಒಂൿ 
๸ಗ౳ ಹವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฆ , ඞ౲ ജೕඛಯඨ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ იโ ඞ౲ ജೕඛಯඨ ෫౽౲ ඛಋ౺  ඞ౲ ಟನ౳  ಚಲචಯ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ກ೉౞ ನ ಉං౪ ೕಶಗಳඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ಅವฆ ಅคൡಆಂಡฆ. ඄ඦൽನ ವ๯౨ ಗಳ ಪಥದ 
ಬಡ౛  ෥ತකಡฤ ಆದฉ කโ ಅඝ౬  เವคಸಬ๾ൿ  ม౲ චಟค ಚಲච ಆದฉ ๰ౘ౱  ಪ౳ ඵಚಃౙ  ීർಗ ಎว౽ౣ იඨ ಗำ p 
඲౳ ೕഓඨ ಉಪ ಪರ෥൒ ಕಣಗำ ඞ౲ ಟඨ ನ ಚಲචಯ ಸ෦ೕಕರಣ ಅಥ฿ ඞ౲ ജೕඛಯඨ ๭ർ౫ ಂತโ เಫಲ฿෵ൡ 
ಮൡ౨  ಅൿ ದಯඛೕಯ฿ಜ เಫಲ฿෵ൡ ಮൡ౨  ಆ ಸಮಯದย౵  ನಮಡ ຄಸ ๭ർ౫ ಂತದ ಅಗತ౲ เං ಎಂൿ ಸ฿ბඝಮತದ
ಒಪ౭ ಂದเൡ౨ , ಅൿ ຄಸ ෩ಲේತ ඛಯಮಗಳ ຄಸ ๲ഡ ๰ౘ౱  ಜಗൟ౨ ನย౵  ನഷ෷ൟ౨ ฆವ ಅತ౲ ಂತ ๸౾ೕಣბ฿ದ 
ಮൡ౨  ฌೕ෥ಂಚ౽ค ๸ಗൟಗಳඝ౬  เವค๭ ಮൡ౨  ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ನ ಜನ౱ โ  ಮൡ౨   ರย౵  ಆຉ ඣಂൽಡ 1926 1927
ඩ౳ ฏಭ฿෵ൡ, ಇಬ౯ ฆ ಮ๻ඨ เ೦ౢ ඛಗำ ಆ๭ౣ იಯඨ ಮ൧౨ ಬ౯  ಜಮბඨ ಆ๭ౣ იಯඨ เ೦ౢ ඛ ಎคඨ ๵ౙ იೕലಂಗฑ 
ಮൡ౨   ಜಮბඨ เ೦ౢ ඛ ವನბฑ ຃๲ඨ ಬ಩ბ ಸค๯෥ฆ ಅඃ ಸಮಯದย౵   ಆ ಸಮಯದย౵  ಅವฆ 1926 1927
౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ನ ಎರഴ เ෗ನ౬  ಆไൟ౨ ಗಳඝ౬  ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ನ ಎರഴ เ෗ನ౬  ๰ൟ౳ ೕಕರಣಗಳඝ౬  
෨ಂൽಟౣ ฆ ಮൡ౨  ඦತರ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎರവ ಆไൟ౨ ಗำ ಸ෥ನ฿ಜ ෥ನ౲ ฿ಜๅ ಎಂൿ ൧ೕคಸม෵ൡ. ౽౷ ಂಟෳ 
෫౽౲ ඛಋ౺  ನ ಔಪೈคಕ ಜನನದ ಜನನโ ಅย౵ ෻ ನഷ෵ൡ ಸ౩ ಳ ಮൡ౨  ಅಂൽඛಂದ ಇಂൽನ ಸඛ౬ ๆಶದย౵  ౽౷ ಂಟෳ 
෫౽౲ ඛಋ౺  ๬ಕ๠ౣ  ಚย๭ං ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ෨ಂ೉ತ฿ಜ ෡ತ๎ಸ౨ იದ ๯උคತ ರ๬ಯನ๎ಸ౨ იದย౵  ಬಹಳ 
෨ಖ౲ ฿ದ ඩತ౳ ವඝ౬  ವ๼๯ತ౨ ං කඝ ಉຉ ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ರ๬ಯನ๎ಸ౨ იದย౵  ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಕ౺ ౬  ಅನ౷ ಯಗಳ
ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕච. ไൟ౨ ෵ಂದ ರ๬ಯನ๎ಸ౨ იቿ ಆຉ ไൟ౨ ෵ಂದ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ರ๬ಯನ๎ಸ౨ ი ಃ౹ ೕತ౳ ದย౵  
ಪರ෥൒ ಮൡ౨  ಆ൐౷ ಕ ರಚචಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ತತ౷ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ฃ๬ಯඛಕ 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಸಹ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ เเಧ ಅ൒ಗಳ ฃ๬ಯඛಕ ಪ౳ ൟ౾౳ ෴ತ౱ ಕ൤ಯඝ౬  කโ ಊ๼ಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ කโ 
ಬಳ๭ಆಂഴ ฃ๬ಯඛಕ ౾౳ ෺ಗಳ ౽ಯბ๬ಧ౲ ൤ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ  ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ತತ౷ ಗำ ಮൡ౨  
ರ๬ಯನ๎ಸ౨ იಃౙ  ๸ීඌ๭ದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ತತ౷ ಗಳඝ౬  ಬಳ๯ವ ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  
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ಅඝ౬  ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ಒಂൿ ຄಸ 
๭ർ౫ ಂತ฿ಜฆโದคಂದ ຄಸ ඛಯಮಗำ ಅಥ฿ ຄಸ ඲ೕ๯ౣ ศಟ౛ ಳඝ౬  งඪಸฤ ಅಗತ౲ เං. ౽౷ ಂಟಮ౬  ಎರഴ 
෩ಲේತ ඲ೕ๯ౣ ศಟ౛ ಳ ෩ಲಕ ຄೕಜ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ იದ ಆඋರದ ෬ว කโ ನಮ౱  ಚ೎ბಯඝ౬  ෨ಂൿವคಸಬ๾ൿ 
౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ನ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ඲ೕ๯ౣ ౲ ศഡ ಗัๅ ಆದฉ ಆຉ ನಮ౱  ಚ೎ბಡ ෮ದಲ ಎರഴ ๬౽ಞತ౨ ං 
౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ನ ෮ದಲ ඛฤโ ๆํ හౘඨ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಏකದง ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං  
ๆํ හౘඨ ಅඝ౬  ಜ౳ ೕಋ ಅౘರದ ಅඝ౬  ౽౲ ඪಟฯ ನย౵  ಅಥ฿ ಆຉ ๬౱ ฯ ಓಃಯย౵  ಸಣ౧  ๸ದಭბದย౵  ಅಥ฿ psi 
౽౲ ඪಟฯ ಄๺ ನย౵  ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ನಮಡ ຂำತ౨ ං ಪ౳ ൟ ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಕฯ ๭ಸౣ ෳ ಡ ಇൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ 
౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ຂำತ౨ ං ಈ ತฏಗ ౽ಯბವඝ౬  ಎಂൿ ๰೉ಸมಞತ౨ ං  ಈ ತฏಗ ౽ಯბದย౵  ๭ಸౣ ಂನ ಬಡ౛  psi 
කโ ൟัൿಆಳ౶ ෎౽ದ ಎಲ౵ ವඞ౬  කโ ຄಂದฤ ಅಗತ౲ เฆವ ಎม౵  ෥๼ൟಯඝ౬  ಒಳತಂലං , ಈ ತฏಗ ౽ಯბโ
ಸರಳ฿ದ ౽ಯბ฿ಗಬ๾ൿ, ಇൿ ಅಥ฿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅಥ฿ ๴ඨ ඦತಹ ౽ಯბඈ൤ ಸರಳ฿ಜರಬ๾ൿ ಎಂൿ x x 
ຂูೕಣ. ಅಥ฿ ಡ ಪವฑ ෭ನ๺ ಇൿ ඛಜ฿ಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ๸౾ೕಣბ฿ಗಬ๾ൿ ಅൿ ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ x e x x
ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅൿ ಪ౵ ๺ ಐ෈ ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ๸෽ೕಜච෴ಜರಬ๾ൿ  ಇโಗಳย౵  ಒಂൿ ಅಥ฿ ກ೉౞ ನ 
౽ಯბಗำ ಈ ತฏಗ ౽ಯბඈ൤෻ ಸರಳ฿ಗಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಇൿ ಅತ౲ ಂತ ๸౾ೕಣბ฿ಜං , කඝ ಒಂൿ ಎว౽ౣ იඨ 
ಅඝ౬  ຄಂൽฆವ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කඝ ಬฉಯฤ ඩ౳ ฏ෗ಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵ .  ಏಕ ಎว౽ౣ იඨ ಅದರ ಆๆಗ ಮൡ౨  
๼ೕಡ ಅದರ ಶ౾౨  ಮൡ౨  ๼ೕಡ කඝ ඞฆ ಅಥ฿ ๬เರ ๸ಒ౲ ಯ ಎว౽ౣ იඨ ಗಳඝ౬  ຂัದฉ, ಈ ತฏಗ ౽ಯბโ ಈಗ ඞฆ
ಅಥ฿ ಒಳತಂലฆವ ๸තಣბ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ಬಡ౛  ಎม౵  ෥๼ൟಯඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං. ๬เರ ಎว౽ౣ იඨ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಊ๼ಸಬ๾ൿ කඝ ಹತ౨ คಂದ ෩ฆ ๸ಒ౲ ಯ ಎว౽ౣ იඨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ಈ ತฏಗ ౽ಯბโ ಈ 
ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಎว౽ౣ იඨ ಗಳ ๬౩ ನದ ಬಡ౛  ෥๼ൟಯඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ತฏಗ ౽ಯბโ ൡಂ෇ ๸౾ೕಣბ฿ಗಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಇൿ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜฆತ౨ ං. ನಮಡ ൟัൽಲ౵  ಅಥ฿ 
ನಮಡ ಈ ಸಮಯದย౵  ತฏಗ ౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎౽ಜಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ಚ೎ბಡ ಏඝ ಎಂൿ ಪ౳ ൟ ౲ಁ ಡ ಪ౳ ๚๭ಸฤ ๬ಀ  ಆಂಟෳ ෫౽౲ ඛಕฯ ๭ಸౣ ෳ ಅಂದฉ ಅൿ ಪರ෥൒ 
ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅ൒ ಆಜರಬ๾ൿ, ಅൿ ಕ౵ ಸౣ ฑ ಆಜರಬ๾ൿ, ಇൿ ಪ౳ ൟ ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಕฯ ๭ಸౣ ෳ ಡ 
ಅಪ౳ ๯౨ ತ฿ಞತ౨ ං ಒಂൿ ತฏಗ ౽ಯბโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ෴ವ ෡ൟಕ ೉ತ౳  ಆຉ ಈ ತฏಗ ౽ಯბโ ඛಜ฿ಜ ෴โದඞ౬  
ඛೕഴโൽಲ౵   ತฏಗ ౽ಯბโ ෴โඃ ෡ൟಕ ಅಥბವඝ౬  ຄಂൽಲ౵ ൽರಬ๾ൿ ಈ ತฏಗ ౽ಯბโ ෴โඃ ෡ൟಕ 
ಅಥბವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅൿ ෡ൟಕ ಅಥბವඝ౬  ຄಂൽರ෎౽ಜಲ౵  ಏಃಂದฉ ಇൿ ಒಂൿ ๸౾ೕಣბ฿ದ ಗ൐ತದ 
ರಚච෴ಜൿ౪  ಅൿ ಗ൐ತದ ౽ಯბವඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං  ಅൿ ෥ഴವ ಎม౵  ෥๼ൟ෷ ෴โඃ ෡ൟಕ ಅಥბವඝ౬
ຄಂൽಲ౵  ಆർಟ౲  ෥౲ ಋ౺  ෇ಂി ಅඝ౬  ಜಮბඨ ෡ತ๎ಸ౨ იቿ ಆຉ ๰೉๭ർ౪ ฉ, ತฏಗ ౽ಯბโ ෡ൟಕ ಅಥბವඝ౬  
ຄಂൽಲ౵ ฿ದง ෡ൟಕ ಅಥბವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಈ ඪಎ๺ಐ ෥ി ೓ಕโ ෡ൟಕ ಅಥბವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං ಮൡ౨  
ಏඝ  ಈ ಐ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ෡ൟಕ ಅಥბๆචಂದฉ,  ಇൿ ನಮ౱  ๸ದಭბದย౵  ಕಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ๸ಭವඛೕಯ൤෻ 
ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಅൿ ಎว౽ౣ იඨ ಆಜฆತ౨ ං  ෇๻౲ ౽ಶದย౵  ෈ಂൿವඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ತฏಗ ౽ಯბโ ෴โඃ ಅಥბವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ಆದฉ ಈ ತฏಗ ౾౳ ෺ಯ ಈ ෮ೕി ๲ౙ ౷ ೕฑ ඪಎ๺ಐ ๲ౙ ౷ ೕฑ 
෡ൟಕ ಅಥბವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං ಮൡ౨  ಇದರಥბ ಇದರย౵  ෴โඃ ඛൽბಷౣ  ງತದย౵  ಎว౽ౣ იඨ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ
๸ಭವඛೕಯ൤ ಏඝ ෇๻౲ ౽ಶದย౵  ಪರ෥൒เನ ๯ತ౨ ล ಚย๯ವ ಎว౽ౣ იඨ ನನಡ ತฏಗ ౽ಯბವඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ 
ನನಡ ඪಎ๺ಐ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඞ౲ ౾౵ ಯಸ౬  ๯ತ౨ ยನ ෴โඃ ງತದย౵  කඝ ಈಗ ಆಸ౾౨  ຄಂൽฆವ ಈ ಎว౽ౣ იඨ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ 
๬ಧ౲ ൤ಗำ ಏචಂൿ ನನಡ ൟัൽං ಇൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ๰೉๯โದคಂದ ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಇൿ 
෴฿ಗล ಧකತ౱ ಕ ಆຉ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಈ ඪಎ๺ಐ ෥ി ๲ౙ ౷ ೕฑ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ เ๕ಷ ಅಥბವඝ౬  ຄಂൽං 
ಉർಹರൕಡ ನನ౬  ತฏಗ ౽ಯბโ ಆಜದ౪ ฉ ೓ಕโ ๯ಲಭ฿ಜං ಅൿ ೓ಕ฿ಜං  ನನ౬  ತฏಗ ౽ಯბโ ಇ x psi x 
ಪವฑ ෭ನ๺ ඪಎ๺ಐ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜದ౪ ฉ ಇ ಪವฑ ෭ನ๺ 2 ಎಋ౺  ಆದฉ ನನ౬  ತฏಗ ౽ಯბโ ๸౾ೕಣბ฿ർಗ x 
ದಯเഖౣ  ಗಮඛ๭ ಈ ඪಎ๺ಐ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಈ ಅಥბವඝ౬  ຄಂൽං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඪಎ๺ಐ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯ෎ಀ ಈ n 
ඪಎ๺ಐ ನౘತ౳ ඈ൤ ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෵ಂದ ಞ൐๭ർಗ ಯ ๸౾ೕಣბ ๸෽ೕಗ฿ಜං, ಅย౵ ಯವฉಡ ඛಮ౱  psi psi 
౽ಯბโ ಚದರ ๭ඨ ඛಂದ ෭ನ๺ ವฉಡ ඛಜ฿ಜದ౪ ง ಪರ฿ಜಲ౵  කโ ಈ ಸ౷ งಪದย౵  ಬฉಯ෎౽ಜಲ౵  xx xe x 
ಆದฉ ඛಮ౱  ౽ಯბ ಈ คೕൟಯ ๸౾ೕಣბ ಎ ಪ౵ ๺ ಐ෈ ඦತರ කඝ ಪ౵ ๺ ಐ෈ನ ๸౾ೕಣბ ๸෽ೕಗವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಐ෈ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಐ෈ ಮൡ౨  ಇൿ ನನಡ ಚದರ ಪ౵ ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ฿౲ ಌ౲ ನโ 
ಅಗತ౲ ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല ಏಃಂದฉ ෥౲ ಋ౺  ෇ಂി ඪಎ๺ಐ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ๰೉๭ං  ෡ൟಕ ಅಥბ 
ಮൡ౨  ಈ ෡ൟಕ ಅಥბโ ෇๻౲ ౽ಶದย౵  ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ෈ಂൿเನย౵  ಎว౽ౣ იඨ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ 
๸ಭವඛೕಯ൤෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸ಭವඛೕಯ൤ಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෴฿ಗล ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜರ෎ಀ, ಅൿ ෴฿ಗล ๬౩ ನವඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ಸ౽ฃತ౱ ಕ ෰ಲ౲ โ 
ಸค , ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ನ ෮ದಲ ඲ೕ๯ౣ ม ඲ೕ๯ౣ ศഡ ಅඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ, ಅൿ ๆํ හౘඨ ಎಂൿ 
ಕฉಯಲ౭ ഴತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං, ಅൿ ಎม౵  ෥๼ൟಯඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ತฏಗ ౽ಯბโ ಎಲ౵ ವඞ౬  
ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಅൿ ൡಂ෇ ಒ ౶ึ ಯൿ ಆದฉ ඛೕโ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ำൟ౨ ೕค , කඝ ಈ ತฏಗ ౽ಯბವඝ౬  ຂಡ 
ಪഷ෷൤౨ ೕච ౘ෦๭ , ಈ ತฏಗ ౽ಯბൽಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ๭ಸౣ ෳ ಬಡ౛  කඝ ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯ವ ಃಲโ 
෥๼ൟಯඝ౬  කඝ ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಎಂൿ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ำൟ౨ ೕค. කโ ෨ಂൽನದඝ౬  ಚ೉ბಸยං౪ ೕๅ ಎಂൿ 
ಎರಡඡ ඲ೕ๯ౣ ศഡ ຂำತ౨ ං , ಈ ತฏಗ ౽ಯბൽಂದ කโ ຂಡ ෥๼ൟಯඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಎಂ්ದರ ಀคൡ 
෥ತකഴತ౨ ං ತฏಗ ౽ಯბโ ಎม౵  ෥๼ൟಯඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಆದฉ ಈ ತฏಗ ౽ಯბൽಂದ ෥๼ൟಛಜ කඝ ಈ
ತฏಗವඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕච ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ನย౵  කโ ෨ಂൽನದඝ౬  ಚ೉ბಸยං౪ ೕๅ ಇದ౽ౙ ಜ ಈ ಃಳಜನ 
ඩಕเඋನವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං , ඛೕโ ඣೕಡಬಯ๯ವ ಅಥ฿ ඛೕโ ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯ವ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ 
ಗಮඛಸಬ๾ർದ ಪ౳ ൟ෽ಂದ ౙಁ  ඛೕโ ಪ౳ ෽ೕಗವඝ౬  ෥ಡฤ ಮൡ౨  ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಪഷಯฤ ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ  
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ಗಮඛಸಬ๾ർದ ಪ౳ ൟ෽ಂದ ౙಁ  ಒಂൿ ಆಪชಟฑ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರಡඡ ඛฤโಗูಂൽಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං, ಪ౳ ൟ ಗಮඛಸಬ๾ർದ ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ಆಪชಟฑ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං 
ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං. ಎชಟฑ ಆಪชಟฑ ಈ คೕൟ ಸರಳ฿ಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ๸ಕಲನ ಆಪชಟฑ ಆಜರಬ๾ൿ ಇൿ
ವ౲ ವಕಲನ ಆಪชಟฑ ಆಜರಬ๾ൿ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ งഡ ಆಪชಟฑ ಆಜರಬ๾ൿ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಪชಟฑ ಆಜರಬ๾ൿ ಇൿ 
ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಆಪชಟฑ ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅൿ ಏ౾ೕಕರಣ฿ಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅൿ ಆಜರಬ๾ൿ  ಒಂൿ 
มಗคಥ෦ಋ හౘඨ ಆಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ เ෗ನ౬  ಆಪชಟฑ ಗำ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං, කඝ ಈ ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ, කඝ ಈ 
ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  ಒಂൿ හౘඨ ನย౵  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಈ ಆಪชಟฑ ವಗბ෩ಲ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಈಗ ಅൿ ಒಂಬൡ౨  ಆಜං 
ඦತರ ಅൿ ನನಡ ෎ฉ ฿౲ ฯ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං කඝ ಈ ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  ಮ൤౨  ಅඃ ಒಂಬൟ౨ ನย౵  
ಬಳ๭ದฉ ಅൿ ನನಡ ෩ฆ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං, කඝ ಬಳ๭ದฉ කඝ ಎಂಭ൧౨ ಂದರย౵  เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ವඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕච, ಆ౾౺ ನย౵  ಈ ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಆಪชಟฑ ಎಂದฉ ಅൿ ಏකಞತ౨ ං  ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ನ ಎರಡඡ ๰ತ౳ โ ಈಗ ಒಂൿ ౽ಯბಃౙ  ಅನ౷ ෵๯ವ 
ಒಂൿ ඛಯಮๅಂದฉ, ಪ౳ ൟ ಗಮඛಸಬ๾ർದโ ಆಪชಟฑ ಡ ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ෴ವ ಅವสೕಕನಗಳඝ౬  
ຄಂದಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ຂಳฤ කโ ಕಣದ ๬౩ ನದ ๬౩ ನದ ಬಡ౛  ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ  ಎว౽ౣ იඨ 
ಸค෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅದಃౙ  ಆಪชಟฑ ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  ಅದರ ෬ว ജೕඪ෽ಂൽಡ ജೕඪ ಎಂൿ ๰೉๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๬౩ ನ ಆಪชಟฑ කඝ ಅದඝ౬  ಆಪชಟฑ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ನನ౬  ಎว౽ౣ იඨ ನ ಆๆಗದ ಬಡ౛  ൟัಯฤ ಬಯಸಬ๾ൿ  කඝ ๭ಸౣ ಂನ ಶ౾౨ ಯ ಬಡ౛  ൟัൿಆಳ౶ ฤ 
ಬಯಸಬ๾ൿ කඝ ಆๆಗ ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච , ಶ౾౨ ෷ ๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ 
ಆಪชಟฑ ඣಂൽಡ ๸ීඌ๭ං, ಇದඝ౬  ಆຉ ෈౳ ഔ๫ เ೦ౢ ඛ ๻౲ ෦ಲౣ ඨ ກಸคಡมಜං ಇದඝ౬  ๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ 
ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, ಇൿ ജೕඪ෽ಂൽಡ ಆಜං  ಅದರ ෬ว ඛೕโ ೉ಂൟಸ෎౽ಜಲ౵  , ಈ ಆಪชಟฑ ನ งಪ ಈ h 
ಆಪชಟฑ ಅಥ฿ ಈ ಆಪชಟฑ ಆຉ ඦತರದ ತರಗൟಯย౵  ඛೕโ ඛಜ฿ಜ෸ ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  ຂಡ ඛ෦ბಸ෎ಀ 
ಎಂൿ ൟัൿಆำ౶ ൟ౨ ೕค ಆದฉ ಸದ౲ ಃౙ  ಅൿ ๬౽ಞತ౨ ං  කโ ಶ౾౨ ಯ ಬಡ౛  ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๭ದฉ කโ ൟัൿಆಳ౶ ฤ 
ಬಯಸಬ๾ർದ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಗಮඛಸಬ๾ർದ ಆಪชಟฑ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ කโ ಪ౳ ๚๭๯൤౨ ೕๅ  ಸค ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಗ ಈ ತฏಗ ౽ಯბದ ಬಡ౛  ಏකದง ൟัൿಆಂലං౪ ೕච ಎಂൿ කඝ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕච ඪಎ๺ಐ 
ಆಪชಟฑ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ කඝ ൟัൿಆಂലං౪ ೕච ಆದฉ කඝ ಈ ෥๼ൟಯඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຂัದ౪ ಃౙ  ಶ౾౨ ಛಜ ಆಪชಟฑ ๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ ಇർ౪ ฉ ಆದฉ ຂಡ  කඝ ಇದඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච ಎಂൿ 
කඝ ಅಥბ෥ലಆಂലං౪ ೕච, කඝ ನನ౬  ๭ಸౣ ෳ ನ ಶ౾౨ ಯ ಬಡ౛  ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಎಂൿ ຂูೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಋ౺  ಈ ತฏಗ ౽ಯბเං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ඪಎ๺ಐ ಈ ಆಪชಟฑ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ತฏಗ ౽ಯბโ ಎม౵  ෥๼ൟ ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  ಒಳತಂലං කඝ ಈ ෇ค ಆ෽ೕಜಕರඝ౬  ಪ౳ ๔౬  ಄ำ൞౨ ච 
ಏಃಂದฉ කඝ ಈ ๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕච කඝ ಈ ๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  
ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಏಃಂದฉ කඝ ಎม౵  ෥๼ൟಯ ಆೕങ෴ಜฆವ ಈ ತฏಗ ౽ಯბಃౙ  ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ำ൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಈ 
ತฏಗ ౽ಯბಃౙ  ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ัർಗ  ನನ౬  ๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ කඝ ಪഷ෷ವ 
ಉತ౨ ರโ ಶ౾౨ ෴ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎม౵  ෥๼ൟಯඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ತฏಗ ౽ಯბ฿ಜං, ಇൿ කඝ ಪഷಯฤ ಆಸ౾౨  ຄಂൽฆವ 
ಆಪชಟฑ ಆಜං ಈ ๸ದಭბದย౵  ඛൽბಷౣ ฿ದ ಗಮඛಸಬ๾ർದ ಬಡ౛  ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪഷ෵ค ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  
කඝ ಶ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷ෷ವย౵  ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ౽ಯბದย౵  ಈ ಆಪชಟฑ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ಫย൞ಂಶಃౙ  ಸ౩ ಳ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಇൿ ಶ౾౨ ෴ಜං ಇൿ ನನ౬  ತฏಗ฿ಜං  ౽ಯბ 
ಮൡ౨  ಇൿ ๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ ಆಪชಟฑ ๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ ๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ ಆಪชಟฑ ಮൡ౨  ඛೕโ ಇย౵  
ඣೕഴವ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ຃ ಈಃ౷ ฯ౺  ಇ ඪಎ๺ಐ ಬฉಯฤ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಆದฉ ಪคಹคಸฤ ಅತ౲ ಂತ
ಕಷౣ ಕರ฿ದ ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  ಒಂർಜං ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ๵ౙ იೕലಂಗฑ ಸ෦ೕಕರಣ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං. o 
෬ว ಎರഴ ೋಃౙ ಗัൿ౪  ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  o uml out oe so schroe story lingard 
ಎಂൿ ಉಚ౞ คಸมಞತ౨ ං, ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಆ๭ౣ იಯඨ ෡ತ๎ಸ౨ იቿ ๵ౙ იೕലಂಗฑ ඛೕലർ౪ ฉ ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ 
๵ౙ იೕലಂಗฑ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං. ನನ౬  ಪರ෥൒เನ ಶ౾౨ ಯඝ౬  කඝ ಈ ๵ౙ იೕലಂಜฑ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච, 
ಅൿ ຃ ඪಎ๺ಐ ಏඝ ൟัൽං ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ನನಡ ಇย౵  ๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ ෥ತ౳  ൟัൽං ಏಃಂದฉ 
๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ  ಎನ೧ბ ಆಪชಟฑ කඝ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ำൟ౨ ದ౪ ฉ ಪ౳ ๔౬ ಯ ಘಟ౽ಂಶಗำ ನನಡ ൟัൽๅ ಆದฉ ನನಡ 
ൟัൽಲ౵ ದ ಉತ౨ ರๅಂದฉ ನನಡ ತฏಗ ౽ಯბ ൟัൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅಪค೉ತฆ ನಮ౱  ತฏಗ ౽ಯბ ඪಎ๺ಐ ಮൡ౨  ಶ౾౨  ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹคಸฤ ൟัൽฆ൞౨ ฉ  
๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ ಆಪชಟฑ ನನಡ ತൟ౨ ฆವ ಆಪชಟฑ ಮൡ౨  කඝ ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ತฏಗ ౽ಯბ ಮൡ౨  
ಅඝಞಣ฿ದ ಶ౾౨  ෴โൿ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಹಲ฿ฆ ൪ತ౳ ಗัๅ, කโ ෴โඃ ൪ತ౳ ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴโൽಲ౵   ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯โൿ , කโ ຃ഺ౳ ೕಜඨ ಪರ෥൒ವඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಆಸ౾౨  ຄಂൽದ౪ ฉ ಕಲ౭ චಯඝ౬  
ಪഷಯฤ ಅಥ฿ ෴โඃ ౽౷ ಂಟෳ ෫౽౲ ඛಕฯ ๭ಸౣ ෳ ಬಡ౛  ෥๼ൟಯඝ౬  ಪഷಯฤ කโ ຃ ಸ෥ನ฿ದ ಇ 
ඪಎ๺ಐ ๵ౙ იೕലಂಗฑ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹคಸ෎ಀ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆຉ ನ ๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ ಅඝ౬  ඛ෦ბಸ෎ಀ ຃ഺ౳ ೕಜඨ ಪರ෥൒เಡ ๸ීඌ๭ದ 
๻౲ ෦สౣ ೕඛಯඨ ಆಪชಟฑ ಮൡ౨  ඦತರ ๵ౙ იೕലಂಗฑ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๭ ಮൡ౨  ಪค๻ರโ ನಮಡ ತฏಗ 
౽ಯბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝಞಣ฿ದ ಶ౾౨ ಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಈಗ කโ ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ຃ഺ౳ ೕಜඨ psi 
ಪರ෥൒เನ ๵ౙ იೕലಂಗฑ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๭ർಗ කโ ෴ವ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದರ ಀคൡ 
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ಚ೉ბ๭ ෨ಂං කโ ๵ౙ იೕലಂಗฑ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರದ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ කโ ಅโಗಳඝ౬  ຂಡ 
ಪคಹคಸ෎ಃಂൿ ಚ೉ბಸฤ ຄೕಞโൽಲ౵  ಆದฉ කโ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಏඝ ಕยಯಬ๾ൿ 
ಎಂ්ದඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಪคಹค๭ർಗ ಇൿ ๵ౙ იೕലಂಜฑ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಸ෥ನ ಇ ඪಎ๺ಐ ಇದರ hi 
෮ದಲ ಫย൞ಂಶๅಂದฉ කโ ತฏಗ ౽ಯბಗಳ ಸರ൐ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ඪಎ๺ಐನ ಒಂൿ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷โൽಲ౵ , කโ ಅದඝ౬  ಅವอ෈๭ฆವ ಸರ൐ಯඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කโ ว౽ౙ ೈರಗಳඝ౬  ຂಡ ෥ലං౪ ೕๅ ಆದฉ ಇൿ ತฏಗ ౽ಯბಗಳ ๸තಣბ ๲ഡ ಅඝ౬  งඪ๯ತ౨ ං, 
ಅඡಕ ತฏಗ ౽ಯბಗำ ಲಭ౲ เๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ತฏಗ ౽ಯბಗಳ ಸರ൐ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  ಕಃ౹ ಗำ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜ 
ಪರ෥൒ ಕಃ౹ ಗำ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಕಃ౹ ಗำ කโ ඣೕലದ ಕಃ౹ ಗัಜಂತ ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ๅ.  ැೕฑ ನ ಪರ෥൒ 
෥ದคಯ ಕಃ౹ ಗำ ງൽಯ ಪರ෥൒ ෥ದคಯ ಕಃ౹ ಗಳย౵  ಎว౽ౣ იඨ ๯ൡ౨ ൟ౨ ฆವ ๭౩ ರ฿ದ ෥ಗბ฿ಜൿ౪  , ಪค๻ರ 
ಅಥ฿ ತฏಗ ౽ಯბಗำ  ෦ೕ ಪคಹค๯ವ ๵ౙ იೕലಂಗฑ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಮൡ౨  ಇโಗಳඝ౬  ಪರ෥൒ ಆ෈ბಟฯ ಗำ 
ಎಂ඀ ಕฉ෷൞౨ ฉ ಮൡ౨  ಈ ಕಃ౹ ಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ನಮಡ ಎว౽ౣ იඨ ಗಳ เะಸವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ๅ ෇ಂി ෥౲ ಋ౺  ෇ಂി ಗಳ 
ಊກಯ ಪ౳ ౽ರ ಆຉ ತฏಗ ౽ಯბಗಳ ವಗბโ ෴โඃ ງತದย౵  ಎว౽ౣ იඨ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ๸ಭವඛೕಯ 
๬ಂದ౳ ൤ಯඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං  
ಆದ౪ คಂದ ತฏಗ ౽ಯბโ ಎว౽ౣ იඨ ಅඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಅಥ฿ ಎว౽ౣ იඨ ಅඝ౬  ಎย౵  ಉഴ๼ല෷โൿ 
ಎಂಬ ෥๼ൟಯ ಆೕി ಮൡ౨  ಎว౽ౣ იඨ ನ ಆೕി เะಸವඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං, ಇದರ ೯൤ಡ කโ ಶ౾౨ ಗಳ ಸರ൐ಯඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಪ౳ ൟ ಶ౾౨ ෷ ತฏಗ ౾౳ ෺ಯ ಒಂൿ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං. කඝ ತฏಗ ౾౳ ෺ಯ ಸರ൐ಯඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ ತฏಗ ౽ಯბโ ಶ౾౨ ಯ ಒಂൿ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಶ౾౨ ಗಳ ಸರ൐ಯඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈ ಶ౾౨ ಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ಞಂಪඝ౬  CD 
งඪ๯ತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗำ 0 5 10 ඦತಹ ಃಲโ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽๅ ಅಥ฿ ෎ฉ ෴โർದง ಇൿ ජಜ ah 15 
๸ಒ౲ ෴ಜರಬ๾ൿ , ಅൿ ಅಲ౵  ಎಂൿ කඝ ຂಳฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಅൿ ಅಲ౵  0 1 2 3 4 5 ಎಲ౵ ใ ಪ౳ ๯౨ ತ฿ಜං ಅൿ 
ಇರಬ๾ൿ  0 5 10 15 ಅಥ฿ 0 ಅಥ฿ 10 16 29 ಇൿ ಅಪ౳ ๯౨ ತ฿ಞತ౨ ං ಆದฉ ಇโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ෰ಲ౲ ಗำ ಇൿ ඛฏತರ 
ඛฏತರ ෰ಲ౲ ವಲ౵  ඛฏತರ ෰ಲ౲ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪഷ෷โದඝ౬  කඝ ಪഷ෷൤౨ ೕච කඝ ಪഷ෷โൽಲ౵  කඝ ಇൿ ಫย൞ಂಶ฿ಜದ౪ ฉ ಆ ಶ౾౨ ಯඝ౬  
කඝ ຂಳมฉ  කඝ ಈ ಶ౾౨ ಗಳඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕච ඦತರ ನನಡ ಶ౾౨  1 ಇං ಎಂൿ ຂಳฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ ನನ౬  ಬั 0 
10 16 29 ෥ತ౳  ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇൽೕಗ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ದ ಞಂಪඝ౬  งඪ๯ತ౨ ං කโ ෮ದฤ ಕಃ౹ ಗಳ ಬಡ౛  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಬฆ൤౨ ೕๅ 
ಶ౾౨ ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකಡฤ ನಮ౱  ಚ೎ბಯ ෮ದಲ เಷಯๅಂದฉ ๵ౙ იೕലಂಜฑ ನ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๯ವ ෩ಲಕ 
කโ ಪഷ෷ವ ಪರ෥൒ ಕಃ౹ ಗำ ಆຉ ಕಃ౹ ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഺೕಣ ಈ ಕಃ౹ ಗำ ಇโಗำ ಅโ  ಛತ౳ ದ ಆ౽ರ ಅಥ฿ 
ඁ๞ౣ ಆೕನದ ಬಡ౛  ಅವฆ ನಮಡ ຂำವ ತฏಗ ౽ಯბಗะಜๅ  ಕಃ౹ ෷ ಎว౽ౣ იඨ ನ เะಸ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಕಃ౹ ಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ನಮಡ ಎว౽ౣ იඨ ಗำ ຂಡ ಮච෴ಜං ಅದರ ಆ౽ರ ಏඝ ಎಂൿ ನಮಡ ൟั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆຉ ಆ෈ბಟฯ ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಆ ಆ෈ბಟฯ ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆຉ ෴ವ คೕൟಯ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ  ๵ౙ იೕലಂಗฑ ಸ෦ೕಕರಣದ ಪค๻ರൽಂದ ຄರಬฆವ ಹಲ฿ฆ ಕಃ౹ ಗำ ಇๅ o 
ಎಂൿ කඝ ຂัർಗ ಎว౽ౣ იඨ ಎಲ౵ ವඝ౬  ෈ഖౣ ෈ഴತ౨ ං , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದರ ಛತ౳ ದ ಆ౽ರ ಮൡ౨  ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ เ๏ಷౣ ฿ಜ ಕಃ౹ ಯඝ౬  ಞฆൟಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಞค෷ เ๏ಷౣ ฿ದ ಞฆൟ๯เಃ෴ಜං ಒಂൿ ಕಃ౹ ಯ ಞฆൟ๯เಃ කඝ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ഴโൿ 
ಕಃ౹ ಯඝ౬  ಞฆൟಸฤ ನನಡ කฤౙ  ๲ഡ ෥๼ൟ ෎ಀ ಇโಗಳඝ౬  ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ෮ದฤ 
ಪ౳ උನ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಎರಡඡ ಅ೧෨ಟฯ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ෩ರඡ ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  
ಮൡ౨  කಲౙ චಯൿ ๭౭ ඨ  ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಪ౳ උನ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಅ೧෨ತฯ ౽ಂಟฑ ah n 
๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඣಂൽಡ ๰೉ಸมಞತ౨ ං ෥౲ ಡ౬ ഔಋ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ๭౭ ඨ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಇโಗำ කฤౙ  n l m ms 
౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಗะಜๅ, ಇโಗำ ಕಃ౹ ಯඝ౬  ಅನನ౲ ฿ಜ ಞฆൟಸฤ ನಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ කฤౙ  ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಗะಜๅ, 
කโ ಈಗ ಪ౳ ൟ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಯ ಬಡ౛  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಕಃ౹ ಯ ಬಡ౛  ಅൿ ෴ವ คೕൟಯ ෥๼ൟಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ෨ಂං ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ෮ದಲචಯൿ ನಮ౱  ಪ౳ උನ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ತತ౷  ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಇൿ n 
ಅౘರൽಂದ ඛೕಡಲ౭ ഔౣ ං ಇൿ ಕಃ౹ ಯ ಛತ౳ ದ ಬಡ౛  ನಮಡ ຂำತ౨ ං ಅದರ ಎว౽ౣ იඨ ಮච ಎ๠ౣ  අಡ౥ ർಜං ಇൿ ಕಃ౹ ಯ 
ಛತ౳ โ අಡ౥  ಆຉ ಆಜං  ಕ౾౹ ೕಯ ಅಥ฿ ಇൿ ೉ಕౙ ർದ ෷ದ౫  ಮච අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ ೉ಕౙ ർಜං ಇൿ ನಮಡ 
ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ກ೉౞ ನ ಮഔౣ ಡ ಇൿ ಈ ಪ౳ ෨ಖ ඛ฀ತ౳ ಣ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං ಕಃ౹ ಯ ಶ౾౨ ಯඝ౬  ಸಹ 
ඛಧბค๯ತ౨ ං ಆದฉ කโ ಃಲๆ ౘಣಗಳย౵  ಕಃ౹ ಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ  ಈ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಗಳ ෰ಲ౲ ಗำ 1 2 3 4 ಆಜರಬ๾ൿ n 
෴โඃ ත൏ბಂಕ ෰ಲ౲ โ අಡ౥ ർದ ಅඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ಅൿ ෨ಂൿವคಯಬ๾ൿ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  n n 
අಡ౥  ๸ಒ౲ ෴ಜದ౪ ฉ ಅൿ ಈ ಎว౽ౣ იඨ ನ ಈ ಕಃ౹ ಯย౵ ฆವ ಎว౽ౣ იඨ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  ൡಂ෇ අಡ౥ ർಜං ಅಂದฉ
ಇൿ ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ಆಜದ౪ ฉ ಅದರ ಅಥბๆඝ ಮൡ౨  අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಎว౽ౣ იඨ ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ನ ๯ತ౨ ล ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ n 
ನಮಡ ൟัൽං ಅಂದฉ ಎว౽ౣ იඨ ಮൡ౨  ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ನഴเನ ಅಂತರโ ൡಂ෇ අಡ౥ ർಜං ಅಂದฉ ನ ຆ๺ ಅඝ౬  t pl 
ಪคಭ౳ ෦๯ತ౨ ං ಅವನ ಎว౽ౣ იඨ ಆಜฆ฿ಗ ಅൿ ಪ౳ උನ ඛ฀ತ౳ ಣ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಆಕ౳ ෦๯ತ౨ ං ಅൿ අಡ౥ ർಜං n 
ಮൡ౨  ಇൿ ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ඛಂದ ಬಹಳ ඀ರದย౵  ಉഴಬฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಎಂದฉ ಎว౽ౣ იඨ ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ಡ ಹൟ౨ ರದย౵ ං ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಇൿ ಸ౷ ಲ౭  ෨ಂං n n 2 n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 ಇൿ  ಇඞ౬  ෨ಂං ಮൡ౨  5 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  n 4 
ಆದ౪ คಂದ 6 ಅൿ ๻ಡ ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗะಜๅ ಅย౵  ಅຉ เ෗ನ౬  ກಸฆಗัๅ, කโ ಅโಗಳඝ౬  ಡ n 1 2 3 4 5 n 1 
ಸಮකർಗ ಅโಗಳඝ౬  ๔ฯ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಆಜฆ฿ಗ කโ ಅದඝ౬  ๔ฯ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ෩ฆ n 2 k n 
ಆಜฆ฿ಗ ಅದඝ౬  ๔ฯ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ කโ ಅದඝ౬  ๔ฯ ๔ฯ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ຂำ൤౨ ೕๅ l m n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಕಃ౹ ಯ ಛತ౳ ದ ಬಡ౛  ෥ತකഴವ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ತತ౷ ದ ಬಡ౛ . ಕಃ౹ ಯ ಶ౾౨ ಯඝ౬  ಸಹ ah n 
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ಅඝ฿ൽ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ උನ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ, ಅಂದฉ ಎว౽ౣ იඨ ඞ౲ ౾౵ ಯ๺ ඛಂದ ෨ಂං n 
ಉഴීದฉ ෨ಂൽನ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಅ೧෨ಟฯ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಇದඝ౬  ಆ෈ბಟฯ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅౘರವඝ౬  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಒಂൿ ๆึ ತತ౷   ಅฯ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ෷ ಕಃ౹ ಯ ಛತ౳ ದ l 
ಬಡ౛  ෥ತකലං ಆຉ ಅ೧෨ಟฯ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ෷ ಕ౾౹ ೕಯ ಆ౽ರದ ಬಡ౛  ෥ತකഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಕ౾౹ ೕಯ ಆೕඛೕಯ ಆๆಗඅಂൽಡ ಎว౽ౣ იඨ ಮචಯ ಛತ౳  ಎ๠ౣ  අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කโ 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎว౽ౣ იඨ ನ ಮච ಅಥ฿ ಕಃ౹ ಯ ಆ౽ರ ಈ ಕ౾౹ ೕಯ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಅಥ฿ ಅ೧෨ತฯ ෇ಹ౲ ชಒ ๸ಒ౲ah 

๒ನ౲ ൽಂದ ಆಜರಬ๾ൿ ಅൿ 0 1 2 ಆಜರಬ๾ൿ ෴โඃ ๸ಒ౲  ෰ಲ౲ ದವฉಜನ ෴โඃ ๸ಒ౲  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ l n 
ಪ౳ උನ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಯ ෰ಲ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං  ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ๔ฯ ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ಪ౳ ෨ಖ n l n 1 k 
౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ කโ ಄ವಲ ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ n 1 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ඛಂದ ඛಧბคಸมಞತ౨ ං ಆದฉ ದಯเഖౣ  ౘ෦๭ ಇൿ 0 ඛಂದ ಡ l n n 
ຄೕಞತ౨ ං  ෭ನ๺ 1. 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಒಂർಜದ౪ ฉ ඦತರ ಎ๠ౣ  ನ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗำ n uh l 
෴โโ 
ಆದ౪ คಂದ ಄ವಲ ಒಂൿ ෰ಲ౲  ಆಜರಬ๾ൿ ಅൿ ಎರഴ ಆಜದ౪ ฉ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ನ l n ll 
๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗำ ෴โโ 0 ಅಥ฿ ಅൿ 1 ಆಜರಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಅൿ ಒಂൿ 0 คಂದ ෭ನ๺ 1 ವฉಡ c  n 
ຄೕಜ ಮൡ౨  ಆಜฆโದคಂದ ಅಥ฿ 1 ಆಜರಬ๾ൿ. ಆಜದ౪ ฉ 0 ಅಥ฿ 1 ಅಥ฿ 2 ಆಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  n 2 l 0 n 3 l 
๼ೕಡ ಮൡ౨  ෨ಂದಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ ನ ෰ಲ౲ ಗำ 0 คಂದ ವฉಡ ಇರಬ๾ൿ  ෭ನ๺ 1 l n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕಡมದ ತತ౷ ಃౙ  ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಎ๠ౣ  ෰ಲ౲ ಗำ ๬ಧ౲  ಅಂದฉ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗಳ ๸ಒ౲  n l l n 
ඛಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ෴฿ಗล 0 ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ 1 ರವฉಡ. n 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ ๸ಒ౲   ෰ಲ౲ ಗำ ಆಜං l n 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ෰ಲ౲ ಗಳ ๸ಒ౲  1 ಈ ๸ದಭბದย౵  ෰ಲ౲ ಗಳ ๸ಒ౲  2 ಈ ๸ದಭბದย౵  ෰ಲ౲ ಗಳ l l l 
๸ಒ౲  3 ಮൡ౨  ಈ ෰ಲ౲ ಗำ 0 1 ಅಥ฿ 2. කโ ಕ౾౹ ೕಯ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ  ಅඝ౬  ಪ౳ උನ ౽౷ ಂಟෳ l 
๸ಒ౲ ෵ಂದ ඛಧბคಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ උನ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛಗൽಪലಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౳ උನ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ෷ ಈ ಕ౾౹ ೕಯ 
౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಅಥ฿ ಅ೧෨ಟฯ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಯ ಅඝಮൟಸมದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ 0 คಂದ

෭ನ๺ 1 ರವฉಡ ຄೕಞತ౨ ං. ಈಗ කโ ಇย౵  ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ෰ಲ౲ โ 0 ಆಜದ౪ ฉ ಮ൤౨  ม ෰ಲ౲ โ 0 ಆಜದ౪ ฉ n l n 
2 ಆಜದ౪ ฉ ಮ൤౨  ಇย౵  ಆಜฆ฿ಗ ಏಕ౽ಲದย౵  ๵ච౬ ಯ ෰ಲ౲ ದ ๬ಧ౲ ൤෵ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ n 3 l n 
ಎರറಜർ౪ ಗ කโ ಸಮකಜฆವ ಒಂൿ ๬ಧ౲ ൤ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵  ෩ฆ ಆಜฆ฿ಗ කโ ಒಂൿ l n 
ಕಃ౹ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅย౵  ෰ಲ౲ โ ಒಂർಜದ౪ ฉ ನഴๅ ຄೕยಃ ಇฆತ౨ ං ನ 0 ෰ಲ౲ โ ಅಥ฿ l l n 1 n 2 
ಅಥ฿ ಆಜฆ฿ಗ ಉತ౨ ರโ ຆൿ ಏಃಂದฉ කඝ ຂัඈ൤ ಕಃ౹ ಗำ ಅโ ಆ౽ರವඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ๅ ౘ෦๭ ಕ౾౹ ೕಯ n 3 
౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಕಃ౹ ಯ ಆ౽ರವඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං ಇದඝ౬  කโ ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ  ಈಗ ಆಜฆ฿ಗ ಆಜರಬ๾ൿ l 0 l 0 
ಅಥ฿ 1 ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ 2 ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಆಜฆ฿ಗ 2 ಅಥ฿ ෴โඃ ಇತರ ๸ಒ౲ ෴ಜರಬ๾ൿ l 0 
ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಕಃ౹ ಯ ಆ౽ರโ ತೕಳದ ಆ౽ರโ ಄ವಲ ಒಂൿ ತೕಳ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨  
๸಄ತඅಂൽಡ ಞฆൟ๯൤౨ ೕๅ  ಆຉ ಸಣ౧  ๸ದಭბದย౵  ಎಂൿ ಎฯ ಈ ಕಃ౹ ಯ ಆ౽ರโ ಅ೧෨ತฯ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  s l
ಒಂർർಗ ಈ ಕಃ౹ ಯ ಆ౽ರโ ഽ෍౯ ฯ ඦ൤ ಆຉ ಎಂൿ ൧ೕฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ഽ෍౯ ฯ ඛಮಡ ಆຉ ಬ๾๛ ಎರഴ ๻วಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ൟัൽರಬ๾ൿ ಇൿ ඪ ಆ෈ბಟฯ ನ ಆ౽ರ, 
ౘ෦๭ ಆ෈ბഓ  ຄಂൽൿ౪  ಒಂඃ ඣೕಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං l 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಎರഴ ಬൽಗಳย౵  ಎರഴ ๻วಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಸಣ౧  ಪ౳ ಕರಣದย౵  ಎರഴ ಇൿ ಆຉ ๲౵ ೖി ಎರഴpl 
ಆຉ ഽ෍౯ ಲ౛ ಳඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ කโ ๰೉๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆຉ ಒಂൿ ഽ෍౯ ฯ ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ഽ෍౯ ฯ ಅඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಕಃ౹ ಗಳ ๬෥ನ౲  ಆ౽ರಗำ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ಎರഴ ಆಜฆ฿ಗ කโ ಈ ಕಃ౹ ಗಳඝ౬  ah l drd 
ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ฿ർಗ ಕಃ౹ ෷ ತೕม౽ರದย౵  ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴತ౨ ං, ಒಂർಜದ౪ ฉ ಕಃ౹ ෷ ഽ෍౯ ฯ l s l 
ಆ౽ರದย౵ ං කโ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ  කඝ ಎರഴ ವಷბದವකಜർ౪ ಗ ಅൿ ಎರഴ ഽ෍౯ ಲ౛ ಳඝ౬  ಪഷൿಆಂലං p 
ಮൡ౨  කโ ಆຉ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಆຉ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ, කโ ಇದರ ๸౾౹ ಪ౨  ๸಄ತವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ d
ಈಗ ಆຉ කโ ෥ഴൟ౨ ฆವ ๼ಂൽನ ฿౲ ෴ಮಃౙ  ๼ಂൟฆಜ ඣೕഺೕಣ ಆದฉ ಒಂൿ ಆಜฆ฿ಗ ಆಜං  ๵ච౬  n l 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಕಃ౹ ಯඝ౬  ຂಡ ಞฆൟಸಬ๾ൿ කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ok n l 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಕಃ౹ ಯඝ౬  ಈ ಃಳಜನ คೕൟಯย౵  ಞฆൟಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸค ಇൿ ನ ෰ಲ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๸౾౹ ಪ౨  ๸಄ತವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ  ಕಃ౹ ಯn 
ಕಃ౹ ಯ ಆ౽ರโ ಆಜฆ฿ಗ කโ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ l 0 s 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൮ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ  ಕಃ౹ ෷ 1 ಆಜർ౪ ಗ ಎರഴ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං s s n l l 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಎರഴ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಕಃ౹ ಯ ಆ౽ರವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ කโ ಅದඝ౬  
ಎರഴ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ෩ฆ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಕಃ౹ ಯඝ౬  ෩ฆ ಎಂൿ ಬฉ෵ค ಅඃ คೕൟ s n l s n 
ಎರഴ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಆಜฆ฿ಗ කโ ಇย౵  ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಎರഴ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ l n l 
ಒಂർർಗ කโ ಏನඝ౬  ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ කโ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಕಃ౹ ಯඝ౬  ๼ೕಡ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ  ಎರഴ ಅಂದฉ ಅದರ ತತ౷  ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಎರഴ ಅದರ ಅ೧෨ತฯ p 
౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಒಂൿ ಅದ౽ౙ ಜ෻ කโ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ෩ฆ ಮൡ౨  ಒಂർಜದ౪ ฉp n l 
කโ ಇದඝ౬  ෩ฆ ತತ౷  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ෩ฆ ಅ೧෨ಟฯ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಆຉ  ಒಂൿ p 
ಮൡ౨  ಪ౳ උನ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ෩ฆ ಮൡ౨  ಅ೧෨ತฯ ඛ฀ತ౳ ಣโ ෩ฆ ಆຉ ಎರഴ ಆಜฆ฿ಗ කโ ಕಃ౹ ಯඝ౬  

Pru
tor
@
IIT
K



෩ฆ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಪ౳ උನ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಎರഴ ಆಜฆ฿ಗ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං l d 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆຉ ಈ คೕൟಯย౵  ຄೕಗಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෥ಡ෎౽ಜං  ඛಜ฿ಜ ತൡ౨  ಆຉ ಏකಞತ౨ ං කඝ ෩ರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ൡಂ෇ 
๸౾ೕಣბ฿ದ ಆ౽ರವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං  ಓഡ ಆຉ ಅโಗಳඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಆຉ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಎෆ ಎಂൿ 
ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಎ๺ ඪലಎෆ ೧ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ๼ೕಡ ෨ಂದಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟ෴ಜ ಪ౳ උನ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ෷ ಕ౾౹ ೕಯ ಅ೧෨ಟฯ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಯ ಛತ౳ ದ ಬಡ౛  
෥ತකഴโದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅൿ ಕಃ౹ ಯ ಆ౽ರವඝ౬  ಀคൡ ෥ತකഴತ౨ ං  ತೕม౽ರದ ഽ෍౯ ฯ ಡಬฯ 
ഽ෍౯ ฯ ಅಥ฿ ๸౾ೕಣბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ๔ฯ ಎಂൿ ಕฉದฉ ಈ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಅವฆ කโ ಉಪ ๔ฯ ಎಂൿ ಕฉ෷ವದඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯൞౨ ฉ n l 
ಆದ౪ คಂದ ๔ฯ ಉಪ๔ฯ ಆಜರಬ๾ൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ๒ನ౲ ൽಂದ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ರಃౙ  n l n l 
ຄೕಞತ౨ ං  කฤౙ  ෭ನ๺ ಒಂದರ ತನಕ කโ ಎರഴ ಪ౳ ෨ಖ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಅโಗಳ ಬಡ౛  කโ n 
ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಪ౳ උನ ಮൡ౨  ಅ೧෨ಟฯ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  කโ ನಮ౱  ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಗಳ 
ಬಡ౛  ನಮ౱  ಚ೎ბಯඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಇತರ ౽౷ ಂಟෳ ๸ಒ౲ ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෴โโ  
ಅವฆ ಪರ෥൒เನ ರಚචಡ ತฆವ ็๏ಷౣ ౲ ಗำ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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