
කඝ ಐಐഔ ಮർ౳ ๺ ෡ತ๎ಸ౨ ი เූಗದ ෴෦ ಸತ౲  කฃಯಣ ಇಂൽನ ಚ೎ბಯ เಷಯ ಕಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಮൡ౨  
ൟฆಞเಃಯ ಚಲච෷ ಕಣಗಳ ๏ೕ๞ბಃ เಷಯ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಮൡ౨  11 ඡ ತರಗൟಯย౵  ಮൡ౨  12 ๬ౣ ౲ ಂಡിბ ಮಟౣ ದย౵  

ಪಠ౲ ಕ౳ ಮದย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච ෡ತ๎ಸ౨ იโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಘಟಕಗำ ಮൡ౨  ಆ෴ಮಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏಭ฿ಞತ౨ ං ඦತರcbsc 
ಸರಳ ชಒಯย౵  ಚಲචಯඝ౬  ඦತರ ಎರഴ ಆ෴ಮಗಳย౵  ಚย๯ತ౨ ං ඦತರ ඛೕโ ಃಲಸದ ಶ౾౨ ฀ತಹ ಃಲโ ಪ౳ ෨ಖ 
ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๯ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಅದರ ඦತರ ಕಣಗำ ಮൡ౨  ൟฆಞเಃಯ ಚಲචಯ ಈ ಅತ౲ ಂತ ಪ౳ ෨ಖ เಷಯದ 
ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ಕഷಡ ຄೕಞ൤౨ ೕච. ಈ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡฤ ද౳ ೕರൕ෷ ඩ౳ ฏಭದย౵  ඩ෵ಂഡ ಕಣಗಳ ಚಲචಯඝ౬  
ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴತ౨ ං, ඛೕโ ಚಲನ๎ಸ౨ იದย౵  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴವ රഡ ෇ฯ ඦತಹ เಸ౨ ೃತ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ , ಈ 
රഡ ෇ฯ ಅඝ౬  ඩ෵ಂഡ ಕಣൽಂದ ಪ౳ ൟඛඌಸมಞತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ූเ๯ൟ౨ ೕค, ಅൿ ౽คನ ಚಲච෴ಜං . ඩ෵ಂഡ
ಕಣൽಂದ ಪ౳ ൟඛඌಸมಞತ౨ ං ಆದฉ ඛಮಡ ൟัൽං ಆದฉ ಇൿ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಮಟౣ ದย౵  ಭ෴ನಕ฿ಞโൽಲ౵  ಎಂൿ 
ඛಮಡ ൟัൽං ౽ರಣ ൡಂ෇ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಘನ ๭ยಂಡನბ ಘನ ತೕಳದ ಚಲචಯ ಚಲචಯ ඛಜ฿ದ ವ๯౨ ಗಳ ಛತ౳ ವඝ౬  
කโ ඛಲბ౾౹ ಸมಞโൽಲ౵  ಅಥ฿ ಕಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳ ಚಲචಡ ಅඝಞಣ฿ಜ කඝ ඛಮಡ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಎಂൿ කโ ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ . ๯ಂದರ฿ದ ๸೬฀ൿ ಆ౽ಶโ ಪ౾౹ ಗಳ ಞಂඬ 
๻ฆโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค, ಈ ಞಂඪನ ಪ౾౹ ಗำ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ๅ, ಆದฉ ಅโ เ෗ನ౬  ಆ౽ರಗಳย౵ ฆತ౨ ๅ ಆದฉ 
ಪ౾౹ ಗำ ಚย๯ൟ౨ ฆ๋൤ ಈ ෇ಹ౲ ชಒಯ ಆ౽ರโ ಬದมಞತ౨ ศ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಌย ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ 
ූเ๵ೕಣ. චಲದ ෬ว ಛ೧ನ ඛೕฆ ඦತರ ඛೕฆ ಹค෷ತ౨ ං ඛೕคನ ಹคโ ඛೕคನ ಅ൒ಗಳ ಚಲච෻ ຄರൡ ෎ชඞ 
ಅಲ౵  ಅโಗಳย౵  ಶತಆೕഔ ഔ౳ ยಯඨ ಗำ ಇๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๭ยಂಡฑ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ർಗ ಕಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ಅಧ౲ ಯನโ ෨ಖ౲ ฿ಞತ౨ ං කโ ಅದಃౙ  ಬฆ൤౨ ೕๅ 
๭ยಂಡฑ ಅඝ౬  ಉฆั๭ർಗ ಬಹಳ ಘನ ๭ยಂಡฑ ಹಲ฿ฆ ಕಣಗಳඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං, ಇൿ ಕಣಗಳ ๸ಗ౳ ಹൕಯ 
๸෽ೕಜච෴ಜං ಮൡ౨  ಇൽೕಗ ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ಕಣಗำ ಅಥ฿ ಅ๲ಂ෈౵ ಗಳ ๸ಗ౳ ಹ฿ಜං ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗಳඝ౬  කโ ಕಣಗಳ 
ವ౲ ವ๲౩ ෵ಂದ ಒಂൿ ಕഷ෵ಂದ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹಃౙ  ಈ ಉർಹರൕ฀൤ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರവ คೕൟಯ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  ಕಣಗಳ ೯ೕಡൕಯ ಚಲචಯ ಸರಳ ฿౲ ಌ౲ ನಃౙ  ๳คಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈಗ ಏඝ 
ඛಮ౱  ๼ಂൽನ ඩಠಗಳย౵  කโ ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡฤ ຄರഔฆವ เเಧ ಪ౳ ๔౬ ಗಳඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ, ಆ เಷಯ౽ౙ ಜ ඛೕโ
ඣೕലರಬ๾ൿ , ಆๆಗ ๸ರౘൕಯ ๸ರౘൕಯඝ౬  ಒಳತಂലฆವ เเಧ ๸ರౘ൏ ౽ඞඝಗำ ෴โโ ಎಂൿ 
ಆೕඛೕಯ ಆๆಗ ವ๯౨ ಗಳ ಶ౾౨  ๸ರౘൕ ಈ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ಅಗತ౲ เං ಆຉ ಅโಗಳඝ౬  ຂಡ เಸ౨ ค๯โൿ 
ಅಥ฿ ಕಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಮൡ౨  ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹದ ๸ದಭბದย౵  ನಮಡ ಃಲโ ກೋ౞ ವค ಪคಕಲ౭ චಗำ ಅಗತ౲ เං෻ 
ಮൡ౨  ಈಗ කඝ ಕണಣ ඃಹಃౙ  ಸರಳ฿ದ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಕണಣ ඃಹ ෴โൿ ಗഔౣ ෴ದ ඃಹ. ಉർಹರൕಡ 
ඛೕโ สೕ๼ೕಯ ತೕಳವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ๯ൟ౨ ಆ ౶ั  
ಆದ౪ คಂದ สೕ๼ೕಯ ತೕಳโ ಈ ෬೧ನ ෬ว ಉฆำತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಕಣಗำ ಸಹ ಚย๯ൟ౨ ๅ කโ ಅದರ ಬัಡ 
ಬฆ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹದย౵  ല๺ౣ  ಏකಞತ౨ ං ಎರಡರ ನഴเನ ಅಂತರโ ಆ ವ๯౨ เನ ෴โඃ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ 
ನഴเನ ช಍ೕಯ ಅಂತರโ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಬದมಞโൽಲ౵  ಮ൧౨ ಂංഷ කඝ ಸ౷ ಲ౭  ಪ౳ ෥ಣದ ඛೕರඝ౬  චಲದ ෬ว
ಹค෷๋൤ ෥ലದฉ ಎರഴ ಕಣಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ಒಂඃ ಆಜฆโൽಲ౵  ಇൿ ඛೕคನ ಹคเನ ಕണಣವಲ౵ ದ ಚಲචಯ 
ಒಂൿ ಉർಹರൕ෴ಜං ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  චಲದ ෬ว ෈ഓౣ ಗ ಈಗ ಃಲโ ಆದಶბ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ౽ಯಗัๅ, ಅದರ 
ಚಲචಯ ಸಮಯದย౵  ಆದಶბ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹ ෴โൿ ಅದರ ಆ౽ರโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ಬದมಞโൽಲ౵  
ಮ൧౨ ಂංഷ, ನನ౬  ಬั ๼๯౾ದ ಆลಗഷ౥  ಇದ౪ ฉ ಮൡ౨  කඝ ๼๯౾ದ ಆลಗഷ౥ ಯඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ಬಲದ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  
ಅವอ෈๭ ಅದರ ಆ౽ರโ ಬದมಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಆದಶბ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹโ เงಪತಳ౶ ದ ಅಥ฿ ಮൡ౨  ಆ౽ರದ ಬದมವൕ෴ಜං ಅโ ෴โർದง ch 
ಇದ౪ ฉ ಅโಗำ ನಗಣ౲ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಕಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಗัಡ ಅಥ฿ ಕഖౣ ඛഔౣ ನ ඃಹಃౙ  ಎರഴ คೕൟಯ ಚಲචಗำ 
๬ಧ౲ ฿ದฉ ಅದඝ౬  ඛೕโ ಅඝ฿ದ ಚಲච ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ಅඝ฿ದ ಚಲචಗಳඝ౬  ඛೕโ ಈಛಗศ ຄಂൽฆವ 
ಸರಳ฿ದ ಅඝ฿ದ ಚಲචಗಳඝ౬  කโ ಈಛಗศ ຄಂൽං౪ ೕๅ ඩ෵ಂഡ ಕಣಗัಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಒಂൿ ಆ෴ಮದย౵  
ಎರഴ ಆ෴ಮಗಳย౵  ಚಲචಯ ๸ದಭბದย౵  ಅದඝ౬  ಚ೉ბಸมಜං ಮൡ౨  කඝ ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಈ ಸಮತಲದย౵  
ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಇฆๅ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ෈ಂൿเඛಂದ ෎ฌಂൿ ෈ಂൿเಡ ຄೕಞತ౨ ං ಇฆๅ කโ ಕฉ෷ವದඝ౬  b 
ຄಂൽං ಸ౩ ะಂತರ ಮൡ౨  ಈಗ කඝ ඛಮಡ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಇൿ ൡಂ෇ ಪ౳ ෥൐ತ฿ಜං ಎಂൿ 
ූเ๵ೕಣ ನನ౬  ಬั ಚಕ౳ เං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಇൿ ൡಂ෇ ಆຉ ಇൿ ನಮ౱  ൽನඛತ౲ ದ ೧ೕವನದย౵  ನഷ෷ತ౨ ං ಇದච౬ ೕ 
කโ ಇದඝ౬  ಮಲಞವ ಮ൧౨ ಂൿ ກಸฆ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಇದඝ౬  ಈ ඃಶದย౵  ಬಳ๯ವ ಮ൧౨ ಂൿ ಪคූ๣ ූರൟೕಯ
ರ๲౨ ಗಳย౵  ൽ౷ ಚಕ౳  ฿ಹನದย౵  ಅಥ฿ ๴ಕฯ ನย౵  ඛೕโ ಃಲโ ಸ౩ ಳಗಳย౵  ಚย๯฿ಗ ಇൿ ๬෥ನ౲  ಅඝಭವ฿ಜං ಎಂൿ 
ඛಮಡ ൟัൽං , ฿ಹನโ ඛൽბಷౣ  ಸ౩ ಳವඝ౬  ತฤඬವವฉಡ ඛಮ౱  ฿ಹನโ ಅದರ ෬ว ಚย๭ർಗ ಸ౷ ಲ౭  ಎൕ౧  ೎ย౵ ං 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽฆโൽಲ౵ . ඩ෵ಂഡ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಚಕ౳ โ ಅౘದ ๯ತ౨  ൟฆಞൟ౨ ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಚย๯ತ౨ ං ಅൿ ൟฆಞವ 
ಚಲච ಮൡ౨  ಅඝ฿ದ ಚಲච ಎರಡඞ౬  ಪഷൿಆಂലං ಆದฉ ಅൿ ಆ ೦ฆ ෬ว౱ ೖಯඝ౬  ತฤඪർಗ ಚಕ౳ โ ඡರ฿ದ 
൮ಯย౵  ಈ คೕൟ ಚย๯ತ౨ ං ಅඝ౬  ඛೕโ ๭ౙ ല౥ ಂ಩ ಅಥ฿ ๭౵ ඪ౭ ಂ಩ ಎಂൿ ಕฉ෷ൟ౨ ೕค s 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸ಭเ๭ർಗ ಅൿ ಄ವಲ ූ๝ಂತರ ಚಲචಯඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ൟฆಞเಃಯ ಚಲච ಇಲ౵ ඃ 
ಇฆ฿ಗ ๭ౙ ല౥ ಂ಩ ൡಂ෇ ಅඩಯ౽ค෴ಗฤ ಮൡ౨  ಇದ౪ ౾ౙ ದ౪ ಂ൤ ಪ౳ ๆ๏๯ವ ෨ಂූಗದ ಚಕ౳ โ ෥ತ౳  ຄಂൽං 
ಎಂ්ದಃౙ  ಇൿ ಒಂൿ ౽ರಣ฿ಜං ಅඝ฿ದ ಚಲච ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ಚಕ౳ โ ൟฆಞವ ಮൡ౨  ූ๝ಂತರವඝ౬  ຄಂൽฆವ 
ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪ౳ ๆ๏ಸฤ ಇඞ౬  ෇౾෵ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಃಲโ คೕൟಯ ಅ๬ಂಪ౳ ർ෵ಕ ಪค๭౩ ൟ෴ಜං ඦತರ ฿ಹನโ ๭ౙ ി ಅಥ฿ ๭౵ භ ಮൡ౨  ಸค ෥ಡಬ๾ൿ
ಮൡ౨  ಪಠ౲  ඬಸ౨ ಕಗಳย౵  ඛೕโ ౽൒ವ ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ෥൐ತ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ಇั೦คನ ಸಮತಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච i 
ಮൡ౨  කඝ ಒಂൿ ವ๯౨ ವඝ౬  ຂำ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ๲౵ ೖി ಗಳඝ౬  ඛೕโ ಈಗ ๲౵ ೖലಂ಩ ಎಂൿ ಕฉ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಈ 
ඃಹದ ಎม౵  ಕಣಗำ ಒಂඃ ๆಗವඝ౬  ຄಂൽๅ เ ๆಗโ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ චನඪല 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ಇഴโൿ ಉತ౨ ಮ ಸค ಇൿ ූ๝ಂತರ ಚಲචಯ ಉർಹರൕ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ಕಣಗำ ಪ౳ ൟ ౘಣದย౵  ಒಂඃ ๆಗವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ๅ ಇದඝ౬  චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ ෨ಂൽನ 
ಉർಹರൕ෺ಂದฉ කඝ ಅඃ ಒಳತಂലං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ද౵ ೕඨ ಆದฉ කඝ ಅದರ ෬ว ಒಂൿ ined 
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ತೕಳವඝ౬  ಇഖౣ ಆಂലං౪ ೕච ಅൿ ๭౾ౙ ං ಅൿ ಆೕನದ ಇั೦คನ ಸಮತಲವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಈಗ ಈ ಅಧ౲ ಯನದย౵  ನಮಡ 
෨ಖ౲ ವಲ౵  ಆຉ කඝ ಇย౵  ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇൿ ತೕಳದ ಄ಂದ౳ ฿ಜං ๻ಛಜ කඝ ಒಂൿ 
෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇย౵  ๆಗโ ๼ೕಜං කඝ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ๆಗದ ൽಀౙ  ಇย౵  කඝ ಒಂൿ 
෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ๆಗโ ๼ೕಜฆತ౨ ං ಇย౵  ๆಗโ ๼ೕಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ಈ ತೕಳದ ಄ಂದ౳ ฿ಜං ಇದඝ౬  කโ 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ කโ ಒಂൿ ඛ෦ಷದย౵  ಅದರ ಬัಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ, ಅൿ ಈ คೕൟಯ ಚಲචಯඝ౬  
ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ತೕಳದ ෬ยನ เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗำ කඝ ಒಳූಗವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅൿ เ෗ನ౬  
ൽಕౙ ඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಈ ງತಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ತೕಳದ เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗำ เ෗ನ౬  ๆಗವඝ౬  ຄಂൽๅ ๸ಪಕბದย౵  
ಇൿ ಆຉ ಪഷൿಆಂലං ಅൿ เ ౳๎ ಂൟಯย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ತ൬ ౘಣದ ๆಗವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗำ เ෗ನ౬  ๆಗಗಳඝ౬  ຄಂൽๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಆຉ ൟฆಞเಃಡ ීൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಛಜ ඛಮಡ ද౳ ೕರൕ ඛೕಡฤ ಕಣಗಳ ಕಣಗำ ಮൡ౨  เ෗ನ౬  คೕൟಯ ಚಲචಗำ sys 
เ෗ನ౬ ฿ದโಗำ ඩ෵ಂഡ ಕಣ ಄ಂದ౳ ದ ช಍ೕಯ ಚಲචಯย౵  ಅಂತಹ ๸ದಭბಗಳඝ౬  ຄಂൽฆโൽಲ౵ , කඝ 
෬ม౰ ಗದ ಚಲචಯඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಇൿ ಅತ౲ ಂತ ಪ౳ ෥൐ತ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ೕฌೕ ಅൿ ෬ม౰ ಗโ 
ಒಂൿ ವ๯౨ ฿ಜං ඛೕโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ೕค ಅൿ ಮರൽಂದ ಅಥ฿ เ෗ನ౬  ವ๯౨ ಗัಂದ ෥ಡಲ౭ ഔౣ ං ඦತರ ඛೕโ ಅದರ 
๯ತ౨ ล ದಪ౭  ർರದ ಹಗ౛ ವඝ౬  ๯ൡ౨ ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಅದඝ౬  ൟฆಜ๭ ඦತರ ಅൿ ൟฆಗฤ ඩ౳ ฏ෗๯ತ౨ ං ಅದರ 
෬ว ಈ ෬ม౰ ಗโ ൟฆಜಸฤ ඩ౳ ฏ෗๯ತ౨ ං ಒಂൿ ಉർಹರൕ ൟฆಞเಃಯ ಚಲචಯ ಬಡ౛  කโ ಈಗ කโ 
ಚಲචಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ർಗ ෬ม౰ ಗದ ಈ คೕൟಯ ൟฆಞเಃಯ ಚಲචಯඝ౬  කโ ಪคಗ൐๭ർಗ කโ ෈ಂൿ ಕಣದ 
ช಍ೕಯ ಚಲචಯ ๸ದಭბದย౵  කโ ಅಧ౲ ಯನ ෥ലದ ಎม౵  ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  เಸ౨ คಸ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ಅโ ಎ๠ౣ  
೎ක౬ ಜ ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ๅ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ . ತದඦತರ ಒಂൿ ಅౘದ ಅౘದ ๭౩ ರ ಅౘದ ಬಡ౛  ๭౩ ರ ಅౘದ ๯ತ౨  
ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹದ ൟฆಞเಃಯඝ౬  ඛ฿คಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಕണಣ฿ದ ැೕി ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ౘ෦๭ කඝ ಉತ౨ ಮ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅౘದ ๯ತ౨  ൟฆಞൟ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಉഴಆำ౶ ൟ౨ ೕค. ಅౘದย౵  ಅವฆ เ ౳๎ ಂൟಯย౵ ർ౪ ฉ කඝ ಈ คೕൟಯ 
෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ಇದඝ౬  ಆฑ ಒඨ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಅൿ ಈ คೕൟಯ ಚಲචಯඝ౬  ຄಂൽං ಅದರ 
ಚಲච෷ ๼ೕಜฆತ౨ ං කඝ ೉ಕౙ ದඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಅದರ ൟ౳ ಜ౲ โ ೉ಕౙ ർಜං ඦತರ ಅದರ ಚಲච෷ ๼ೕಜฆತ౨ ං ಅದರ 
ൟ౳ ಜ౲  ಬಲ r2 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹದ เเಧ ෈ಂൿಗำ เ෗ನ౬  ช಍ೕಯ ๆಗವඝ౬  ຄಂൽๅ ಮൡ౨  ಅโ ๯ತ౨ ฤ ಮൡ౨  ಬಲಃౙ  
ຄೕಞತ౨ ๅ ಆದฉ ಅౘದ ಎม౵  ෈ಂൿಗำ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಕฉ෷ൟ౨ ೕค ಈ เ෥ನಗำ ಈ ಸಮತಲಃౙ  อಬ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ ಸಮತಲโ อಬ฿ಜฆತ౨ ං 
ൟฆಞเಃಯ ಅౘಃౙ  ಈಗ ඛೕโ ನನ౬ ඝ౬  ಄ಳಬ๾ൿ ಸฑ ಇൿ ಒಂൿ ๭౩ ರ ಅౘದ ๯ತ౨  ൟฆಞವ ಏಅಕ ෥ಗბ฿ಜං෻ 
ಎಂൿ ನಮ౱  ඩ౳ ෽ೕಜಕ ಅඝಭವൽಂದ ಈ ງತโ ෴฿ಗล ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං, ಆຉ කโ ಸ౷ ಲ౭  ๸౾ೕಣბ฿ದ 
ಚಲචಯඝ౬  ຄಂൽฆ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ ඦತರ කโ ಇย౵  ಪคಗ൐๭ฆವ ๭౩ ರ ಅౘ ಮൡ౨  ಉർಹರൕಗಳ ಬಡ౛  
ಚಲචಯඝ౬  කโ ಇย౵  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಇൿ ನಮ౱  ๬෥ನ౲  ಅඝಭವൽಂದ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಈ ೉ಕౙ ർಜං , 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲ ಅౘโ ๼ೕಜൡ౨  ಎಂൿ ຂูೕಣ කඝ ಇದඝ౬  ಅಥ฿ ಆ౾౺ ๺ ಇದඝ౬  ෩ಲ฿ಜ කඝ iginal i 
ຄಂൽං౪ ೕච ಈಗ කඝ ಈ ෩ಲ ಅౘವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಆຉ ෩ಲ൫ ಇൿ ൡಂ෇ อಬ฿ಜൡ౨  ಆฏಭದย౵  ಇൿ 
อಬ฿ಜൡ౨  ඦತರ ಅದರ ๲౵ ೖി ಗำ ಮൡ౨  ඦತರ ಅൿ ๯ൡ౨ ತ౨ ං ಅൿ ಅದರ ತวಯඝ౬  ಅฤಛല๯ತ౨ ං ඦತರ ඛೕโ 
ಅದඝ౬  ຄಂൿൟ౨ ೕค ඛೕโ ಅದඝ౬  ಕฉ෷ൟ౨ ೕค ඛೕโ ඛಜ฿ಜ ಒಂൿ ಆೕඨ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค, ಇൿ ಈ คೕൟಯ ಆຉ 
ಚಲචಯඝ౬  ඛಖರ൤ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං , อಬ ชಒಯ ෬ยನ ಉನ౬ ತ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳ ಪ౳ ๆಶವඝ౬  ඛಖರ൤ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ຂำൟ౨ ೕค, ಅโಗำ ಈಗ ಸ౷ ಲ౭  ກೋ౞  ๸౾ೕಣბ฿ದ ವ๯౨ ಗะಜರಬ๾ൿ ಇๅರവ ಇฆವ 
ಸඛ౬ ๆಶದ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ, ನನ౬  ಬั රഡ ෇ฯ ಇං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, කๅಲ౵ ง ಃಲโ ಸಮಯದย౵  
රഡ ෇ฯ ಆലං౪ ೕๅ ಅಥ฿ ෎ฉ කඝ ಈ คೕൟಯ රഡ ෇ฯ ಅඝ౬  ಒං෷൤౨ ೕච, ನನ౬  ಬั රഡ ෇ฯ ಇං, ಅൿ 
ಅನ౷ ෵๯ವ ງತವඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං කඝ ಇದඝ౬  ಒං෷൤౨ ೕච ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ನನ౬  ಬั ಇฆವൿ 
ಅ๸ಭವ฿ದ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ೎ಂഴ ෴โඃ ಅౘದ ๯ತ౨  ൟฆಗං ຄೕඈ൤ ೎ಂഴ ತನ౬ ඃ ಆದ ෬ว ಚย๯ತ౨ ං 
ಮൡ౨  ಈ คೕൟಯ ൟฆಞเಃ෴ಜದ౪ ง ಸಹ ಬฆತ౨ ං ಈ ౾ ಸ౷ ಲ౭ ಮഔౣ ಡ ಬಹಳ เರಳ฿ಜ ๸ಭเ๯ತ౨ ං nd of motion 
ಇದඝ౬  කโ ๑ದ౫  ಅඝ฿ದ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಈ රഓ౯ ฯ කඝ ಅದඝ౬  ಒർ౪ ಗ ಅൿ ෴โඃ ಅౘದ ๯ತ౨  
ൟฆಞโൽಲ౵  ಅൿ ෴โඃ คೕൟಯย౵  ๑ದ౫  ಅඝ฿ದ฿ಜං ಮ൧౨ ಂංഷ කඝ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ කඝ 
ಅದඝ౬  ಒං෷൤౨ ೕච ಅൿ ೎ಂಡඝ౬  ತನ౬  ಪಥದย౵  ൟฆಜ๯ತ౨ ศ ಇฆತ౨ ං ಅൿ ๬ಧ౲ เฆವ ಎม౵  คೕൟಯย౵  ൟฆಞತ౨ ศ 
ಇฆತ౨ ං ಅൿ ಒಂൿ ๭౩ ರ ಅౘದ ๯ತ౨  ൟฆಗಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಎರഴ ಅౘದ ๯ತ౨  ൟฆಗಬ๾ൿ ಅಥ฿ කโ ಆಛಡ౛  ඣೕലದ 
෴โದක౬ ದง ൟฆಜಸಬ๾ൿ රഡ ෇ฯ ඵದ౲ ದ ಜನฆ ೎ಂಡඝ౬  ಒං෷൞౨ ฉ, เ๕ಷ฿ಜ ඹ౳ ೕ ౾ಋ ಗಳ ಸಮಯದย౵  
ಅൿ ൡಂ෇ ๷ಂದಯბದ ಪಥವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ೎ಂഴ ತನ౬  ಅಂൟಮ ಗಮ౲ ๬౩ ನವඝ౬  ತฤඪർಗ ಅದರ ಚಲචಯย౵  ൟฆಞโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ . ಆຉ 
เเಧ คೕൟಯ ಚಲචಛಜ ඛಮಡ ද౳ ೕರൕಯඝ౬  ඛೕഴൟ౨ ං ಒಂൿ ූ๝ಂತರ ಚಲච ಮ൧౨ ಂൿ ൟฆಞವ ಚಲච ಆຉ ඛೕโ 
๭౩ ರ ๭౩ ರ ಅౘದ ๯ತ౨  ൟฆಞเಃಯඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಇย౵  ඛೕโ ກೋ౞  ๸౾ೕಣბ฿ದ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಕണಣ 
ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ൟฆಜಸಬ๾ൿ ಎರഴ ಅಥ฿ ກೋ౞  ಆຉ ಒಂൿ ಅಥ฿ ກ೉౞ ನ ಅౘಗำ කโ ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯದ ඦತರ 
ಬฆ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කඝ ඛಮಡ ಒಂൿ ಸರಳ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಆຉ කඝ ಈ คೕൟಯ ෇ಜฤ ຄಂൽං౪ ೕච 
ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ๼ಂಜ౛ ัๅ ෬ಲಃౙ  ಒಂൿ ๼ಂ೴ ಇං ಮൡ౨  ಇย౵  ಃಳූಗದย౵  ಒಂൿ ๼ಂ೴ ಇං කඝ ಆຉ ಇൿ 
චಲ฿ಜฆ฿ಗ ಈಗ කโ ෇ಜಲඝ౬  ຂಡ ൟฆಜ๯൤౨ ೕๅ ಆಛಗ ඛೕโ ๬෥ನ౲  ಬಲವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸ෎ಀ ಎಂൿ කඝ 
๰೉๯൤౨ ೕච ಈ คೕൟ ಬಲವඝ౬  ๬෥ನ౲  คೕൟಯย౵  ಅನ౷ ෵ಸมಞತ౨ ං ಅൿ ෇ಜฤ ෨ಚ౞ ฤ ಅಥ฿ ൤ฉಯฤ 
๯ಲಭ฿ದ ෥ಗბ฿ಜං ಮ൧౨ ಂංഷ, ౾ೕฤಗಳย౵  ಬಲವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ಒಂൿ ෥ಗბๅಂದฉ ෇ಜฤ ൟฆಗฤ 
ຄೕಗൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ൤ฉಯฤ ಅಥ฿ ෨ಚ౞ ฤ ๬ಧ౲ เಲ౵ , ඛೕโ ಇย౵  ๬෥ನ౲  ಬಲವඝ౬  ಅಥ฿ ಆೕನವඝ౬  
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෥ഴವ ಃಲโ ಅಡ౥  ಬಲವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ. ෇ಜฤ ෴โඃ คೕൟಯย౵  ๬ಧ౲ เฆವ ಎม౵  ಶ౾౨ ಗಳ ನഴๅ ඛೕโ 
๬෥ನ౲  ಬಲವඝ౬  ෇ಜยಡ ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಅൿ ನಮ౱  ೧ೕವನವඝ౬  ൤ฉಯฤ ಅಥ฿ ෨ಚ౞ ฤ ๯ಲಭ฿ಞ๋൤ 
෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ൟฆಞเಃ෷ ඛಜ฿ಜ෸ ෈ಂൿเನ ಬಡ౛  ຂำತ౨ ං ඛೕโ ෍ಆವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ಬಲದ ಅನ౷ ಯದ 
෈ಂൿเನ ౾౳ ෺ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ เಷಯๅಂದฉ ඛೕโ ම౲ ඨ ನ ෍౵ ೕി ಗัಡ ๭౷ ೖ ๻౾ർಗ ඛೕโ ๻౾ർಗ ම౲ ඨ ඦತಹ 
ಪ౳ ෥൐ತ ಉർಹರൕಯඝ౬  කඝ ತඪ౭ ๭ಆಂലං౪ ೕච ಎಂൿ ඛೕโ ຂಳಬ๾ൿ, ಅย౵  ಅವฆ ൟฆಞವ ම౲ ඨ ನ ෍౵ ೕി ಗัಡ 
๭౷ ೖ ๻౾ർಗ ඛೕโ දഷಸౣ ฯ ම౲ ඨ ನย౵  දഷಸౣ ฯ ම౲ ඨ ಗಳඝ౬  ಸಹ ඣೕലൽ౪ ೕค ම౲ ඨ ಡ ಏකಞತ౨ ං ම౲ ඨ ಅඝ౬  
ൟฆಜ๯ತ౨ ං ಅൿ ಅದඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ൟฆಜ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ ඛೕโ ಏඝ ຄಂൽൽ౪ ೕค ಇย౵  ඛೕโ ಃಳಡ 
ຄೕಞൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෍౵ ೕി ෍౵ ೕി ಗಳඝ౬  ൟฆಜ๭ർಗ ಅൿ ൟฆಗಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඛೕโ ಛัಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಅൿ 
ಆಂඅೕಲನವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං ತದඦತರ ಈ ಆಂඅೕಲನವඝ౬  ෥ಡมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಚย๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದರ ฿౲ ඪ౨ ಯย౵  ಛัಯඝ౬  ಒದಜ๯ತ౨ ං ಸค เเಧ คೕൟಯ ಚಲචಗำ ๬ಧ౲  ಮൡ౨  ಈಗ 
කඝ ෨ಂൽನ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪคಚ෵ಸยං౪ ೕච ಅದඝ౬  ಚಲචಯ ๸ದಭბದย౵  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳  
ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಒಂൿ ಆ෴ಮ ಅಥ฿ ಎರഴ ಆ෴ಮಗಳ ෬ว ಚย๯ವ ಕಣದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಕಣದ 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏෴ಜං ಏಃಂದฉ ನಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ಪคಕಲ౭ ච෴ಜං, ಅൿ ಇಲ౵ ං කโ ෨ಂං ಏನඞ౬  
෥ಡฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಅಥ฿ ಆๆಗವඝ౬  ಈಗ කโ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳  ಎಂൿ ಕฉ෷ವದඝ౬  ಪคಚ෵ಸ෎౽ಜං ౾ೕ 
ಇಂൿ කඝ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ಪคಚ෵ಸยං౪ ೕච ಮൡ౨  เเಧ ๸ದಭბಗಳย౵  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  
๻ಕ෎ಃಂൿ කึ ඛಮಡ ຂำ൤౨ ೕච, ಇൿ ඛಜ฿ಜ෸ ජಸಜბಕ คೕൟಯย౵  ຂಡ ಉದ౰ เ๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ඛಮಡ 
ຂำ൤౨ ೕච, කඝ ඛಮಡ ಸ෩ಹ ฿౲ ಌ౲ ನದ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච. ಹಲ฿ฆ ಕಣ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳย౵  ಸರಳ฿ದൿ౪  ಎರഴ ಕಣ
ವ౲ ವ๲౩ ಗำ ಎಂൿ කඝ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ ಕಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච කඝ ಎರഴ ಕಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ m m 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗಳ ಎರഴ ಕಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಇൿ ಒಂൿ ඀ರ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ದ ඀ರ฿ಜං x x 
ವ౲ ವ๲౩ ಯ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯඝ౬  ීಡ฿ಳൽಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං ಇದඝ౬  කඝ ಇದඝ౬  ಅౘ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච x x ii 
ಇದඝ౬  ಆ౾౺ ๺ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ನನಡ ಈಗ ಅൿ ಅಗತ౲ เಲ౵ ൽದ౪ ง ನನಡ ൟัൽං y 
ಆದ౪ คಂದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ಒಂൿ ෇ค ಒಂൿ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ೯൤ಡ ಎರഴ ಪഖౣ  ಎರഴ m x m x 
ಇൿ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ಒഖౣ  ದ౳ ವ౲ ฃ๏෵ಂದ ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං ಇൿ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ฿ಜං ಸค ಅലಯย౵  ಡ m 1 m 2 
ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅൿ ຂಡ ಉದ౰ เ๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ඦತರ ಸ౷ ฀ೈยತ฿ಜ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ i 

ನย౵ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಎರഴ ಅತ౲ ಂತ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಸರಳ ว౽ౙ ೈರ ඛೕโ ๻ಡ ෥ಡ෎ಀ ಎರഴ ವ๯౨ ಗำ ಇๅcan x x 
ಇൿ ನย౵ ං ಇൿ ಒಂൿ ඛඃბ๎ಂಕ ವ౲ ವ๲౩ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಒಂದರย౵  ಇං, ಅඃ ඛඃბ๎ಂಕ ವ౲ ವ๲౩ ಡ m m x 

๸ීඌ๭ඈ൤ ಎರഴ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಎರഴ ಇං ඦತರ ಅದರ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ x m x x 
ಮಧ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಇൽೕಗ කโ ಇದඝ౬  ಹಲ฿ฆ ಕಣಗัಡ เಸ౨ ค๯൤౨ ೕๅ, කโ ຄಂൽฆโದඝ౬  ಹಲ฿ฆ ಕಣಗัಡ 
เಸ౨ ค๯൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂඃ ಸರಳ ชಒಯย౵  ಆຉ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸಮನ౷ ಯ ವ౲ ವ๲౩ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಎರಡರย౵  ಇฆವ ಒಂൿ ෦ೕ ಎರഴ ಇฆವ ಒಂದඝ౬  x x m 
൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ದಯเഖౣ  කඝ කඝ ຂಛದง ಇย౵  ๰೉๯โൽಲ౵  ඦತರ ಅඃ คೕൟ ඦತರ mnxn x 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ಒಂൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎರഴ ඦತರ ನย౵  ಇං ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ಃಲโ m x m x mnxn 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗัಂದ ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං ಅൿ කโ ಒഖౣ  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗಳඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಈ เಷಯಗಳඝ౬  ๵ಗ๬ಜ
ಬฉಯ෎ಀ ಅದඝ౬  ಈ คೕൟಯ ๸ಕಲನඈ൤ ಬฉಯมಜං ಒಂದคಂದ ಸ౷ ಲ౭  ಡ ಚย๯ತ౨ ං ಎม౵  ah mixii n n 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗಳ ෮ತ౨ ൽಂದ ූಜ๭ කඝ ಒಂದคಂದ ವฉಡ ಓഴ൤౨ ೕච ಇൿ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ฿ಜං ಸค ಈಗ n 
෇๻౲ ౽ಶದย౵  ಏකಞತ౨ ං ಅಂದฉ, කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಇ ಕಣಗำ ಸರಳ ชಒಯย౵ ๅ ಮൡ౨  ඦತರ ನಮ౱  
ඛඃბ๎ಂಕ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ඛඃბ๎ಂಕ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ಄ಂದ౳ ฿ಜං, ಅದಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ කโ ඀ರವඝ౬  ಅึ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ඛಮ౱  ಕಣಗำ ෇๻౲ ౽ಶದย౵  ඛಜ฿ಜ เತคಸಬ๾ൿ ඦತರ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂಬ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕโ 
ൟัൽฆൟ౨ ೕค ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಇದඝ౬  ඛೕโ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ಕฉ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಪഷൿಆಂലං ಇൿ ಘಟಕ ಮൡ౨  ౽ಂ඲චಂഡ ೯൤ಡ ಘಟಕವඝ౬  ಇದඝ౬  x y z 
ූಜ๭ದฉ ඛೕโ ಕಣದ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຂಡ ๰೉๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲ่෫౱  කโ ಈ ๸಄ತವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෸ඛഡ ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ඛಂದ ah the exey ez 
๰೉ಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ เ෗ನ౬  คೕൟಯ ಇದඝ౬  ಬಳ๯฿ಗ ಇൿ ඛಮ౱ ඝ౬  ತಂದಲ౾ౙ ೕറಗ෇ರൿ , ಆ ಪค๭౩ ൟಯย౵  කโ ಡz xx 
ಸ෥ನ฿ದ ෺ข ೯൤ಡ ෷ඛഡ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ൽ౾ౙ ನย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ. ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಪคಕಲ౭ ච z z z 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಕಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ಈ ๬౩ ನದ ๅಕౣ ฑ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಕಣ ಎರഴ m r m 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಮൡ౨  ඛೕโ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ඛೕโ ຄಂൽฆ๋൤ ຂำൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ඛಮಡ ಪค๭౩ ൟ ಇං rn 
ಇൿ ๯ ඡ ಕಣಃౙ  ಅඝಞಣ฿ದ ෷ඛഡ ๅಕౣ ฑ ඦತರ ಅದರ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ඛೕಡมಞತ౨ ං rnr n b n 
ඦತರ ಅದರ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ඛೕโ ಏඝ ෥ಡยൽ౪ ೕค ඛೕโ ಅದඝ౬  ಬฉಯฤ ನನಡ ಅವ౽ಶ 
ඛೕಡยൽ౪ ೕค ඦತರ ෦ค ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯඝ౬  ๬౩ ನಃౙ  เವค๭ ಅඝಞಣ฿ದ ಕಣದ ಸൽಶโ ಅದರ ෬ว ಃಲโ ෵ಂದ mi 
ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං ಈಗ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಖ೉ತ฿ಜ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಬฉಯ෎ಀ ඦತರ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ๰೉ಸ෎ಀ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ri 
ಸฑ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ කโ ಇย౵  ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ෽ೕ ಅඃ คೕൟಯ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ಇย౵  ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅౘಃౙy 

ಅౘಃౙ  ಮൡ౨  ಅౘಃౙ  කโ ಅඃ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ෥ലං౪ ೕๅ ಅದච౬ ೕ කโ ෥ലං౪ ೕๅ x z 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ຄಂൽರಬ๾ൿ ಆຉ ಇൿ ಕಣಗำ ಕಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಗะಜದ౪ ฉ ಮ൧౨ ಂංഷ ඛೕโ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ 
ඃಹವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ඛೕโ ಕണಣ ඃಹವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಄ಂದ౳ ದ ಈ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  
කโ ຂಡ เಸ౨ ค๯൤౨ ೕๅ 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಉಪක౲ ಸವඝ౬  කโ ກೋ౞  ಄ಂൽ౳ ೕಕค๯൤౨ ೕๅ ಈ ඛൽბಷౣ  ഔ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ದ ಅವರ ඛൽბಷౣ  
฿౲ ಌ౲ ನ ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಀโൿ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, කඝ ಇย౵  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, 
ಇൿ ๬෩๼ಕ เತರൕ฀ൟං ಎಂൿ ຂูೕಣ , ನನ౬  ಬั ๲ౙ ೕฯ ෦ೕಟฑ ๲ౙ ೕฯ ಅಥ฿ රഡ ๲ౙ ೕฯ ඦತಹ ฃി ಇං, 
ಇൽೕಗ කඝ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಅಂಶ ಇย౵  ಇൿ ಇൿ ಒಂൿ ಆ෴ಮ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ๬౩ ನ฿ಜං x x 

ಇದඝ౬  ಸಣ౧  ಮൡ౨  ೉ಕౙ ർಜ เಂಗല๭ කඝ ಇದඝ౬  เූಗ ಎಂൿ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಈಗ ಇย౵ ฆವ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ixnii xi 
ഷมౣ  ಸค ๬౩ ನದย౵  ඛೕโ ಈ ๼ಂං ෥ലඈ൤෻ ಇං, ಲಭ౲ เฆವ ಅඦತ฿ದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಒಂൿ ಸಣ౧  m mi xi 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏෴ಜං ಅൿ ഷมౣ  ಆಜං, ms mi 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆ ಪഖౣ ಗಳඝ౬  ಞ൐ಸ෎౽ಜං ๸ಕಲನವඝ౬  කඝ ഷมౣ  ෵ಂದ ූಜ๭ർಗ කඝ ಇൿ xi mi 
෴โർದง ಚย๯ತ౨ ං ಒಂൿ ಆ෴ಮದย౵  ಈ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ කโ ෮ದฤ ෥ലದ౪ ಂ൤෻ ಇං, ඛൽბಷౣ  
ງತದย౵  ಒಂൿ ಸಣ౧  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಇං, ಅൿ ഷมౣ  ಆಜං, xi i 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  කโ ಆຉ ಆຉ ಇං ಎಂൿ ๰೉๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ ූเಸಬ๾ൿ ಇย౵  ಒಂൿ ෈ಂൿ ಇย౵  ಈ xi 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂൿ ಡฉ ಇං ඛೕโ ಬಯ๭ದย౵  ಇದඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ඛೕโ ಅದඝ౬  ಄ಂದ౳ ฿ಜ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಸಮ๲౲  
ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ เූಗಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಈಗ ීಡ฿ಳ฿ಜ ෦ൟಯย౵  ಅඦತ฿ಜ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಅൿ ಈಗ ഷมౣ  ෭ 
ಆಜං ಇൿ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಇಂഔಗ౳ ฯ ಇಂഔಗ౳ ฯ ඛಂದ ූಜ๭ ඛಂದ ඛಂದ ූಜ๭ ඛಂದ m dx ah dmxy xdm dm dm 
෦ൟಯඝ౬  ౽౲ ඪಟฯ ಇඛ౮ ඛഔ ഷมౣ  ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಇൿ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಡ ಪคವತბච෴ಞತ౨ ං ಇย౵  ಇൿ n m dm 
ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಡ ಬದมಞತ౨ ං dm 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಆ෴ಮಗಳย౵  ಏකಞತ౨ ං ๬෩๼ಕ เತರൕ෷ ෩ฆ เತರൕ ಮൡ౨  ෩ฆ ಆ෴ಮಗಳย౵  ಇದ౪ ฉ 
ಅඃ เಷಯๅಂದฉ ನಮ౱  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ඛೕโ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಆ෴ಮಗัಡ ಅౘಃౙ  x 
ಒಂൿ ಅౘಃౙ  ಒಂൿ ಅౘಃౙ  ಒಂൿ ಅಂತಹ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ෥ಡยൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ๅಕౣ ฑ y z 
ಆದ౪ คಂದ ಇඝ౬  ෨ಂං ಅൿ ಒಂൿ ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜ ಉั෷โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං, ಅย౵  ಎಂ්ൿ ನ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಆಜฆವ ಒಂൿ เ๏ಷౣ ฿ದ ෈ಂൿ฿ಜං, dm r ah 
ಅದರ ๯ತ౨ ล ದ౳ ವ౲ ฃ๏ เತರൕ෷ ಸค ಆಜฆತ౨ ං dm 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ เเಧ ಗะಜๅ ಈಗ ඣೕലದ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ ಈ ಪคಕಲ౭ චಯ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಄ಂದ౳ ದ ಃಲโ ೉ತ౳ ಣಗಳඝ౬ah
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ກ೉౞ ನ ඬಸ౨ ಕಗಳย౵  ඛೕโ ౽൒ವ ಒಂൿ เ๏ಷౣ  ว౽ౙ ೈರโ ನಮ౱  ๷ರใ౲ ಹವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ನಮ౱  ๷ರใ౲ ಹโ ๰ಯბ ේ෦ಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ේ෦෷ ๰ಯბඛಡ ๳คං
ಆຉ ಇൿ ಒಂൿ ಗ౳ ಹದ ๯ತ౨ ล ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ เ๏ಷౣ  ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๭ ಇย౵  කඝ 
๰ಯბನඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ๰ಯბඛಡ ෥ತ౳  ชಌ೉ತ౳ ದ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  ಅದರ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷
2.0 คಂದ 10 คಂದ 30 ౾สೕಛ౳ ಂಗಳ๠ౣ  ಶ౾౨ ෴ಜฆತ౨ ං ಈ เವರಗಳඝ౬  ඛೕโ ಪ౳ ෥൐ತ ๬๼ತ౲ ൽಂದ ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨
ඦತರ ඛೕโ ේ෦ಯඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಅൿ ಇย౵  ๰ಯბඛಡ ຄೕย๭ದฉ ൡಂ෇ ೉ಕౙ ർಜං ಅದರ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಆຉ 
ಅದರ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ 6.0 คಂದ 10 คಂದ 24 ౾สೕಛ౳ ಂಗಳ๠ౣ  ಶ౾౨ ෵ಂದ 10 คಂದ 10 ರ ಕ౳ ಮದย౵  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ 30 ರ 
ಶ౾౨ ෷ 10 ರ ಕ౳ ಮದ 24 ರ ಶ౾౨  
ಆದ౪ คಂದ 6 ಆඃಶಗำ ಈಗ ๰ಯბನ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ನഴเನ ಅಂತರದย౵  1.5 คಂದ 10 ರವฉಡ ේ෦ಯ ಄ಂದ౳ ದ 
಄ಂದ౳ ൽಂದ 11 ෦ೕಟಗბಳ ಶ౾౨ ಡ ಈ ෰ಲ౲ ಗำ කโ ಪ౳ ෥൐ತ ಆೕಷౣ ಕಗัಂದ ಪഷಯಬ๾ൿ ಈಗ කโ ౽౲ ฤౙ  ෥ಡฤ 
ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಈ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ತಡ฿ಜ ಈಗ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ඛඃბ๎ಂಕ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  
ಆ෺ౙ  ෥ಡ෎౽ಜං කඝ ๰ಯბನ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡยං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛඃბ๎ಂಕ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ಄ಂದ౳  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ෩ಲವඝ౬  ಆค๭ ๰ಯბನ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ಆ෺ౙ ෥ല x 
෩ಲ฿ಜ ౘ෦๭ ಸค ඦತರ කඝ ๻ಡ ෥ലದฉ කඝ ಏඝ ຄಂൽං౪ ೕච කඝ ๰ಯბನ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ කඝ วಕౙ  ๻ಀ൤౨ ೕච කඝ ಆຉ ಅඝಞಣ฿ದ ඀ರൽಂದ ಞ൐ಸ෎౽ಜං ಅൿ ಇว౵ ೕ ಇං කඝ ಈಗ 
කඝ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ฆโൿ ๸තಣბ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෴ಜං ๰ಯბඝ ಇย౵  චวತಂലർ౪ ච 
ಆದ౪ คಂದ ේ෦ಯ  ಪ౵ ๺ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷  คಂದ  ರ ನഴเನ ಅಂತರದ  ෦ೕಟฑ ಗಳ ಶ౾౨ ಯ ನഴเನ ಒഖౣ  0 1.5 10 11
ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗัಂದ ಆฆ ඩ෵ಂഡ ඛೕยಯඝ౬  ಹತ౨ คಂದ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ౾สೕಛ౳ ಂಗಳ ಶ౾౨  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಎರഴ 
෈ಂൿ฿ಜං ๵ච౬ ෵ಂದ ಹತ౨ คಂದ ෩ವൡ౨  ౾สೕಛ౳ ಂಗಳ ಶ౾౨ ಡ ಇൿ ಛัಯ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಡ ಅඝงಪ฿ಜං, ಇൿ 
๰ಯბನ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಡ ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ේ෦ಯ ಆຉ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯඝ౬  ಇย౵  ಆฆ ඩ෵ಂഡ ๵ච౬  ಹತ౨ ಃౙ  ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಮൡ౨  ඛೕโ 
ಬದยಸ෎౽ಜං ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಅൿ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಓ කฤౙ  ඩ෵ಂഡ ಐದคಂದ ಹತ౨ ಃౙ  ಐൿ t 
෦ೕಟฑ ಗಳ ಶ౾౨ ಡ ಈಗ කโ ಃಲโ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ කโ ಇದඝ౬  ຂಡ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ කโ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ 
಄ಂದ౳ ದ ಪ౳ ෥൐ತ ฿౲ ಌ౲ ನದ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈಗ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎ๠ౣ  
අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ຄೕยಸ෎౽ಜං ಇൿ ಅಥ฿ ಇൿ ಎ๠ౣ  ೉ಕౙ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ๰ಯბ ಮൡ౨  ේ෦ಯ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ಕ౳ ಮ฿ಜ ඣೕഴโൿ ಒಂൿ ෥ಗბ฿ಜං ๰ಯბನ ൟ౳ ಜ౲  ಏඝ 
๰ಯბನ ൟ౳ ಜ౲  ๰ಯბನ ൟ౳ ಜ౲  ๰ಯბನ ൟ౳ ಜ౲  ಇൿ ๰ಯბನ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  7.0 ඛಂದ ඛೕಡมಜං ಎಂಬ ๸಄ತ฿ಜං ಹൡ౨
ಎಂഖ ෦ೕಟฑ ಗಳ ಶ౾౨ ಡ ಇൿ ๰ಯბඛಂದ කฤౙ  ඩ෵ಂഡ ಐൿ ಹൡ౨  ඀ರದย౵  ಇං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಐൿ 
ಶ౾౨  ಇൿ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ฿ಜං ಅൿ ಇย౵  ๯ಳ౶ ಲ౵  ಅಥ฿ ಇย౵  ಅಥ฿ ಇย౵  ಅಥ฿ ේ෦ಯ ಒಳಡ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ x 
಄ಂದ౳ โ ๰ಯბඣಳಡ 10 ರ ඀ರದย౵  10 ರ ಶ౾౨ ಯ ಕ౳ ಮൽಂದ 5 ರ ಶ౾౨ ෵ಂದ 5 ರ ಶ౾౨ ಡ 10 คಂದ 3 7 คಂದ 10 ರ ಶ౾౨ ಡ ಎ๠ౣ
඀ರದย౵ ං 8 ರย౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๰ಯბನ ൟ౳ ಜ౲ ౾ౙ ಂತ ൡಂ෇ ಕല෫෴ಜං ಸค ಸค ಅದರ ಬಡ౛  කโ ಆಪತಆౙ ಳಛಗยಲ౵  ಇ ๰ಯბನ 
ಒಳಡ ಅಲ౵  , ವ౲ ವ๲౩ ಯ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ๰ಯბඣಳಡ ෥ತ౳  ಇං ಎಂൿ ඛೕโ ಈಗ ຂಳಬ๾ൿ ๬ฑ, කโ ಎರഴ 
අಡ౥  ಗ౳ ಹಗಳඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ಅൿ ෨ಖ౲ ฿ಗ෎౽ಜಲ౵ , ಅൿ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಎ๠ౣ  ದಟౣ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದರ ෬ว 
ಅವอ෈ತ฿ಜฆತ౨ ං . ๰ಯბඝ ಇย౵  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ เತರൕ ಏඝ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅඃ ಪ౳ ෥ಣದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ 3 
คಂದ 10 ರವฉಡ 3 ෦ೕಟಗბಳ๠ౣ  ඀ರದย౵ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ෎ฉ ෴โർದง ๸ದಭბದย౵  ಅඃ ಪ౳ ෥ಣದ 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಸಣ౧  ൟ౳ ಜ౲ අಳಡ ಇං ಎಂൿ ಊ๼๭ಆ ౶ั  ඦತರ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಄ಂದ౳  ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ຄರಡ ಮಲಞತ౨ ං 
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ಅൿ ๰ಯბඣಳಡ ಮಲಞโൽಲ౵  ಅൿ ຄರಡ ಇฆತ౨ ං ಅൿ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ಅದರ ಬಡ౛  ಒಂൿ ຂัಃ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ කโ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ಕರಣದย౵  ವ౲ ವಹค๯฿ಗ ಎ๠ౣ
අಡ౥ ർಜං ಎಂ්ದರ ಀคൡ ಒಂൿ ຂัಃ෷ ಈಗ කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ේ෦ಯ 
೔ದ౳ ನ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ๸ದಭბದย౵  ඛೕโ ಇඃ คೕൟಯ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಈಗ කโ ಎರഴ ಆ෴ಮದ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಇൿ ಒಂൿ ಉർಹರൕ෴ಜං ಇඣ౬ ಂದඝ౬  ಪคಗ൐๯ತ౨ ං ಈ ಉർಹರൕಯย౵  i 
කඝ ಎರഴ ಆ෴ಮದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච කඝ කฤౙ  ಕಣಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච කඝ ಉತ౨ ಮ฿ದ 
ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಅౘ ಅౘโ ಉತ౨ ಮ฿ಜ ౽൒ತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಅโ ಚದರ කฤౙ  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗಳ ๓ಂಗಗಳย౵ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಒಂൿ ౾สೕಛ౳ ಂ ಅඝ౬  ๻౾ං౪ ೕච. ಈ ඛඃბ๎ಂಕโ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಒಂൿ 
ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂൿ ౘ෦๭ ಈ ඛඃბ๎ಂಕโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ౾สೕಛ౳ ಂಗำ කඝ 
ಅದඝ౬  ಇย౵  ๻౾ං౪ ೕච ಮൡ౨  ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಆຉ ಇย౵  ඛඃბ๎ಂಕโ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜං ಈಗ 
ಇย౵  ಒಂൿ ౾สೕಛ౳ ಂ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ෴โโ ಈ ಅౘದ ಒಂൿ ಅౘದ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಇย౵  කඝ ಎರഴ x y 
౾สೕಛ౳ ಂಗಳ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯඝ౬  ಇค๯൤౨ ೕච ಈ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಏචಂದฉ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ x y 
ಆದ౪ คಂದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ಏඝ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  කโ ඡರ฿ಜ ಅನ౷ ෵ಸ෎ಀ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ฿౲ ಌ౲ ನ ಒಂൿ 
౾สೕಛ౳ ಂ ಅඝ౬  ๅಕౣ ฑ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ๬౩ ನൽಂದ ಞ൐๭ದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ 
ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂൿ ಅൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  
෷ඛഡ ๅಕౣ ฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜ ෷ඛഡ ๅಕౣ ฑ ೬ i 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇಲ౵  เಷಯ ಆದฉ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ i j 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຂಡ ๰೉๯ತ౨ ං ಎಂൿ ತಂದಲ౾ౙ ೕറಗ෎ല, ಇൿ ಈ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ๰೉๯ವ ಇඣ౬ ಂൿ 
เඋನ฿ಜං, ಇದඝ౬  ඛೕโ ಕยಯಬ๾ൿ ඦತರ ಇย౵  ಎರഴ ౾สೕಛ౳ ಂಗಳ๠ౣ  ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜ ಒಂൿ ೯൤ಡ 
ಈ ๓ಂಗಃౙ  ಒಂൿ ౾สೕಛ౳ ಂ ಒಂದಃౙ  ಬඛ౬  ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಇย౵  ಎರഴ ౾สೕಛ౳ ಂಗำ ෭ನ๺ ಒಂൿ 
ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ූಜಸมಜං කඝ ಎม౵  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗಳඝ౬  ๳คಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ಆฆ ಸค, ಇದคಂದ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕഴൟ౨ ೕค ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಒಂൿ
ಪ౵ ๺ ಆಜං ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇย౵  ಅൿ ಎರഴ ౾สೕಛ౳ ಂಗำ කඝ ತฤಪ෎౽ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಘಟಕಗಳඝ౬  ಬฉ෷ൟ౨ ಲ౵  ಮൡ౨  ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛඃბ๎ಂಕ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ඛඃბ๎ಂಕโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಅಥ฿ ಄ಂದ౳ ದ ಄ಂದ౳  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ෩ಲโ ಸค෴ಜං, ඛೕโ ಈ เเಧ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ຂಡ ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕค ಎಂൿ කโ ಸಹ ෥ಡಬ๾ൿ ಆຉ කඝ ಇದඝ౬  ม౲ ෦ක ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ 
ಮൡ౨  කඝ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕච ಇಲ౵  කඝ ಈಗ ಇತರ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච ๻ಛಜ කඝ ಇದඝ౬  
೗෺ತั๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಇย౵  ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ 1 ౾สೕಛ౳ ಂ ಆಜං, ಇย౵  ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ 2 ౾สೕಛ౳ ಂಗำ ಅವะಜฆತ౨ ං ಇ 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಒಂൿ ౾สೕಛ౳ ಂ ಮൡ౨  ಇย౵  ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಎರഴ ౾สೕಛ౳ ಂಗำ කඝ ෨ಂൽನ ಉർಹರൕಯඝ౬  
෥ഴൟ౨ ං౪ ೕච ඦತರ කඝ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ನನ౬  ಈ ม౲ ෦කದ ಮಧ౲ ූಗವඝ౬  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කฤౙ  ූಗಗะಜ 
เಂಗലಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ඛൽბಷౣ  ม౲ ෦කವඝ౬  ಅದರ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච. ෎ฉ ಬಣ౧ ದ ๭ೕ෫๯ಣ౧ ಃౙ  
ಸค๯෥ฆ ຆൿ ಈಗ ಈ ೓ಕದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ಆຉ ಇൿ ಅಧბ ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜං ಇൿ ಮ൤౨  ಅಧბ฿ಜฆತ౨ ං 
ಏಃಂದฉ ಪ౳ ൟ ೓ಕದ ಬൽ෷ ಅಧბದ๠ౣ  ಇං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪ౳ ൟ෽ಂದರ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ೓ಕಗಳඝ౬  ෥ല ಮൡ౨  ಇඃ 
ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ෥ല ಸค ಸค ಈಗ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಮಧ౲ ದย౵  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗัๅ ಅದඝ౬  කโ ತඩಸൕಯ ෩ಲಕ 
෥ಡಬ๾ൿ ಅಂದฉ කโ ಅಂತಗბತ ಸ෦౱ ൟ ಇං ಎಂದฉ ಅದඝ౬  ಬಳ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ කโ ಒಂൿ ಅಥ฿ ಎರഴ 
ಸಮ๲౲ ಗಳ เವರൕಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆຉ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ನನ౬  ಬั ಇൿ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ൽಂದ ಇං ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  කඝ 
ຂำ൤౨ ೕච ಉർಹರൕಡ කฤౙ  ಸ෦౱ ൟ ಸ෦౱ ൟಯඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಒಂൿ අಡ౥  ಪದ ෡ತ๎ಸ౨ იದย౵  ඛೕโ ಇದඝ౬  
ಆಛಡ౛  ඣೕഴൟ౨ ೕค, කඝ ಏಕงಪದ ದಪ౭ ದ ൟ౳ ಆೕನ ม౲ ෦කವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಸค කඝ 
ಏಕงಪದ ರഔౣ ನ ൤ಡൿಆಂഴ ಕತ౨ ค๭ ಅൿ කඝ ಅಂತಹ ๸ದಭბಗಳย౵  ಈಗ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ 
කඝ ಸ෦౱ ൟಗಳඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ, ಅಂದฉ කඝ ೦౲ ෦ൟಯඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ತౘಣๆ කඝ ಅದඝ౬  วಕౙ  
๻ಕಬ๾ൿ , කඝ ೉ಕౙ ർಜ ಮൡ౨  ೉ಕౙ ർಜ เಭ೧๯൤౨ ೕච ಅಪค෦ತ฿ಜ ಸಣ౧  ದಪ౭ ದ ಪഔౣ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅಪค෦ತ฿ಜ ಸಣ౧  ದಪ౭ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅದರ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ಄ಂದ౳ ದย౵ ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ๭ౣ იභ ಅದඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಅൿ ಄ಂದ౳ ದย౵ ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎม౵  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗಳ ಄ಂದ౳ โ ಇದರย౵  ಇฆತ౨ ං ಈಗ කඝ ಇඃ คೕൟ ෥ഴ 
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬  ಬั ಇං, ಅಂತಹ ಪഔౣ ಯ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ಃౙ  ๸ීඌ๭ದ ಈ ชಒ ෴โൿ , ಇๅಲ౵ ใ ಸค෴ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಬൽಡ ಇದඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච෻ ಎಂൿ ඛೕโ ಈಗ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ කඝ ಅඦತ฿ಜ เಭ೧๭ 
಄ಂದ౳ ವඝ౬  ๳ฆ൤౨ ೕච ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳  ಎಂൿ කโ 
ಕฉ෷൤౨ ೕๅ, ಪ౳ ൟ ಬൽಯ ಎม౵  ಮಧ౲ ෈ಂൿಗำ ಪ౳ ൟ ಬൽಯ ෴ವ ෈ಂൿโ เฆದ౫  ๓ಂಗಃౙ  ๳ฆತ౨ ං෽ೕ ಅಂತಹ 
෈ಂൿವඝ౬  ๲ಂഓ౳ ข౥  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຄಂൽฆ฿ಗ ಘನ ತೕಳโ ಅದರ ๲ಂ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಏಕงಪದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ เತರൕಯ ಄ಂದ౳  ಘನ 
ತೕಳದย౵  චวತಳ౶ ยං, เเಧ ಪ౳ ඃಶಗಳย౵  ๬෩๼ಕ เತರൕ෷ ಅಸಮ฿ಜฆ๋ತಹ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  කඝ 
ຄಂದಬ๾ൿ , ಅൿ ಏಕงಪ฿ಜං ಅൿ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಏಕงಪದ เತರൕಯ สೕ๼ೕಯ ತೕಳ฿ಜං ඦತರ ಅದರ 
಄ಂದ౳ ฿ಜං ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಈ ງತದย౵  ಇฆತ౨ ං, ಈಗ ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳಸ෎౽ದ ๸ದಭბಗัๅ, ඛೕโ ෡ತ๎ಸ౨ იದ 
เർ౲ ൮ბ෴ಜ ඛೕโ ಅඝಮൟಸ෎౽ಜං ಮൡ౨  ಅದರ ๬ಧನโ ൡಂ෇ ๸౾ೕಣბ฿ದ ಏ౾ೕಕರಣಗಳ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಎಂൿ 
කඝ ಅದඝ౬  ಕฉ෷൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಏಕงಪದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ เತರൕ 

Pru
tor
@
IIT
K



ಆದ౪ คಂದ කඝ ฃി ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಅൿ ಆຉ ಆಜං, ಇൿ ನย౵ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ, ಇൿ ഓ౳ ඨ౺  ನย౵  ಇฆವ dm x x 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏෴ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ನย౵  ช಍ೕಯ ๬ಂದ౳ ൤෷ ಅඦತ ඀ರದ ಡ ಅඝಞಣ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං ಎಂൿ k dx 
ූเ๵ೕಣ ಇൿ ಈ ದಪ౭  ಇಲ౵ ๆ ಇಲ౵  ಇൿ ಇย౵  ಲಭ౲ เฆವ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ dx dx dm 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කඝ ಅඝ౬  ಎ๠ౣ  ಉದ౪ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡง ಇൿ ෴โඃ ಅಪค෦ತ ෈ഡ ಅඝ౬  කඝ dx dx 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච කඝ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ เತರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ෇ค ಃಲโ ๭౩ ರ ಸค ಆಗ ನನಡ ಅಗತ౲ เං k dx k 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  วಕౙ ๻౾ ฿౲ ಌ౲ ನದ ಪ౳ ౽ರ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ಅเූಜ౲ ವಲ౵  ඀ರದย౵  ಅเූಜ౲  ನ x dm 
เತರൕ ಇං ಅൿ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ಒഖౣ  ದ౳ ವ౲ ฃ๏෵ಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛಂದ ຂಡ ಏ౾ೕಕค๯โൿ x 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಅಂತ౲  ಇൿ ಈ ಅเූಜ౲ โ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಅเූಜ౲ โ ಚದರ ಎರಡคಂದ x l x 
කඝ ๵ච౬ ෵ಂದ ನഴๅ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎౽ಜං කඝ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಬฉಯฤ ಮฉൟං౪ ೕච ಇದඝ౬  ಒഖౣ  l l 
ದ౳ ವ౲ ฃ๏෵ಂದ ූಜ๭ ಎಂൿ ຂูೕಣ ඦತರ ಇൿ කඝ ಇದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ m dm kdx kdxi 
ಇย౵  ಬฉಯฤ ಮฉൟං౪ ೕච ౘ෦๭ ಏಃಂದฉ ಈ ಇൿ ಸಮಯ ಸค ಮൡ౨  කඝ ಇದඝ౬  ak dm ah dm dxdm kdx 
෥ലർಗ ಇൿ ಆಞತ౨ ං dx 
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬  ಬั ಇං kdx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ವಗბಃౙ  ಎರഴ ಮൡ౨  ರർ౪ ಜฆತ౨ ං කඝ ಎಲ౵ ವඞ౬  ರൿ౪ ತั๯൤౨ ೕච ຄಂൽฆತ౨ ං ಎರಡคಂದ l k k 
ಎฯ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಏಕงಪದ ದಪ౭ ದ ฃി ຄಂൽದ౪ ฉ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ เತರൕ෷ ಏಕงಪ฿ಜದ౪ ฉ ඦತರ කඝ ಅದඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ฿ಗ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ඛಖರ฿ಜ ಄ಂದ౳ ದย౵ ฆತ౨ ං ಇൿ ಎฯ ಎರಡคಂದ ಅึಯมಞತ౨ ං ಇย౵ ಂದ 
ಈಗ කඝ ಏನඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂำ൤౨ ೕච කඝ ෥ഴವ ෮ದฤ කโ ඣೕലฆವ เเಧ เಷಯಗำ ಅൿ ๬ಧ౲  ಒಂൿ 
ವ౲ ವ๲౩ ಯ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ಅದರ ຄರಡ ಇฆತ౨ ං ಸರಳ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ಎರഴ ಕಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ 
಄ಂದ౳ โ ಒಂൿ ಅಥ฿ ಎರഴ ೯൤ಡ ಇฆโൽಲ౵  ಅದರ ಒಂൿ ෈ಂൿ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ කඝ ಸ෦౱ ൟ ฿ದಗಳ ෩ಲಕ x x 
කඝ ಈ คೕൟಯ ವ๯౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ಎย౵  ಮಲಞತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಇย౵  ಎส౵ ೕ
ಇฆತ౨ ං, ಅൿ ಅದರ ෬ว ๯ะ౶ ಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಇൿ ೧෥౬ ๭ౣ ಋ౺  ನย౵  ಜನฆ ಬಳ๯ವ ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ෥൐ತ 
ಉർಹರൕ෴ಜං, කඝ ಅದರ ಬಡ౛  ಚ೉ბಸฤ ຄೕಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ เಷಯಗืඝ ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂำ൤౨ ೕච ಈ ಆຉ ನย౵  කโ ෮ದฤ ඣೕലං౪ ೕๅ, ඛೕโ ಒಂൿ 
ಕಣಗಳย౵  ಒಂൿ ಆ෴ಮದย౵  ಸರಳ ชಒಯย౵  ಚย๯ವ ಅಥ฿ ಎರഴ ಆ෴ಮಗಳย౵  ಎರഴ ಹಲ฿ฆ ಕಣಗำ ಚย๯ವ
ಚಲචಯย౵  ඛೕโ ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴವ คೕൟಯ ಆຉ ಸಮ๲౲ ಗัಂದ ෨ಂൿವคಯฤ ಅಗತ౲ เฆವ ද౳ ೕರൕ෽ಂൽಡ කโ 
ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ. ๬෥ನ౲ ฿ಜ ෩ฆ ಆ෴ಮಗಳย౵  ಮൡ౨  ಎರഴ คೕൟಯ ಚಲචಗำ ๬ಧ౲  ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಒಂൿ ූ๝ಂತರ ಚಲච ಮൡ౨  ಅൿ ൟฆಞเಃ 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹโ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಕണಣ ඃಹದ ๬෥ನ౲  ಚಲචಯ 
ಚಲච෷ ಸค ಒಂൿ ಅඝ฿ದದ ඦತರ ൟฆಞเಃಯ ඦತರ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ಪคಕಲ౭ ච ಅಗತ౲ เං ಅದඝ౬  කโ 
ಬಳಸยං౪ ೕๅ ಈ ಪคಕಲ౭ ච෷ කึ ຂಡ ಬฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ຂำ൤౨ ೕච ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ඛೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ದ ಪคಕಲ౭ ච ಮൡ౨  ൟฆಞเಃಯ ಚಲචಯ เ෗ನ౬  ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಸಹ ඛೕലං౪ ೕๅ කโ 
๰ಯბ ේ෦ಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ඣೕലದ ಃಲโ เವರൕಗಳඝ౬  කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕๅ ඦತರ කฤౙ  
ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗಳඝ౬  ೓ಕದ ෈ಂൿಗಳย౵  เತคಸมಜං ඦತರ ม౲ ෦කฑ ಸಮ๲౲  කඝ ಅದඝ౬  තಣბತัಸยಲ౵  
ಆ๎ർಯಕ฿ಜ ඛೕโ ಅದඝ౬  ෥ഴൟ౨ ೕค ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ කึ කඝ ඛಮಛಜ ว౽ౙ ೈರಗಳඝ౬  ෨ಜ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  
ಆචಯൿ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಒಳತಂലฆವ ಸ෦౱ ൟಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛೕโ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಀൟ౨ ೕค 
ಮൡ౨  ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ದ ๸ದಭბಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಭಯವඝ౬  ൤ಡൿ๻ಕฤ කඝ ಒಂൿ ಆ෴ಮದ ಸಮ๲౲ ಯ ಸರಳ เವರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕච ಒಂൿ 
ಸಣ౧  ಅඦತ ೉ກ౬ ಯ ಸ౩ ಳ ನย౵  ಲಭ౲ เฆವ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗำ ಆಜದ౪ ฉ, ಈ ౽ඞඝ ಸค ನನಡ ൟัൽං ಎಂൿ dx dm 
ූเ๵ೕಣ, ಲಭ౲ เฆವ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ಡ ಅඝඩತದย౵ ฆತ౨ ං ಅൿ ಆಜං ช಍ೕಯ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ๬ಂದ౳ ൤෷ ಎฯ dx c 
ಎರಡคಂದ ಎฯ ಆಜฆโದඝ౬  ඛೕโ ಉഴಆำ౶ เค, ඛೕโ ಇඞ౬  ಃಲโ ๬෩๼ಕ เತರൕಯඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ , 
ඦತರ ಇൿ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෴ಞโർದฉ ກೋ౞  ກೋ౞  เತคಸมಞತ౨ ං, ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಄ಂದ౳ โ ඀ರ ಸค෷ತ౨ ං. ಮൡ౨  කึ 
කโ ෨ಂං ຄೕಞ൤౨ ೕๅ , ಅಗತ౲ เฆವ ๸ರౘ൏ ౽ඞඝಗำ ෴โโ ಎಂ්ದರ ಀคൡ කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ 
ಆ෴ಮಗಳ ಚಲನ๎ಸ౨ იದย౵  ๸ರౘ൏ ๆಗವඝ౬  ຂಡ ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ಸ෩ಹ ಪคಕಲ౭ චಯ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  
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