
رش مختلف تمام لیے كے حركت اور تهیں كی اخذ مساواتیں لیے كے موشن پروجیكٹائل نے ہم میں كلاس پچهلی
جہ دو كو توں

ساته كے بازیافت كی موشن پروجیكٹائل مجهے اور گے كریں حل مسائل كچه میں حركیات ہم كہ ہیں كرتے كوشش ہم آج آئیے تها، دیكها میں توں  
پر  تهیٹا زاویہ ایک جو ہے حركت كی ذرے ایسے ایک حركت ہیں۔ كرتے یاد كو پروجیكٹائل ایک ہم كہ جیسا دیں كرنے شروع 0كے رفتار كی  v 0 

ہیں دیكهتے كو ذرے اس ہم جب اور ہے ہوتی جاری ساته  
اپنا ہم اگر اور ہے ہوتی مائل رفتار یہ كیونكہ ہیں دیكهتے ہم كہ جیسا ہے ہوتا خارج میں ہوا یہ تو   x طرح كی رفتار ابتدائی اس اور ۔ ہیں كهینچتے

میں كوآرڈینیٹ اور  y  x  yجہ دو یہ لہذا ہیں اجزاء دونوں
لیے كے نمٹنے سے مسئلے كے قسم اس كہ دیكها نے ہم كہ جیسا اور ہے حركت ایک میں توں  ah سم عمودی اور افقی طریقہ كا دیكهنے كو

دیكهیں كو حركت میں سمت افقی ہم اگر یہاں ہے۔ كرنا الگ كو حركات میں توں  
میں جسے ہے  رفتار ابتدائی وه ہوں لكهتا پر طور كے كلہاڑی میں كو جس سرعت كی ذرے اس میں سمت افقی تو 0یہ ہوں لكهتا  vx0  v 0 

اگر اور ہوگا برابر كے   cos theta 0  w eہے گئی ہو الگ سے حركت افقی سے لحاظ ایک جو دیكهیں كو حركت عمودی
دیكهیں اسے ہم اگر یہاں تو  

كیونكہ اور ہے برابر كے سرعت سے وجہ كی ثقل كشش سرعت تو ہے رہا كر اشاره طرف كی اوپر   y  ay ہم اگر اور جی مائنس ہے برابر
دیكهیں یہ رفتار ابتدائی میں سمت y  v 0 0 دیكهیں اسے ہم اگر اور ہے كیا اخذ نے ہم سے اس اب لہذا ہوگی برابر كے  تهیٹا سائن  

ہم لہذا ہیں ملتے رشتے كے آگے سیدهے  ہمیں تو اور اور مساوات مزید لئے كے اور ہیں۔ لكهتے مكانی نقل ساته كے 2اور  vx  vy  x  y  
ہیں كرتے تقسیم الگ الگ كو اجزاء عمودی اور افقی ہم پہلے سے اس كہ جیسا  

وقت بهی كسی تو میں بعد كو t  vx  v 0 cos theta 0 80 یہ لہذا ہے  جمع اصطلاح ایک پاس ہمارے پهر اور گا جائے دیا ذریعہ كے  
جمع كیونكہ لیكن ہے   ax times t  ax 0 ہے

كیا تو میں سمت كا رفتار ہیں سكتے لكه ہم جزو عمودی كا رفتار گا ہو جز گنا   x  vx  x  vy is equal to vy 0  vy اسے چلو صفر
ہیں لكهتے اوقات كیونكہ vy is equal to v zero sin sin theta minus g  t  g  e y ہے۔ برابر كے ایكسلریشن میں ویں

 سمت
ہم اگر پهر تو   x ہیں لكهتے فاصلہ شده طے میں سمت

سفر پر راستے ایسے ایک پروجیكٹائل پهر اور ہیں كرتے شروع سے كوآرڈینیٹ كے  ہم ہیں بناتے دوباره كو تصویر سی چهوٹی اس آئیے تو 0 0  
ہیں چاہتے كرنا تلاش پر مقام بهی كسی ہم جسے ہے كرتا لیے اس كوآرڈینیٹ ہیں كیا كوآرڈینیٹ  x comma y  x  x 0 گا جائے دیا ذریعے كے

جمع  كہ جو اور ہے كوآرڈینیٹ آدها مائنس 0 ان اور گا جائے دیا سے مربع  v 0 cos theta 0 t  y  v 0 sin theta 0 t  gt 2
مساوا

كا راستے ہے۔ ملی مساوات ہمیں سے توں كر لكه   y  x ایسا ہم اگر اور ہوا حاصل سے كرنے ختم كو وقت ہمیں یہ اور پر طور كے فنكشن كے
ہیں كرتے  

وه ہیں دیكهتے ہم جو تو ہے برابر كے یہ اور یہ ہیں۔ ڈالتے ہم پهر اور ہے مساوات كی   t x  x v 0 cos theta 0  t  y اظہار كے
گے كریں حاصل ہم لہذا ہے میں برابر گنا گنا  y  v 0 sin theta 0  x x x 0 cos theta 0 minus half g  x  v 0 پر

گا ملے ہیں۔ بناتے آسان اسے ہم جب ہے دیتا اظہار ہمیں یہ اور مربع برابر cos theta 0  y  x 0پر جی آدها مائنس  تهیٹا ٹینجنٹ اوقات  v 
مربع گنا  تهیٹا مربع cos 0  0یہ پاس ہمارے جب بار ایک اب لہذا تهی مساوات كی پیرابولا كہ تهی گئی كی وضاحت بار پچهلی ہم جسے مربع  x 

جائے ہو مساوات  
سے ٹكرانے سے زمین یا سطح اسی كے پركشیپ جو ہے فاصلہ وه ایک سے میں ان ہیں كرتے تلاش كو چیز جس میں حركت پركشیپی ہم پهر تو  

زمین ہو۔ گیا پهینكا دوباره اسے اگر ہے كرتا طے پہلے  
گے ہوں نقاط كے نقطہ اس كہ ہیں كہتے ہم تو ہے برابر x  ry 0 آف آرک لیے كے حد اس لہذا ہے صفر كوما صفر نقطہ ابتدائی  ہے برابر كے

ڈالو یہاں ہے كرنا اتنا بس ہمیں ہے واضح بالكل كرنا حاصل اظہار كا ہمیں سے اس اور ہے برابر كے صفر   y  x یہ نے ہم اور گی ملے قدر كی
اسے ہم اگر ہیں چاہتے لگانا حساب كا وقت كے پرواز كی پروجیكٹائل ہم اگر ہیں كرتے كیا ہم كہ ہے دیكها بهی   t ہیں كہتے

ہے پاس ہمارے مساوات كی رفتار جس ہوگی ضرورت كی جانے پر مساوات كی رفتار ہمیں لیے كے اس ہوگا۔ وقت یہ تو  xv y ہے برابر كے اس
كہ دیكهیں ہم اگر ایكسپریشن ہے برابر كے آدها مائنس ہم مربع x  yy  v 0 sin theta 0 t  gt  y 0 ہے برابر كے  یہاں ہیں۔ ڈالتے  

یہاں ہم جب تو y 0 ہیں ركهتے برابر كے  كو  
گا۔ ملے برابر كے ہمیں تو نصف مائنس 0 جو گا ملے اظہار كا وقت كے پرواز ہمیں سے یہاں اور مربع  v 0  sin theta 0 t  gt 2  v

  sin theta 0 on g 0ہیں سكتے كر معلوم وقت ہمیں جب بار ایک ہم پهر اور ہوگا برابر كے
ہیں۔ سكتے كر حاصل كو حد اس ہم تو  v 0 cos theta 0 in t 

یہ تو v 0 cos theta 0 in 2 v 0 sin theta 0 on g 2 مربع ہم اسے اور ہے جاتا ہو برابر كے  v 0  cos theta 0 
  sin theta 0 on gہے آسان ہے۔ سكتا ہو بهی یہ اور ہیں سكتے لكه

ہے راستہ پروجیكٹائل یہ ہیں دیكهتے كو اظہار اس اور ہیں دیكهتے دوباره كو اظہار اس آئیے اب ہیں سكتے كر حاصل ہم جو ہیں چیزیں كچه یہ تو
كیوں اسے ہے جاتا كیا سفر جو كوآرڈینیٹ   y  v 0 sine theta 0 t مربع ٹی جی آدها ہے۔ جاتا دیا سے مائنس

ہے كرتا سفر میں حركت پروجكٹائل ایک جب ذرّه یہ كہ ہے یہ وه ہوا احساس جو ہمیں اب تو  
ہی ایک یہ تو گنا  كو قدر اور y 2 دیكهیں كو مساوات اس ہم اگر اور ہے كرتا عبور پر  t 1  t 2  

لیے كے قدر اسی كہ ہے واضح بالكل یہ تو ہمیں كی  y  t وه جو جڑیں دو وه جڑیں كی مساوات چوكور اس اور ہے ملتی مساوات چوكور ایک میں
اور ڈیلٹا وقت اس كہ ہو كرنا معلوم یہ ہمیں اگر میں مسائل كچه اب ہیں دیتی قدر كی ڈیلٹا ہمیں اگر ہے برابر جو ہے   t1  t2  t  tلیے كے

جو ہے ضرورت كی اظہار مائنس   t2  t1 ہے
جڑیں دو یہ پاس ہمارے تو اور   t1  t2 ہیں كرتے حل كو جڑوں دو ہم اگر ہیں۔ سكتے كر حاصل ہم اور ہیں

اور ہیں سكتے گهٹا كو ان ہم تو مائنس   t2  t1 میں كرنے طے فاصلہ ذره جو گا ملے وقت وه ہمیں سے اس اور ہیں سكتے كر حاصل اظہار كا
چوكور ایک یہ كیونكہ كریں كام پر اس كبهی كبهی یہاں ہم جب ہے كرتا عبور كو اونچائی ہی ایک پر مقامات مختلف  وقت اس كہ جو ہے لیتا 2  

مائنس مجموعہ كا جڑوں كہ ہیں جانتے ہم ہے مساوات چوكور ایک میں مساوات بذریعہ پیداوار كی جڑوں اور ہے  b  a  c بذریعہ ہے برابر كے
مساوات جہاں اور جمع مربع جمع ہم اگر لہذا ہے برابر كے صفر ہے گئی دی ذریعہ كے مائنس ٹو   a  ax  bx  c  t  tكرنا تلاش كو ایک

ہیں چاہتے  
ہے مجموعہ كا جڑوں پاس ہمارے اگر لہذا ہے فرق كا جڑوں دو وه ہیں رہے دیكه ہم جو میں اصل تو  

الفا مجهے ہوں۔ دیكهتا كو بیٹا الفا بار  مائنس مربع پورے بیٹا پلس الفا میں اگر پهر ہیں بیٹا اور الفا جڑیں دو كی مساوات اس كہ ہیں كہتے ہم تو 4  
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ہے ضرورت كی بیٹا مائنس الفا مجهے اگر لہذا گا دے مربع پورا بیٹا مائنس  
كی طرح اس لہذا ہے ضرورت كی لینے گنا چار مائنس كا پیداوار كی جڑوں كو مربع كے جڑوں مجهے ہے ضرورت كی كرنے كیا مجهے تو  

كو ایكسپریشن اس میں ہے نہیں ضرورت كی كرنے حل كو جڑوں دو لیے كے كرنے تلاش كو ٹائی ڈیلٹا اس ہو ضرورت مجهے اگر میں صورت  
پلس مربع جمع ax  bx  c 0بیٹا پلس الفا كیونكہ ہوں كرسكتا حاصل فرق كا جڑوں دو میں سے یہاں پهر اور ہوں كرسكتا ظاہر میں شكل كی  برابر

سے طرف كی بیٹا الفا گا۔ جائے دیا ذریعے كے مائنس كے   b  c گا جائے دیا سے طرف كی
كے آپ كہ گا دوں چهوڑ پر آپ اسے میں لیے اس ہوں سكتا كر حاصل فرق كا جڑوں میں سے وہاں اور ہوں سكتا كها یہاں میں چیزیں یہ تو  
سے آپ میں مسائل بعض كیونكہ ہے سكتا جا كیا كیسے یہ كہ ہے بتایا طریقہ بنیادی كو آپ نے میں مسئلہ ہمارا كریں۔ كام سے لحاظ كے پیرامیٹرز

122 ٹی ڈیلٹا جہاں ہے سكتا جا كہا لیے كے كرنے تلاش  ٹی ڈیلٹا اور  ٹی ڈیلٹا سے آپ جہاں ہے سكتا ہو مسئلہ كوئی یا ہے سكتا جا پوچها بار اس
سے لحاظ كے متغیرات ان آپ كو فرق اس كے اونچائی كو آپ پهر اور گا جائے دیا كو آپ فرق یہ كا اونچائی شاید اور وقت كا اونچائی اور ایک گا۔ ہو

ہیں سكتے آزما ہی خود اسے آپ اور سكے جا كیا كام پر اس اور سكے جا بنایا سے آسانی مسئلہ كا طرح اس تاكہ ہیں سكتے كر بیان  
سے زیاده كہ تها دكهایا بهی میں كلاس پچهلی نے ہم یہ اونچائی زیاده سے زیاده ہیں دیكهتے بهی چیزیں اور كچه میں موشن پروجكٹائل ہم آئیے اب تو

زیاده لیے كے كہ جب ہے جاتا كیا حاصل آپ جب لیے اس ہے ہوتا برابر كے صفر   h  ah  v y  vy ہیں ڈالتے برابر كے صفر كو
وقت تو صفر   v  sin theta پہنچنے تک سطح اسی اسے جو ہے وقت نصف یہ كہ گا ہو احساس كو آپ اور جی پر صفر ہے۔ ہوتا برابر كے

كی اس اور ہے لگتا میں كرنے مكمل كو حركات اپنی میں  
1پروجیكٹائل اور ہے۔ لگتا میں آنے نیچے میں حركت اسے وقت ہی اتنا ہے لگتا وقت جتنا میں جانے اوپر كو ذره ایک كیونكہ چاہیے جانی كی توقع d 

1ہیں چاہتے كرنا كام ہم اگر ہیں كرتے كام پر اونچائی كو اونچائی اس ہم جب لہذا ہے ہوتی الگ سے حركت افقی حركت عمودی میں d  
ہے وقت اب تو  v 0 sin theta 0 on g 

كو اظہار ہم اب تو ہیں۔ ركهتے میں   in the  y فارمولا لیے كے
ہے۔ جاتا ہو برابر یہ تو كہ جو میں وقت  تهیٹا سائن پر  تهیٹا گنا آدها مائنس گنا v 0 0 مربع  v 0 sin 0  g  g  t  

تو پر  تهیٹا اسكوائر سائن v 0 0 ہیں كرتے كام پر اس ہم جب اور مربع  g  
یہ تو ہے۔ نكلتا یہ اور ہے برابر كے y h  v 0 sin 02 ہونا برابر كے جی  پر  تهیٹا اسكوائر  

والا لگنے میں كرنے حاصل اسے اور ہے اونچائی زیاده سے زیاده گئی كی حاصل ذریعے كے پروجیكٹائل جو ہے اونچائی زیاده سے زیاده وه یہ تو
وقت جہاں ہے برابر كے   t by 2  t ہے وقت كل كا پرواز

2اونچائی زیاده سے زیاده اور ہے برابر كے یہ كہ ہے دیكها نے ہم ہے وقت كل والا لگنے پاس ہمارے كیا تو  v 0 sin theta 0 on g  
ہے صفر تهیٹا اسكوائر سائن مربع ہم اگر سے یہاں اب   v 0  g  tدیكهیں كو مربع

تو چار ہے۔ جاتا بن مربع پر صفر تهیٹا اسكوائر سائن مربع صفر كہ ہیں سكتے دیكه ہم یہ اور ہے برابر كے مربع t  v  g  g 8 كے پر  h  
سے لحاظ كے حد ہم اگر كہ بهی یہ اور ہوگا برابر   h كریں كام پر اظہار كے

گا ملے كیا ہمیں تو كے ٹینجنٹ ٹائم رینج كے  پر  تهیٹا h is 04 كام پاس كے آپ كہ گا كہوں كو كرنے كام سے آپ میں دوباره یہ برابر كے  r  
بهی یہ اور نكالیں كو اس ہے فارمولا كا رینج والی كرنے مربع   t  g كچه سے میں ان لہذا ہے جاتا كیا تقسیم سے آٹه كو جس ہے نكلتا برابر كے

كی كرنے كام پر ان سے آپ میں پر بنیاد كی اس ہیں كی نے ہم جو آه چیزیں  
ہم آئیے اب گا كروں توقع لئے كے ہم لیے كے اس اور شرائط كی رینج ہیں۔ دیكهتے بهی فارمولہ فارمولہ   y  trajectory  yy كے

ہیں دیكهتے كو ایكسپریشن پر مربع ایكس جی آدها مائنس  تهیٹا ٹین مربع x 0 ہیں سكتے لكه دوباره اسے ہم طرح اس اور  تهیٹا مربع  v 0  cos 0
یہ ہوگا۔ برابر كے مائنس  تهیٹا ٹینجنٹ اوقات پاس ہمارے اب مربع بذریعہ x 0 سے  تهیٹا سائن ہم لہذا ہے  تهیٹا مربع  g 2  v 0  cos 00  

ہیں كرتے تقسیم سے  تهیٹا سائن اور ہیں كرتے ضرب 0  
دیكهیں اسے ہم اگر ہوگا پاس ہمارے پهر گا جائے ہو برابر كے مائنس  تهیٹا ٹینجنٹ ٹائم ایكس یہ تو 0  

مربع ہے ایک وہاں تو 2ہے برابر كے حد كہ جو  تهیٹا تهیٹا  v 0  cos 0  sin 0  
مائنس یہ تو ہے جاتا ہو برابر كے   g sin theta 0  r times cos theta 0 ہے جاتا ہو برابر كے

ہے جاتا ہو برابر یہ تو بذریعہ جی مائنس  تهیٹا ٹینجنٹ x 0 صفر تهیٹا ٹینجنٹ  r  
اور ہے مفید ہے۔ سكتا ہو ایسا اوقات بعض كیونكہ كریں ظاہر كو فاصلہ عمودی شده طے ذریعے كے پروجیكٹائل سے لحاظ كے رینج اب آئیے تو  

ہیں لكهتے آئیے ہوئے دیكهتے كو مسائل كچه كو پر مربع ایكس جی آدها مائنس  تهیٹا ٹینجنٹ اوقات مربع y  x 0 كے  تهیٹا مربع  v 0  cos 0  
اسے ہم لہذا ہے گیا دیا ذریعہ مربع ایكس جی آدها مائنس  تهیٹا ٹین مربع ہیں۔ سكتے لكه x 0 تهیٹا سائن ہم اور  تهیٹا تهیٹا  v 0  cos 0  cos 0

  0ہیں كرتے تقسیم اور ضرب سے
وہاں ہے  ایک ہے وه ہے ملتا جو ہمیں میں اصطلاح دوسری پهر اور ہے جاتا ہو برابر كے  تهیٹا ٹینجنٹ ٹائم ایكس یہ تو 02ایک ہے مربع  av 0  

ایک  ہے تهیٹا مائنس ہمیں لہذا ہے جاتا ہو برابر كے رینج مصنوع یہ  ہے تهیٹا گنا مربع cos 0پاس ہمارے پهر اور ہے ملتا پر  sin 0  g  x  r 
اسے ہم ہے سكتا جا كیا آسان مزید میں حقیقت كو اظہار اس لہذا ہے ہوتا صفر تهیٹا ٹینجنٹ  x صفر ہیں۔ سكتے لكه پر طور كے تهیٹا ٹینجنٹ اوقات

مائنس ایک میں بذریعہ اس كوئی اور كو  تهیٹا ٹینجنٹ بار مائنس پر x  r  x 0 سكتا كر اظہار كوئی سے طرح اس لہذا ہے سكتا لكه  r  x  r  
پاس ہمارے ہیں رہے كر تعامل درمیان كے متغیرات مختلف ہم ہیں رہے كر یہ ہم لہذا ہے پاس ہمارے ہے   r  t كی چیز جس ہمیں اور ہے

ہم كہ ہے منحصر پر اس ہے ضرورت  te  rms كے اس ہیں۔ سكتے كر اظہار كا متغیرات دیگر میں
رفتار كو پروجیكٹائل ایک كہ ہے یہ وه ہے گیا دیا جو ہے دیتا كرنے حل كو مسئلہ ایک پر طور كے مثال تو v 0 0 جاتا چهوڑا ساته كے  تهیٹا زاویہ

پر پوزیشن بهی كسی دوران كے راستے كے حركت كی اس اور ہے كیا بیان نے ہم كہ جیسا ہے كوما   x  y ہے۔ بناتا پروجیكٹائل سے جس زاویہ
ہے نقطہ اختتامی یہ اگر اور ہے الفا اصل ساته كے آغاز نقطہ  

دوں جوڑ سے لكیر سیدهی اسے میں اگر تو  
كہ ہے بتاتا یہ مسئلہ یہ ڈالیں۔ نظر ایک پر اس لہذا ہے تعلق درمیان كے صفر تهیٹا اور بیٹا الفا وه ہے كرنا تلاش جو ہمیں اور ہے بیٹا زاویہ یہ تو  

اونچائی یہ پر اونچائی اس ہے گئی دی ذریعہ كے كوما   y  x  y ہے
اونچائی یہ تو یہ ہیں كہتے كو فاصلے اس چلو ہے گیا دیا ٹینجنٹ كا الفا لہذا ہے گئی دی سے   y  x ہے

ٹینجنٹ كا الفا تو سے ہے جاتا دیا ٹینجنٹ كا بیٹا ہے۔ جاتا دیا معذرت ہے جاتا كیا تقسیم سے كو   y  x  y  y  r جاتا كیا تقسیم سے ایكس مائنس
كریں شامل كو دونوں ان ہم اگر ہے ٹینجنٹ كا بیٹا كہ جو ہے  

گا ملے بیٹا ٹینجنٹ جمع الفا ٹینجنٹ ہمیں تو ہے برابر كے جمع تقسیم مائنس   y  x  y  r  x ہے باہر یہ گے كریں كام ہم جب اور
یہ تو   y ہے جاتا ہو برابر كے اوقات

كا بیٹا ہے۔ ٹینجنٹ كا پی الفا یہ تو یہ ٹینجنٹ گنا پلس ایكس مائنس گنا ہے برابر كے مائنس   lus  y  ir  y  x  x x r  x سے
یہ تو گنا ہوگا برابر كے مائنس   y  r  x x r  x دیكهیں ہم اگر اور سے
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دیكها نے ہم تو تها وه تها ملا ابهی ہمیں جو اظہار عمومی لیے كے ہے برابر گنا  تهیٹا ٹینجنٹ ضرب مائنس y  y  x 0 لئے اس  r  x x r  y
گنا بذریعہ مائنس گنا   r  r  x  x ہے برابر كے ٹینجنٹ كے صفر تهیٹا یہ

آپ جو ہے جاسكتا كیا حل سے آسانی مسئلہ كا طرح اس لہذا ہے برابر كے ٹینجنٹ كے صفر تهیٹا بیٹا ٹینجنٹ پلس الفا ہوگا ٹینجنٹ مطلب كا اس تو  
میں صورت اور ہیں كرسكتے تلاش انہیں آپ سے لحاظ كے اظہار كس اور ہیں كہاں متغیرات گئے دیئے كہ ہے یہ وه ہے دیكهنا میں مسائل ان كو

ہے نہیں ضرورت كی ركهنے یاد فارمولہ كوئی كو آپ اگر  
ہے ضرورت كی ركهنے یاد صرف كو آپ تو اور میں كوآرڈینیٹ ایكس سے لحاظ كے لہذا ہے  ایكسلریشن میں سمت x  y  x 0 ہمیشہ  vx  v 

ہے فاصلہ شده طے اور میں  تهیٹا ہوگا۔ cos theta 0  v 0  0ہے برابر كے جی مائنس سرعت میں سمت  cos 0  t y  
تو ہمیشہ رفتار عمودی لہٰذا اور ہوگی برابر كے ہوئے مانتے مثبت كو   t  v 0 sin theta 0 minus gt  y  y گیا كیا طے میں سمت
فاصلہ آدها مائنس  v 0 sine theta 0 t  gt اور ہے سكتا دیكه میں موشن پروجیكٹائل بهی كوئی ہے چیز اور ایک اب ہوگا برابر كے مربع

كے  تهیٹا  رینج كہ ہے بتاتا ہمیں ہیں دیكهتے كو فارمولے كے رینج ہم ہے كیا پاس ہمارے 20ہے برابر كے سائن مربع  v 0  
ہمیں اگر اب تو v 0 00 دیكهتے كو پروجیكٹائل اور ایک ہم اگر اور ہے  تهیٹا اور رفتار خاص ایک كہ ہے مطلب كا اس جائے دی قدر كی  تهیٹا اور

رفتار ابتدائی ہی ایک جو ہیں لیكن ہے جاتا پهینكا ساته كے v 0  pi 20 ہیں دیكهتے كو پروجیكٹائل دو ان ہم جب پر  تهیٹا مائنس  سے زاویے كے  
كا رینج آپ اگر اب ہے۔ جاتا پهینكا پر زاویہ كے  تهیٹا مائنس  دوسرا گیا پهینكا پر زاویہ كے  تهیٹا ہے پروجیكٹائل ایک كہ ہے مطلب كا اس تو 0900

لگائیں حساب  
حد كی اس تو ہوگی برابر كے برابر كے  تهیٹا  مربع سائن مربع اور پر r 1  v 0 20 گنا  ہوگا برابر كے اسكوائر سائن مربع  g  r 2  v 0 2

سائن سائن كی زاویے اس لیكن ہوگا نہیں كچه یہ تهیٹا  مائنس pi by 2 20ہے جیسا ایک جو ہے  تهیٹا  مائنس  an d  pi 20  
یہ تو كیونكہ ہوگا برابر كے   r1  pi ہے۔ ہوتی حد وہی لیے كے رفتار ابتدائی گئی دی لیے اس ہے برابر كے سائن كی تهیٹا سائن كی تهیٹا مائنس

كہ ہیں سكتے دیكه ہم پر طور واضح بهی سے اس اور ہوگا برابر كے ڈگری نوے مجموعہ كا زاویوں ابتدائی دو ان اور ہوگا محیط سے زاویوں دو  
گئے دیے صفر تهیٹا جب ہوگی زیاده سے زیاده حد لیے كے صفر   v  pi ڈگری گا۔ ہو پینتالیس یا چار برابر كے

یہاں ہم كہ جب كریں نوٹ لیكن ہے كرتا احاطہ كا رینج زیاده سے زیاده ہے جاتا پهینكا ساته كے زاویہ كے ڈگری  جسے زاویہ جسمانی ایک تو 45  
وقت كہ ہے نہیں یہ مطلب كا اس ہے فاصلہ جو ہیں كرتے بات كی حدود وقت اور t1  t 2 2 ہوں مختلف اوقات گے ہوں یكساں ہے۔ لیا نے  كو

گے ہوں مختلف  تهیٹا جب اور ہے منحصر پر رفتار عمودی ابتدائی وقت یہ كا پرواز كہ ہے واضح سے حقیقت اس یہ اور گے 0  
سے زیاده كی اونچائیوں طرح اسی اور ہے سكتا ہو ہی ایک رینجز اگرچہ ہوگی مختلف رفتار عمودی ابتدائی كی ٹو پروجیكٹائل اور ون پروجیكٹائل تو

وه پر جس یا ہیں كرتے صاف وه جسے اونچائی زیاده اور  h1  h2 یہ لیكن ہوگی جیسی ایک رینج لیے اس گے ہوں مختلف بهی وه ہیں پہنچتے تک
سے آپ اوقات بعض اور گی ہوں مختلف چیزیں اور یا اور گا۔ جائے كہا كو كرنے معلوم تعلق درمیان كے   t1  t2  h1  h2 آپ چیزیں یہ اور

پر جہاز ہوائی مائل ایک ہم آئیے آه ایک پر موشن پروجیكٹائل كہ ہیں سكتے كر یہ پر طور كے چیز آخری اب كر كهیل گرد ارد كے چیزوں یہاں  
سكتی ہو بات كی جہاز ہوائی مائل ہم جب لیكن ہیں درست بهی یہاں وه ہیں كی اخذ پہلے نے ہم مساوات جو میں اصل ہیں لیتے معاملہ كا پروجیكٹائل

ہیں دیكهتے كو مسئلے آئیے گے دیكهیں ہم كہ جیسا ہے  
ایک ساته كے رفتار ہم اور ہیں پهینكتے  كوآرڈینیٹ یہ ہم اور ہے پر الفا زاویہ ایک یہ طیاره آه آه ہے طیاره ایک یہاں ہمارے كہ كریں فرض تو 0 0  

ہیں۔ پهینكتے پروجیكٹائل v 0 0 ہے سے افقی  تهیٹا زاویہ ایک  
گا جائے اوپر یہ اب ہے جاتا پهینكا پروجیكٹائل پر جس ہے مائل وه یہ اور ہے بناتا سے حوالے كے افقی پروجیكٹائل جسے ہے زاویہ وه  تهیٹا تو 0  

ہے یہاں گا۔ ٹكرائے آكر واپس یہ اور گا ٹكرائے اور نقطہ كو اس تهی اصل یہ كہ ہیں كہتے ہم اب   o  b كو فاصلے اس ہم اب اور دیں رہنے
صور دوسری كہ ہے مختلف سے لحاظ اس سے مسئلے كے پہلے رینج یہ كہ ہے كرتی نوٹ اب رینج كہ جیسا ہیں كہتے

نقطہ پروجیكٹائل اب تها پر سطح اسی تها رہا ہٹ پیچهے پر زمین یہ جب تها دیا انجام كو نقطہ اس نے اس میں معاملات پچهلے ہم جہاں میں توں  
گئے دیئے جو ہیں چاہتے كرنا تلاش سے لحاظ كے پیرامیٹرز ان كو حد اس ہم اگر اب لہذا ہے رہا مار پر سطح كی تار مختلف میں مقابلے كے آغاز

پاس ہمارے ہیں پیرامیٹر سے كون اب نزدیک ہمارے ہیں۔ v 0 0 تیسری پاس ہمارے اور ہے زاویہ سے زمین  رفتار ابتدائی كی تهیٹا پروجیكٹائل  
مسئلے خاص اس میں اگر اب كیونكہ ہے سكتا ہو آسان ہیں۔ چاہتے كرنا تلاش حد اب وقت كرتے اسے ہم اور ہے زاویہ كا جهكاؤ كہ جو ہے الفا چیز

ہوں كرتا انتخاب كا اس لیے كے  
ساته كے مائل میں ہے سمت سیدها یہ اور ہے مائل یہ آیا كہ ہوں كرتا انتخاب یہ میں تو اور   x  y اب طرح اس اور ہوں ہوتا كهڑا طرف كی مائل

وه ہوں چاہتا كرنا تلاش نقاط كے اس میں جو نقطہ آخری اور ہیں كرتے شروع سے  اصل ہم پر اس ہوں دیكهتا میں اگر ہے رہا چل پروجیكٹائل 0 0  
اب كیونكہ ہوگا  كوما اور ہے كهڑا پر مائل r 0ہیں دیكهتے اسے ہم جب اب لہذا ہے ساته كے مائل  y  x  

جو كرنا سامنا كا ایكسلریشن ایک ہے پروجیكٹائل تو  g م سمت عمودی سمت اس اب ہے برابر كے
ہے نہیں كهڑی یا توازی  x  y اور

كو ایكسلریشن ہم ہیں كرتے كیا ہم تو اور  x  y سم
ہم اگر لہذا ہیں كرتے حل ساته كے توں اور   x  y ہے چنا نے میں كہ جیسا كریں انتخاب كا

دیكهوں كو سمت كهڑے میں اگر ہے سمت یہ ہیں دیكهتے جو ہم اب چلو گا جائے ہو ہوگا كیا تو  
م كے جہاز ہوائی سمت یہ تو

ہے الفا مائنس  زاویہ یہ ہے الفا زاویہ یہ ہے توازی 90  
ہے جی یہ اگر جز یہاں تو  

یہ سمت جز میں اس تو جزو كا سمت اس اور ہوگی یہ میں اصل ہوگا الفا سائن   g cos alpha  g  g cosine 90 جسے ہے الفا مائنس
میں   g sin alpha ہوں دیكهتا كو ایكسلریشن میں جب لہذا ہوں سكتا لكه

كا ایكسلریشن تو نے میں ہے برابر كے الفا سائن جی مائنس ۔ ہے ہوتا جزو   x  x كا اس پهر ہے ساته كے اس جی ہے لیا ساته كے سمت اس كو
كا ایكسلریشن اور مائنس اس نے میں كہ جیسا جزو اور ہے كیا منتخب كو مائنس   y  x  y  g cos كو دونوں ان ہمیں لہذا ہوگا برابر كے الفا

پوائنٹس ہوگا۔ سمجهنا  
میں جب فرق اب تو اور   x  y ہیں مائل میں مقابلے كے كیس پچهلے جو ہوں كرتا استعمال كو فارمولیشن اس كی

ہے وه ہے ملتا جو مجهے تو اور ہے ایكسلریشن ایک میں سمت تهی ایكسلریشن صرف پہلے جبكہ ہے ایكسلریشن میں سمت   x  y  y كے سمت
ہے ایسا اگر لہذا ہے كیا انتخاب كا محور اپنے نے ہم كہ ہے آرہا سے وجہ اس فرق یہ اور ساته  

ہیں لكهتے طرح اس اسے ہم تو  
مائنس كلہاڑی كہ دیكهیں ہم كہ ہے كرنا اتنا صرف ہمیں اب تو اور ہے برابر كے الفا گناه g  ay is 0 كے  ایكس وی الفا برابر كے جی مائنس  

كے رفتار ہمیں اب ہے برابر رفتار لہذا ہے دیكهنا كو جز یہ اب ہے بناتا زاویہ ایک ہے x  v 0  v 0 0 رہی بنا زاویہ كا الفا مائنس  تهیٹا رفتار  
ہے   x ساته كے جزو كهڑے اور ساته كے محور
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ہے۔ وه ہے جو پاس ہمارے تو كے الفا مائنس صفر تهیٹا اور ہوگا برابر كے كوسائن مائنس صفر تهیٹا صفر كے  vx 0  v 0  v y  r  v صفر
جائے ہو یہ پاس ہمارے جب بار ایک لہذا ہوگا برابر كے سائن  

ہم ہیں سكتے بڑه آگے صرف ہم تو اور جو پاس ہمارے ہیں۔ لكهتے مساوات اپنی لیے كے  v xvyx  y so  vx  v 0 كے تهیٹا وه ہے
مائنس الفا مائنس  ہے برابر كے اور ہمیں لیے كے cosine 0گا ملے  g sine alpha t  vy  b y  v 0 sine of theta 0 

مائنس الفا مائنس ہیں لكهتے ہم پهر اور جزو كے تهیٹا جز الفا مائنس  ہوگا برابر كے g cos alpha t  x  x  v 0 cosine 0 مائنس  t  
ٹائمز الفا سائن جی نصف ہے وه گا ملے جو ہمیں سے یہاں اور مربع الفا مائنس صفر تهیٹا مائنس كے   t  y  t  g cos alpha  v صفر

ہے برابر كے سائن   t دو بذریعہ مربع
میں جز عمودی تو جگہ كی ہمیں میں جز افقی اور ہے   g  g cos alpha  g sine alpha ہیں ملتی اصطلاحات اضافی یہ سے وجہ كی

ہم جب اب تو   y ہیں كرتے حاصل اظہار یہ لیے كے
اب تو r 0  ہے برابر پر كوما  y 0  

ہے برابر كے صفر ویلیو اس كہ ہوگا یہ مطلب كا اس تو ٹائمز الفا مائنس صفر تهیٹا آف سائن صفر جی مائنس الفا   v  t  cos  t بذریعہ مربع
ہم سے یہاں اور ہمیں لہذا ہیں سكتے كر حاصل قدر كی دو كے الفا مائنس صفر تهیٹا ہے ہوتا حاصل  t wo  t  t  v  Gبرابر كے سائن صفر

cos alpha 
ایک كا كرنے ایسا اب ہے كرنا تلاش ایكسپریشن لیے كے رینج ہمیں اب ہے۔ لگتا میں آنے واپس پر جہاز ہوائی كو پروجكٹائل جو ہے وقت وه یہ تو  

ہم كہ ہے یہ طریقہ كے تهیٹا كہ جو ہیں سكتے لگا میں ایكسپریشن كے ایكس كو ویلیو اس كی t  v 0 0 الفا مائنس  تها برابر كے كوزائن  t 
الفا سائن جی ہاف مائنس ہمیں سے اس اور مربع   t  r عددی یہ اور ہیں سكتے دیكه بهی سے طریقے دوسرے اسے ہم لیكن گی ملے قدر كی

ہوگا آسان قدرے سے لحاظ  
تها یہ ہیں كهینچتے دوباره كو تصویر اس ہم آئیے تو تها یہ   x  y كہ ہے یہ وه ہوں كہتا جو میں اب تها۔ الفا زاویہ یہ ہیں رہے دیكه كو حد ہم یہ

كو سمت افقی مجهے   x ہے كرتا طے فاصلہ ایک جب پركشیپک میں جس ہے فاصلہ وه ہے فاصلہ جو پاس ہمارے پهر دو كہنے ستاره
ہوں چاہتا كرنا تلاش اسے میں اگر اب لہذا ہے كم ہوا كیا طے فاصلہ افقی اور ہے كرتا طے فاصلہ یہ تو  r sub h طے جو ہے فاصلہ افقی وه

یہ اور ہے گیا كیا میں اگر كیونكہ ہے۔ نہیں كچه سوا كے   v 0 cosine theta 0 into t b  x ہوں دیكهتا سے لحاظ كے نقاط ستاره
ہے موجود مساوات پرانی بهی اب پاس میرے تو   x كی اس اور ہے نہیں كچه سوا كے رفتار ابتدائی كی ضرب ساته كے وقت شده طے فاصلہ كا

پوزیشن جو وقت والا لگنے لئے كے آنے تک كیپٹل وقت ہی ایک تها۔ گیا دیا پر طور كے  كوما كیپٹل اور b  r 0 دیكها یہاں ابهی نے ہم جو  t  t  
ہوں سكتا كر حاصل میں لہذا ہے برابر ہے 2برابر  v 0 sin theta 0 alpha on g cos alpha  r sub h  v 0 cos 

كو الفا مائنس ضرب سے كو میں طرح اس ہے گیا كیا تقسیم سے theta 0 2كی  v 0  sine theta 0  g cos alpha  r sub h 
كہ ہیں سمجهتے ہم جو اور ہوں سكتا كر حاصل قدر   r sub h و اعداد اس یہ ہے برابر كے الفا كوزائن رینج یہ لیكن ہے نہیں بهی كچه وه ہے

شمار ہے۔ واضح سے رینج وه ہوں كرتا حاصل جو میں لہذا ہے برابر كے  r cos alpha  rr sub h  r cos alpha  v 0 یہ ہے
كو الفا مائنس میں مجهے سے اس اور ہے گیا كیا تقسیم سے cos theta 0 2كا  v 0 sine of theta 0  g cos alpha  r  

كو الفا مائنس  تهیٹا آف سائن  تهیٹا كوزائن مربع میں اگر ہوگا برابر كے اس جو ہے۔ ملتا اظہار مربع 2ہوں كرتا تقسیم سے  v 0 00  g cos  a 
میں ایكسپریشن لیے كے ایكس میں اگر ملتا ایكسپریشن وہی مجهے اور ہوں سكتا كر تلاش اسے میں لیے اس   lpha  tپهر اور لگاتا ویلیو كی

كرتا استعمال كا ٹرگنومیٹری لیے كے بنانے آسان كو ایكسپریشن  
مجهے تو یہاں لیكن ملتی قدر وہی كی  r  i ہوئے كرتے استعمال كا مثلثیات اور كیا استعمال كا جزو افقی كے رینج اور كیا استعمال كو اظہار اس

 rآپ جہاں ہو مسئلہ كوئی كو آپ جب لہذا ہے بهی كچه جو یا میں وقت كم قدرے پر طور ممكنہ ہے ملا رشتہ ہی ایک مجهے تعلق كا اس ساته كے
ساته كے مائل نے ہم میں مسئلے خاص اس پر طور كے مثال چاہئے كو آپ ہے دیكهی نے آپ جو ہو حال صورت مختلف سے اس كو اور  x  y كا

تاكہ كیا انتخاب صرف یہ جائے ہو آسان كافی اظہار كا r  y 0 كیا یہ نے ہم جب لیكن گیا بن  كوآرڈینیٹ  
نئے كو ایكسلریشن ہمیں كہ ہوا احساس ہمیں تو اور ہے كرنا الگ ساته كے   x  y سكتا ہو مسئلہ كوئی كو آپ پر طور كے مثال طرح اسی ہدایات

لیے كے آپ میں اور دیكها سے طرف كی اوپر كو مسئلے اس نے میں ہے گئی پهینكی طرف كی نیچے طرف كی مائل چیز كوئی كی آپ جہاں ہے  
اپنے آپ اگر ہیں سكتے كر كیا آپ لیكن گا۔ كروں نہیں حل كو مسئلے اس   x ہیں كرتے منتخب طرح اس كو

اپنا آپ تو   y گے كریں حل كو جز كے ثقل كشش اپنی آپ جب ہیں كرتے انتخاب كا طرح اس
جز یہ تو كا آپ كیونكہ ہوگا نہیں منفی یہ ہوگا مثبت جز چاہے مسئلہ كا آپ ہے منحصر پر اس لہذا ہے رہا جا نیچے اب   x  x  x یا ہو اوپر
كو آپ نیچے اور   x  y اگر رہیں محتاط میں بارے كے علامات ہوگا كرنا حل كو ان پهر اور ہوگا كرنا حل كو قدر خاص كی ایكسلریشن ساته كے

آپ   y ہیں جاتے لے اوپر كو
نے ہم لیں كر مكمل مسئلہ اپنا آپ كہ پہلے سے اس سے میں علامات ان ہیں۔ ركهتے مدنظر كو سبهی علامات مثبت بعض ہیں نشانیاں منفی كچه تو  

تصور كا رفتار دار رشتہ میں جس ہیں دیكهتے كو مسئلہ اور ایک آئیے ہے دیكها سے تفصیل كو تصورات مختلف متعلق سے موشن پروجیكٹائل  
كی جس ہے طیاره ایک نزدیک ہمارے ہے۔ گیا دیا كیا یہاں ہے جاتا كہا بهی مسائل كے تعاقب كو مسائل كے قسم اس اوقات بعض اور ہے ہوتا استعمال

یہ كہ كہے كوئی اگر جگہ ابتدائی   b ہے
فاصلہ یہ تو   a ہے

اسے میں اگر تو   xy دیكهوں سے لحاظ كے
كوما میں شروع طیاره تو میزائل كہ ہے یہ وه ہے گیا دیا ہمیں جو اب طرف كی جہاز ہوائی ہے لا میزائل ایک اور ہے پر   b  vm مستقل رفتار كی

رفتار كی جہاز ہوائی اور ہے   va كی اس لہذا ہے جاتا طرف كی طیارے ہمیشہ میزائل اور ہے جاتا دیا بهی لئے كے ہونے مستقل جسے ہے
ہے كرتا سفر میں لائن سیدهی جہاز ہوائی اور ہے رہا كر سفر طیاره كہ جائے دیا یہ اور میزائل اور جہاز ہوائی ہوئے دیكهتے كو پوزیشن ابتدائی  

لیے اس   va كہ ہے گیا دیا بهی یہ گا ہو برابر كے وائی یہ ہیں سكتے كر كم ہم كو رفتار كی طیارے كہ ہیں سكتے كہہ بهی یہ ہم اور ہے مستقل
گا جائے پر جگہ اگلی طیاره جب یعنی ہے كرتی رہنمائی طرف كی جہاز ہوائی ہمیشہ یہ اور ہے مستقل رفتار میزائل  

ہے۔ وه ہیں چاہتے كرنا تلاش جو ہم یہاں اور رہے جاتا طرف كی جہاز ہوائی ہمیشہ وه تاكہ گا كرے تبدیل سمت اپنی سے طریقے مناسب میزائل تو
ہیں چاہتے لگانا پتہ كا وقت والے لگنے میں مارنے كو طیارے كے میزائل  

ہے یہاں ہے۔ میزائل پر مقام اس طیاره پاس ہمارے جہاں ہے تصویر ابتدائی یہ ہیں كهینچتے تصویریں دو پہلے آئیے میں پریشانی كی طرح اس تو  
یہ اور   va ہے جاتی كی رہنمائی طرف كی جہاز ہوائی رفتار كی میزائل ہے رہا كر سفر ساته كے
یہ تو فاصلہ یہ ہے فاصلہ یہ   vm  a  b ہے

ہے یہ تو وقت ہیں۔ دیكهتے كو ترتیب اسی میں بعد آئیے اب ہے برابر كے صفر ترتیب پر میں بعد   t  t  t گیا چلا پر مقام اور كسی جہاز ہوائی
تها ہوا شروع یہ سے جہاں گا ہو  

اب جو گا ہو گیا آ پر مقام اپنے جہاز ہوائی سے ب كوما تو  x  y یہ میں لكیر سیدهی ہے رہا كر سفر یہ چونكہ اور گا جائے دیا ذریعہ كے
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ہمیشہ كوآرڈینیٹ   b ہے ہوتا میں وقت عام كسی یہ كہ ہے نہیں علم كا پوزیشن صحیح ہمیں ہے كہیں یہاں وه ہے موجود اب میزائل جو اور گا ہو
سسٹم كوآرڈینیٹ ایک پر جہاز ہوائی ہم كہ ہیں كرتے كیا ہم یہاں لہذا ہے طرف كی جہاز ہوائی یہ كہ ہے ہوتی گائیڈ طرح اس رفتار كی میزائل لیكن

ہیں دیكهتے كو چیزوں سے حوالے كے جہاز ہوائی ہم ہیں لگاتے  
ہیں دیكهتے كو سمت اس ہم اگر اب تو  

ہوں۔ كہتا اسے میں میزائل ہیں۔ كہتے زاویہ یہ پر لمحے عام بهی كسی درمیان كے لائن كی جہاز اور طیارے ہمیں تو زاویہ   s  phi طور كے
 پر

كو زاویہ اس میں ہے یہ ہوں كهینچتا اسے میں ہے میزائل پر مقام عام ایک یہ ہے طیاره یہ ہیں كهینچتے میں انداز بڑے اسے ہم آئیے تو  phi كہتا
كہ ہے مطلب كا اس ہوگی برابر كے شرح اس كی علیحدگی كی میزائل اور ہے شرح كی علیحدگی كی جہاز ہوائی وه ہے ہوتا معلوم جو ہمیں لہذا ہوں

اسے میں اگر   r ہوں رہا كہہ
تو شدت كی یہ سے طرف كی   dr  d  r كیا ہوگا كیا پاس ہمارے لہذا ہوگی برابر كے رفتار كی رفتار مائنس میزائل كی جہاز ہوائی میں سمت

یہ ہے شرح كی تبدیلی كی علیحدگی اس علیحدگی   r یہاں لئے اس اور ہوگی برابر كے رفتار كی رفتار مائنس میزائل كے جہاز ہوائی میں سمت
نشان كا ویكٹر تها۔ چاہئے ركهنا نہیں یہاں مجهے میں حقیقت اور یہاں ہیں دیكهتے بهی سے شمار و اعداد ہم جو سے  

دیكهیں كو شمار و اعداد اس ہم اگر اور ہوں رہا كاٹ یہاں كو ان میں اب تو  
ہمیں تو بهی زاویہ یہ ہے ہوتی معلوم رفتار كی طیارے میں سمت   r  phi ہے

یہ تو شرح كی تبدیلی كی علیحدگی لہذا ہوگا برابر كے مائنس ہے۔ جاتا ہو برابر كے   va cos phi  vm  va cos  phi اسے میں اگر اور
ہوں كرتا انضمام  

وه ہے ملتا جو مجهے تو ہے سے صفر ہے برابر كے ہونے ضم كے كیپٹل جہاں تک   dr  vm minus va cos phi dt  t  t وقت وه
یہ اور ہے ٹكراتا سے طیارے میزائل جب ہے ہوتا   dr ہوں كرتا ضم اسے میں جب

ہیں دیكهتے اسے ہم جب ڈاكٹر یہ كیونكہ علیحدگی درمیان كے دونوں ان ہے۔ ہوتا برابر ٹوٹل یہ تو  
جمع مربع ایک علیحدگی یہ اور تها وہاں جو ہے نہیں كچه سوا كے علیحدگی كل یہ تو   b ایک ہمیں وه ہے ملتا جو ہمیں لہذا ہے جڑ مربع كا مربع

جمع مربع ایک ہے۔ بتاتی جڑ مربع ہمیں جو ہے ملتی مساوات   b صفر علیحدگی میں آخر اور تها موجود میں شروع جو تها علیحدگی وه یہ كا مربع
ہم جب لہذا ہے جاتی ہو برابر كے   dr گے كریں ضم كو
جمع مربع وه گا ملے جو ہمیں تو  b  to t vm minus va cos phi dt گا۔ ہو برابر كے ہونے ضم سے صفر یہ ہے جڑ مربع كا مربع

زاویہ كہ ہے احساس كیا ہمیں یہاں اب لہذا ہے رہا بدل ساته كے وقت   phi  cos phi dt كیونكہ ہے نہیں آگے سیدها كرنا تلاش انٹیگرل كا
زاویہ پر پوزیشن ہر جمع مربع ایک كا جڑ ہے وه ہیں كرسكتے حاصل جو سے یہاں ہم لہذا ہے رہا بدل ہے برابر مربع  phi  b  vm  t اوقات

 va times integral of cos phi d t 0 to t مائنس
انٹیگرل سے معلومات دوسری كسی ہم كیا كہ ہیں پوچهتے سوال یہ ہم پهر تو   cos phi اور ہے میں مسئلہ پاس ہمارے جو ہیں كرسكتے تلاش

پهر ہیں دیكهتے ہم اگر ہے ہوتا محسوس ہمیں جو  x ہے ركها پر فریم حوالہ كے جہاز ہوائی كو سسٹم كوآرڈینیٹ اپنے نے ہم چونكہ اور میں سمت
لئے اس یہ رفتار دار رشتہ كی میزائل سے حوالے كے جہاز ہوائی میں سمت یہ ہوگی برابر كے  x  vm cos phi  x كی میزائل ہے۔ جزو كا

كا رفتار كی جہاز ہوائی مائنس رفتار جو جزو اس ہم كہ ہے یہ وه ہے جو پاس ہمارے لہذا ہے برابر كے كو   x  va  dx  dt سكتے لكه سے
میں فریم كے حوالہ كے جہاز ہوائی جو ہیں ہے برابر یہ ہے علیحدگی میں فاصلے   x  vm cos phi minus va ضم اسے میں اگر اور

ہوں كرتا  
انٹیگرل وه گا ملے جو مجهے تو ہے یہ اور گا جائے ہو برابر كے  dx  integral vm cos phi dt minus vat  x ہوائی جو فاصلہ

ہے ڈی كیونكہ ہے نہیں كچه سوا كے علیحدگی ابتدائی وه ہے ہوتا منتقل میں فریم حوالہ كے جہاز   istance كے جہاز ہوائی كو میزائل جو
میں فریم حوالہ  x  a is ہے دیتی ہمیں جو ہے ملتی مساوات دوسری ہمیں ہے وه ہے ملتا جو ہمیں سے یہاں لہذا ہے ہوتا كرنا احاطہ میں سمت

سے  سے مائنس equal to vm times integral cos phi dt 0جو اور ہے سكتا كہہ  نمبر مساوات اسے  t  v ati 2  
انٹیگرل ہم سے ایک ہوں سكتا كہہ پر طور كے ایک نمبر مساوات اسے میں تهی ملی پہلے مجهے مساوات  cos phi dt  t سے صفر قدر كی

كہ ہے یہ وه گا ملے جو ہمیں سے متبادل اس كار آخر پهر زیاده سے زیاده تمام ہم جب اور ہیں دیتے بدل میں  ہم اور ہیں سكتے كر حاصل 2  t 
پلس مربع ایک ہے نكلتا برابر ہے ہوتا برابر كے جڑ مربع كا مربع  b  vm دیكهیں كو پہلو اور ایک كے حركیات ہم آئیے اب مربع بمقابلہ مائنس مربع

مقدار اس ہم بتائیں اور ڈاٹ   v  a كہ ہیں دیكهتے ہم كہ جیسا ہیں سكتے كر حاصل كچه سے اسكیلر اس ہم كیا كہ ہیں دیكهتے اور ہیں دیكهتے كو
اور ہے ویكٹر رفتار جیسے ہیں رہے كرتے استعمال ہم جو فارمولے تمام كہ كریں نوٹ كرم براه ہے ویكٹر ایكسلریشن   v  a  ah vہے۔ برابر

پر مربع ہے۔ برابر مكانی نقل یا تک  جمع رفتار ابتدائی 80ایكسلریشن جب ہیں درست میں صورت اس صرف فارمولے یہ تک نصف جمع  v 0 t  
ہو مختلف سرعت اگر ہو مستقل  

مقداروں ویكٹر دو ہم اب ہیں نہیں درست فارمولے یہ تو اور اور ہیں رہے دیكه كو پروڈكٹ ڈاٹ اس كے اور   v  a  v  a اس ہیں عمومی دونوں
ہیں سكتے ہو میں سمت بهی كسی اب وه اور ہیں سكتے ہو مختلف ساته كے وقت وه كہ ہے سكتا ہو پاس كے ان ہیں نہیں مستقل وه كہ ہے مطلب كا

موشن ہم جب ہیں جانتے ہم جو اور ہیں كرتے بات كی حركت جہتی ایک میں 1وه كہ ہے یہ مطلب میرا اور ہیں ہوتے میں سمت ہی ایک d  v  a  
ہیں سكتے ہو میں سمت ہی ایک وه یا ہیں سكتے ہو مخالف كے دوسرے ایک ہیں   v یا زاویہ درمیان كے ویكٹر اور ویكٹر

یا صفر تو دو لیكن ہے پاس ہمارے میں موشن میں جنرل بهی كسی كہ ہے سكتا ہو زاویہ ایسا اور اور   pi  d  v  v  a ہو۔ زاویہ درمیان كے
یا  یہ پر طور فوری اور صفر یہ ہوگا نہیں برابر كے 0مڑے ایک پر طور عام جسم كا طرح اس اور ہے ہوسكتا بهی كچه درمیان كے  pi  pi  

ہے چلتا پر راستے ہوئے مڑے ایک جسم كوئی جب تها دیكها نے ہم جو لئے كے كرنے خلاصہ كا بات اس صرف گا ہو رہا چل پر راستے ہوئے  
كے شرح كی تبدیلی كی رفتار جو ہے ہوتا مماس كا راستے جو جز ایک ہیں ہوتے اجزاء دو كے سرعت اور ہے ہوتا مماس كا راستے ہمیشہ رفتار تو

كا اس ہے۔ كرتا اشاره طرف كی مركز كے گهماؤ كے راستے كو جز دوسرے جو اور ہے ہوتا كهڑا پر راستے جو جز دوسرا اور ہوتا نہیں كچه سوا
حركت طرح اس یہ اگر كہ ہے رہا كر حركت طرح اس جسم یہ اگر كہ گے كریں فرض ہم ہے راستہ خمیده ایک پر طور مقامی یہ كہ ہے یہ مطلب

ہے رہا كر حركت میں دائرے یہ اگر كہ ہے رہا كر  
منحنی سے مربع رفتار یہ اور ہیں سكتے كہہ جزو عام ہم جسے یہ اور گا كرے اشاره طرف كی مركز كے دائرے اس جز دوسرا كا سرعت تو  

ہے جاتا كیا تقسیم سے خطوط  
كو اظہار اس ہم اگر تها وه تها چاہتا كرنا بات پر بات جس میں اب ہے كرتا سفر میں راستے منحنی جسم كوئی جب ہے ہوتا ہی ایسا ہمیشہ یہ تو  

اسے ہم ہیں دیكهتے اسے آئیے لیكن ہے سرعت كچه ہے رفتار كچه میں جس ہے لگتا طرح كی مقدار ریاضیاتی ہی بہت ایک اب دیكهیں۔   dv كے
ساته ساته كے سرعت كیونكہ ہیں سكتے لكه ڈاٹڈ بذریعہ ہیں سكتے لكه ہم اسے اور ہے بذریعہ   dt  v  dv  dt  d  dt of v كے ڈاٹڈ
ساته یہ طرح اس اور ہے گیا كیا تقسیم سے دو كو كے مربع سے جہاں ہوگا برابر كے گنا نصف كے   v  v  d  dt  v ہے بغیر كے ویكٹر اب

ہے برابر كے رفتار یہ لہذا  
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دیكهیں كو مقدار اس ہم اگر كہ ہیں سكتے دیكه ہم ہوگا كیا سے یہاں اب تو v dot a 0 ہے برابر كے  یہ اگر  
اگر ہے مطلب كیا كا اس تو یعنی ہے برابر كے صفر بذریعہ كا مربع   v dot a  d  v  d ہے صفر ٹی

رفتار لہذا ہے رہی بدل نہیں ساته كے وقت رفتار كہ ہے یہ معنی جسمانی كا اس تو  t  v وقت ہر اگر ہمیشہ اگر اور ہے رہی بدل نہیں ساته كے
ڈاٹ   a 0 ہے

وقت ہر اگر لكهیں اسے آئیے تو   v dot a 0 ہے
ہے كهڑا پر رفتار سرعت اگر لیے اس ہے ہوتی مستقل حركت ہے ساته كے رفتار جس ذره كہ ہوگا یہ مطلب كا اس تو  

اگر ہیں سكتے دیكه كو نشان اس ہم ہے پڑتا كرنا سفر ساته كے رفتار مسلسل كو ذره تو ڈاٹ   v  a ہے زیاده سے صفر اب
ہے ویكٹر ایكسلریشن یہ اگر ویكٹر ہے رفتار یہ اگر ہوگا كب یہ پر طور جسمانی تو تهیٹا زاویہ یہ اگر ہوگا بڑا سے صفر اے ڈاٹ   v  v كے

یہ كیونكہ ہے درمیان كے ڈگری  اور  تهیٹا زاویہ اگر ہے یہ اور درمیان تهیٹا زاویہ اگر ہے تهیٹا كوسائن ایک 090اور ہے درمیان كے  v  b  a 
180 90ہے درمیان كے ڈگری  اور ڈگری  

تو اے ڈاٹ   v  v گا ہو برابر كے اس كوزائن كا اوقات كے زاویہ ہوگا۔ برابر كے شدت كی بار
گا۔ جائے ہو كم سے  یہ تو 0  

كہ ہے دیكها نے ہم كہ جیسا اب تو ڈاٹڈ ساته كے   v  a ہے برابر كے نصف شرح كی تبدیلی كی مربع كے رفتار یا ہے برابر كے شرح كی تبدیلی
اگر تو ہے مطلب كا اس ہے مثبت اے ڈاٹ  v  d  v اگر اور ہے رہی بڑه رفتار كہ ہوگا یہ مطلب كا اس اور ہے مثبت مربع مربع رفتار بذریعہ

ڈاٹ   a 0 ہے كم سے
اخذ نتیجہ كچه میں بارے كے مقداروں ہمیں جب اوقات بعض گی۔ جائے ہو كم رفتار كی ذره دوران كے راستے كے ذره كہ ہوگا یہ مطلب كا اس تو  

ہے ہوتا كرنا  
ہیں سكتے كر اخذ نتیجہ كچه میں بارے كے تشریحات كی معیار ہوئے كرتے استعمال كا ریاضی ہوئے كرتے استعمال كو حقائق ریاضیاتی ان ہم تو  

موٹ جہتی ایک ہے۔ كیا مطالعہ كا مساوات كی حركات نے ہم كہ ہے یہ وه ہے كیا كچه جو تک اب نے ہم اب ہیں سكتے كر سے آسانی بہت ہم جو  
مستقل ایكسلریشن جب كیا اخذ بهی كو صورت اس نے ہم كیا لیے كے كیس كے سرعت مستقل انہیں نے ہم لیے كے حركت جہتی دو آئن لیے كے  

ہے۔ مشتق كا ویكٹر پوزیشن اور رفتار ایكسلریشن كہ ہیں لكهتے پر طور كے مشتق كو سرعت اور رفتار كی ویكٹر پوزیشن آپ ہم پهر یا تب ہے نہیں
كی ذره ایک نے ہم لہذا ہے كرنا تفریق طرح كس كو مقدار كی ویكٹر كہ ہے دیكها نے ہم اور ہے كرتا فراہم ویكٹر رفتار ہمیں مشتق كا ویكٹر پوزیشن  

چیز اور ایک اور ہیں كہتے كائینیٹكس تک اب ہم ہے كیا یہ جائے كی كیسے وضاحت كی حركت كی ذرے كسی كہ ہے كیا مكمل مطالعہ كا حركت  
ہم جب كہ ہے یہ وه كیا اظہار پر طور واضح سے آپ نے میں كا جس بذریعہ   rdr  dt ہیں دیكهتے

تیسرے كرتے؟ نہیں كیوں ایسا ہم كہ ہے جاتا پوچها سوال اوقات بعض ہے ہوتا تک آه ایكسلریشن كہ جو ہیں جاتے چلے پر مشتق دوسرے ہم تو  
تک اب ہے كیا وجہ كی حركت كہ گے كریں مطالعہ كا بات اس ہم جب گی جائے ہو واضح وقت اس وجہ كی اس اور جائیں پر مشتق چوتهے یا مشتق

ہے۔ كیا مطالعہ كا تفصیلات كی حركت بغیر كیے كوشش نے ہم   g كرنے كیا ہم بعد كے اس اب ہے كیا وجہ كی حركت كہ لیے كے سمجهنے یہ
قوت جسے ہے ہوتی مقدار ایک كہ گے دیكهیں كیا ہم اور ہے لگتا كرنے حركت كیوں جسم ایک كہ گے كریں كوشش كی سمجهنے یہ ہم ہیں، رہے جا

كے نیوٹن جو ہے چیز وہی یہ اور ہے آتی تبدیلی میں حركت كی جسم سے وجہ كی جس ہے ہوتا اطلاق كا قوت پر جسم كسی كب۔ اور ہیں كہتے  
ہے۔ رہا جا كیا مطالعہ اب لہٰذا ہے جاتا كہا حركیات كو حركیات اور حركیات ساته ایک اور ہیں كہتے حركیات ہم كو اسی اور ہے آتی تحت كے قانون

پر حركیات كی ذرے كسی میں ماڈیول اگلے اپنے ہم اب حركیات اور حركت كی ذرے كسی  
جوڑیں سے شرح كی تبدیلی كی رفتار كی ذرے كسی كو قوت ہم پهر اور گے دیكهیں كو ذرے كسی ہم كہ ہے مطلب كا جس گے كریں مركوز توجہ  

ہیں۔ بتاتے ہمیں قوانین كے نیوٹن یہی اور گے۔ كریں وضاحت ہم كی جس گے  
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