
ಇಂൿ කโ ಚಲච ಅಥ฿ ಚಲನ๎ಸ౨ იವඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡฤ ಸಮತಲದย౵  ಚಲචಯ ಀคൡ ಚ೎ბಯඝ౬  
ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ನಮಡ ๸ීඌ๭ದ ಪ౳ ෥ಣಗಳඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅโ ๬౩ ನದ ಸ౩ ะಂತರದ ๆಗ ಮൡ౨  
ๆಗವಧბච ಮൡ౨  ಆචಯ ಘಟಕದವฉಡ කโ ಉಡൿ౪  ಒಂൿ ಉದ౪ ౙಁ  ಚಲචಯඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಸರಳ ชಒ ಮൡ౨  
කโ ಸರಳ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ಚಲචಯඝ౬  เವค๭ർಗ, ෴โർದง ಒಂൿ ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಧකತ౱ ಕ ಅಥ฿ 
ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෵ಂದ කโ ൽಕౙ ඝ౬  ඣೕലಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ๼ಂൟฆಞൟ౨ ದ౪ ฉ ಅಥ฿ ൽಕౙ ඝ౬  ๼෨౱ ಖತั๭ದฉ 
ಅದඝ౬  ಧකತ౱ ಕ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ . කโ ಇದඝ౬  ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ຂัං౪ ೕๅ කโ ๼ಂൟฆಞವ ൽಕౙ ඝ౬  ಋ൏ತ౱ ಕ ಎಂൿ 
ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಈಗ කโ ಚ೎ბಯඝ౬  ಎರഴ ಅಥ฿ ෩ฆ ಆ෴ಮದ ಚಲචಡ เಸ౨ ค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಎರഴ ಅಥ฿ ෩ฆ ಆ෴ಮದ ಚಲචಡ เಸ౨ ค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ෥ലർಗ ൽಕౙ ඝ౬  
ඛൽბಷౣ ಪലಸ෎ಀ ಒಂൿ ಆ෴ಮದ ಚಲචಯย౵  ൽಕౙ ඝ౬  ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ෵ಂದ ඛൽბಷౣ ಪലಸมಜං ಆದฉ 
ಈಗ ಅൿ ๬෥ನ౲  ෥ಗბ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ๅಕౣ ฑ ಗำ ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ಪ౳ ෥ಣಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ූಗ ಸಮತಲದย౵ ನ ಚಲචಯ ಅಧ౲ ಯನโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ಬಡ౛  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ඣೕഴವ ෮ದฤ කโ ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ຂಡ ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬
ຂಡ ಕึ෷โൿ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ๲ౙ ೕมฑ ඣಂൽಡ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຂಡ ಞ൐๯โൿ ಎಂൿ ಈಗ කඝ ඣೕലಲ౵  
๲ౙ ೕมฑ ๲ౙ ೕมฑ කඝ ൧ೕค๯൤౨ ೕච ಎಂಬ ಪದವඝ౬  ಪคಚ෵ಸมಜං ಅൿ ಄ವಲ ಒಂൿ ಪค෥ಣ ಅಥ฿ ๲ౙ ೕมฑ ಡ 
ಬದมಜ ෎ฉ ෴โದක౬ ದง කโ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ຂಳಬ๾ൿ කโ ජಜ ๸ಒ౲ ෽ಂൽಡ 
ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຂಡ ಞ൐๯൤౨ ೕๅ ಎಂಬ ಪ౳ ๔౬  ಈಗ ඛಮಡ ಬರಬ๾ൿ කโ ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ಞ൐๯൤౨ ೕๅ෻ ಮൡ౨  කโ 
ಅโಗಳඝ౬  ಞ൐ಸಬ๾ඃ ಮൡ౨  ಈ ಘಟಕದย౵  ಆ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಉತ౨ ค๯โದคಂದ කโ ඀ರเฆ൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಎರഴ 
คೕൟಯ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ಞ൏౽ರದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯದ ඦತರ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ 
ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ෥ലದ ඦತರ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಸಮತಲದย౵  ඃಹದ ಚಲච ಮൡ౨  ಸಮತಲದย౵  ඃಹದ ಈ ಚಲච෷ 
ඛฏತರ ๆಗವಧბච෽ಂൽಡ ನഷ෷ൟ౨ ฆ฿ಗ ಅൿ ಸಮತಲದย౵  ಚಲච෴ಜฆโದคಂದ ಅൿ ಅඡಕ ൽಀౙ ಗಳඝ౬  
ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๆಗವಧბච෷ ๭౩ ರ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ನಮ౱ ඝ౬  ෨ನ౬ ഷ๯ತ౨ ං เ๕ಷ คೕൟಯ ಚಲචಯඝ౬  කโ 
ಉ൤౼ ೕಪಕ ಚಲච ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  කโ เವค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ಘಟಕದ ಆචಯ ූಗದย౵  
කโ ไ൞౨ ౽ರದ ಚಲචಯඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಇൿ ಚย๯ൟ౨ ฆವ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ಅൿ ಚย๯฿ಗ ಅൿ ah 
ไ൞౨ ౽ರದ ෥ಗბವඝ౬  ಪ൤౨ ಹೋ౞ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ කโ ෥ഴವ ವ๯౨ ಗำ ಈ ಘಟಕದย౵  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಘಟಕದ ಚ೎ბಯඝ౬  ๲ౙ ೕಲฑ ಗำ ಮൡ౨  ๅಕౣ ฑ ಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ๲ౙ ೕมฑ ಒಂൿ 
ಪค෥ಣವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಪ౳ ෥ಣದย౵  ಎ๠ౣ  ಇං ಅൿ ๲ౙ ೕมฑ ಅඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ๲ౙ ೕมฑ ನย౵  ൽ౾ౙ ನ ಅಥბเಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಒಂൿ ๲ౙ ೕมฑ ಪ౳ ෥ಣโ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಘಟಕಗಳย౵  ಒಂඃ ๸ಒ౲ ෵ಂದ 
ඛൽბಷౣ ಪലಸಲ౭ ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෴฿ಗล ෴โඃ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜฆತ౨ ං ຄರൡ ಅൿ ಆ෴ಮเಲ౵ ൽದ౪ ย౵  ๲ౙ ೕมฑ ಪ౳ ෥ಣದย౵  
ಘಟಕඅಂൽಡ ඛൽბಷౣ ಪലಸมಞತ౨ ං, ಉർಹರൕಡ ಇൿ ಄ವಲ ಒಂඃ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜฆತ౨ ං කโ ವ๯౨ เನ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ 
ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯඝ౬  ಒಂൿ ౾สೕಛ౳ ಂ ಅಥ฿ ಎರഴ ౾สೕಛ౳ ಂ ಅಥ฿ ๬เರ ಛ౳ ಂ 500 ಛ౳ ಂ ಎಂൿ 
ຂำ൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಇತರ ಪ౳ ෥ಣಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ ൽ౾ౙ ನ ಪ౳ ೬ౢ  ಇฆโൽಲ౵ , ಅโ ๲ౙ ೕಲಗბำ ಒಂൿ 
൞ಪ෥ನ ವ๯౨ ವඝ౬  කโ ൞ಪ෥ನವඝ౬  ಅึ෷฿ಗ කโ ෴ฌಬ౯ ರ ඃಹದ ಉಷ౧ ൤ಯඝ౬  ಅึ෷฿ಗ ຂูೕಣ 
ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಅದರ 37 ലಜ౳  ๲ಂഔಡ౳ ೕി ಅಥ฿ 98.6 ലಜ౳  ම౲ ರඛ౻ ೕഡ කโ ಮ൤౨  ෥ತකഴವ ෥ನವ ඃಹದ 
๬෥ನ౲  ൞ಪ෥ನವඝ౬  ຂำ൤౨ ೕๅ කโ ಚಲචಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗล ൽ౾ౙ ನ ಅಥბเಲ౵  ಒಂൿ ງತದย౵  කโ 
඀ರ ಅಥ฿ ಪಥದ ಉದ౪  ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ඛಂದ ಡ ຄೕಞ฿ಗ ಒಂൿ ෈ಂൿ ಚย๯ವa b 
ಒഖౣ  ඀ರ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ඀ರವඝ౬  ಅึ෷฿ಗ ൽ౾ౙ ನ ಪ౳ ೬ౢ  ಇฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ෥ಣโ ๲ౙ ೕมฑ ಮൡ౨  ๲ౙ ೕಲฑ ಗำ ෈ೕಜಗ൐ತದ ๬෥ನ౲  ಅಥ฿ ๬෥ನ౲  ඛಯಮಗಳඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ๅ 
๲ౙ ೕಲฑ ಗಳඝ౬  ๳คಸಬ๾ൿ ๳คಸಬ๾ൿ ๸ಕಲನ ವ౲ ವಕಲನ ಞ൏౽ರ ಮൡ౨  ූಛ౽ರ ಈಗ කโ ඣೕലฆವ ๸ಕಲನ 
ಮൡ౨  ವ౲ ವಕಲನ කโ ಎರഴ ๲ౙ ೕಲฑ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ๳ค๭ർಗ ಅಥ฿ ಕึ෷฿ಗ ಅโಗಳඝ౬  
๳คಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಕึಯಬ๾ൿ ෥ಪಕಗำ ඦತರ ಘಟಕಗำ ಒಂඃ ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಎರഴ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಗಳඝ౬  ๳คಸಬ๾ൿ ಆದฉ කඝ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ 
ಮൡ౨  ඃಹದ ಉಷ౧ ൤ಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಈ ಎರഴ เಷಯಗำ ๲ౙ ೕมฑ ೦๼ೕฃൡ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ൞ಪ෥ನಃౙ  
ലಂ಩ ದ౳ ವ౲ ฃ๏෷ ನನಡ ಅಥბතಣბ฿ಜ ಏನඞ౬  ඛೕഴโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๸ಕಲನ ಮൡ౨  ವ౲ ವಕಲನವඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ಅದඝ౬  ෥ಡมಞโൽಲ౵  ಆದฉ ಘಟಕಗำ ಒಂඃ 
ಆಜರ෎ಀ ಆದฉ කโ ๲ౙ ೕಲฑ ಗಳඝ౬  ಞ൐๭ർಗ ಮൡ౨  ූಜ๭ർಗ ಈಗ කඝ ๲ౙ ೕมฑ ಅඝ౬  ๲ౙ ೕมฑ ඣಂൽಡ a 
ಞ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ಈಗ ๲ౙ ೕมฑ ಅದರ ๲ౙ ೕมฑ ಯ ಘಟಕಗಳඝ౬  ຄಂൽರಬ๾ൿ ಯ b a b b 
ಘಟಕಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಈಗ ಇದರ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  කඝ ಇದඝ౬  ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಬฉ෷฿ಗ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಘಟಕಗำ b a 
ಮൡ౨  ನ ಎರഴ ಆ෴ಮಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං b 
ಆದ౪ คಂದ කโ කโ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಞ൐๭ർಗ කโ ඣೕലඈ൤ ಅದඝ౬  ಃಲಸ ෥ಡಬ๾ൿ ඦತರ ಉತ౭ ನ౬ ದ a b 
ಘಟಕಗำ ಈ ಎರഴ ಘಟಕಗಳ ಆ෴ಮಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ಈಗ เූಗൽಂದ ๲ౙ ೕมฑ ಅඝ౬  b 
เූಜಸಬ๾ൿ ಇโಗಳඝ౬  කโ เූಜ๭ർಗ ಈ ಪ౳ ෥ಣಗำ ಮൡ౨  ಗำ เ෗ನ౬  ಘಟಕಗಳඝ౬  ຄಂൽರಬ๾ൿ a b 
ಮൡ౨  කโ ಪഷ෷ವ ಅಂಶโ ಈ ಎರഴ ಘಟಕಗಳ เಭಜච෴ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಉർಹರൕಡ ๬ಂದ౳ ൤ಯ ๬ಂದ౳ ൤෷ 
ಪค෥ಣൽಂದ ූಜ๭ದ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ. ಈಗ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ಯ ಘಟಕಗำ ar e 
౾สೕಛ౳ ಂಗಳย౵  ಮൡ౨  ಪค෥ಣದ ಘಟಕಗำ ෦ೕಟฑ ಘನದย౵ ದ౪ ฉ ๬ಂದ౳ ൤ಯ ಘಟಕಗำ ಪ౳ ൟ ෦ೕಟฑ ಘನಃౙ  
౾สೕಛ౳ ಂಗಳย౵ ฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮ౱ ย౵ ං ಮൡ౨  ಃಲ่෫౱  කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෈ ಆ෴ಮಗಳ ಆಯತವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ 
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ූเ๵ೕಣ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ . ಇย౵  කโ ಇದඝ౬  ඣೕലർಗ කโ ಈ ಆಯತದ ಪคඌಯ 
ಪคඌಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಎರഴ ಪഖౣ  ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಎರഴ ಎರഴ ๲ౙ ೕಲฑ ಗಳඝ౬  ๳ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎ ಮൡ౨  ෈ ಎರഴ ಉದ౪ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಪคඌ෷ ಎರഴ ಪഖౣ  ಎ ಪ౵ ๺ ෈ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඣೕലದฉ, เ๭౨ ೕಣბโ ಒಂൿ ෇ค b 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಮൡ౨  ෦ೕಟฑ ಗಳย౵  ಇದ౪ ฉ ಪคඌ෷ ಸಹ ෦ೕಟฑ ಗಳย౵ ං ಆದฉ ඛೕโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  a b b
෇ค ඣೕലದฉ เ๭౨ ೕಣბದ ಘಟಕโ ෦ೕಟฑ ෇ค ෦ೕಟฑ ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ ෦ೕಟฑ ಚದರ ಈಗ ๅಕౣ ฑ ಬಡ౛  ෥ತකഺೕಣ 
ๅಕౣ ฑ ಒಂൿ ಪ౳ ෥ಣ ಅൿ ෮ದฤ කโ ಅದರ ಪค෥ಣವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಅൿ ൽಕౙ ඝ౬  ಸಹ ຄಂൽං 
ಆದ౪ คಂದ ๅಕౣ ฑ ಪค෥ಣ ಮൡ౨  ൽಀౙ  ಎರಡඞ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ๅಕౣ ಡბ ๸ීඌ๭ದ ಎರಡඡ ಆ๭౨  ಇฆತ౨ ං 
ಇൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ඩย๯ತ౨ ං කඝ เವค๯ವ ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ๸ಕಲನದ ඛಯಮ ಮൡ౨  ಈ ๸ಕಲನದ 
ඛಯಮವඝ౬  කโ ಅದඝ౬  ൟ౳ ಆೕನ ඛಯಮ ಎಂൿ ಕฉಯಬ๾ൿ ಅಥ฿ කโ ಅದඝ౬  ಆ ಪದದย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ 
ಅಥ฿ කโ ಅದඝ౬  ๸ಕಲನದ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜ ౽ඞඝ ಎಂൿ ಕฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ൽ౾ౙ ನ ಅലಯย౵  ಪค෥ಣವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಪ౳ ෥ಣ ಅൿ ෮ದಲ ಅವಶ౲ ಕ൤෴ಜං ಮൡ౨  ಎರಡචಯർಜ 
කโ ಈ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ಈ ಎರഴ ಪ౳ ෥ಣಗಳඝ౬  ๳ค๭ർಗ ಅವฆ ඛൽბಷౣ  ඛಯಮವඝ౬  ಅඝಸคಸ෎ಀ ಇๅರവ 
ඛೕഴವ ಉತ౨ ರಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  เವค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౳ ෥ಣโ ಈ ಎರಡඞ౬  ෥ಡ෎ಀ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಆಜ ಅಹბ൤ ಪഷ෷ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ๅಕౣ ฑ ಎರഴ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಪค෥ಣವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ൽಕౙ ඝ౬  ຄಂൽං 
ಆದ౪ คಂದ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಅದರ ಪค෥ಣ ಮൡ౨  ಅದರ ൽ౾ౙ ನ ෩ಲಕ ඛൽბಷౣ ಪലಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ෥ಡฤ ಹಲโ 
෥ಗბಗัๅ, ಅದඝ౬  කโ ಈಗ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಪಠ౲ ඬಸ౨ ಕದย౵  ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌಸฤ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ඛೕโ ದಪ౭  ಅౘರದ 
๸಄ತವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ෨ൽ౳ ತ ಪಠ౲ ದย౵  ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ದಪ౭  ಅౘರದ ๸಄ತൽಂದ ๰೉๯โದඝ౬  ඛೕโ ౽ಣಬ๾ൿ ಆದฉ කโ 
ಅದඝ౬  ಬฉ෷฿ಗ කโ ෬ยನ ෇ಣඅಂൽಡ ಅౘರವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ. කඝ ෬ยನ ෇ಣൽಂದ ಎಂൿ ಬฉದฉ ಇൿ v 
ๅಕౣ ฑ ಮൡ౨  ಈ ๅಕౣ ฑ ನ ಪค෥ಣವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಇದඝ౬  ෇ಣเಲ౵ ං ಄ವಲ ಅౘರൽಂದ ಪ౳ ൟඛඌಸมಞತ౨ ං v v v 
ಅಥ฿ ಃಲ่෫౱  කโ ಅದඝ౬  ๅಕౣ ฑ ඣಂൽಡ ಎರഴ ಸ෥කಂತರ ෇ฑ ಗಳ ನഴๅ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ v 
ಆದ౪ คಂದ ๅಕౣ ฑ ๅಕౣ ฑ ಯ ಛತ౳ ವඝ౬  เಂಗಡൕ෵ಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං, ಇದඝ౬  කโ เ ಅಥ฿ เ ෩ಲಕ v 
ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಅൽಲ౵ ඃ ಈಗ කโ ๼ಂං ඣೕലದ ๅಕౣ ฑ ಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ ๅಕౣ ฑ ๬౩ ನ฿ಜං ಎಂൿ 
ಬฉ෽ೕಣ ඩ෵ಂഡ ಚย๯ൟ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ಒಂൿ ಪಥದย౵  p 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ತ൬ ౘಣದ ງತದย౵  ಇย౵  ෨ಂൽನ ౘಣದย౵  ಅൿ ಅเූಜ౲  ෈ಂൿเನย౵ ං ಅಂದฉ ಆ ಸಮಯದย౵  p pp t 
ಕಣโ ಸಮಯದย౵  ನย౵ ං ಇൿ ද౳ ೖෳ ನย౵ ං p p p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಇದರ ๬౩ ನವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ඛඃბ๎ಂಕ ಅౘವඝ౬  ಆค๭ಆ ౶ู ೕಣ කโ 
ಎರഴ ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜฆವ ൽಕౙ ඝ౬  ಆค๯൤౨ ೕๅ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ౽ചბ๏ಯඨ ಅౘ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ x y 
ಇโಗಳ ೞದಕโ ඛಂದ ಪ౳ ൟඛඌ๯ವ ෩ಲ฿ಜං ಈಗ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ชಒಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ o 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜฆವ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಮൡ౨  ನ x y dir ections o x y 
ೞದಕವඝ౬  ෩ಲ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಮ൤౨  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ කโ ಇย౵  ಇൿ ಒ ಇൿ ಈಗ ඛಂದ ಡ ชಒಯඝ౬  කඝ ಎึದฉ ಈ xy p o p 
ൽ౾ౙ ನ ೯൤ಡ ಇದඝ౬  ಕฉಯมಞತ౨ ං ඩ෵ಂഡ ನ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ r p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ඛൽბಷౣ  ൽ౾ౙ ನย౵  ඛಂದ ಡ r op o p 
ຄೕಞൟ౨ ฆವ ౽ರಣ කโ ಇದඝ౬  ๅಕౣ ฑ ೉ກ౬ ෴ಜ ಪ౳ ൟඛඌ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಮಯದย౵  ಯ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಆಜං ಈಗ ಇൿ ද౳ ೖෳ ಆಜದ౪ ฉ කඝ ඛಂದ ද౳ ೖෳ ಡ ชಒಯඝ౬  t p p o p 
ಎึಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කඝ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಆฑ ද౳ ೖෳ ಎಂൿ ಕฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ද౳ ೖෳ ಆಜං ಇൿ ද౳ ೖෳ op t 
ಸಮಯದย౵  ಯ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කඝ ಡ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ๳คದฉ ಇൿ ಇൿ ಅเූಜ౲  p p p p p 
ชಒ෵ಂದ කඝ ಅโಗಳඝ౬  ๳ค๭ದฉ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಛಜ කโ ಸ౩ ะಂತರ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ pp p 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ද౳ ೖ෫౛  ಈ ඡರ ชಒ෷ ඛಂದ ಡ ຄೕಞವ ඛൽბಷౣ  ൽಕౙ ඝ౬  ຄಂൽං ಅเූಜ౲ โ ಸ౩ ะಂತರ p p p p 
ๅಕౣ ฑ ಆಜං ಮൡ౨  ಕಣโ ඛಂದ ෴โඃ ෥ಗბದย౵  ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ง ಸಹ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಅเූಜ౲ โ ಈ p p 
෥ಗბൽಂದ ಅಥ฿ ಈ ෥ಗბൽಂದ ಪ౳ ෴൐๯ൟ౨ ං ඛಂದ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ౩ ะಂತರದ ๅಕౣ ฑ ෴฿ಗล ෥ಗბൽಂದ p p 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ౩ ะಂತರ ๅಕౣ ನბ ಪ౳ ෥ಣโ ಉದ౪ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಇย౵ ಂದ 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ෥ಗბโ ಈಗ කโ ಎ ಮൡ౨  ෈ ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ಸ෥ನ൤ ಎಂದฉ ๅಕౣ ฑ ಎ 
ๅಕౣ ฑ ෈ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ຂัದฉ, ಇದರಥბ ಯ ಪค෥ಣโ ෈ ಯ ಪค෥ಣಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಇൿ ಒಂൿ a 
เಷಯ ಆದฉ ಏಃಂದฉ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ෥ಣ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ಅಂಶಗಳ ಪค෥ಣ ಮൡ౨  ൽಕౙ ඝ౬  ຄಂൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ൽಀౙ  ಸಹ ನ ൽ౾ౙ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಂದ ๰೉๯ವ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ๅಕౣ ฑ ಇದ౪ ฉ ಇದඝ౬  op a b 
ಖ೉ತಪല๭ಆಳ౶ ฤ කโ ಅದඝ౬  ඛಂದ ๰೉๯൤౨ ೕๅ qr 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಡ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ඛೕโ ෥ഴโඃචಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕยಸฤ ಇದඝ౬  a b a b 
ಪค๏ೕย๯โൿ කโ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ಗಳย౵  ෴โದක౬ ದง ಅಥ฿ b b a b 
ಅඝ౬  ಸ෥කಂತರ฿ಜ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ . ๅಕౣ ฑ ಎರഴ ෇ಲಗำ ಪರಸ౭ ರ ಸ౭ ๏ბ๯ವವฉಡ කโ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ o 
ಮൡ౨  ൞ึ෴ಞವವฉಡ ಅದඝ౬  ಬದม෵๭ ಮൡ౨  ඦತರ ಮൡ౨  ෈ಂൿಗำ ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ං෻ ಎಂൿ කโ q p r 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ෈ಂൿಗำ ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ๅ෻ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಎರഴ p r 
ๅಕౣ ฑ ಗำ ຄಂൽಃ෴ಗൽದ౪ ฉ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ඦತರ ๅಕౣ ฑ ಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෇ಲಗಳವฉಡ ಎರഴ ກി ಗำ ౽ಕ൞ัೕಯ฿ದฉ ಸ౭ ๏ბ๭ ඦತರ කโ ๅಕౣ ฑ ๅಕౣ ฑ ಡ a b 
ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಈಗ ಃಲ่෫౱  ಮൡ౨  ಯ ಪ౳ ෥ಣಗำ ಸ෥ನ฿ಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ a b b 
ಡ ಸ෥ನ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಯ ಪค෥ಣโ ನ ಪค෥ಣ฿ಜං ಸൽಶ ೉ກ౬ ෵ಲ౵ ං ಆದฉ ๅಕౣ ฑ a b b a 
ๅಕౣ ฑ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಇൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං, කโ ಈ คೕൟಯ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඃ b 
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ಉದ౪ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಆದฉ เ෗ನ౬  ൽಕౙ ඝ౬  ຄಂൽฆವ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ b 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ನ ෇ಲವඝ౬  ಡ ಬದม෵๭ർಗ ಎರഴ ෇ಲಗำ ಒಂඃ ງತದย౵ ฆತ౨ ๅ ಆದฉ ಎರഴ ತวಗำ b a 
ຄಂൽಃ෴ಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ๅಕౣ ฑ ๅಕౣ ฑ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  a b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ಈ คೕൟ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ, ෨ಂං කโ ๅಕౣ ฑ ನ ಞ൏౽ರವඝ౬  
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ . ජಜ ๸ಒ౲ ෵ಂದ ජಜ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  කโ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ෥ತ౳  ຂูೕಣ ಇದඝ౬  ෮ದฤ 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ෥ല කโ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಯ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ม౲ ಂ෇౥  ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ม౲ ಂ෇౥  ๲ౙ ೕมฑ ಆಜං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಄ವಲ ಒಂൿ ๸ಒ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ಄ವಲ ಪค෥ಣದ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  කโ ม౲ ಂ෇౥  ಸಮಯವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ๲ౙ ೕมฑ aa 
ಅඝ౬  ๅಕౣ ฑ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಈಗ කโ ಪഷ෷โൿ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಈ ಉತ౭ ನ౬ โ ๅಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං, ಅದರ ൽಀౙ  ದ ൽ౾ౙ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಆದฉ a 
ಪค෥ಣโ ม౲ ಂ෇౥ ದ ಪ౳ ෥ಣโ මฑ ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ಇದඝ౬  ඣೕഺೕಣ, කඝ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  a so a 
ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  කඝ ಅඝ౬  ಬฉಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಎಂൿ ຂಳฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 2a 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๅಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಅඃ ൽ౾ౙ ನย౵  ಜಂತ ಎರഴ ಪഖౣ  ಉದ౪ ฿ಜං, ಇൿ ಈಗ ม౲ ಂ෇౥ ಡ 2a a 2a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ม౲ ಂ෇౥  1 ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಅඃ ൽ౾ౙ ನย౵  ม౲ ಂ෇౥  ಮ൧౨ ಂൿ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ කโ ຂัං౪ ೕๅ ඦತರ 
ಉತ౭ ನ౬ ದ ಪ౳ ෥ಣโ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ม౲ ಂ෇౥  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಪ౳ ෥ಣโ ೉ಕౙ ർಜං ಮൡ౨  කඝ ඣೕലದฉ
ຄಸ ๅಕౣ ฑ ಅඝಮൟ๯ತ౨ ං කඝ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಉತ౭ ನ౬ โ ม౲ ಂ෇౥  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಈ ಅඝ౬  ಬฉ෵คa r 

ಡ ಸಮකಜฆವ ನ ಪ౳ ෥ಣโ ม౲ ಂ෇౥  ದ ಪค෥ಣಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ม౲ ಂ෇౥  ಎ ಯ r r a 
ಪ౳ ෥ಣ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅಥ฿ ม౲ ಂ෇౥  ಸಮಯಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ม౲ ಂ෇౥  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ කโ a 
ಧකತ౱ ಕ ม౲ ಂ෇౥  ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ඦತರ කโ ಒಂൿ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅದರ ൽಀౙ  ಡ เฆದ౫ ฿ಜ ಅඃ a 
๬ยನย౵ ං ಆದฉ ಅൿ เฆದ౫  ൽ౾ౙ ನย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ කโ ಈ คೕൟಯ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, เฆದ౫  ൽ౾ౙ ನย౵  ಅඃ ಉದ౪ ದ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  කโ 
෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ a 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  කඝ ຄಂದฤ ಬಯ๭ದฉ เฆದ౫  ൽ౾ౙ ನย౵  ಎರഴ ಪഖౣ  ಉದ౪ เฆವ ๅಕౣ ฑ ಇದ౪ ฉ ಅൿ ෭ನ๺ ಡ 2a 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ม౲ ಂ෇౥  ಸಮಯದ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ม౲ ಂ෇౥  ತನ౬ ඃ ಆದ ಆ෴ಮವඝ౬  ಮൡ౨  ม౲ ಂ෇౥ ದ 
ಆ෴ಮವඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ม౲ ಂ෇౥ ದ ಆ෴ಮ ಮൡ౨  ನ ಆ෴ಮದ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ a a 
ಇದඝ౬  เವค๭ದ คೕൟಯย౵  කโ ๲ౙ ೕมฑ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  เಭ೧๯ವ ๲ౙ ೕมฑ ෈ೕഓ ಇದ౪ ฉ ඛೕโ 
෈ೕഓൽಂದ ූಜ๭ ಬฉಯฤ ಬಯ๯ൟ౨ ೕค ಎಂದಥბ ๲ౙ ೕมฑ ನ ಞ൏౽ರದ เ๕ಷ ಪ౳ ಕರಣ ಅย౵  ෈ೕഓ ෬ว ಒಂൿ 
ม౲ ಂ෇౥  
ಆದ౪ คಂದ ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ಈ ඛಯಮඅಂൽಡ ๲ౙ ೕಲฑ ಗัಂದ ಞ൐ಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ ූಜಸಬ๾ൿ ඦತರ කโ ๅಕౣ ฑ ನ 
ಆ๭౨ ಯย౵  เವค๭ದ ಪ౳ ෨ಖ ඛಯಮ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ๳ಪბഷ෴ಜං ಏಃಂದฉ කโ ಒಂൿ ಪ౳ ෥ಣ
ಅಥ฿ ಎರഴ ಪ౳ ෥ಣ ಎಂൿ ຂัං౪ ೕๅ ಒಂൿ ๅಕౣ ฑ ಈಗ කโ ಈ ๳ಪბഷಯඝ౬  ຂัඈ൤ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ๸ಕಲನ 
ඛಯಮವඝ౬  ಅඝಸค๭ದฉ කโ ಎರഴ เඋನಗಳ ෩ಲಕ เವคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಒಂඃ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಇโಗಳย౵  ෮ದಲචಯದඝ౬  කโ ๸ಕಲನದ ൟ౳ ಆೕನ ඛಯಮ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ๅಕౣ ฑ ಮൡ౨  ಅย౵  ಇฆತ౨ ං ๅಕౣ ฑ ෈ ಮൡ౨  කโ ๅಕౣ ฑ ಆฑ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಅൿ a 
ಪ౵ ๺ ෈ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಅದರ ಪ౵ ๺ ෈ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ . ಅಂದฉ ನ ൡൽಯย౵  කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  a b 
ಅದರ ෇ಲൽಂದ ನ ತวಯย౵  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಅದರ ෇ಲඅಂൽಡ ๅಕౣ ฑ ನ ತวಯย౵  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ b a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ a a b 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ๼෨౱ ಖ ಕ౳ ಮದย౵  ಉഴಬฆವ ൟ౳ ಆೕನದ ෩ರඡ ූಗโ කโ ຄೕಞൟ౨ ฆโದඝ౬  ඣೕല ඛಂದ a b 
ವฉಡ ಈಗ ൟ౳ ಆೕನದ ෩ರඡ ූಗโ ಈ ූಗ฿ಜං ಮൡ౨  කඝ ๼෨౱ ಖ ಕ౳ ಮൽಂದ ಅ൵ბ๭ಆำ౶ โൿ කඝ ඛಂದ a b
ವฉಡ ෨ಂൿವคದฉ ඦತರ කඝ ෇ಣಗಳඝ౬  ಅඝಸค๭ದฉ කඝ ಈ ๬ಲඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ කඝ ๼෨౱ ಖ ಕ౳ ಮವඝ౬
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಈ ෩ರඡ ಕ౳ ಮವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ๴ി ಇൿ ನನಡ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಡ r 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൟ౳ ಆೕನ ඛಯಮൽಂದ ๅಕౣ ฑ ๳ಪბഷಯඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ൟ౳ ಆೕನ ඛಯಮ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ಒಂඃ ಕ౳ ಮದย౵  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ කโ ൟ౳ ಆೕನ ಮൡ౨  ෩ರඡ ූಗವඝ౬  
තಣბತั๯൤౨ ೕๅ ๼෨౱ ಖ ಕ౳ ಮದย౵  ൟ౳ ಆೕನโ ನಮಡ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಪ౵ ๺ ෈ a b 
ಏචಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ಗูಂൽಡ ๅಕౣ ฑ ෈ ಪ౵ ๺ ಎ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ෥ಡ෎౽ದฉ ඦತರ කඝ ෮ದฤ เವค๭ඈ൤ කඝ ๅಕౣ ฑ ෈ ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  
ඦತರ ๅಕౣ ฑ ൽ౷  ෇ಲದย౵  ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇൿ ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ๼෨౱ ಖ ಕ౳ ಮದย౵  ෩ರඡ ූಗವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕච ಇൿ ನನಡ ๅಕౣ ฑ 1 b a 
ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ කโ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ๅಕౣ ฑ ๅಕౣ ฑ ඦ൤෻ b a r 1 r th 
෎ชඞ ಅಲ౵  ನย౵  ෈ ಪ౵ ๺ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ๅಕౣ ฑ ๸ಕಲನದ ಪคವತბಕ ඛಯಮ 
ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ๅಕౣ ฑ ๳ಪბഷಯ ಪคವತბಕ ඛಯಮ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ๲ౙ ೕಲฑ ಗูಂൽಡ ๸ಭเ๯โದඝ౬
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කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ಪ౵ ๺ ನ ෮ತ౨ ฿ಜං ෮ತ౨ โ ಮൡ౨  ನ ෮ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කโ ෩ฆ b b a 
ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ಒഔౣ ಡ ๳ค๭ದฉ කโ ෩ರඡ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ෩ฆ ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ๳ค๵ೕಣ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ කโ ಅದඝ౬  ກೋ౞  ab c 
ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ๳คಸฤ ಮൡ౨  ಃಲ่෫౱  ๬෥ඛ౲ ೕಕคಸಬ๾ൿ ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ ಇದඝ౬  ๸ಕಲನದ ಬ๾ෙ೦ಂൟಯ 
ඛಯಮ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๅಕౣ ฑ ෈ ಅඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ඣೕഴൟ౨ ฆโൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಮൡ౨  ಅದಃౙ  කโ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ කโ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ಇದඝ౬  ಈ ೋಃౙ ಗಳ ชಒ෵ಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ b 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ๳คಸ෎౽ದ ෩ರඡ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ನ ෇ಲದย౵  ಇคಸ෎౽ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಇದඝ౬  b c b 
ඣೕലർಗ කඝ ಪ౵ ๺ ๳ค๭ದฉ ಡ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  තಣბತัಸฤ ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  เฆದ౫  ಅಥბದย౵  b ci 
ඣೕലർಗ ಇൿ ಪ౵ ๺ ෈ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๅಕౣ ฑ ಇย౵  ನನಡ ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ඛೕഴತ౨ ං c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇฆವ ಎม౵  ๅಕౣ ฑ ಗಳ ಬ๾ෙ೦ಂൟಯඝ౬  งඪ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  තಣბತั๯ವ ಆචಯ 
ූಗโ ನಮಡ ಎม౵  ๅಕౣ ฑ ಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಈಗ කโ ๳ค๯เಃಯඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ ಅൿ ຂಡ ๸ීඌ๭ං 
ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ. ๅಕౣ ฑ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ಅಂದฉ ෮ದฤ කโ ๅಕౣ ฑ ಗำ ෈ ಮൡ౨  ๭ ಅඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๅಕౣ ฑ ಗำ ෈ ಮൡ౨  ๭ ಅඝ౬  ๳ค๭ದฉ කඝ ಈ ೋಃౙ ಗಳ ชಒಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  
เฆದ౫  ಅಥბದย౵  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಎ෈๭ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ๬ಲඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕච ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಆಜං ಪ౵ ๺ ๅಕౣ ฑ ๭ ಮൡ౨  කඝ ಇದඝ౬  ಡ ๳ค๭ർಗ ಪ౵ ๺ ෈ b AI 
ಪ౵ ๺ ๭ ಪഷ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ๅಕౣ ฑ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ๳ค๭ದฉ ๭ ಡ ๅಕౣ ฑ ಎ ಮൡ౨  ෈ ಮൡ౨  ๭ ಮൡ౨  ಈ ಆ๭౨ ಯ 
෮ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅ๵ೕ๭෻ഔํ ඩ౳ ಪഔბ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ෴โඃ ಕ౳ ಮದย౵  ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ๳คಸಬ๾ൿ, කโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ කโ ๅಕౣ ฑ 
ಅඝ౬  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ๳ค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಈಗ ಇದರ ತวಯย౵ ං ಒಂൿ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಇค๭ ಅൿ ෭ನ๺ ಆಜං ಅಂದฉ කඝ ಅඃ a a 
෈ಂൿเಡ ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರಡರ ෮ತ౨ โ ಈಗ කโ ಕฉ෷ವ ๅಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං  ๅಕౣ ฑ ඦ൤, ಅದರ ෭ನ๺ ಡ ಅඝ౬  ๳ค๯ವ 0 a 
ಫย൞ಂಶโ 0 ๅಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಮൡ౨  කโ ಇย౵ ಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಕല෫ ෥ಡಬ๾ൿ ๒ನ౲  ๅಕౣ ฑ ನಮಡ a 
ม౲ ಂ෇౥  ෇ค ඛೕഴತ౨ ං ෴โඃ ๲ౙ ೕมฑ ಸಮಯವඝ౬  ๒ನ౲  ๅಕౣ ฑ ನಮಡ ඛೕഴತ౨ ං ๒ನ౲  ๅಕౣ ฑ ಮൡ౨  ๒ನ౲  
๲ౙ ೕมฑ ಅඝ౬  ๅಕౣ ฑ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ๒ನ౲  ๅಕౣ ฑ ನಮಡ ๒ನ౲  ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๒ನ౲  ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಈ คೕൟಯย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ๅಕౣ ಗბಳ ವ౲ ವಕಲನವඝ౬  ඣೕಡฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ කโ ๅಕౣ ಗბಳ ๳ಪბഷಯඝ౬  ຄಂൽฆ๋൤෻ ಅಂದฉ කโ ෭ನ๺ ෈ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ඦತರ 
ಇൿ ಄ವಲ ಒಂൿ เ๕ಷ ๸ಕಲನ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜൿ౪ , ಇದඝ౬  කโ ෈ ಯ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  เ ෭ನ๺ ಡ ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ನ ๼෨౱ ಖ ನಮಡa v 
ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ෈ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ಚ೉ბ๭ඈ൤ කโ ൟ౳ ಆೕನ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ๸ಕಲನವඝ౬  
ඣೕലං౪ ೕๅ ಈಗ ಎರಡඡ ෥ಗბเං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ๅಕౣ ฑ ಗಳ ๳ಪბഷಯ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜ ඛಯಮ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜ ౽ඞඛನย౵  කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ๆึ ಮൡ౨  ฿ಹಕಗಳඝ౬a b 
෮ದฤ ಅඃ ງತದย౵  ຄಂൽಃ෴ಞವ ෇ಲಗูಂൽಡ ೯ೕല๭ කโ ෮ದฤ ಅඝ౬  ಇค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಯ a a 
ತวಯย౵  කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಅದರ ෇ಲඅಂൽಡ ತวಡ ຄಂൽಃ෴ಞ๋൤ ಇค๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ඛಮಡ චನඪං ಈಗ ಇย౵b 
කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කඝ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಇದඝ౬  ๅಕౣ ฑ ಡ ๳คಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච b 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಇഴ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ๅಕౣ ฑ ෈ ಒಂඃ ෈ಂൿเನย౵  ෇ಲಗูಂൽಡ ಈಗ ಇโ ಎರഴ ಬൽಗำ a 
ಅಥ฿ ಎರഴ ಪಕౙ ದ ಬൽಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ ಪಕౙ ದ ಬൽಗ฼൤ ඣೕലದฉ ಇโ ಎರഴ ಪಕౙ ದ ಬൽಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜವඝ౬  තಣბತั๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ b 
ງತൽಂದ කโ ಡ ಸಮකದ ಮ൧౨ ಂൿ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜ฿ಜං ඦತರ ෇ಲൽಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ ಕಣბโ ಈ 
ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ๬෥ನ౲  ෈ಂൿเඛಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ಕಣბโ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං . ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ r 
෮ತ౨ ಃౙ  ಃಲ่෫౱  ඛೕโ ๴ඨ ಅඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ฆವ ౽ರಣ౽ౙ ಜ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಇโಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಫย൞ಂಶ ಎಂൿ r 
ಕฉಯมಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෴โඃ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ ಕಣბโ ನಮಡ ෮ತ౨ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ฿ಹಕಗำ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಇൿ a b wha t
ಅඝ౬  ඩ౲ ി ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, කโ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ๅಕౣ ฑ 
๳ಪბഷಯඝ౬  ຂಡ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඛೕโ ಇย౵  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ඛೕโ ಎರಡඡ ಬൽಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ 
ಒಂൿ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ූಗโ ๅಕౣ ฑ ෈ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽฆವ ಕ൐ೕბಯ฿ಜං. ಇย౵  ๭౾ౙ ൡ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಕ౳ ಮ฿ಜ ಇค๭ದฉ ൟ౳ ಆೕನದ ෩ರඡ a b 
ූಗವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜ ඛಯಮโ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ๸ಕಲನದ ൟ౳ ಆೕನ ඛಯಮඈ൤෻ ಅඃ 
ಫย൞ಂಶವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಃಲ่෫౱  කโ ຂัඈ൤ කโ ෭ನ๺ ෈ ಅඝ౬  ඣೕಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 

Pru
tor
@
IIT
K



ಆದ౪ คಂದ කโ ๅಕౣ ฑ ಎ ಮൡ౨  ಇൿ ๅಕౣ ฑ ෈ ಆಜದ౪ ฉ කโ ෭ನ๺ ෈ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ඦತರ ಈ 
ಬൽಯย౵  ෈ ෵ಂದ කඝ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ๲ึ෷ൟ౨ ದ౪ ฉ ಅದರ เฆದ౫ ฿ಜ ෭ನ๺ ෈ ಮൡ౨  කඝ ಈ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  
තಣბತั๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๅಕౣ ฑ ๅಕౣ ฑ ಎ ෭ನ๺ ๅಕౣ ฑ ෈ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎ ಮൡ౨  ෈ ಆಜൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ವ౲ ವಕಲನವඝ౬  ಸค ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ಇย౵  ൟัൿಆำ౶ โൿ ෭ನ๺ ෈ ಎಂൿ කඝ 
ຄಂൽದ౪ ฉ ෈ ෭ನ๺ ಎ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ෈ ෭ನ๺ ಎ ෥ಡฤ ඦತರ ಇൿ เฆದ౫  ൽ౾ౙ ನย౵  ා ෩ํ ಆಜං ಇย౵  
කඝ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಇൿ ಇฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಐ ಈ ಎರಡඝ౬  ๳ค๭ ಅಂದฉ කඝ ಈ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  තಣბತั๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅൿ ಅඃ ๬ยನย౵  ෈ೕำತ౨ ං ಈ ๅಕౣ ฑ ෈ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ෈ ෭ನ๺a 
ಎ ෭ನ๺ ෈ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅโ เฆದ౫  ൽಀౙ ಗಳย౵  ෈ೕำತ౨ ๅ, ನಮ౱ ย౵  ๲ౙ ೕมฑ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ෮ತ౨ ൽಂದ ಞ൐๭ದฉ ಇൿ 
ม౲ ಂ෇౥  ಸಮಯಗำ ಮൡ౨  ม౲ ಂ෇౥  ಸಮಯಗำ ෈ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ඦತರ කโ 
ฉಸล౲ ಶඨ ಎಂൿ ಕฉ෷ವದඝ౬  ඣೕഺೕಣ ๅಕౣ ฑ ಗำ කโ ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅโ 
ಸಮತಲದย౵  เ෗ನ౬  ൽಀౙ ಗಳย౵  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඃ ಸಮತಲದย౵  ෩ರඡ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬a 
කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಇൽೕಗ කโ ಎม౵  ๅಕౣ ฑ ಗำ ಒಂඃ ಸಮತಲದย౵  ಮಲಜฆವ ಬಡ౛  
෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๅಕౣ ฑ ಎಎ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇโಗำ เ෗ನ౬  ൽಀౙ ಗಳย౵ ๅ ಅโ ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜರ෎౽ಜಲ౵  b 
ಅโ ಄ವಲ ಎರഴ เ෗ನ౬  ൽಀౙ ಗำ ಮൡ౨  කโ ෩ರඡ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ฆ เಷಯಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಎರಡರ ෮ತ౨ ฿ಜ a 
ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ๅಕౣ ฑ ಗำ ಈಗ ಈ ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ಗಳ เ๕ಷ൤ ಏඝ, ಇโಗಳย౵  ෮ದಲචಯൿ ජಜ 
๸ಒ౲ ෵ಂದ ಞ൐ಸಲ౭ ഔౣ ං, ಇದඝ౬  ม౲ ಂ෇౥  ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ๸ಒ౲ ෷ ๅಕౣ ฑ ෈ ಅඝ౬  ජಜ 
๸ಒ౲ ෵ಂದ ಞ൐๭ർಗ ಅൿ เ෗ನ౬ ฿ಜං, ಅൿ ๬෥ನ౲ ฿ಜ เ෗ನ౬ ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏකಜං౪ ೕๅ ຂำโർದฉ කโ ม౲ ಂ෇౥  ಪഖౣ  ೉ಕౙ ർಜං ಮൡ౨  ෨ ෇ค ೉ಕౙ ർಜ ෈ ಎಂൿ 
ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಇದඝ౬  ෥ഴವ ෥ಗბๅಂದฉ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬ab 

ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං op 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಆಜൿ౪  කโ ෩ಲಕ ๰೉๯൤౨ ೕๅ කโ ಡ ಸ෥කಂತರ ชಒಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ a op o a 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲ ๅಕౣ ฑ ಈ คೕൟ෴ಜದ౪ ฉ ෩ಲಕ කโ ಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  a o a 
෩ಲ ๅಕౣ ฑ ๼ೕಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෩ಲಕ කโ ಡ ಸ෥කಂತರ฿ದ ชಒಯඝ౬  ಎึ෷൤౨ ೕๅ. ಈ ൽ౾ౙ ನย౵ ං කโ b p b b 

ಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜ ชಒಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ b 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇൿ ม౲ ಂ෇౥  ෇ค ಇൿ ಎರಡඡ ๅಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ ෇ค ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಡ mu b b 
ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂಶದย౵  ಬฆವ ಉದ౪ โ ม౲ ಂ෇౥  ම౲ ಕౣ ฑ ನย౵  ಉದ౪ ದ ವಧბචಯ ಅಂಶโ ಬฆತ౨ ං mu 
ಆದ౪ คಂದ ม౲ ಂ෇౥  ೯൤ಡ ಅඝ౬  ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ຂำโඃචಂದฉ කโ ಇದඝ౬  a mu b a 
෥ലದ ඦತರ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ಘಟಕಗಳ ೯൤ಡ ಪคಹคಸมಜං ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಎರഴ ಘಟಕ ๅಕౣ ฑ ಗำ a 
ม౲ ಂ෇౥  ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಈಗ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಮൡ౨  ຄಂದಬ๾ൿ ෴โඃ a mu b a b a b 
ඁ๞ౣ ಆೕನಗำ ಆದฉ ಅโ ಪರಸ౭ ರ ಸ෥කಂತರ฿ಜರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ฉಸล౲ ಶඨ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಈಗ ๅಕౣ ฑ ನ ฉಸล౲ ಶඨ ກೋ౞  ๬෥ನ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ๅಕౣ ฑ ಗำ ಮൡ౨  ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ฉಸล౲ ಶඨ ಀคൡ ෥ತකഴವ ෮ದฤ කโ ಏನඝ౬  a b 
ຄಂൽං౪ ೕๅ อಬ฿ದ ൽ౾ౙ ನย౵  කโ ෮ದฤ ಘಟಕ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ෴โದක౬ ದง ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ 
ಘಟಕ ๅಕౣ ฑ ෥౲ ಜ౬ ഗ౲ ി 1 ರ ๅಕౣ ฑ ಇൿ ൽ౾ౙ ನ ಅಥბವඝ౬  ຄಂൽං ಆದฉ ಅದರ ಪ౳ ෥ಣโ ෴฿ಗล 
ಏಕ൤෴ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಘಟಕ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ๰೉๯൤౨ ೕๅ. ೉ກ౬ ಯ ജೕඪ ಮൡ౨  කโ ജೕඪಯඝ౬  
ಬಳ๭ർಗวม౵  කโ ๅಕౣ ฑ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದರ ಪค෥ಣโ ಒಂൿ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ෷ඛഡ ๅಕౣ ฑ 
ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ౽ഔბ๭ಯඨ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ನಮ౱  ౽ഔბ๭ಯඨ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಈಗ 
ಇದඝ౬  ෩ฆ ಆ෴ಮಗัಡ เಸ౨ ค๯൤౨ ೕๅ. කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಅದರ ෩ฆ ಆ෴ಮಗಳย౵  ๰೉๯൤౨ ೕๅ t a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉർಹರൕಡ ಅౘ ಅౘ ಮൡ౨  ಅౘವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ๬෥ನ౲  ෈ಂൿเං, ಅದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำx y z p 

ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ඛಂದ ಡ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇದඝ౬  ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ຂูೕಣ කโ ද౵ ೕඨ ನย౵xyz o p xz 
ඛಂದ อಬ฿ಜ റ౳ භ ෥ലದฉ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ද౳ ೖෳ ಡ ๳คದฉ ද౳ ೖෳ ನย౵  ඛಖರ฿ದ ಸಮತಲವඝ౬  p op p 

ຄഷಯฤ ಅವ౽ಶ ඛೕലದฉ ಈಗ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಆಗ ಅൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜฆತ౨ ං ද౳ ೖෳ ೯൤ಡ ද౳ ೖෳ a op op p p 
ಈಗ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಅเූಜ౲  ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ඦತರ ಅโ ಡ op p x 0 z 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಸಮತಲದย౵ ฆವ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං z 
ಆದ౪ คಂದ ඩ෵ಂഡ ද౳ ೖෳ ನ ඛඃბ๎ಂಕโ  ಅದರ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ p y 0 x 0 z 
ඩ෵ಂഡ ඛಂದ ಆಜದ౪ ฉ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  කโ ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಅౘಃౙ  อಬ฿ಜ ಮൡ౨  ද౳ ೖෳ ඛಂದ ಅౘಃౙ  อಬ฿ಜ p x p z 
൤ಡൿಆ ౶ั  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇย౵  ಈ ඀ರโ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಈ ඀ರ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಅඝ౬  කโ ຂำ൤౨ ೕๅ z x x x 
ಆಜฆತ౨ ං ๅಕౣ ฑ ನ ಘಟಕโ ๅಕౣ ฑ ನ ಘಟಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ද౳ ೖෳ ಇൿ ಡ opz x op z p p y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇฆತ౨ ං ๅಕౣ ฑ ನ ಘಟಕโ කโ ඣೕഴโൿ ಸಹ ಈ ๅಕౣ ฑ ಆභ ಅౘඅಂൽಡ ಆೕನ ಆม౮ ವඝ౬  op y x 
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෥ലದฉ ๅಕౣ ฑ ಆೕನ ಆม౮ ವඝ౬  ಅౘඅಂൽಡ ಆೕನವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ කඝ ಅದඝ౬  ಇย౵  op x 
೉ತ౳ ದย౵  ൧ೕค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಆೕನ ಆม౮ ವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಅౘ ಇൿ ಅౘඅಂൽಡ ಆೕನ ෈ೕഓ ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಆೕನವඝ౬  op x y 
෥ഴತ౨ ං කඝ ෩ರඡ ಬಣ౧ ದ දඨ ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච ಅൿ ಅౘඅಂൽಡ ಆೕನ ಛ෥ವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ඦತರ z 
ನಮ౱ ย౵ ฆವ ಘಟಕโ ಆ๴ඨ ಆม౮ ದ ಪค෥ಣಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಘಟಕโ ಆ๴ඨ ෈ೕഓದ x op y op 
ಪ౳ ෥ಣ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಘಟಕโ ಆ๴ඨ ಛ෥ದ ಪค෥ಣಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං z op 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗಳඝ౬  කโ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ xy 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ನ ಘಟಕ฿ಜං ಇൿ ನ ಘಟಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ನ ಘಟಕ ಈಗ කโ ಮൡ౨  op x op y op z xy z
ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ෷ඛഡ ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಈಗ ಈ ಗำ ๭౩ ರ ൽಕౙ ඝ౬  ຄಂൽๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಘಟಕ ๅಕౣ ฑ ಡ කโ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಇൿ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ෷ඛഡ ๅಕౣ ฑ ಡ x i y 
ൡಂ෇ ๬෥ನ౲ ฿ಜං. ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ෷ඛഡ ๅಕౣ ฑ ಛಜ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬಳ๭ කโ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ z j k 
ಆದ౪ คಂದ ಅಥბ ಇโಗำ ಮൡ౨  ಗำ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಒಂൿ ಉದ౪ ದ ๅಕౣ ฑ ಆಜං, ಇൿ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  i xy z x x j 
ಎย౵ ෴ದง ಉದ౪  1 ರ ๅಕౣ ฑ ಆಜං, ಇൿ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  1 ಉದ౪ ದ ๅಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝj z k 
๾ഴಕฤ ಬಯ๭ದฉ ಯ ಪค෥ಣ ಮൡ౨  ಯ ಪ౳ ෥ಣโ ಅದರ ಬಡ౛  ෽ೕ೉๯โൿ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಅๅಲ౵ ใ j i k 
ಒಂർಜರ෎ಀ ಮൡ౨  කඝ ಉಪ ๬෥ನ౲  ൽ౾ౙ ನย౵  ಒಂൿ ๅಕౣ ฑ ຄಂൽದ౪ ฉ ಊ๼๭ಆ ౶ั  a 
ಆದ౪ คಂದ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆವ ෷ඛഡ ๅಕౣ ฑ ಪค෥ಣದ ๅಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං කඝ ಬಳಸ෎ಀ ಪದದ ಉದ౪  1 ರ ൽ౾ౙ ನ a 
ಉದ౪ ౙಁ  කඝ ຂಳ෎౽ದ ಪದದ ಉದ౪ ವඝ౬  කโ ನ ಘಟಕ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ ಇದ౽ౙ ಜ කโ a n 
೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ ಃಲ่෫౱  කโ ജೕඪ෽ಂൽಡ ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඡಕ ಘಟಕಗಳย౵  e sub a 
ಘಟಕ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯൤౨ ೕๅ ๸಄ತಗำ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ನ ಅಥბವඝ౬  ඛೕഴโൿ ಮൡ౨  ജೕඪ෽ಂൽಡ ಅൿa a 
ಒಂൿ ಘಟಕ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ನಮಡ ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ๬෥ನ౲  ൽ౾ౙ ನย౵  ಘಟಕ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಈ คೕൟ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๻ಜದ౪ ย౵  ඛೕโ ൟั෷ವ 
เಷಯๅಂದฉ ๅಕౣ ฑ ಇದರ ಉದ౪ ౙಁ  ಘಟಕ ๅಕౣ ฑ ಆಜದ౪ ฉ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಒಂൿ ෇ค ಅಥ฿ ನ ಪค෥ಣ a n a n a t 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಈ คೕൟ෴ಜ කโ ෷ඛഡ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಮൡ౨  ಅౘದ imes n x y 
ಉದ౪ ౙಁ  ๅಕౣ ฑ ನ ฉಸล౲ ಶඨ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಒಂൿ ಸಮತಲ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ඣೕഺೕಣ, ಈಗ කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಅౘโ x y
ಅౘ฿ಜං ಅౘ ಮൡ౨  ಅ෕ ൮ೕഓ ನഴเನ ಆೕನ x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇൿ ෈ಂൿ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಊභ ๅಕౣ ฑ ಆದฉ ಈಗ කඝ ಇย౵ ಂದ อಬ฿ಜ ෈ೕั๭ದฉ ಈ ෈ಂൿโ p a 

ಆಜರย ಅౘದ ෬ว อಬ฿ಜ ෈ല ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಆಜರย ඦತರ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿpxi y py op 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං , ಇൿ ಒ ෇ค ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಆದฉ ෎ฉ ෴โ඀ ಅಲ౵ , ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ඩ౳ ฏ෗ಸฤ px o oopx opy 
๬ಧ౲ เಲ౵  ಅย౵  ಮൡ౨  ෈ಂൿಗะಜๅ ಮൡ౨  a will be equal to op is equal to opx plus opy px py x y 
ಅౘ ಮൡ౨  ನย౵  ಒಬ౯ ฆ ಅದඝ౬  ಉಪ ෇ค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಇൿ ನ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං, ಇൿ ൽ౾ౙ ನ opx x i opx x 
ಉದ౪ ౙಁ  ಒಂൿ ෇ค ಘಟಕ ๅಕౣ ฑ ನ ಅಂಶ฿ಜං, ಅൿ ಮൡ౨  ಇൿ කඝ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಸಮಯ x i ay 
j 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಆ౾౺  ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ನ a ayj a x ay so ax x 
ಮൡ౨  ಘಟಕಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ๅಕౣ ฑ ನ ಮൡ౨  ಘಟಕಗำ ಈಗ කโ ๾ഴಕฤ ಬಯ๭ದฉ y ay x y a 
කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಆಡย ಮൡ౨  ಎಂൿ ಪคಹคಸಬ๾ൿ x y ay 
ಆದ౪ คಂದ ಬฉಯฤ ಎರഴ ෥ಗბಗัๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಸಮತಲದย౵  ๅಕౣ ฑ ෮ದಲ คೕൟಯย౵  කโ ನ a a 
ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅౘඅಂൽಡ ෥ഴವ ಆೕನ ൮ೕഓವඝ౬  කโ ඛൽბಷౣ ಪല๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈ x a 
ಎರഴ เಷಯಗಳඝ౬  ඛൽბಷౣ ಪല๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ನಮಡ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡඡ ෥ಗბๅಂದฉ කโ a 

ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ಮൡ౨  ಘಟಕಗำ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಆ౾౺  ಪ౵ ๺ ಡ x y ax ay a ayj 
ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಆಜದ౪ ฉ ಇൿ ๬ಕ๠ౣ  ಸ౭ ಷౣ ฿ಞ๋൤ ෥ഴವ ಆಂൟ෵ಂದ ಇൿ a x 
ಅౘඅಂൽಡ ಆೕನ ൮ೕഓವඝ౬  ෥ഴತ౨ ං ಇൿ ಆಡย ಇൿ ඦತರ ನಮ౱ ย౵  ಆಡย ಚದರ ಮൡ౨  ಆข ಚದರ ay 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಆಡย෷ ౽๺ ൮ೕഓ ಆข ๭ඨ ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಆข ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ಚದರ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಚದರ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಯ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ಆಡย ಮൡ౨  ಯ ಪคූ๣ಯย౵  ಆಡย ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕ ಮൡ౨  ತඨ a ay ay 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ൮ೕഓ ಈ ಅಂ౾ಅಂಶವඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ಎತ౨ ರโ ಏข ෬ว ಆಡย෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓโ ಏข ෬ว ലಎಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇๅಲ౵ ใ ඛಮಡ ಅค฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಆข
ಧකತ౱ ಕ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂಡ ಃಲಸ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಈ เಷಯವඝ౬  ಈಗ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ๅಕౣ ฑ ನย౵  ಸ౷ ಲ౭  ກ೉౞ ನದඝ౬  
෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ කโ ಘಟಕ ๅಕౣ ฑ ನ ಪคූ๣ಯย౵  ๅಕౣ ฑ ๳ಪბഷಯ เ๔౵ ೕಷ൏ತ౱ ಕ เඋನವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ Pru
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