
ಇಂൿ කโ ಚಲನ๎ಸ౨ იൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಚಲನ๎ಸ౨ იโ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ იದ ಒಂൿ ๎ಒ෴ಜൿ౪ , ಅย౵  කโ ಒಂൿ ෈ಂൿ
ಅಥ฿ ಕಣದ ಚಲචಯඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಚಲචಡ ౽ರಣๆඝ ಎಂ්ದඝ౬  เವคಸං කโ ಚಲචಯඝ౬  
เವค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಚಲನ๎ಸ౨ იವඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴ฿ಗ කโ ಏನඝ౬  ಉಂഖ෥ഴತ౨ ං ಎಂ්ದರ เವರಗัಡ 
ຄೕಞโൽಲ౵ . ಚಲච ಆದฉ කโ ಚಲචಯඝ౬  เ๔౵ ೕ๞๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ කโ ಚಲನ๎ಸ౨ იඅಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ 
කโ ಃಲโ ෩ಲේತ ಗ൐ತದ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ෡ತ๎ಸ౨ იವඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴ฿ಗ ನಮಡ ಗ൐ತದ 
ಸ๻ಯ ෎౽ಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ෥ತකഴವ ಗ൐ತದ ಪคಕಲ౭ චಗำ ಅโಗಳ ಬಡ౛  เವರಗಳඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴತ౨ ๅ 
ಎಂൿ ඛೕโ ಅคൡಆำ౶ ൟ౨ ೕค . ಗ൐ತದย౵  ಆದฉ ಇย౵  කโ ಃಲโ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ನಮಡ ಅಗತ౲ เฆ฿ಗ ಪคಚ෵๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ಚಲචಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ನಮ౱  ಚ೎ბಯඝ౬  ಸಮತಲ ಚಲචಡ 
ඛಬბಂඌ๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಕಣโ ಸಮತಲದย౵  ಚย๯ൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๬౩ ನವඝ౬  เವคಸฤ ಇย౵  ಒಂൿ ງತದย౵  කโ ෴โದඝ౬  ඛඃბ๎ಂಕ ವ౲ ವ๲౩  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಎರഴ ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜฆವ ൽಀౙ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅโಗಳย౵  ಒಂൿ x 
ಇඣ౬ ಂൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ಎರഴ ౽ങბ๭ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ಅౘಗำ ಮൡ౨  ಅโ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಈ ಅౘಗำ x y 
ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜฆತ౨ ๅ ಅಂದฉ ಅโಗำ ಪರಸ౭ ರ 90 ലಜ౳ ಗಳ ಆೕನದย౵ ๅ, ಈಗ ಇโಗಳ ೞದಕವඝ౬  ಇย౵  เವค๭ದ 
ಸ౩ ಳದย౵ ฆವ ෴โඃ ෈ಂൿ ඛಂದ ಪ౳ ൟඛඌ๯ವ ෩ಲ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಈ ෈ಂൿಗಳ ಮൡ౨  ನ p x y 
ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಎಂൿ කโ ಕฉ෷ವ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ඛಂದ කโ ಅ൵ბ๭ಆำ౶ โൿ ಏචಂದฉ, කโ ඀ರವඝ౬  x x 
ඣೕലದฉ, ಈ ෈ಂൿโ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆವ ෩ಲൽಂದ ಮൡ౨  ඀ರವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං. ෈ಂൿโ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  x x y 
ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಲ౭ เฃಮ ಅඝ౬  ඩ෵ಂഡ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං x y p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ๬౩ ನವඝ౬  ඛඃბ๎ಂಕಗัಂದ ඛೕಡมಜං ಅಲ౭ เฃಮ ಈಗ p x y 
ඩ෵ಂഡ ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඛೕಡมಜං ಚย๯ತ౨ ං ಎಂದฉ ಅൿ ಃಲโ ๻ൽಯย౵  ಚย๯ൟ౨ ං, ඦತರ ಮൡ౨  p x y 
෰ಲ౲ ಗำ ಬದมಞತ౨ ๅ ಮൡ౨  කโ ಚಲನ๎ಸ౨ იದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದರ 
เ๔౵ ೕಷൕ෴ಜං, ಈಗ කโ ಚಲನ๎ಸ౨ იದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಪದเං, ಅದඝ౬  කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ. o 
ඛಂದ ಡ ชಒಯ เූಗವඝ౬  ಎึ෵ค ඦತರ ಈ ඛಂದ ಇൿ ඛඃბ๏๭ದ ชಒ෴ಜං ෩ಲൽಂದ ಯ p o p p 
๬౩ ನದವฉಜನ เූಗವඝ౬  කโ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಈಗ ಇൿ ඛඃბ๏ತ ชಒಯ เූಗ฿ಜං ಏಃಂದฉ කโ 
ൟัൽฆವ ಪ౳ ෥ಣ ಎರഴ ಪ౳ ෥ಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಒಂൿ ಯ ಉದ౪ ವඝ౬  ಸಹ ಕฉಯมಞತ౨ ං ๅಕౣ ฑ ಮൡ౨  op p 
ಎರಡචಯ เಷಯๅಂದฉ කඝ ไತ౨ ದ ಉದ౪ ౙಁ  ಪ౳ ෴൐๭ದฉ ಅඃ ಉದ౪ අಂൽಡ ನ ൽಀౙ  කඝ ಒಂඃ ಉದ౪ ವඝ౬  op 
ຄಂൽฆವ เ෗ನ౬  ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಆದฉ ನ ඛಖರ฿ದ ൽಕౙ ඝ౬  ඛೕಡฤ කโ ඛಂದ ಡ කโ p p o p 
ಞฆൡ ඛೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ൽಀౙ  ನಮಡ ๅಕౣ ฑ ನ ൽಕౙ ඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಎರഴ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಪ౳ ෥ಣๅಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಒಂൿ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ನ 
๸ದಭბದย౵  ಉದ౪  ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ൽಀౙ  ಮൡ౨  ಎರവ ಒഔౣ ಡ ಇโಗำ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  කโ ಈ 
ಪ౳ ෥ಣಗูಂൽಡ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಅನನ౲ ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಕಲನ๎ಸ౨ ი ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ಃಲโ 
ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಸಹ ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಎರഴ ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬  ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ๎ಒಗำ ಎಂൿ ಕฉಯಬ๾ൿ ෮ದฤ 
කโ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಅಂಶಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ෇ലಡ ಕಲನ๎ಸ౨ ი ಮൡ౨  ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಇย౵  เವค๯ൟ౨ ฆโൿ ಬಹಳ 
๭ೕ෦ತ฿ದ ಗ൐ತವඝ౬  ಗ൐ತದย౵  ವಗბ฿ಜ ൤ಡൿಆಳ౶ ෇ರൿ ಈ ಮൡ౨  ກೋ౞  ಒಳತಂലฆವ ಗ൐ತದ ಸಮ๲౲ ಗಳ 
ಪคಕಲ౭ චಗಳ ಗ൐ತದ เವರಗಳඝ౬  ඛಮ౱  ಗ൐ತದ ಆೕ๺ ბನย౵  ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯದඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಕಲನ๎ಸ౨ იದย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ಪคಕಲ౭ ච ಎಂൿ කโ 
ಕฉ෷โದඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಎಲ౵ ใ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ෬ว ಆඋคತ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ , ಅൿ ඣಂൽಡ x 
ವ౲ ൞౲ ಸತำ౶ ವ ชಒಯඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ౽ಯბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ನ ౽ಯბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಅಂದฉ ನ เเಧ y x x 
෰ಲ౲ ಗัಡ කโ ನ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  ಒഔౣ ಡ ๳ค๭ർಗ කโ ಈ y 
ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅದඝ౬  කโ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ನ ౽ಯბ฿ಜං ಈಗ කโ ಮൡ౨  ಎಂಬ ಎರഴ y x p q 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ. ಈ ವಕ౳ ชಒಯย౵  කโ ಒಂඃ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ವಕ౳ ชಒಯย౵  ಮൡ౨  ಎಂಬ ಎರഴ ෈ಂൿಗัๅ, ಈಗ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಮൡ౨  ෈ಂൿเನp q p x y 
ඛඃბ๎ಂಕಗำ ඩ෵ಂഡ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ඛಂದ ഷมౣ  ඀ರದย౵ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ ൽಀౙ  ಮൡ౨  ಇൿ q q p x x 
඀ರದย౵ ං ඩ෵ಂഡ ඛಂದ ൽ౾ౙ ನย౵  ඀ರದ ഷมౣ  p y y 
ಆದ౪ คಂದ ඩ෵ಂഡ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ q 
ಆದ౪ คಂದ ඩ෵ಂഡ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  ඩ෵ಂഡ ನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ඛඃბ๎ಂಕโ p x y q x x 
ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕโ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಆಜฆತ౨ ං x y y y 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಈಗ ඛඃბ๎ಂಕಗะಜๅ ಡ ๳ฆವ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ඣೕലದฉ කโ ಈ คೕൟಯ ಬಲ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  pq 
෥ലದฉ කโ ಅභ ಅඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ฿౲ ඪ౨ ಯವฉಡ ಮൡ౨  ඦತರ อಬ฿ಜ p q x q 
෈ಂൿเಡ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಆೕನโ ൮ೕഓ ಆಜದ౪ ฉ, ൮ೕഓದ ಸ౭ ಶბಕโ ഷมౣ  ෬ว ഷมౣ  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං q x y 
ಎಂൿ කโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ຂำโඃචಂದฉ, ෈ಂൿโ ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ದฉ කโ ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ කโ ಈಗ q p q 
൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಡ ಹൟ౨ ರ ಮൡ౨  ಹൟ౨ ರದย౵ ං ಆದฉ ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ಡ ຄೕಞโൽಲ౵  p p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಡ ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ කโ ഷมౣ  ๒ನ౲ ವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං q p x 
ಮൡ౨  කโ ഷมౣ  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆವ ಅಂತರ฿ಜං เඋನ 0 0 ಆದฉ ഷมౣ  ෩ಲಕ ഷมౣ  y y y 

ಈ ಎರಡರ เಭಜච෷ ಆಞโൽಲ౵  ๬෥ನ౲  ๸ದಭბದย౵  ๒ನ౲ ವඝ౬  ඲౳ ೕೖ ෥ല ඛൽბಷౣ  ๸ದಭბದย౵  ಅൿ x ap 
๵ච౬ ಡ ຄೕಗಬ๾ൿ ಆದฉ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ഷมౣ  ඛಂದ ഷมౣ  ಇൿ ಒಂൿ ಸಣ౧  ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ಇൿ ๒ನ౲ ವඝ౬  x y 
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ಸ෦ೕඪ๯โൽಲ౵  ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ඣೕഴโൿ ඡರ ชಒಯඝ౬  ಇൿ ವಕ౳ ชಒಡ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ತฤඬತ౨ ං pq p 
෈ಂൿเನย౵  ชಒ෷ ಈಗ කโ ชಒಯ ಇั೦ರඝ౬  ๰೉๭ದฉ ชಒಯ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ชಒಯ pq 
ಇั೦ฆ ಮ൧౨ ෫౱  ಆຉ ಸಮನ౷ ಯ ೦౲ ෦ൟಯย౵  ඛೕโ ඣೕഴವ ๸ಗൟ෴ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಗ൐ತದ ಆೕ๺ ბನย౵  කโ ಈ ಇั೦ರඝ౬  ๰೉๭ದฉ ชಒ෵ಂದ ෦ೕ ඦತರ කโ ຄಂൽฆವ ชಒಯ 
ಇั೦ฆ ชಒಯ ಇั೦ฆ ഷมౣ  ඛಂದ ഷมౣ  ෦ൟಯย౵  ഷมౣ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ຄೕಞತ౨ ං. m x x x x 0 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ෥ഴൟ౨ ฆโൿ ౽ಯბದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯โൿ ಎಂ්ൿ ನ y x y x 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ඛಂದ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎಂൿ dy dx x x 
ಬฉ෷฿ಗ ಇದඝ౬  ಬฉಯมಞತ౨ ං ಇൿ ೯൤ಡ ഷมౣ  ෭ನ๺ ಅದರ ౽ಯბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನย౵  ෰ಲ౲  x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನย౵  ನ ෰ಲ౲ ฿ಜං ೯൤ಡ ഷมౣ  ಇൿ ನ ഷมౣ  ෭ನ๺ ಆಜං ಅඝ౬  ഷมౣ  ඛಂದ x y x x y f y x 
ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ෦ൟಯ ಪ౳ ౾౳ ෺ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ഷมౣ  x 0 
ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ഷมౣ  ಡ ຄೕಞವ ෦ൟಯย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ౽ಯბದ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎಂൿ x 0 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ๬౩ ನ ಮൡ౨  ෡ൟಕ฿ಜ ಇൿ ಇั೦คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಇൿ ಆ ງತದย౵  ಸ౭ ಶბದ ಇั೦คಡ x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಮ൧౨ ෫౱  ಈ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಪคಕಲ౭ චಯ ກ೉౞ ನದඝ౬  ඛೕโ 
෥ലർಗ ඛಮ౱  ಆຉ ෥ലർಗ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಗ൐ತದ ಆೕ๺ბ ಈಗ කโ ಎರಡඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಉತ౭ ನ౬ ಗัಡ ಃಲโ 
ಸರಳ ๰ತ౳ ಗำ ನಮಡ ෎౽ಗಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಃಲโ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ඛಮಡ ඛೕഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಮൡ౨  ನ ಎರഴ ౽ಯბಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. කโ ನ ಎෆ ಅඝ౬  x u v x x 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇโಗಳย౵  ಎರഴ ಇๅ ඦತರ ನಮ౱ ย౵ ฆವโ ෷ ಮൡ౨  เ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ෮ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ತ౨  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ෴โඃ ಪ౳ ෥ಣโ ็ಯ౾౨ ಕ ౽ಯბಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಅโಗಳඝ౬  ๳ค๭ කโ ಮൡ౨  ನ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ෎ฉ ඛಯಮವඝ౬  ຄಂൽค ಇದರ u v th en 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ෩ಲಕ ෇ค ಮൡ౨  ෩ಲಕ ෇ค ಎಂൿ ඛೕಡมಜං dx u dv dx v du 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ๳ಪბഷಛಜ ຄಂൽದ౪  ಅඃ ඛಯಮವඝ౬  ಅඝಸค๯โൽಲ౵  ಆದฉ ಉತ౭ ನ౬ ದ โ౲ ತ౭ ನ౬  ඛಯಮโ ಈ 
งಪದย౵ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ โ౲ ತ౭ ನ౬  ඛಯಮವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ූಗಲಬ౫ ಗಳ ಯ ඛಂದ ෵ಂದ ූಜ๭ർಗ d u v 
ಅಥ฿ ದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ಅಥ฿ ඛಂದ ඛಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛಂದ ෇ค u dx u v dx u 

෵ಂದ ಮൡ౨  ಮ൧౨ ෫౱  ಆຉ ಈ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ඛೕโ ಈಗ ඛಮ౱  ಗ൐ತದ ಆೕ๺ ბನย౵  เವರ฿ಜ ෥ഴൟ౨ ೕค dv dv dx 
ඛೕโ ಶ౾౨ ಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ನ ಶ౾౨ ಡ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ , ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ ಶ౾౨ ಡ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  n x x n x n 
෭ನ๺ 1 ರ ಶ౾౨ ಡ ಪഖౣ  ඛಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಒಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ෷ ನ ಡ n x u u x u 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ຄಂൽฆವൿ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ ಶ౾౨ ಡ ඛಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං, ඛಂದ ඛಂದ x n u n u 

෭ನ๺ 1 ෇ค ಡ ෩ಲಕ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කඝ ෥ലದ ಈ ๰ತ౳  ಇൿ ๰ತ౳ ದ ๬෥ನ౲  n du dx 
งಪ฿ಜං, ಇದඝ౬  කโ ຄಂൽฆವ ೐ඨ งฯ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಸರಪั ඛಯಮದย౵  කโ හౘඨ 
ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ನಮ౱ ย౵ ං ಇൿ ನ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  ನ ෷ಡ ಸ෥ನ฿ಜං u u x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇย౵  කโ ಅඝ౬  ๾ഴಕฤ ಬಯ๭ದฉ ನ ౽ಯბๅಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಎಂൿ කโ ຂูೕಣ ෷ f u f 
ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං u 2 x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ౽ಯბವඝ౬  ನ ౽ಯბๅಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ u xf u x f 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๭ದฉ ಈಗ කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ಅඝ౬  ನ ౽ಯბๅಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  f u u 
ಅඝ౬  ನ ౽ಯბๅಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಇย౵  කโ ෥ഴโඃචಂದฉ, ಇದඝ౬  ෮ದฤ කโ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ x u f 
ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ൽಂದ ಞ൐๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದච౬ ೕ ಸರಪั x u 
ඛಯಮ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, ಇದඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಇൿ ൡಂ෇ ಅඝಁಲಕರ฿ಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ 
ಇದඝ౬  ಈಗ ຂಡ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ, කโ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ๴ඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  x x 
ಒಂංರഴ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ౽ಯბಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಡ x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ๴ඨ ಡ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಮൡ౨  ಆೕഓಂ೬ಂഡ ๲ಃಂി ಡ ๰ತ౳ ಗัๅ ಇ൞౲ ൽಗึಲ౵ ใ ಇย౵ ಂದ x 
ಃಲಸ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ෥ലದ ಃಲโ ඛಯಮಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  ಅඝಸค๭, 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౭ ಶბಕದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ๴ඨ ಅඝ౬  ಆ๴ඨ ඛಂದ ූಜ๭ ಅದඝ౬  ಃಲಸ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ เಷಯಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಃಲโ ലಫฉඛ౹ ಯฯ ಕಲನ๎ಸ౨ იಗะಜๅ, ಅโಗำ ಇൽೕಗ ಅಗತ౲ เฆವ ກ೉౞ ನ ຄಂർ൐ಃಯ 
ಅಗತ౲ เฆತ౨ ං ಆದฉ ನಮಡ ಅಗತ౲ เฆ฿ಗ ಮൡ౨  ನಮಡ ಅಗತ౲ เฆ฿ಗ ನಮಡ ಸ౷ ಲ౭  ಅಗತ౲ เฆ฿ಗ කโ ಅเූಜ౲  
ಕಲನ๎ಸ౨ ი ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ಃಲโ ಅಂಶಗำ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ನ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಈ ಸಮ๲౲ ෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  කโx 
๾ഴಕฤ ಬಯ๯ವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ನ ಮൡ౨  ಅౘದ ನഴๅ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ಅಥ฿ ನഴๅ ಃౙ  x f x x a x a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಈ ງತದย౵  ಇൿ ಅౘ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿx b x x a 
ງತದย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං හౘඨ ಇං , ಅൿ ಅౘ ಮൡ౨  ನഴๅ ಇฆವ ಮ෇౯ ದ ූಗದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  x b fx x fx 
ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎಡූಗದย౵  කโ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಬಲූಗದย౵  ಡ x a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ನ ඡರ ชಒ෴ಜದ౪ ฉ, ಪ౳ ඃಶโ ಒಂൿ ಆಯತದ x b x f 
ಪ౳ ඃಶ฿ಜฆತ౨ ං, ಅದඝ౬  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಃಲಸ ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಓຉ, ಇൿ ನ ๬෥ನ౲  ಕํბ ಆಜದ౪ ฉ h x f 
ಮൡ౨  ನ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಅౘದ ನഴเನ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඛಂದ ಡ ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ x f ab x a b 
ಎಂದฉ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  เಭ೧๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಈ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಅౘ ಇൿ ಈ๺ ಈ๺ ಈ๺ ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ෈ ഷมౣ  x x x x xi 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಅಂದฉ කඝ ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ಮಧ౲ ಂತರ ഷมౣ  ಅඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕච xi xi 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಣ౧  ූಗದ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  කඝ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ഷมౣ  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච AI 
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ಆದ౪ คಂದ ഷมౣ  ಈ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං AI 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಎತ౨ ರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಆಜං ಇย౵  ಏඛං෽ೕ ಅൿ ಯඝ౬  ഷมౣ  ඛಂದ ಞ൐๭ದฉ ಇൿ f xi x 
ಪഔౣ ಯ ಅಗಲ ಮൡ౨  ಇൿ ಎತ౨ ರ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರಡರ ಉತ౭ ನ౬ โ ನನಡ ಪഔౣ ಯ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒഖౣ  ಪ౳ ඃಶโ ಎಲ౵ ದರ ๸ಕಲನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ഷมౣ  ಐಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಎม౵  ಪ౳ ඃಶಗಳඝ౬  ಇย౵  ෥ഴ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕච ಅൿ ನನಡ ಒഖౣ  ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ කඝ කඝ ಇದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಒഖౣ  ಪ౳ ඃಶ ಇൿ ๸ಕಲನ ීಡ฿ಳ ๭ಛ౱  ഷมౣ  ಡ f AI 
๸಄ತ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ഷมౣ  ನ ಒಂದคಂದ ಡ ຄೕಞವ ෮ತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං . เ๭౨ ೕಣბ ಅಂದฉ කโ ಈ xi x nf 
ಆಯತಗಳඝ౬  ೉ಕౙ ർಜ ಮൡ౨  ೉ಕౙ ർಜ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಏඝ ෥ಡ෎ಃಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕคದฉ ಅಂದฉ ൡಂ෇ n n 
අಡ౥ ർಞತ౨ ං, ಆಗ කโ ຄಂൽฆವ ๸ಕಲನ ೉ກ౬ ಯඝ౬  කโ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಉದ౪ ฿ದ ඦ൤ ಇฆವ ೉ກ౬  ಇൿ ಅเූಜ౲  ๸಄ತ฿ಜං s 
ಆದ౪ คಂದ ๭ಛ౱  ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕคർಗ කโ ಅದඝ౬  ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ຂำವ ಪ౳ ඃಶโ n 

ಮൡ౨  ഷมౣ  ನ ಅเූಜ౲ ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಡ x x dx x x x b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൽೕಗ ಇย౵  කඝ ඛಮಡ เವคಸฤ ಮൡ౨  ಎಂൿ x is equal to a x is equal to b 
ಬฉൽං౪ ೕච ಆದฉ ๬෥ನ౲ ฿ಜ කโ ಅದඝ౬  ඛಂದ ಡ ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ a b fxdx 
ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ವಕ౳ ชಒಯ ಅเූಜ౲ โ ನഴเನ ವಕ౳ ชಒಯ ಃಳಜฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಕല෫ ෦ൟ ಮൡ౨  ෬ยನ ෦ൟ ಇย౵  
෮ದಲ ෦ൟ ಇൿ ಏ౾ೕಕರಣದ ಃಳಜನ ෦ൟ෴ಜං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಏ౾ೕಕರಣದ ෬ยನ ෦ൟ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಅಂತಹ ಅเූಜ౲ โ ෦ൟಗಳ ಅലಯย౵  කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಇದඝ౬  
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ಈ ඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ โ ವಕ౳ ชಒಯ ಃಳಜฆವ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං ಈಗ කโ 
ಏನඝ౬  ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಎಂದฉ ಏ౾ೕಕರಣโ เ෗ನ౬ ൤ಯ เสೕಮ฿ಜං, ಅಂದฉ කโ ನ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ x gx
ನ ಉತ౭ ನ౬ โ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ඦತರ ನ โ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f x x x x x fx 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಅಥბದย౵  ಏ౾ೕಕರಣโ ವ౲ ൞౲ ಸದ เสೕಮ฿ಜං ಏಃಂದฉ ඛಂದ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ನ dx dx f f 
ಅเූಜ౲ โ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಃಲโ ಬฉ෷฿ಗ ಇದඝ౬  කโ ඛಂದ ವฉಡ ಅเූಜ౲  g a b fxdx 
ಎಂൿ ຂัದฉ ಇൿ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ඛൽბಷౣ  ಏ౾ೕಕರಣವඝ౬  ๻౾ർಗ කโ ಇย౵  ෦ൟಗಳඝ౬  x g 
๻ಀ൤౨ ೕๅ ඦತರ ಇൿ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ කโ ຂಡ ಏ౾ೕಕರಣದย౵  ෦ൟಗಳඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ gb ga t
ಅದඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ౽ಯბದ งಪದย౵  ෈ല ඦತರ ಅเූಜ౲  ౽ಯბವඝ౬  ಅඛ฀ൟ౳ ತ ๭౩ ฃಂಕದವฉಡ 
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಮ൤౨  ಃಲโ ಅเූಜ౲  ౽ಯბಗัಛಜ ಃಲโ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ಇದඝ౬  
ඛೕโ ඛಮ౱  ෴โඃ ඬಸ౨ ಕದย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅโಗำ ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ๅ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ ಶ౾౨ ಡ งಪದx n x 
ಅเූಜ౲ โ ಇൿ ಪ౵ ๺ 1 ನ ಶ౾౨ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ූಜ๭ ೯൤ಡ ๭౩ ರ ಈ ಅඛൽბಷౣ  n x n 
ಅเූಜ౲ ಗಳย౵  ෴โർದง ෦ൟಗಳඝ౬  ๻ಕൽฆವย౵  කโ ಅದඝ౬  ෴฿ಗล ๻ಀ൤౨ ೕๅ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ๭౩ ฃಂಕಃౙ  
ಮൡ౨  ಈ ๰ತ౳ ದย౵  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಞತ౨ ං n n 
ಮൡ౨  ಇൿ ಡ ಃಲಸ ෥ಡൽದ౪ ฉ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ඦತರ කโ 1 ෬ว ෬ว ಮ൧౨ ಂൿ n x 
๰ತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಇൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ನ มಗคಥ෦ಋ හౘඨ dx x n x 
ජಸಜბಕ ม಩ ಎಂಬ හౘඨ ඛಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං, ಈ ౽ಯბದ ಬಡ౛  ಇൽೕಗ ඛಮಡ ກೋ౞  ൟัൽಲ౵ ൽರಬ๾ൿ ಆದฉ ඛೕโ 
ಇದඝ౬  ඦತರ ಃಲವರย౵  ඣೕഴൟ౨ ೕค ඛಮ౱  ಗ൐ತದ ಆೕ๺ ბಗำ ಮൡ౨  ನಮಡ ಅಗತ౲ เฆ฿ಗ කโ ಇย౵  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಇದඝ౬  ಸರัೕಕค๭ ಮൡ౨  ಮ൧౨ ෫౱  ಇโಗำ ಅඛൽბಷౣ  ಅเූಜ౲ ಗะಜฆโದคಂದ කโ ඛฏಀಶ ๭౩ ฃಂಕವඝ౬  
๻ಀ൤౨ ೕๅ ಇඞ౬  ಎರഴ เಷಯಗಳඝ౬  කโ ඣೕലർಗ ನಮಡ ನ ಈ ಅเූಜ౲ โ ಪ౵ ๺ ನ ෭ನ๺ ah xdx x c 
ಆ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಆ๴ඨ ನ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x dx x plus c 
ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბಗำ ಈ ಎರഴ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ඛೕโ ඡರ฿ಜ ඛಂದ ಪഷಯಬ๾ൿ เสೕಮ ඛಯಮದ ಬಡ౛  කඝ ah 
෥ತකലದ ಉತ౭ ನ౬ โ ಏ౾ೕಕರಣದ เสೕಮ฿ಜං ಈಗ කโ ඣೕലದ ಃಲโ ಗ൐ತದ තವბූเಗะಜๅ ಈಗ 
෫౽౲ ඛಋ౺  ಡ ๼ಂൟฆಜ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൤ಡൿಆಂಡ ಒಂൿ ಸಣ౧  เฃಮ ಆದฉ ನಮಡ ಇංಲ౵ ใ ಅಗತ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ෥ലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ ი ಮൡ౨  ෡ತ๎ಸ౨ იಃౙ  ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಚಲನ๎ಸ౨ იದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ನಮ౱  
ಆฏ෗ಕ ಕಣದ ฿౲ ಌ౲ ನඅಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ იದ ෬ยನ ಚ೎ბ෷ කโ ಅದඝ౬  ಕಣದ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ ი ಕಣ 
ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ , ಅಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ෈ಂൿ ಎಂൿ ಆದ๏ೕბಕค๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ ๭ೕ෦ತ ದ౳ ವ౲ ฃ๏ ಎಂൿ කโ 
ಕฉ෷൤౨ ೕๅ, ಅಂತಹ ವ๯౨ ವඝ౬  කโ ಈಗ ಕಣๅಂൿ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಇ ಆຉ කโ ಅದඝ౬  ෡ൟಕ ෈ಂൿเඛಂದ ඣೕലದฉ 
ಬಹಳ ೉ಕౙ ർದ ಆຉ ಛತ౳ โ ๬ಧ౲ ฿ಗൽರಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ඣೕഴโൿ කโ ෫౽౲ ඛಋ౺  ಅඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴ฿ಗ
කโ ೉౾൤౺  ඛೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಆಛಡ౛  කโ ೎ಂലඦತಹ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ. ౾౳ ಃഡ ෇ฯ ಅಥ฿ රഡ ෇ฯ 
ಅඝ౬  ಸಹ ಕಣ ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಘಟಕಗัಂದ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ඃಹಗัಂದ ಈ ಘಟಕಗัಂದ ಚย๯ವ ඀ರโ ಅದರ ಛತ౳ ಃౙ  ຄೕย๭ದฉ ൡಂ෇ 
අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ කโ ಈ ವ๯౨ ಗಳඝ౬  ෴฿ಗ ಕಣๅಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಎಲ౵ ವඞ౬  කโ ಊ๼๯൤౨ ೕๅ ಅย౵  
ಒಂඃ ෈ಂൿเඦ൤ ಚย๯ൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇโಗಳඝ౬  ಕಣಗึಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ඃಹದ เเಧ ූಗಗಳ เವರಗಳ ಬಡ౛  ತวಃല๭ಆಳ౶ ං ඃಹโ ಚย๯ವ ෥ಗბದ 
ಒഓౣ ฉ ಅಂർ೩ಗಳ ಅಗತ౲ เದ౪ ฉ කโ ಇದඝ౬  ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ඃಹโ ಒಂൿ ಕಣ฿ಜ ಮൡ౨  ඃಹโ ಚย๯ವ ಅಂತರโ 
ඃಹದ ಛತ౳ ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  අಡ౥ ർಜರ෎ಀ, ಈಗ කโ ෡ತ๎ಸ౨ იವඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴ฿ಗ ಮ൧౨ ಂൿ ಪದವඝ౬  ಸಹ 
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฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹ ಮൡ౨  ಕണಣ ඃಹโ ෴โඃ ಎರഴ ಕಣಗಳ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ຄಂൽฆವ 
ඃಹ฿ಜං . ෴฿ಗล ಎ๺ ಉർಹರൕಡ කโ ರಬ౯ ฑ ෇౲ ಂി ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಮൡ౨  කඝ ರಬ౯ ฑ ෇౲ ಂി ame 
ಅඝ౬  ๼ಜ౛ ๭ದฉ කඝ ಅದඝ౬  เಸ౨ ค๭ർಗ කඝ ರಬ౯ ฑ ෇౲ ಂി ನย౵  ಎರഴ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಞฆൟ๯൤౨ ೕච ඦತರ ಎರഴ 
෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  කඝ ಉഴಆಂലං౪ ೕච ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ಬದมಞತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ರಬ౯ ฑ ෇౲ ಂി ಅඝ౬  ಪคಗ൐ಸมಞโൽಲ౵  ಒಂൿ ಕഖౣ ඛഔౣ ನ ඃಹ ಆದฉ කඝ ౾౳ ಃഡ ೎ಂಡඝ౬  
ಚಲචಯย౵ ฆ๋൤ ඣೕലದฉ ಮൡ౨  ೎ಂഴ ಚย๯฿ಗ කඝ ಈಗ ౾౳ ಃഡ ೎ಂലನย౵  ಎರഴ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಞฆൟ๭ದฉ 
ಅಂಕಗำ ಚยಸಬ๾ൿ ಆದฉ කඝ ೎ಂലನ ෴โඃ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ 
෴฿ಗล ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ฀ತ౳ ๎ಸ౨ იದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ කโ ಕഖౣ ඛഓౣ ದ ඃಹ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෈ಂൿเನ 
ಚಲචಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෈ಂൿ ຂಡ ಚย๯ತ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ ຂಡ ಚย๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  เೕ౾౹ ಸฤ 
ನಮಡ ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഖౣ  ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಪคಕಲ౭ චಯ ಅಗತ౲ เฆತ౨ ං . ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഖౣ  ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಈ 
ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഔౣ ನย౵  ಅಥბ෥ലಆำ౶ โൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ , ಇൿ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ 
෴฿ಗล ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉർಹರൕಡ කඝ චಲದ ෬ว ඛಂൟದ౪ ฉ කඝ චಲವඝ౬  ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഖౣ  ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ 
ඣೕലದฉ චಲದ ෬ยನ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ಬದมಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ಅඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ನย౵  කඝ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕච ಎಂದฉ 
කඝ ಉದ౪ ವඝ౬  ಅึ෷ವ ๬ಧನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಅಳ൤ ෥ഴವ ಗല෴ರವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಸಮಯ 
ಆದ౪ คಂದ ඾౳ ೕෳ ೯൤ಡ ನನಡ ಎರഴ เಷಯಗัๅ, ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഔౣ ನย౵  කโ ಉದ౪ ವඝ౬  ಅึ෷ವ ๬ಧನವඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಸಮಯವඝ౬  ಅึಯฤ ๬ಧನ ಮൡ౨  ๬ಧನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅൿ ๬෥ನ౲ ฿ಜ 
ಗല෴ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ಉว౵ ೕಖದย౵  ನನ౬ ඝ౬  ಸคಪല๭ർಗ ඾౳ ೕෳ ಮൡ౨  කඝ เೕ౾౹ ಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ಈ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഔౣ ನย౵  ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ನ ಚಲචಯඝ౬  ಗಮඛಸಬ๾ൿ p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂูೕಣ ಇൿ චಲ฿ಜං කඝ ಇย౵  ಒಬ౯  ವ౲ ౾౨  ಇർ౪ ච කඝ ಇย౵  ಀัൡಆಂലං౪ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಈ 
ඩ෵ಂഡ ಇං ಸಮಯඅಂൽಡ ಚย๯ൟ౨ ං p 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮಯದย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 කඝ ಸಮಯඅಂൽಡ ෈ಂൿเನ ಅಂತರವඝ౬  ಅึ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  t p 
ಸಮಯඅಂൽಡ ຂಡ ಬದมಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ಅึ෷ൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಉದ౪ ವඝ౬  ಅึಯฤ ನನ౬  ಬั ಒಂൿ p 
ಉಪಕರಣเං ಮൡ౨  ಸಮಯವඝ౬  ಅึಯฤ ನನ౬  ಬั ಉಪಕರಣเං ಅವฆ ඩ෵ಂഡ ನ ಚಲචಯඝ౬  p 
ಗಮඛ๯โದඝ౬  කඝ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಆຉ ಇൿ ಒಂൿ ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഔౣ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಚಲචಯඝ౬  
ಗಮඛಸมಜං ಈಗ ಅඃ ෈ಂൿเನ ಚಲචಯඝ౬  ಎರಡඡ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഔౣ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಗಮඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഖౣ  ಬ๾ ಉว౵ ೕಖದ ೓ಕഖౣ  ಇರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆඋರ฿ಜฆವ ಒಂൿ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕಟౣ ඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ . ಮൡ౨  චಲದ ෬ว ಒಂൿ ౽ฆ 
ಚย๯ൟ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ චಲಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ౽คನ ಚಲචಯඝ౬  ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ಒಂದಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಅಥ฿ චಲಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ කඝ ౽คನ ಚಲචಯඝ౬  
ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕච ಎಂൿ කඝ ຂำ൤౨ ೕච ಈಗ ನನ౬  ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ 2 ౽ฆ ಆಜರย ಅಂದฉ ౽คನ ๭ೕഔನ ෬ว ෴ฌೕ 
ಀัൟฆವ ಇඣ౬ ಬ౯  เೕౘಕඛർ౪ ච 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ౽คನ ๭ೕഔನย౵  ಀัൟฆವ ಎರಡඡ เೕౘಕඛಡ ౽คನย౵  ಏඛದ౪ ง ಚย๯ൟ౨ ಲ౵  ಆದฉ චಲದ ෬ยฆವ 
ವ౲ ౾౨ ෷ ๻ಜದ౪ ฉ කโ ಇದඝ౬  ෽ೕ೉๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ ౽ฆ ಚย๯ൟ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ನಮ౱  ಬั ౽ฆ ಇං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ರ๲౨  ಉว౵ ೕಖ 
೓ಕഔౣ ನย౵  ౽ฆ ಚย๯ൟ౨ ං ಒಂൿ චಲದ ෬ว ಮൡ౨  ಉว౵ ೕಖ ඾౳ ೕෳ 2 ಅඝ౬  ಲಗൟ౨ ಸมಜං ౽ฆ ಮൡ౨  ನಮಡ ಅವ౽ಶ y
ಈಗ ౽คನ ๼ಂಬൽಯ ๭ೕഔನย౵  ಒಂൿ ෈ಂൿเං කඝ ಇದඝ౬  ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ಒಂದคಂದ ಗಮඛ๭ದฉ ಈಗ කඝ 
෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ಚಲචಯඝ౬  เೕ౾౹ ಸฤ ಬಯ๭ದฉ කඝ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕච කඝ ಅಳ൤ಗಳඝ౬  
൤ಡൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯ವ ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ಡ ಒಂൿ ඛඃბ๎ಂಕ ಅౘವඝ౬  ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ಡ ಲಗൟ౨ ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ චಲದ 
෬ยನ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഔౣ ಡ ඛඃბ๎ಂಕ ಅౘವඝ౬  ಲಗൟ౨ ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ๭ೕഔನย౵ ฆವ ಈ ෈ಂൿเನ ಚಲචಯඝ౬  
කඝ ಗಮඛ๯൤౨ ೕච ๭౩ ರ ෈ಂൿ ౽ฆ ඡರ฿ದ ෥ಗბದย౵  ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ౽ฆ ಚย๯฿ಗ කඝ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  a p 
ಗಮඛ๯൤౨ ೕච ౽คඣಂൽಡ ಚย๯ൟ౨ ฆโದඝ౬  කඝ ಗಮඛ๯൤౨ ೕච ಆದฉ ಎರಡඡ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഖౣ  කโ ౽คನ p 
෬ว෻ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕಟౣ ඝ౬  ಲಗൟ౨ ๵ೕಣ. ಮൡ౨  කඝ ಅඃ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ർಗ ಈ ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ඛಂದ p 
ಈಗ ౽คನ ෨ಂූಗದ ๭ೕഔನ ෬ว ಅౘವඝ౬  ೯ೕല๭ฆโದඝ౬  ಗಮඛ๭ ඦತರ කඝ ಋ൏ತ౱ ಕ ಬൽಯย౵  
ຄೕಗ෎౽ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ කඝ ෨ಂූಗದย౵  ಀัൟං౪ ೕච ಆದฉ කඝ ඦತರ ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ 2 ರย౵  ๅಕౣ ฑ p 
๬౩ ನವඝ౬  ඣೕല ౽ฆ ಚย๯฿ಗ කඝ ౽คඣಂൽಡ ಚย๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈ ೓ಕഔౣ ನย౵  ಏකಗยං ಎಂದฉ p 
ඩ෵ಂഡ ๭౩ ರ฿ಜ ౽൐๯ತ౨ ං ಆದฉ ඩ෵ಂഡ ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ಒಂದคಂದ ಚย๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ඣೕഴൟ౨ ದ౪ ฉ කโp 
ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ චಲದ ෬ว ๭౩ ರ฿ಜฆವ ಒಂൿ ງತದย౵  ඦತರ ಉว౵ ೕಖ ඾౳ ೕෳ 1 ರ ඩ෵ಂഡ p q q 
ಚย๯ൟ౨ ฆ๋൤ ൧ೕฆโൽಲ౵  ಆದฉ කඝ ౽คඛಂದ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ඣೕലದฉ ౽ฆ ಚย๯฿ಗ ඩ෵ಂഡ q q 
ಚย๯๋൤ ౽൒ತ౨ ං ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ๭౩ ರ฿ಜฆವ ඩ෵ಂഡ ಒಂൿ ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ಎರಡಃౙ  q 
๸ීඌ๭ඈ൤ ಚย๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಉว౵ ೕಖ ඾౳ ೕෳ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಚย๯ವ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ಎರಡಃౙ  p 
๸ීඌ๭ඈ൤ ඛಗൽಪലಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎม౵  ಅಳ൤ಗಳඝ౬  ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ. ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಗำ ෴฿ಗล ฉಫฉඨ౺  
඾౳ ೕෳ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಇฆತ౨ ๅ ಈಗ කโ ಸ౷ ಲ౭  เฃಮತั๵ೕಣ ಮൡ౨  ෴โඃ ಉว౵ ೕಖ ඾౳ ೕෳ ಇං෻ ಎಂൿ 
෽ೕ೉๵ೕಣ, ಅൿ ๸තಣბ฿ಜ ๭౩ ರ฿ಜං, ಅಂದฉ ಈಗ කโ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഔౣ ನ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂದฉ කโ 
ಉว౵ ೕಖವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ඃ ? කඝ ෮ದฤ ൤ಡൿಆಂಡ ಉർಹರൕಯย౵ , කඝ ಈ ๼ಂං ൤ಡൿಆಂಡ 
ಉർಹರൕಯย౵ , කඝ ඛඃბ๎ಂಕದ ಅౘವඝ౬  චಲಃౙ  ಸคಪല๭ದฉ, ಆ ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ನย౵  ෴โ඀ ಚย๯ൟ౨ ಲ౵  ಎಂൿ 
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ನಮಡ ൧ೕฆತ౨ ං, ಅൿ ಃಲโ ඩ౳ ෽ೕಜಕ ಅವสೕಕನಗัಡ ಒ ౶ึ ಯൿ ಆದฉ ඛಜ฿ಜ ඛೕโ ಚย๯โൽಲ౵ . ේ෦෷ 
ತನ౬ ඃ ಆದ ಅౘದ ๯ತ౨  ൟฆಞൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽คಡ ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ಅඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕലದฉ ಅൿ ේ෦ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಚย๯ൟ౨ ං ಎಂൿ කโ 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ಈಗ කඝ ේ෦ಡ ๭౩ ರ฿ಜฆವ ಅಥ฿ චಲಃౙ  ๭౩ ರ฿ಜฆವ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕಟౣ ඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච. ๸තಣბ
ಅಥბದย౵  ಈ ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ේ෦෽ಂൽಡ ൟฆಞൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ೓ಕഖౣ  ಁಡ ಚย๯ൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຂำโൿ ಬ๾๛ කඝ ನನ౬  ಉว౵ ೕಖ ೓ಕಟౣ ඝ౬  ේ෦ಡ ಅಲ౵  ಆದฉ ๰ಯბನ ಄ಂದ౳ ಃౙ  
ಸคಪലಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කඝ ಅದඝ౬  ෥ലದฉ ಅದರย౵  ೓ಕഔౣ ನ ේ෦෷ ಚย๯ತ౨ ං ಆದฉ ಈ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഖౣ  
ಚย๯โൽಲ౵  ಆದฉ ๰ಯბඝ ෎ฉ ෴โඅೕ ඃಹದ ๯ತ౨ ล ಚย๯ൟ౨ ർ౪ ච 
ಆದ౪ คಂದ ๸තಣბ฿ಜ ඛಶ౞ ಲ฿ಜฆವ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕಟౣ ඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ๬ಧ౲ ๆ ಎಂ්ൿ ನಮಡ ಉತ౨ ರ ൟัൽಲ౵  
ಆದฉ කโ ಏಃ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಪ౳ ๔౬ . ๬౩ ෵ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഖౣ ಗಳ ಮൡ౨  ಅದಃౙ  ౽ರಣๅಂದฉ ඦತರ කโ alk 
ඞ౲ ಟඨ ನ ಚಲචಯ ඛಯಮಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ, ಅย౵  කโ ಬಲವඝ౬  ๆಗವಧბචಡ ๸ීඌ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಆ 
๸ීಧโ ෥ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, ಒಂൿ ಕಣದ ๆಗವಧბಕವඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜฆವ ೓ಕഔౣ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಅึಯมಞತ౨ ං 
ಃಲโ ๆತೕತౙ ಷბದ ೓ಕഔౣ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ๆತೕತౙ ಷბವඝ౬  ಅึದฉ ಅದඝ౬  කโ ಜಡತ౷ ದ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഖౣ  ಎಂൿ 
ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ඞ౲ ಟඨ ನ ඛಯಮโ ෥ನ౲ ฿ಜಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๸තಣბ฿ಜ ๬౩ ෵ ೓ಕഖౣ  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽಲ౵ ൽದ౪ ฉ ඞ౲ ಟඨ ನ ඛಯಮโ ಎಂൽಟ 
෥ನ౲ ฿ಞโൽಲ౵  ಎಂದಥბ ಆದฉ ඦತರ ಸಮ๲౲  ಬฆತ౨ ං , ಉർಹರൕಡ කโ ේ෦ಯ ෬ยನ ඃಹಗಳ ಚಲචಡ කโ 
෥ഴವ ກ೉౞ ನ ว౽ౙ ೈರಗಳย౵  ಚಲචಯඝ౬  ನಗಣ౲  ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸಬ๾ඃ , කโ ේ෦ಯ ൟฆಞเಃಯඝ౬  
ඛಲბ౾౹ ๭ದฉ ಅൿ ๬ಕ๠ౣ  ಉತ౨ ಮ฿ದ ಅಂർ೧ඦ൤ ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ චಲವඝ౬  ಒಂൿ ಜಡ ೓ಕഖౣ  ಅಥ฿ ๭౩ ರ ೓ಕഖౣ  ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ಆದฉ ේ෦ಯ ಚಲචಯඝ౬  ಗಣචಡ 
൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ದฉ ಈ ೓ಕಟౣ ඝ౬  ಜಡತ౷  ಎಂൿ ಪคಗ൐ಸมಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ คೕൟಯ ಪคಗಣචಗำ ಒಬ౯ ฆ චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ ns 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಒಂൿ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕಟౣ ඝ౬  ಗಮඛ๭ದ ඦತರ කඝ ಏඝ ෥ಡยං౪ ೕච ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ຄಂൽං౪ ೕච, 
කඝ ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ಸರಳ ಚ೎ბಯ ಚಲನ๎ಸ౨ იದ ಚಲನ๎ಸ౨ იದ ಚ೎ბಯඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ කඝ ಎರഴ 
ಪ౳ ෥ಣಗಳ ෩ಲේತ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඛೕಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ๆಗ ಮൡ౨  ๆಗವಧბච ಇโಗಳย౵  කโ ಒಂൿ ෈ಂൿเನ 
ಚಲචಯ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ಈಗ ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ๆಗโ ನಮಡ ಒಂൿ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ๆಗ ಎಂದฉ ಏඝ ಎಂಬ 
ඛಖರ฿ದ เವರಗัಡ ඦತರ ಬฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ಒಂൿ ෈ಂൿ ಎ๠ౣ  ๆಗ฿ಜ ಚย๯ൟ౨ ං ಎಂಬ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං. 
ಚย๯ವ ෈ಂൿ ಎಂದฉ ಅದರ ඀ರโ ಸಮಯඅಂൽಡ ಬದมಞൟ౨ ං ಎಂದฉ ಈ ඀ರโ ಎ๠ౣ  ๆಗ฿ಜ ಬದมಞತ౨ ං 
ಎಂಬ ಕಲ౭ ච෷ ನಮಡ ๆಗൽಂದ ඛೕಡಲ౭ ഔౣ ං ಮൡ౨  කโ ๆಗ ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ඛಖರ฿ದ ಅಥბ ಮൡ౨  ಅඃ ๆಗದ 
ๆಗದ ಬಡ౛  කඝ ౘಣದย౵  ෥ತකഴ൤౨ ೕච ಸಮಯඅಂൽಡ ಬದมಞൟ౨ ං ಈ ಕಲ౭ ච෷ කโ ๆಗವಧბච෵ಂದ 
ಅಥბ෥ലಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๆಗ ಮൡ౨  ๆಗವಧბච෷ ನಮಡ ಕ౳ ಮ฿ಜ ඀ರದ ಬದมವൕಯ ದರ ಮൡ౨  ๆಗದ ಬದมವൕಯ ದರವඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಮ൤౨  ಸಮತಲ ಚಲචಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ಇ ಇൿ ಪಥโ 
෴ವ ෈ಂൿเನ ෬ว ಚย๯ൟ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಸಮಯದย౵  ෈ಂൿ ಅಥ฿ ಕಣโ ನย౵ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෩ಲ฿ಜං t p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ഴโඃචಂದฉ කโ ಅඝ౬  ๲ึ෷โൿ ಸಮಯದย౵  ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  කโ ಅದඝ౬  ๅಕౣ ฑ op t 

ಎಂൿ ๰೉๯൤౨ ೕๅ ಸಮಯದ ౾౳ ෺฀൤ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಸಮಯದย౵  ಇൿ ಸಮಯದย౵  ಸಮಯದย౵  ಪ౵ ๺ r t t t t 
ഷมౣ  ಕಣโ ಅเූಜ౲ ದย౵ ං t p 
ಆದ౪ คಂದ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ද౳ ೖෳ ෩ಲಕ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಈ ๅಕౣ ฑ ಸಮಯ ೯൤ಡ ഷมౣ  ನย౵  ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ op t t 
ಆಜං ಇൿ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಇൿ ಈಗ ನย౵  ಆಜං ๅಕౣ ฑ ද౳ ೖෳ ಇದඝ౬  ല๲౭ ౵ ೕ๲౱ ಂഡ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ r at t t r t pp 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ನย౵  ඣೕലದฉ ನย౵  ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ನย౵  ഷมౣ  r t t t r t t 
ඛಂದ ූಜ๭ ෦ൟಯย౵  කโ ഷมౣ  ಅඝ౬  ෦ൟಯย౵  ಬಹಳ ೉ಕౙ ർಜ ෥ഴತ౨ ศ ಇฆ൤౨ ೕๅ ഷมౣ  ಡ ຄೕಞತ౨ ංt t t 0 
ಇದච౬ ೕ කโ ಸಮಯದย౵  ๆಗ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ๆಗ ๅಕౣ ฑ ನ ෩ಲ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං t 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮಯದย౵  ඩ෵ಂഡ ನ ๆಗ ಇൿ ๆಗ฿ಜං ๅಕౣ ฑ ಇൿ ๬౩ ನದ ๅಕౣ ฑ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං t p 
කඝ ෥ತකലං౪ ೕච කඝ ඛಮಡ ๬෥ನ౲  ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඛೕഴൟ౨ ං౪ ೕච ಇย౵  කඝ ຄಂൽಲ౵  ಇ කโ ඦತರ ಬฆವ w 
ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ຂಡ ๳ค๯โൿ ಅಥ฿ ಕึ෷โൿ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ෥ತකലಲ౵  ಆದฉ කโ ෨ಂൿವค෷ವ 
෮ದฤ ಕඛಷ౤  ๬෥ನ౲  ฿౲ ಌ౲ ನಗಳ ෩ಲಕ ຄೕತೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ p p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈ ಎರಡರ ನഴเನ ๅಕౣ ฑ ಈಗ ඛಮಡ ಒಂൿ เಷಯ ಅಥბ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಇൿ ಮ൤౨  ಃಲโ ಆสೕಚචಗಳඝ౬  කඝ ඛ෮౱ ಂൽಡ ෈ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಅඃ ฉಫฉඨ౺  ඾౳ ೕෳ ನย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ๲ഡ x 
ಇದ౪ ฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಆ ಅౘವඝ౬  ಅึಯಬ๾ൿ ಆ ಅౘದ ಞಂඪನย౵  ಎย౵ ෴ದง ඛೕโ ๅಕౣ ฑ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  p p 
ඣೕലದฉ ಅൿ ຄಸದರย౵  ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ ಗ฼൤෻ ಇฆತ౨ ං, ಉർಹರൕಡ කඝ ಇย౵  ಃಂඬ දඨ ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇඣ౬ ಂൿ ඛඃბ๎ಂಕ ವ౲ ವ๲౩  ಇං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ಅเූಜ౲  ็ ಅเූಜ౲ โ ಒಂඃ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഔౣ ನ x 
෬ว ಆฌೕ๼ತ฿ಜං ෩ಲโ เ෗ನ౬ ฿ಜං ಈಗ කඝ ඩ෵ಂഡ ๬౩ ನದ ๅಕౣ ฑ ඩ෵ಂഡ ද౳ ೖෳ ನ ๬౩ ನ ๅಕౣ ฑ p p 
ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ൽಀౙ ಗำ เ෗ನ౬ ฿ಜๅ ಅโ ಮൡ౨  ಇย ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಜಂತ ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಆದฉ ๆึ r rt t i 
කඝ ๅಕౣ ฑ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ඣೕല ຄಸ ඛඃბ๎ಂಕಗಳย౵ ෸ ಸಹ ಇൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๆಗವඝ౬  pp pp 
ಅเූಜ౲  ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ഷมౣ  ඛಂದ ූಜ๭ ഷมౣ  ෦ൟಯඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං t t 
ಆದ౪ คಂದ ๆಗ ๅಕౣ ฑ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ඛඃბ๎ಂಕ ಅౘൽಂದ ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ං ඛඃბ๎ಂಕ ಗಳ ෩ಲ ಅಥ฿ x 
ඁ๞ౣ ಆೕನโ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ง ಸಹ ಒಂඃ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഔౣ ನย౵  ಎರവ ಒಂඃ ಉว౵ ೕಖ ೓ಕഔౣ ನย౵  ๭౩ ರ฿ಜದ౪ ฉ , 
ඩ෵ಂഡ ನ ๆಗ ๅಕౣ ฑ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಄ವಲ ಅඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಅเූಜ౲ โ ಅಥ฿ v pp xy x
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ද౳ ೖෳ ಅเූಜ౲ ದย౵  ಅึಯಲ౭ ಟౣ ง ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ ನ ๆಗದ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ಮൡ౨  කඝ ๆಗವಧბಕದ ಔಪೈคಕ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  p 
ඛೕഴ൤౨ ೕච ಈ ฿౲ ಌ౲ ನಗำ ๬෥ನ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಅโ ಒಂൿ ಆ෴ಮದ ಎರഴ ಆ෴ಮಗัಡ ಃಲಸ ෥ഴತ౨ ๅ ಚಲචಯ

ಆದ౪ คಂದ ෈ಂൿเನ ๆಗವಧბච ಇದඝ౬  ನย౵  ෈ಂൿเನ ๆಗ ಮൡ౨  ഷมౣ  ಅඝ౬  ಅඃ ෈ಂൿเನ ๆಗವඝ౬  p t p t 
ಕല෫ತัಸมಞತ౨ ං p 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ಕฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ කโ ಅದඝ౬  ಅඃ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ඩ෵ಂഡ p 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಅเූಜ౲ โ ಒಂඃ ವ๯౨  ෈ಂൿเನ เ෗ನ౬  ಸ౩ ಳಗะಜๅ p pp 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಮൡ౨  ഷมౣ  ෦ൟಯย౵  ഷมౣ  ෵ಂದ ූಜ๭ർಗ කโ ಎರഴ ๆಗ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ನഴเನ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  t t 
൤ಡൿಆಂಡฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ඦತರ කโ ඩ෵ಂഡ ನ ๆಗವಧბචಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ನಮ౱  ಆฏ෗ಕ p 
฿౲ ಌ౲ ನಗಳ ಪคූ๣ಯย౵  කโ ಅದඝ౬  ತ൬ ౘಣದ ๆಗವಧბච ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪคಕಲ౭ චಗูಂൽಡ කโ ಸರಳ฿ದ ಚಲನ๎ಸ౨ იದ ಪคಕಲ౭ චಡ ൤ರಳฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಅൿ ಸರಳ ชಒಯย౵  
ಚಲචಯඝ౬  ຄಂൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ඣೕഴൟ౨ ฆโൿ ಒಂൿ ಕಣದ ಉದ౪ ౙಁ  ಚย๯ತ౨ ං . ಒಂൿ ಸರಳ ชಒ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ คೕൟಯ ಃಲโ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ನಮ౱ ย౵  ಒಂൿ ಕಣเං ಅൿ ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಅൿ p 
෎ฉ ಸ౩ ಳದย౵  ಚย๯ತ౨ ං ಈಗ ಅൿ ෨ಂං ಚยಸ෎౽ಜಲ౵  ಬ๾๛ ಸ౷ ಲ౭  ಸಮಯದ ඦತರ ಅൿ ತನ౬  ๻ൽಯඝ౬  
๼෫౱ ഔౣ ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಚย๯ವ ಕಣ ಸರಳ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ಈಗ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ಅౘವඝ౬  ಸರಳ p x 
ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ೯ೕലಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ಕಣโ ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಅൿ ಈ คೕൟ ಚยಸಬ๾ൿ ಅൿ ಓฉ෴ಜ ౽൒ತ౨ ං ಆದฉ කඝ ಏඝ 
෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ කඝ ෴฿ಗล ನನ౬  ಅඝ౬  ೯ೕലಸಬ๾ൿ ಅౘชಒ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ಆ ಇั೦คನ ಉದ౪ ౙಁ  ಅൿ x 
ಸರಳ ชಒಯย౵  ಚย๯ವವฉಡ ಅൿ ಸರಳ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ಚย๯฿ಗ කโ ຄಂൽฆโൿ ಕಣ฿ಜං, ಅൿ ಅౘ x 
ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಚย๯ತ౨ ං ಎಂൿ ຂำವ ෩ಲಕ කโ ಅದඝ౬  ๬෥ඛ౲ ೕಕคಸಬ๾ൿ. x 
ಓฉ෴ಞโൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ฉ౾ౣ ยඛೕಯฑ ಚಲච ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෇ಜದ ಅಥ฿ ಸಮತಲ ಚಲචಡ 
เฆದ౫ ฿ಜං ಮൡ౨  ಕಣโ ෇ಜದ ๻ൽಯย౵  ಈಗ ฉ౾ౣ ยඛೕಯฑ ಚಲචಯย౵  ๬ಞൟ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ , ಅൿ ಕಣโ t 
ಸಮಯದย౵  ಇฆವ ಸ౩ ಳ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಕಣโ ಚย๯฿ಗ කโ ಸಹ ಉർಹರൕಡ ಇൿ ෥ಗბ฿ಜದ౪ ฉ ಊ๼๭ಆ ౶ั  
ಆದ౪ คಂದ ಸಮಯದย౵  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಕಣโ ಇย౵ ฆತ౨ ං 200 ෦ೕಟฑ ඀ರเං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಇൿ ඩ෵ಂഡ t 0 p
ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಇൿ ඛಂದ ಇඣ౬ ಂൿ ඞฆ ෦ೕಟฑ ಗಳย౵  q p 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮಯದย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං t 
ಆದ౪ คಂದ ಕಣโ ಸಮಯದย౵  ಒಂൿ ๲ಃಂി ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಕಣโ ನย౵  ಎರഴ ๲ಃಂഴಗำ ಕಣโ ನย౵ ංo t p t q 
ಮൡ౨  ನย౵  ෩ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๲ಃಂഴಗಳ ಕಣโ ನย౵ ං ಅಂದฉ ಕಣโ ඛಂದ ಚย๯ತ౨ ං ෵ಂದ t p o pp q 
ಮൡ౨  ඦತರ ಡ ๼ಂൟฆಞತ౨ ං p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕฉದฉ කโ ಪಥದ ಉದ౪  ಎಂൿ ಕฉದฉ කโ ಪಥದ ಮಟౣ ದ ෥ಗბದ ಉದ౪ ವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಅൿ ಕಣโ 
ಚย๯ವ ಒഖౣ  ඀ರ ಅಥ฿ ෥ಗბದ ಉದ౪ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ನย౵  ಒಂದಃౙ  ಸಮ t 
ಆದ౪ คಂದ ෥ಗბದ ಉದ౪ โ ಈ ಕಣದ ෥ಗბದ ಉದ౪ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉഴಆำ౶ ವ ෥ಗბๅಂದฉ ನย౵  ෥ಗბದ ಉದ౪ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ 1 ಡ t 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෥ಗბದ ಉದ౪ โ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 200 ෦ೕಟฑ ನย౵  2 ಪಥಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚย๭ದ t 
ಉದ౪ โ ෨ඞ౬ ฆ ෦ೕಟฑ ಆಜං ಮൡ౨  ಈಗ ನย౵  ವ๯౨ โ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಕಣโ ಇඞ౬ ฆ ඞฆ ಚย๭ං ಮൡ౨  t 
ඦತರ ಅൿ ಎರഴ ඛಂದ ๼ಂൟฆಞತ౨ ං ಅಂದฉ ಅൿ ಇඣ౬ ಂൿ ඞฆ ෦ೕಟฑ ಚย๭ං q p 
ಆದ౪ คಂದ ෥ಗბದ ಉದ౪ โ 400 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෦ೕಟฑ 
ಆದ౪ คಂದ ෥ಗბದ ಉದ౪ โ ಕಣൽಂದ ಚย๯ವ ๲ౙ ೕมฑ ඀ರ฿ಜං ಮൡ౨  ಇದಃౙ  ෴โඃ ൽ౾ౙ ಲ౵  ಈ ಪ౳ ෥ಣโ 
෴฿ಗล ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಕಣโ ಚย๯฿ಗ ಅൿ ඀ರವඝ౬  ಆವค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ 
ಆವค๯ವ๠ౣ  ඀ರโ ෴฿ಗล ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ෥ಗბದ ಉದ౪ โ ෴โದಃౙ  เฆದ౫ ฿ಜං කโ ಸ౩ ะಂತರ 
ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ಪ౳ ෥ಣ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ๬౩ ನದย౵ ನ ඛವ౷ ಳ ಬದมವൕ෴ಜං , ch x 
ಆದ౪ คಂದ ಕಣโ ಸಮಯದย౵  ಸಮನ౷ ಯದย౵ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಸಮಯದย౵  ನย౵ ದ౪ ฉ, ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ഷมౣ  t 1 x 1 t 2 x 2 

ඛಂದ ഷมౣ  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಅದඝ౬  කඝ ಇย౵  ಬಳ๭ฆವ ഷมౣ  ಅಂದฉ ಅಂൟಮ ෭ನ๺ ಆฏ෗ಕ t x x x 
ಆಜฆವ ಬದมವൕ ಎಂದฉ ಇൿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ෭ನ๺ คಂದ ූಜ๭ർಗ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. x 2 x 1 t 2 t 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮಡ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ನย౵  ಕಣโ ಧකತ౱ ಕ ಅౘದ x 2 x 1 st x 
ಉದ౪ ౙಁ  ಚย๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಕಣโ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಚย๯ತ౨ ං x 2 x x 
ಆದ౪ คಂದ ಕಣโ ෨ಂದಃౙ  ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಸ౩ ะಂತರโ ಧකತ౱ ಕ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౩ ะಂತರโ ಧකತ౱ ಕ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಕಣโ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  ಚย๭ದฉ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨x 
ಕಣโ ಅౘದ เฆದ౫  ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ කโ ຂำ๋൤ ෭ನ๺ ಅౘದ ಉದ౪ ౙಁ  x x 
ಚย๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಅൿ ෭ನ๺ ൽ౾ౙ ನย౵  ಚย๯ൟ౨ ං ඦತರ කโ ಇದඝ౬  ಸ౩ ะಂತರ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಸ౩ ะಂತರโ ๅಕౣ ฑ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ಆದฉ ಒಂൿ ಆ෴ಮದ ಚಲචಯย౵  කโ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಇൿ n 
෴฿ಗล ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆತ౨ ං ಎಂಬ ಅಥბದย౵  ಅದರ ൽಕౙ ඝ౬  ඛೕಡ෎౽ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಚಲචಯ ൽ౾ౙ ನย౵  ಸ౩ ะಂತರโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ೉ກ౬ ෵ಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ඦತರ ಅൿ ೯൤ಡ ಅౘದ 1d x 
ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ෭ನ๺ ಉದ౪ ౙಁ  ಇฆತ౨ ං ಆ౾౺ ๺ x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಬ౯ ฆ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ಬฉ෷൞౨ ฉ ಮൡ౨  ಸ౩ ะಂತರโ ෥ಗბದ ಉದ౪ ඈ൤෻ ಇಲ౵  ಎಂൿ 
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ಇย౵ ಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಎರഴ เ෗ನ౬  ಪ౳ ෥ಣಗัๅ ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ಇย౵ ಂದ ෨ಂൿವค෷൤౨ ೕๅ කโ ຂಡ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ කโ x 
ವಸბ๺ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ຂಡ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಆ ಛ౳ ෆ ಗಳ ಅಥბๆඝ ಮൡ౨  ಆຉ ඦತರ ಕಣ ಎ๠ౣ  ๆಗ฿ಜ t 
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